ДИФФЕРЕНЦТАЛЬНОЕ и ИНТЕГРАЛЬНОЕ 
ИЗЧИСЛЕНЕ, 


Собранпое ва Французскомъ языкВ ‘т, Кузенемъ , 
Парижскато Инсшитута зленомъ, и приумноженное 
при преложенти на РоссЁйской С. Гурьевымъ, Акаде- 
м!н Наукъ Академикомь , Училища корабельной 
Архитекшуры "Профессоромъ и Академи 
Росийской членомъ. 


—=5щ555>»-[]_ 


КНИГА ПЕРВАЯ, 


Содержащал вЪ себБ введене вЪ с1е изчислене. 


Песонона ‘6% дозволещл. нхтлетербурсской ценсурыь 
—— : 


ВЪ САНКТИЕТЕРБУРЕ 


ри Имперашморской Ахадешуи На, _ 
` 1801 года, 


ВСЕПРЕСВЪЬТЛЬЙШЕМУ, ДЕРЖАВНЪЙШЕМУ, 
ВЕЛИКОМУ ГОСУДАРЮ ИМПЕРАТОРУ 
АЛЕКСАНДРУ ПАВЛОВИЧУ, 
САМОДЕРЖЦУ ВСЕРОСС1ИСКому, 


и прочая. и прочая и прочая, 


ТОСУДАРЮ ВСЕМИЛОСТИВЪИШЕМУ. 


ВСЕМИЛОСТИВВИШТИ ГОСУДАРЬ! 


(Сочинение, которое пресвътлымъ ВАЩЕГО.ИМПЕРАТОР- 
СКАГО ВЕЛИЧКС1 ВА Имевемъ украсить и къ священнымь 
свопамь ВАШИМЪ положишь осмфливаюсь , есть плодъ 
глубочайтихь размышлев! , въ продолжеше многихь вЪ- 
ковь величайшими умами на Мавематическое познанше 
употиребленныхъ , плодъ Кузенемъ въ одинъ сосшавъ со- 
бранный и мною при преложени его па нашь языкъ еще 
приумноженный. Основашельно ушверждашь можно , чо 
нить. ни единаго посей части знанй! человЪческихь сочи: 
нения, которое бы въ одпомъ’ состав заключало спюлько. 
различныхь веорй съ приложешемъ оныхь къ физикЪ, 
какь Ме; всБ главнъйция ошкрыпия Архимеда. и Апод- 
ловя, Декарша и Валлиса, Нюшопа и Лейбница, Ейлег 
ра и Д’Аламверта , Лагранжа и Лапласа въ ономь пом“ 
щены ‚ не столько по порядку сихъ эпохъ маевматики,, 
какъ паче по порядку связующему истинны неразрывною» 
ИЪяЬю. И . 
Переводь- › сего’ сочинешя ‚ съ  присовокупле 
втемъ различаыхъ примфчав , въ. началБ 1500 года я 
имфлЪ щаслие представить въ рукописи ВАШЕМУ 
ИМЦЕРАЛОРСКОМУ ВЕЛИЧЕСТВУ. Свисходишельнвйшее 


онаго приняпие и пошомъ лестнипая и сугубал награда 
ошь прешедраго Росайскаго Престола Наслфдвика, за 
шрудъ мой пешловомъ и своеручнымъ рескриншомъ ВА: 
НЕГО ИМПЕРАТОЕСКАГО ВЕЛИЧЕСТВА нисносланная, 
породили во мнё новыя силы "и ревносшь къ вянииему и 
полезньйшему сего сочинешя разпространениою еше знание 
чыми присовокуплешями, кошорыя и въ шечен!е самаго 
писнемя вносить я не упускаль. Преданвую шакимъ обра- 
зомт пзисненио ‚ въ изявлеме прель лицемъ свЪша глубо- 
Чайшей моей благодарности и зъ разширеме всеосщей 
пользы, сйо первую часть онаго благоволите, ВСЕМИЛО- 
СТИВЪИШИИ ГОСУ ДАРЬ, удостоишь нынЪ МОНАРШИМЪ 
ВАШИМ воззрьмемь илгёмъ ободришь меня къ неослаб- 
ному всего шруда продолженио и окончанйо, 


ВСЕМИЛОСТИВФЙНИЙ ГОСУДАРЬ! 
ВАШЕГО ИМПЕРАТОРСКАТО ВЕЛИЧЕСТВА 


ВБ рноподданн в И Ш! 


Семен Гурвеой. 


Упоминаемый въ семь приношени Высочайций рескрипить зд®сь 
прилагается, какъ памяшникъь особеннато МОНАРШАГО къ нау- 
камъ благоволенйя, и какъь предзнаменован!е прочнако и надежнаго 
оныхь вь ошечеств нащемь разпространения. 


Семен Елмельяновигв. Трудб вашб вб перевод творешя 
Кузеня 9 дифференшальномд и интезрально.мё изеислении сб 
дололнешембв вашихё лритфеаий, на пользу отесества свое- 
30 лодбятый, люченлю 6 лризнательновтро, 4 66 зникб 
моей благодарности олюедфляю в9416 . мавеегда ленсбронб ло 
500 ву. 66 г04б, лребывия кб вамб доброжелательны.ид. 


Полдлиниый писан и подписаиЪ собсшвенною 
ЕГО ИМПЕРАТОРСКАГО ВЕЛИЧЕСТВА 
рукою щако: 


АЛЕЕСАНДРЬ, 


с. Петербурть 
Февралл то дия 1800 года. 
Тосподину Академику Турьеву, 


ПРЕДВАРИТЕЛЬНОЕ СЛОВО 
—==—>———— 


Ньчала Дифферениальнаго и Иншегралъиаго Изчисления изложенныя пб 


способу, каковый приняшЪ 8Ъ большей части сочипен1й, оныя вЬ себь 
заключающихЪ, не инфюшЪ шой ясносши, кошорая есшь основане ‘несо- 
мнишельной истинны, ВЪ самомЪ дЪлЬ, каким образомЪ можно инь 
ясное и шочное поняпие о Количесшв® безконечно маломЪ? И Аналиши- 
ка, которая ва предиешь имфешь изчислен содержан!й сихЪ количестшвЬ, 
‚можешЪ ли бъыщь почишаема сославляющею часшно наукЬ щочныхЪ 2 

Таковыя разсужден! я были т. Ролле и другиХЬ ГеоиетровЪ , оп 
вертавшихь сти Изчислемя при ихЪ рожденти. Иные же, как по Ниовен- 
линшЪ, принимали безконечно малыя количесшва окмо перваго порядка, 
не. представи? себф, что есшьли #Ъ кругф иожно вообразить хорду без- 
конечно малую перваго порядка, шо соопьвиствуюзий отрФзокЬ. или 
сивусЪ версубЪ будешЪ безконезно малое количесшво вшораго, и чшо 
есшьли хорда будешЪ безконечно валое количество втораго порядка, 
шо ошрЪзокЪ будешЪ безконечно малое количество чемверщаго, и шакЪ 
далфе, пошому что дтамешрЬ, кошерьй конеченф, содержишся Ь хорд, 
какр хорда КЬ сооивф шемвующему отрБзку. Мноме из пхр ‘самыхЪ, 
хошорые. сначала были ревносниныйнИе ‘задитники безконечпыхЪ коли- 
чесигвЪ, лоражевные шрулностями, имф прошивуположенными, пе почи- 
шали потом своихЪ дифферениаловЬ за количеситва- белконечно малил, 
й9 шокмо ва несравненио меньшёя прошиву шЪхЪ , коихЪ он сушь диф- 
ференшалы, чшо совершенно опровергало точность Способа. 

Между тень НюшойЪ издалЪ вЪ свьШЪ своя „Илеелатиниесктя З/л- 
заав естественной Философ , ГДЪ ВСВ с1и ирудностя разрёшены. Но “ме 
Удивишельнае. шворене вр шоглашиее время не могло быть многими Ге- 
омеирами почимаемо. Тф же, коим оно было вразумительно , какЪ що 
Лейбниць. ЯкоЁЬ и Чоани» Бериулли, Тейлорь, КошезЪ ‘и Марка Л`ойй- 
таль, занималися паче приращенемь Дифференщальнаго и Инлегральнало 
Изчисленйя, нежели какЪ -изЪясненемЪ. аспуплешя #Ъ оное, - 


х 


х 


Что ЛейбнинЪь сЁ своими ученикамн нозываешЪ сФзконегно ив логе 
рразносуо или дийференаломб, шо ИюшовЪ пменуешь фликезоно.тв. 
ОнЪ мавснатическ?я Количества -разсматриваешЬ, какЪ произведенных 
че3Ъ движеше, и вщешЪ содержаше перемвиныхЪ скоростей, сЪ кошо- 
рыми оныя количества  описываюшся; и и мо скороати называешЪ. 
флок довими количестаЪ, Таковыя начёла пе прощиворьчашЪ сшрогосши 
маееыашической ; мм скажем однакожЪ; чшо вЪ. Алгебру и. Геошешрию 
внести движене, зиачишЪ ввести попяте совершенно чуждое, и кошо: 
рое при шомЪ не довольно просто, Иравда спусшя посл того больше 
пящидесяти л51Ъ при случа ифкопорыхр сочаненй, появившихся про- 
пиву новыхЪ Изчислентй ‚ олинЪ изЪ величайшихЪ Атлинскихь Геомеи- 
ровЪ Маклорень сочинилЪ книгу [3 Тиезе оЁ Нахюпу ], 8Ъ которой 
предположилЬ себё главнымЪ преднешомЪ показашь, чшо лрлиой и 00° 
ратной Слого08 Фиюксйловв есшь соль же сшро!Ъ, какЬ и СаособЪ дре- 
внихЪ. Но доказательства сего пислшеля основаны так жб на движе- 
‚ити, и истинная иетойизика Дифуференцтальнато и Ившегральнаго' Изчи- 
слен1я, которая столь удобно выподишся из способа древнихЪ Геоме- 
зтроёФ, извфетнаго подЪ именеяЪ С.10сос УЁредфлов8, была совевыЪ не из- 
зЪешна, когда Д’АламбершЪ ‘обиародовалЪ ее 85 У\Уй киигв Эвциклопе- 
ди. Я приступлю кЬ настоящему слозу сФ изложен сел. истафизики,- 
- и, буду сшаривься упошребишь всю яность , каковой опа иодлежашь, 
можешь, . 
Мавемашическя Науки  имфюшЪ еднисшаеннымЪ  предыешомЬ 
сразненле величинЪ , для досшиженя КЬ познаю содержанй , меж- 
ду ‘ими им Бощихся. ВЪ каждомь род величинЬ берешся одна за единицу, 
и «я совершенно произвольная единица служишЪ ифрою при опредвле- 
‚оне содержанй ел рода величинЪ, ВЪ самомЬ АЪлф, -я це иное, что ноту 
сказать о разсшоян!и , иа примбоЪ, двухр предмешовЪ, какЪ чшо оное 
- бальше или меньше , нежели другое, и навфрное между имЪ и его иа 
. преизволенно взяшою единице , кошорая можешь бышь сажень, естьли 
хочешь, ямфетоя тоже тесмешрическое содержаше, что и между иЪкошо- 
рыиЬ ошвлеченнымЬ числомЬ и его ошвлеченною единидею (*). И 


{*). Веб величины, котырыя сБ едиичцею соизмримы, имвют кВ неЙ содержание, но 
в шф, коморыя сБ.сдиняцею песоизмФримы, не ‘имюЬ иЪ ней содержал: и 
хакЪ числа собственно называемьря суть самых сё содерташм зайжчинВ.кЬ сди- 
изрБ, шо сказанное азиоромь не далфе просширзешся хакЪ мокмо‘до зеличииФ 


х 


85 семЪ шо смыель надлежимЪ разумфть многя сокращенныя вы“ 


ражен1я, кошорыя употребляютЪ Геонешры и которыя могушЪ вовлечь 
в6 погрьшность. Они говоряеЪ папримЪ[Ъ, чшо прямоугольникЪ. есшь 
произведене основан я умножениаго на высому его; номе возможно умие- 
жить лин ю на лииНо, понеже олинЪ изЪ множишелей умножешя необ- 
ходимо долженсшвуешЪ бъипь число ошвлеченвое, И шакЬ что можешь 
означашь с1= предложеше? Оно означзешЪ, чшо межлу упомянушымЪ пря- 
моугольникомЬ и единииею’ поверьхносши, коея каждое изЪ двухЬ размВ- - 
рей равуо линейной единиц, ссшь шоже геометрическое содержаше , 
чшо и между ошвлеченнымЪ числом, произшедшимЪ ошЪ умноженя чис- 
ла линейныхЬ единийЪ основанЁя на число лвнейныхЪ единийЪ высоты, 
и отвлеченною единицею, Другое ияЪ таковыхЪ выражений весвма часто 
вешрЪчается 8Ъ прикладной Мавематих$ , аименно: скорость проверю“ 
нальна пространству. раздВленному ва время. Можно ли сравнивать ве- 
личины разнаго рода, й не изьВешно ли, чшо во всякомЪ длеши одно 
изЪ двухЬ, или дБлишель или часшное, пеобходимо должно быть число 
бивлеченное? Но естьли (1е выражев!е означаешф, чшо скоросшь пропо- 
риюцальна часлиому произшедшему: ош двлешя двухЪ ошвлеченныхЪ чин 
селЪ, изЪ коихЪ одно есть содержае пространства КЪ единиц про- 
странства, а другое содержав!е времени КЪ единидВ времеши, шотда с0- 
зерыЬ не будешЪ затруднентя. (*) На КонецЪ не пайдешесх шакЪ же пи 
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&5 едипицею соизм®риммхЪ. Но поелику несоизмЯримыхВ еБ сдиницею велининЪ, 
какЪ и соизм?римыхЬ, безмисленное мпожество ‚ шо раждаетел вопроеБ, какр пз- 
собутль тполикому во опредфленти неличиюЪ чрезЪ числа недосташку? Одно вос 
стро, вместо чисслЪ употребишь лишы ‚‘коморыя 65: кВ ихФ сдинид®, по произ 
золеинно вялой, шакЪ содержалися (по опрелфленю пропордии мною даняому 36 
лервой кит маоематическихЬ шрудовБ моихЪ), какЪ содержатся целхаго друтгаго 
реда зеличийь ЕЪ своей сдинид8 ; линти взалтыя пакимЪ образом замзаян 
намЬ сего другаго рода величины › какЪ зидимЪ в Механик, сл лиши замВил- 
‹иЙЪ веякато рода силы, означал придомЪ и паправлеше их напряжения, НВ вл8- 
ЛУющемВ примжчаяти, которое д`приложить имёю ‚, мы увидимЪ еще, что лтахБ. 
же поверьхности и лёля мотуш изображатьск чрез лини. ` 


(Для изЪлснснря сих выраженЕЙ, ивнуБ ни мал ей , падобности приббташи кЪчи- 
сламЬ, кои, каЕВошо мы вВ преиъидузимЪ- примёчанйи показали, недоетайточных 
хо изБявлешю лсёхБ одного кчкого ийееть рода леличивЬ › а додлвешЬ токмо 


Ж * 


хи 
какого затрулненя`, визя в5 одисиЪ уравиени величины разнато ро‘а, 


потому что дфйствишельно сравниваются не с1и величины ‚по водер- 
жавёя каждой изЪ илхЬ КЪ своей по произволеню. азяшой езинииЪ. 


А 


Ди 


дать надлежащия опредбленл умпожентю и дфлению. ВЪ самомЪ дфАв, сальли 
послФдуя Дскарту кНюшону, мы далиыЪ симу дфйстаыыЪ слФдуюция опред 
ден: | | 

Умножишь величияу па друтую , значит® пайши преню ›°КЪ которой 65 
множимая велииИна такЪ содерлаласд, канЪ. ©, лица Ъ мибжащей. 

Раздфлипть величину на другую, зяачитЬ найти шрешно , хВ хоморой 65. 
дФлихая величина такЬ содерталиея, какф ДВллиля кб елинииф. 

Тогда 56 умноледи лиш па линно и раздблешя пространства на время 
ничего пи сшравиао ни вевозможнато ис выдешьЬ: вЪ иервомЪ случай произиеде- 
зе будешЪ мия равнах чешвертой пропоритепальной единиды › выефшы и осно“ 
заня' прдмоутольнима, а Ъ другомВ часшнае будешЪ просшринсшво "Ъ сдичиду 
зремепи персйденное,. что 3Ь самом В ДВЛАБ изешь шо,чшо вЪ Механныв. под ско 


росийю разумфеися. 
Но скажу тЪ, какимЪ же образоыь 3$ первомЪ случа онал четвермал пропордуо- 


нальная‘сосравляющая произесден{е основаи?л па высоду примоугольника может 
‘изображать плошрадь оплго? На сей коисдЪ наДлОЖиШЬ зам шиить слвлузющее пре- 

Аложеие когда четыре линти иаходящея :Ъ пропорцуи, то прамоутольниЕЪ сдВлан- 
ный изБ крайнихЬ равен прямоугольшку сдВлапиому изЪ срелнихЬ лилНЬ, копо- 
рое &Ъ намецно Евклида удобно леякой доназашь можень , и изЬ вашорао сл8- 
дуетЪ, чёю псякой прамоутольнякЪ равеяЪ лрутому, у кошораго высрша едини- 
Ца» а осповайе упомлиутое преизведенте; и какЪ прямоугольники имбищие одну 
высоту содержансл какЬ оеневантя , ло слбдусшЬ еще, что веб прамоуго ЛЬНИИ 
водержашся какЪ оныя прпиззеденфя основцийЙ на высоту ихБ; и каждый кВ кид- 
прашу изЪ линейной единицы прлемлемому за единицу поперьхностей, какБ каже 
дое изБ сизЪ произведенй хЪ лилейией слиницб; и макЪ вмбешо самыхБ прлмо- 
УгельникозВ долольно шокмо св произиеденй, М дал мою то произведейе 
оспован{я на пысошу прамоугольника пазызается площалью бнаго, 

„ ВБ дрочемЪ, когда явсшвенио, что вф прямоугольник ‚ у копорахо пысома > 
единица, а оспозаи!е оное произасдене, упомячушыхЬ квалратовВ шакос же ко- 
личесшво содержаться будешЪ, какое количесишо линейныхЬ едивиць вадержит- 
ел вЪ произаеденти, и1о с произведеще, относительно жЪ своей слиниц!, изображанть 
будешь количество квадратов иБ изомВ прямоутольникв, и слдетиенно такь 
жеи зЪ лавпомЪ, содержищихея. И зом лрутал причина, для которой бтое ‘проч 
маведензе, ход не иное: що .какЬ лин, площадью ярлмпугольникй налызачшсл. 
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Оно изЪ сихЪ содержанй, което числишель единица, не дфлаети я 
мене или болбе, какЪ пошому, что знаменашель увеличиваешся пли умень- 
Шлешея. Шешьли оной узеличинаешся. но содержанте непрестанно при> 
ближасшся КЪ пулю, никогда не сдфлаваись оным; откуда слБауешь; 
чо понять, которое о нулВ мы составляемЪ, есть поняиие с предёлЗ, 
хЬ коему умсишаюиияся содержашя могушЪ ириближащься непрестанно, 
некогда СЪ чимЬ не сливаясь; равнымЪ образомЪ ‘и вЪ.приращенти , како- 
му подлежишЪ се солержане, мы не иное что усматриваенЪ, хакЬ что’ 
онзе  непрестайво приближается КЬ безконечности , накогда ея ие до— 
стигая.- Й такЪ. о безкокечности иы не имфешЪ инаго шочнаго понянИя, 
хромВ какЪ что она есшь пред®лЬ, кЬ которому увёличиваюцияея содер- 
жан]я всегда болфе и боле приближаюнтся › никогда о его не до- 
“шигая (*). ` у 
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Тоже должно разумить и о толщин параллелепииеда. И ме шолько линю 
на линйо умножать, но и линёю в> линйю, какЬ вВЪ стецень, воззъриать можно, Все 
залиснизЪ ош оирёдвленя или поплифя, каковое дано будещЪ симЪ дБИспиямВ. 
Собсшаенцо умножен1е не. иное Что значитЪ , какЪ крамиое неличины язяие, и 
сначала о помо подЪ еимЪ словомБ и разумвли; по когда зная стали возря- 
сиаь, пу смыелЬ саго слова рзиространили и кЪ часшпому зеличины взят! $ 
тпакБ выбсто шого, что бы слазить, чшо числа, наприм8рЪ доми, требуется взащь 
ченшерную часнь, начали ‘говормль чию число 20 итребуешен умножить“ на 1; по- 
змомЪ сыыслБ шото же слова ецте дал распрострадили, а, именно! стали разу» 
мфшь подЪ онымВ кразное и купно частное величины взяийе, такБ вмВето точ 
то , чтобы сказать, что числа 80 ши иребусшси АЗяв трикрашную усличину › 
и оной прикратной четаертрю часйуь, стали говорить, чито чиело 40 пребуепся 
Умножишь ма $, Наконец ‘иирбы всб си друе возможные случаи пучлесмти 
подЪ обийй смысАЬ, дали за педостаиииомЪ собсшвенилго слова умножению пред- 
натершанное выше нвмы зидменоване, И. точно шоке самое должна бышь <Ъ воз- 
зыишенемь величия ыБ сшенени. НюмонЪ каь извлечеме корыей, шакЪ и 104- 
звииевуе сосдинсиное СБ извлеченемЬ обратиль уже вЪ единое возвыииеи1 6, знеперв 
остаетел токмо це а случаи привести подф обиый сыыслЪ, подобно какБ учи“ 
нено 3Ъ. умноженти, и сте ша я надфюсь сдвлашь НБ особливомЬ сочиненти; колу 
ое должно будеть вфкоморымЪ образомЬ перемВнишь икдЪ’ алгебры. 


Зл®сь кром® прошизориил, л.ничето ‘точиаго не ‘вижу’; ибо чрезБ предель злаетии, 
сх спрелвлеяпость меличчнй, а бозкбнечносшино. всякая опредёлеяность тозприм 
заешся, у 
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Величины, кошорыя непрестанно убываютЬ пли возрастаюшЪ , 
не всв смревашея приближиться кЪ нулю или безвконечпоеши; многя 
ияБюшЪ предфлами друПя величивы, Круг, паприм рЪ, есь предфль 
вапсанныхЬ и описанныхь многоугольниковЪ. При узеличивами числа 
сабронЪ сихЪ многоугольников, ови станушЪ приближаться кь кругу 
всегда болфе и боле, и могупшь разнишься оШЬ него сноль Мало , какЬ 
захочешь, но по строгости никогла сф нниЪ пе сольющся. 

ИзЪ сего другаго попянИя о предЪлЪ удобно заключить можно: т) 
что дв велизины. кошорыя сушь прелвлы одной величины, будумЪ не- 
обходимо равны между собою; ибо, встьли 6м была нёкая между ими 
разность, шо бы шрешья не могла приближиться КЪ одной из двузЪ 
боле нежели ся разность; что прошизно положению; 2) чшо естьли 435 
величивы, кошорыя непрестанно растущЪ или убываюшЪ, сохраияшЪ ме- 
жду собою одно иепремфиное содержане , шо оное содержан1е будетЪ 
такЪ же содейржаше и предёлоя_Ъ пЬХЪ двухр величниЪ. Ма сизхЪ шо 
двухЪ сшоль простыхЪ предложентяхЪ'основанЪ СпособЪ ПредфловЪ; оныя 
сушь вачаля всей трансценлеятной Уеолетрйи ; начала которыя нзипа- 
че долженствовало бы употреблять № сочиненуязЪ , первыя оспован!я 
‚ВЪ себЪ заключающихЬ, хд® столь нужно, чтобы ие вводить неопредьлен- 
ных и несоверщенныхЪ поняшЙ, дабы изгнать сей родЪ доказательству, 
в колтаромЪ предполагается, будто можно вообразишь себ безконечность, 
как АЗСВвятельно сушествующую- 

- Я примбчу при семЪ случа, что вЪ 6п9с0бф ‘предлагать какую 
бы. ло ня было часшь Маеематическихь НаувЪ, есть два в‹сьма между 
собою разисшвуюцие предмеша, ком принимать вЪ разсуждеще надле- 
жишЪ: главныя начала Сиособа, которыя бы ис могли перем%ниншься, и Спо- 
<06Ъ самой, каторой вы былЪ вссобрий и проетёвиий. У тзерждали и; 
которые, что СиособЪ приведенный #Ъ простоту, ерямь свою сшрогосшь, 
какЪ будшо. бы шочносшь сосшояла #Ъ ушомлени читашеля пушемь 
излучистьиЪ я запушаниы $, СпособЪ , коему слвдовали древше Геоме- 
игры, тпфлико затруднителень, что предложеня, кошорыя искусивьните 
Геоветры едва могли разум6ть ВЪ ихЪ сочипевуяхЪ, доказывзюшея ве. 
перъ сЪ-иапвеличайшею улобноеиио, Неуже ли ‘неловольное число певстрЕ= 
чащься можемъ есшественныхЪ шруднобтей , которыя преодолфшь дол 
но, 8Ь толико пробтраввомь пуши, какозЪ есть Мивенатика, чтобы #80 
авть еще новыя безиолезныя? Единое намБрен1е, кре преднолагашь себз 
АРАЖНО, воШЬ то, чобы достигнушь КЪ несомпишельной исшинн8 кахь 
возйожио прямве, й она оенована елинсшзенно на ясностя началЪ. 
Олнахожь надлежишь ‘при семЪ не забывать, чшо бы не ‘перено- 
сядь начаЬ Науки, Коя не’ бтолв” просша, &Ъ другую, коя Престфе; как 
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иаприм$рЪ не употреблять началф Механики вЪ_Геомешреи. Мо можно 
прилатать Алгебру КЬ Геомени, м кажлую иЪ сихЪ наукь кЪ Меха- 
ник, И к свиу самому приложению Алгебры КЪ Геонепри, учиненному 
ДекаршояЪ, должно ошиосншь епоху персмёньы возвелшей вЬ крашкое 
зреня Мабемашику. на с1ю смепень совершенешва, в кошоромЬ вын$. ве 
видимЬ. у - 
Алгебра доставила нАвь средство изображать величины, хоихЪ 
другая изввошиыя подЪ именемЪ шранеценденшиыхВ суть пределы, все- 
общимЪ образомЪ; и находить чреяф шо ‘друе прсдфлы пергвыхЪ вели» 
чивЪ, кошорыя будущВ тпрансцендентныя. Читобы показать употреб- 
лен!е, какодое с1е правило инзшь можешь, простфашиыь примфромЪ мг 
замЪтимЪ , что, поелику кругЬ есть предфлЪ вписанныхЪ многоутольни- 
ковЪ ‚ площадь его должна найшися, естьли сышщется сиерва площадь 
всякато правильнаго виисаннаго многоугольника, ВЪ саномф дл, стя па- 
слъдняя выражается чрезЪ праизведенте шрехЪ ипожишелей, кол суть: с0- 
держан!в периметра многоугольника ХЪ радтусу, половина рад1уса и избы- 
шокф радтуса прелЬ сшрёлою; но чБмЪ сшрфла болье убываейф, швы 
содержан1е периметра мнотоугольника КЬ радтусу болЪе приближаешся. 
Б содержание окружносши круга кЪ рашусу, и посему шаёЬ же 
шфиЪ болфе и упомянутое выражен приближаешел кЪ’произведенно окруж- 
Носнги ‘на половину радтуса; слЗдовательно с1е рроизведеше, кошорое 
еси предьль зыраженуя ‚ изЪявляющатго волкой правильной’ врисайНой 
иного утльникЬ , по первому началу равно площади круга. ВошЬ шенерв» 
эеорема, которой доказащельсшво основано на вшоромЪ началё. 
Есшьли вообразимЪ > зшо кругЬ и еллиаеисЪ нию общую ось, 
Жошорую я ‘положу большею осью еллиисиса, шо всякой миогоухольникЫ 
иписанной 2Ъ кругв будешЪ содержащься ХЬ воошвзшешвующему много. 
утольнику вписанному #Ъ сллилсис®, какр болышая ось КЪ мепьшей оси 
ёллипсиса; но чЪмЬ болфе число ‘сшоронЪ сихЬ многоугольниковЪ увели» 
чишёя, певыЪ они болфе, одннр КЪ кругу; а друтой КЬ еллийеису; прмз 
ближАтся, сохранля воегда между собою тоже содержан!е; слвдвашельно. 
по втораму началу с1е пепревфниое содержаше должно. бъцть содер 
темЪ иоихЪ предВлокЬ, сирбчь круга и еллиисиса, . 
. Вся ‘транецендентная Геовешрия не 3 ином ченЪ бостоиШВ`; 
хакЪ вЬ подобном употреблени началЪ нами изБясненныхЪ. ТакБ: еси” 
ли пребуется ‘найши касательных всвхЪ родойВ ‘кронёыхь лини ти 
саныя больния- им мемьшуя: абециссы и ординатьг, почки. перем си, 
- воявраша, разверзаюцияоя кризыя лиюи, точки крапиыя’ в проч, 00. 
зрезф сшроеня весьма проспиия. нолио показать ‚с чо сти зопросы.. м4> 
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тушЪ приведены быть кЪ сысканю поередетвомЪ уразкыия кривой ли- 
нии предфла содержанио между разн сию  двухБ смфкныхЪ аб-циссЪ и 
фазносиию соотшрыпсшвующихЪ ординаиь. Си ‘разносши сушь шо, чаю 
разностйо абщиссы и разност? о ордниать называются; в.обще разчостив 
перенфниато количества есть количество, на кощорое (1е перемвнное 
когда либо прибавишся или убазится.` И шакь вопробЬ, вЪ кошорой 
обращаются предЪилущие, долженЪ изобразиться сл5лующийь образомЪ: 
Найши предзлы содержан между разностями переяфниыхЪ количестиЪ, 
хоихЪ содержане дано, Обрашный сему зопробЪ , Ъ кошоровЪ шребуеш-. 
‚ся, чтобы поспупишь ошЪ предфловЬ содеркашИ между разносняни 
неренфниыхЪ количесшвЪ кЪ содержаню  слмыхЬ сихЬ количестаЪ, про- 
стирается до кзадрашуры хризыхЪ лин, опредфлешя длины ихЬ, цен. 
трозЪ тяжести , до шфлЬ произходящихЪ ошЪ ихЬ обращеня, поверьх- 
ноешей опызЪ ‚ ЦеншролЬ шяжесши, хакЪ смхЪ зиВлЪ шакЬ и ихЪ по- 
верьхносшей, и ироч.; шакныЪ образииЪ ‚что естьли шочныя овредФле- 
ня веЪхХЬ сихЪ предметов не возяожны, шо обратный винроеЪ даешЪ 
средство достаточно приближиться кЪ онымЪ , каКЪ шокмо № самонЪ 
употреблеи желашь возможно. Дифференшальное и Интегральное Изчи- 
сленфе илк прямой м обрапшой Способ Фалуюкеоновр яе иное чо за 
предмешЪ имфюшЪ, как ‚разрЬшеше вихЬ двухЬ вопросозр, 

НютонЬ нашелЪ ст Изчисленя вЪ 1669 году. ОдиакожЪ, онё на- 
чали обращать на себя вииваше ГеометрозЪ не прежде какЪ 26$ года. 
ЛейбаицЬ и два брама ЛковЪ-и ТоаннЪ Бернулл!и долженствуютЪ быть 
почишаены лерзыми, копорые ихЪ прославили иногочисленнымЪ ‘употреб- 
лешмемЪ. &Ь 1699 году Яков Бернулл!й употребилЪ си Изчисленя при 
разрьшеши вопроса о кривой исолуоннеескрй нии, которей за мъеколько 
до шото лВШЪ предложень былЪ. ЛейбиниемЬ, и пошомЪ самЪ предлоз 
жилЬ другой вопросЪ о дфлной диви, кошорой быль разрищенЪ его бра- 
ттоыЪ. Сей 2Ъ 1697 толу обиаредовалр первой опьиШЬ язжисленёя кояин- 
фествб неолредёленно-ствленуыхв, и ВЪ томЪ же самом го зу разр шидЪ в 
‘про о уФалисиолрон#, или о лини найскорфйшаго скаша, предлое 
жилЬ ‘его Гвометрамф, По прошесшви даннаго ия ‘разрёшенте ‘сего взиро- 
са времени показалося шокыо чевыре рйшентя, коихЪ творпы были Ню- 
тонф, ЛейбницЪ, ЛкокЪ бернулл и Марки Л'опишаль, (+) Сей: послбднй 
28 ходь прежде издайЪ на сиВОЬ свою „Фвалютику Обзкенетио „палыхв. хо- 
итествв › гАЪ главныя приложеня Дифференцальнато Изчислентя  Иало- 
жены весьма порядочно и’ яено, . 


+ 


®#).Нютоново теме было беяЪ имени; мо ТоаныЪ Бервуллй узкалФ ‘виновинка ом 
0: авиа, слаззлЬ СЪ, вх цороя 16000», | `" 
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ПошонЪ Геонетры занималися миогими друтини вопросами, из 
коихЪ мы 314сь приведемь шокио анашиф ние. ТаковЪ есть вопросЪь 
09 трейекуюрзлив прагмоуеоланыхв ‚ косто общее’ рёшене зависишЬ ошЪ 
преизящной Лейбннцевой веоремы брашь дифферениталЪ подф знакомЪ. 
Таковы сушь диа друге вопроса, кЪ роду брахисшохроиа относяниеся, 
а именно вопросЪ о исолелиметралв, которой ЯковЪ Бернулли предло- 
жилЪ публично брату своему, присовдивяя КЪ вызову на рЬЫшен!е онаго 
обЪщанте иъкошорой суямы денег, и другой о 212% вайиечетиго солро- 
эичвиия, котраго р\зшен1е безЪ аналишики даль Июшонь, в соченента 
Ч аги26, напечашанномЪ вЪ первой разЪ 1687 года. "ГаковЪ еще вопросЬ о 
кривыхб тавтохрониескилв  лиитлхб. Исшорря разлизныхф раищений дав- 
ныхЬ`симЪ вопросамЪ сЪ мого времени, о кошоромЬ говоримЪ, до времень на- 
шихЪ, была бы весвыа способна ХЬ показанно поперемфиныхЪ усифховЬ Ана- 
лишики. 

Сей родЪ едипоборства между Гесметрами ободрялЪ ихЪ усозершнть 
оруме побъды, и сЪ шьхЪ порь Ив шегралвное Изчислеше получило довольно 
важныя приращентя, ТакЬ вЪ 1702 году ТоаниЪ БериулайЙ показалЪ намЪ 
способЪ брашь иншегралы соизмвримыхь дробей, м около того же почши 
времени ‘съ усивхомь шрудилел над ошдвленемъ перемфиныхЪ коли- 
чесинЪ в дифферениальныхЪ уравнен!яхЪ содержащихся, ПошомЪ вЪ 1704г0- 
ду появилось сочинене Нютоново о хеааратур® кривыкв ли; оное заклто- 
част ВЪ себв весьма изящные сполобы ошносишь нншегралы, поколиху 
возможно ‚ к площадям конических съчени которую оворо КошезЪ, 
ПревелБ вЪ большую простоту, показуя чшо сти интегралы весгда мо- 
жно привесати кЪ логарибмамЪ и лутамЪ круга. КошезЪ умерЪ очень мон 
лодЪ, когда его книта полЪ заглавемЪ, Наплома лледатагит, вЪ 722 го» 
ду РоберномЪ бинтомЪ была издана. С1е сочинеме ошЪ ГеометровЪ, вЪ 

`швердой часши Ивропы обрётавшихся, было лучше приняшо нежели 
Как сочиненуе Тейлора подЪ загламем?, Мефойиз 1пбзетелютит, которое 
вЫЩло на свЪЪ за семь ЛЬиЪ прежде. Сей ученый во МиогихЬ письмахЬ 
и киягахЪ обижеяВ несправедливо, чему по нецёбпию исшор1я НаукЪ и Пись-. 
млиЪ представляешь сЬ лишкомь миоте примёры. 


ЧвыяЪ болбе велике умы. углублялися вЪ ввор\яяЪ, о койхЬ мы. 
предь синь говорили, пЪиЪ боле чувствовали надобность усовершить, 
эсорНо рядовЪ, кол получхила быцИе своб за многе ‘тоды прежде впохи: 
‘открьы!я нозыхЪ Изчислещ!. „Яриелитика Обзжоненыхв колнёеств 6, 
Заллисова, которад вышла ‘ва св Ъ 1655 тода, заключаетЪ 'вБ себ 
иесъиа’ изащиыя сшашьи, &Ь севу предмешу ошносящяся, из койхь мна- 
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зЧя вЪ скорВ посл были усовершены МилордомЪ БрункеромЪ , чрезЪ оп- 
крыле дробей нелрерывныхд прославизшимся, шакЪ же МеркаторомЪ и Яко- 
вомЪ Григори. ВЪ шо время какь сти новыя изобрьтешя наиболье гре- 
ифли, шо есть #Ъ 1669 Году, НютонЪ' изгошовихЪ ве нужные маше- 
алым, кошорые послв употребил 85 дфло ВЪ сочинени подЪ затля“ 
вемЪ, Мефоциз Дижопии & [емегап шИпиагит, окончанномЪ Ъ тут ходу. 
Сзе сочичене издано уже посл его смерти; не удовольсшия, ком сей ве- 
лный мужь пера влЪ долгое время при издавти инотовисленныхь своихЬ 
открыший , не позволили ему сотласишься на прозъбы многихЪ ученыхЪ 
ГеометровЪ убъждавшихЪ его излаШЬ опре #Ъ свЪиЪф. ОнЪ вЪ 1711 году 
извлекЪ изЪ-него слое сочинеше Ава|уйз рег асдпацопез пллего ‘егомпогай 
Зойонах, комороё обнародоваль сЪ шремя другими лашинскими сочияентя- 
ми подЬ заглаемь, Ре доадтатитга сигуагию, Еполегано Наеамил (ег ог 
ани» и. Мешодиз ЧЁ егепнаВ:, изЪ коихЪ первыя два изданы миоричио, 
'Цфлое сочинеше ие прежде вышло чрезЪ Кольсопа, какф 56 1736 голу» 
которой при томЪ издалЪ оное не подлинникомЪ, по переволомь на 
АглинскомЬ язык. СЪ сето пю переводу сдфланф быль БюффономЪ 
ЗЪ 1740 году Франпуяской переводь , к которому онЪ присовокупилЬ 
иренарядное историческое предисловте, 


Твже изЪ машерталовЬ нами упомянутыхЪ, кон намболе омиося и 
ея Ь егорти радовЪ, сушь: фор-пула , известная лоб пиенеий Онномы 
ЗНютоцовой, аналитикеской лараллелогранмб, обфиитный сдасв6”д Рядеввь 
# с0с008 разр тат ло луиближен о гислитенямя уравженгя. ЛЕйбиипь 
и ЯкозЪ Бернуллй почши вЪ шоже время обогашиали оную ееерйо мно- 
хини важиыни ошкрыииями. Того же рода отикрыие, предосшойное при- 
мвчаня, находится вр сочинети Тейлора , а именно его еворема равла- 
ташь функцти ВЪ безконечные ряды посредешвомь Дифиреренитальнаго 
Изчислентя. МоаврЬ сдБлаль употлреблене дифферени!альному Шюшово- 
ву Способу или’Изчиеленио конечныхЪ разпосшей при сыскайи общаго 
члена шакЬ названныхЬ ииЪ 124.106 возвращающихлел. ОнЬ прилижилЪ 
шакЪ же с1е самое Изчислене кЪ ееорйи иБроятносшей, кошорой посл 
разпуостранилЪ предфлы, 


Приращенйя науки зависят ошЪ скоропечиато пораждешя людей 
одаренныхЪ шворческимЪ разумомЪ, кЪ услфшному оной усовершешю 
потребныйЪ. Мабеманика пользуется сим рФакимЪ преимуществомь 
‘назадь лому боле столетия. За ДекаршомЪ, ГутснеомЪ. РобервалмЪ, 
`Фермашовь ‚ и другими 3Ъ скорь слфдовали Нюшонь, ЛейбницЪ, Якоуз 
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в Тоаниь Бернулли, и друМе бывийе свидётелями порожденю Теоме? 
тровЪ., си послздея времеиа прославившихЪ. ИхЪ-я злфсь попивусь. 
изчислить , це преходя однакожЬ грани , кои сему слову предписать 


$ долженЪ, 


Оеор1я условных упавший, которой первый опымЪ издалЬ Ни- 
колай Бернулмй вЪ сочинен!и своемЪ о трайкиюр7ний лрялмоузоленыхд, 
всего болфе занимала Геометродь, о конхЬ мы говоришь имфемЪ. Жйлерь 
ошкрывЪЬ мномя изящныя беоремы, относлийяся-кЪ сей ‘ввори, упошре- 
билЪ оныя при сыскави ивщеграловЬ дифферентальныхЬ уравнени, 
умвожая ихЪ ‘на приличествуюние иножимели, Тогда не знали еще 
другихЪ средбшвЪ кЪ достиженю сиуЪ иншеграловЪ , кромф ошдВленяж 
перемфиныхЬ количеств Ъ; ЕБ разсужден!и чего ГоанйЪ и Николай Бернулли, 
Терманф, ГрафЬ Рикаши и самЪ Ейлерь учинили преизящныя изел®до- 
зантя. Созинене Юйлерово, о кошоромЪ пастоишЪ рфчь, появилось 5 
1740 ` голу, #Ъ кингВ заключающей вЪ себ шруды С. Пещербургской 
Ахадеми Наук вЪ продолжене 1734 и 1735 годовЪ; за четыре года 
прежде шого ойЪ издалЬ свою Механику, ЕЪ которой учинилЬ мноШе 
приклады одной изЪ свояхЪ зеоремЪ, а именно пой; которая отнасиишся 
К взанИюЮ инеграловЪ. однородных функШий. Фоншень зо Фран с0- 
зерщалЬ тошЪ же путь 5 равоымЪ успвхомЪ, Жиита Акалеми ШаукЬ 
на’ 1734. ТОДЬ заключаешЬь 1 себф его изящной впособЪ разрьшашь ‘во- 
просЪ о злавмохроническихЬ лиц!лхЪ ‚ коморой способф локазываенй , 
это. шогда уже он былЬ напуши ко верыЪ симЪ ошкрыниямт, Однакожь 
не прежде» какь зЪ‘1739 голу, овЪ представил Лкадемм веоремы, о 
коихЪ предь самЪ мы говорили, 6Ъ приложенями обЪенлющими общую 
веорно  дифферсишальныхЬ уравненй. ВФ сладующий годЪ  Клеро о 
томЪ -же-нредиси». нздалЬ своё сочиненте, вошорое ‘ничего. воваго ВБ 
себф не заключаетЬЪ; но упошреблен{е ‚ кошорое онф почши $$ шоже. вре 
ия сдфлаль условным уравненгямЪ дБ оеор!и. плЪ. жидкихь , и НОМ 
другя ошкрыТя , кошорыя заключаетЬ вЪ себ сочинене его о фигурй 
зелый, Изланное. 1743 года, знаменующь человка изорческиыр разузояь 
одареннато, которой посль шоль важных уацниль углу физической 
Асптрононти. 


Оеортя “жидинхь Пел уже пробрбла лесьий “велике уси, 
когда была вЪ пуказв Дешила Вернулмя ‚, кошорёго Гидродитаии и о= 
казалась ВБ 1738° тоду: С ‘превосходное шнворен?е &Ъ разеуждений, части 
млеемашической , евщувмевёрьхь того” обрадеЪ-- искуства плели веба ВР 


С. * 
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биыншой физик. Можно сказать може саное о многихВ друтияхБ сочи 
нентяхЪ сего славиаго мужа, изЪ коихЪ многЧя обогатили собраше соЧи- 
вещи, ошЪ Академи НаукЬ натраждененЪ увфнченныхЬ, 


Аз позволено мн® будешь заЪсь зам тишь:. что величайш!е фи- 
анки каждаго: вВка ‚, коииЬ ны обязаны важнфйщими вЬ разеуждеи польм 
зы ошкрышяи, были купно и глубочайшуе Теоменгры, Дрова писан 
пели СЪ удивлешемЪ говорлиЪ о ‘изобрьтшеняяЪ Архимеда, кошорой три 
хода зиниицалЪ Сиракузы ирошизу воиисшва Римскаго. Но зачемь искать 
во временахЪь отдаленных Ь доказашельсшвЪ исшиняв , кошорой зоста- 
точныя и насшояния евидфшельешва кифемь ‘предр тлазаии ? Ис Галич 
аею ли обязаны мы за большя зришельныя шрубы и за перьвую 
жысбль о масшникахЬ? Не’ ГутенсЬ ли УчинилЪ оными шоликя услуги 
Часовову и‹кусшву ? ‘Торичелли, Декаршф ни Пасхаль изучзли наеБ 
бироенцо барометровЪ. Изтошь, коего славные падЪ сввшомЪ опьивы 
изввешны всякому, сеть изобрёшашель телескоповЪ, на ошражени свб- 
та“ основанныхЪ. Евлерь даАЪ. наяЪ. ахронатическтя трубы. Я мотЪ бе 
` привести зд®сь вноге друге примфры, есть ли бы ве боялслд сафлашь 
еЪ лышкомЬ длиннаго бтсшуплен1я. Упражнен!е вЪ працецевденшной ызое- 
маШикВ приугошовляешь ум КБ глубокимЬ размьнилентямЪ ‚ придешь 
«му общируисив., и точность, и приучаешВ , его САЪАОваШЬ за исщинноюг 

` ще заблуждаяеь #Ъ самыхЬ излучистыхь лабиринелхр. 


Подобных безЪ сомибня размыиеленя мобудили правительство 
ширебовашь сего предваришельнато упражчешя ошЪ мелолыхЪ людей, 
желающих зступить зЪ воениые Инженеры и Шонеры, Арииллеринвы 
и Навигашерьу законЪ сВ которым? бовершённо сообразующея в училащахЬ 
ЖК мому назначенных. ИзЬ оных’ вышло. весьма великое число искус 
сныхЪ. людей, кошерые примфияя познан!я свои КЬ Художесшвам® , 85. 
коих иитю п вепрестаиную надобновшь, могушЪф много сиособешио“ 
зашь кЪ скорыйЪ. успфхамЪ оныхЪ; Мо скажушЪ, неужели пилезныя Худю- 
жевииа , ‘для пруобрянденея усивховЪ, ожидали чшобы ими заиималися 
хиди Ученые Иа. без6 сомимия, мимоны людей, зЪ придолжен!е ино“ 
ЗИХЪ веков, изпмущевал. цочити всё возможаыя соображешя, магу шЬ-до- 
етятнуйь наконец кЬ такому › о кошораго” зависиш совершено во’ 
Художесииярно слВиуетЪ ли изЬ ого, чшобы ие было чрезвычайно по 
ан“ избавиюь Художников ошЪ сихЪ: безполезныхв оиыйтовф ‚” Иредпи- 
ё УВ, им ВЪвныя правила, каковую услугу ирипеденные намйчтенерь” Уче- 
ие: мужи показала Художениия В, Зоныц оны инфлы случай валемащьсяй 
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Ейлерь ошкрыхЪ путь, по коему" шеАЪ исполинскими шагами. ВБ 
1744 году онЪ. издаль сочниене свое о итомерн-нетражд, заклочатющсе въ 
себ обций способ разрёшаншь всф вопросы вого рода: уравненйя, &Ъ ко- 
ии онЬ досыгигЬ, сушь иже самых, чшо и уравиентя, кошорыя должен- 
сшвуюшЪ ичьшь м5сшо и бышь шожесшвевны, дабы дифиререниталЪ ка“ 
кого ннезшь порядка былЪ шочный; чрезЬ сте зам чаще онЪ обогашилЪ Ивше- 
тральное Изчислене новозо осоремою, Разныя сочипеня Ейлеровы показы- 
ваю!р, что надЪ наукою изтислентя чвр учиниль глубоМя размышлентя ; 
чшо было подивержаено  Яведенкийй в „иасйтику езкомегныхй коли- 
теств8, и О'гноваяии „Диффери пцизлввиго Извисленл. Оли превосходный 
два шворентя, изЪ кивхр олио исказалося въ 1748 тоду, а другое вЪ 
1755, СЪ Узенсльнетб Мнтпее: вавны.ий изланнымЪ вЪ 1768 году, сосшаз- 
ляюшЪ совершевиьйщий курср ученя , каковый шокмо мы выбемь `дЬ 


семь родЪ- 


Условныя уравнентя бывают между частными диффеленнялани: 
Се я ифясию. Есшьли вообразаьЪ себв функцию юноги перем ниыхВ 
величин и положи В ‚что взяшр изЬ инея лифуференаль вЪ разсуждени 
одной только перемфилой величиньь шо получань поигщте о шой, хо 
вистнылб днфферелиало-иб называецея. Уравиес же между чаещиыми 
дифуререниалаии сешь уравнение между многими геремфаныхи зеличи- 
нами, фуикиею сихБ перемвиныхь и часмиыми лоифферсвиалами сея 
функии. Мпожишель способный сллашь предложенный дифферсншалЬ 
приемлющимь изшегралЪ заключень #В подобиемЬ уравнения, и взяние 
иншеграла всякаго длифференитальнаго урависиРя зависишЪ ошЪ сыска- 
тя величины , копорая бы удовлетяорлла условному уравненйо; столь 
важинато нопроса мы яс умьемЬ еще рёшишь, как шокмо вЪ ифкоторыхь, 
особенцыхЬ случаяхь, 


Болышая часть физическиуБ вопросозЬ ведутЪ кЪ уравненямы 
между часшными лифференалаюи; но сольли бы Геомешры шуш!В 
отрапичилися шокно узовлешворенемь сим уравнешяяЪ , шо ие рав» 
рьшилибы воприса. НаирамрЪ, выражен силы ускоришельной, пола ребное 
Аля эпавтодхрониз.на ‚ закмючаешся в урзвиеми между часшными диф- 
феремшалами; и удобно бы удовлешворишь можно было сему уравнение 
30 мнегихВ особсвныхЪ положеняхЪ о соирошивлен!и среды; но с1е удо- 
влешвореие не было бы еще то, каковое шребуешся ; издобно найти 
„выражене силы, которое бы могло приличесивоваь ко вефМЬ вознож- 
вымЬ иоложешань; чо непосредешвенно иребуешь , аащобы се выраже» 
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ре заключало #Ъ себё ифвую произвольную `Функшю, вБ коморую бы 
вкоросшь и перейденное проётраиство войти могли. И такЪ вошБ но- 


вой родЪ ваяш!я интеграла, тд произвольныя величины не суть ло- 


сольных ‚ но суть функши перемяныхЪ величин. ПйлерЬ ошкрылЬ 
оное 8Ъ 1734 толу, а Д’АламберщЬ 3Ъ 1747 голу учинилЬ ему изацивИ- 
шее приложене #Ъ своихЪ Э/эсяйдеваняяб о сотрлсещи струяё, и ВЪ 
своихЪ Фазльышаемляб обб одщей лрибний вдтровв. Но пё прежде, какЬ 
слусшя 5 АВШЬ , по издати имЪ своего Ольйие о новой беоуНн солротне 
влешя тфлё жидкилб , Теомешры узпдфли, чшо рьшешя., кои они до 
того‘ почишали общиин , вЪ самой дБлВ не’были таковы, и Науки фи 
вико -Мавенапическя совершенио перемЪнили вилЪ свой. , 


Тогда сш новыя ееофи усшремили паипаче внимане Ейлера. 
ОдЪ сдфлалЬ примфчаше, кошорое открыло весьма обширное поле же- 
лающимЬ прилагашф Изчислеше хЬ ЦзукамЪ физическийЪ, а имеино: пя- 
чшо недолжно ‘ограничивать всеобщности произвольныхЪ функция , кой 
входяшЬ &Ъ полные иншегралы уравней!й между частными дифферепита- 
лами ; он$ должны заключать ВЪ себф функрии неправильныя и прерыЕ- 
иыя. Так наприяБрь вЪ вопросв о сошрясающихся сшрунахЪ, началь- 
ная кривая лия можеш быть ие подвержена закону  пепрерывиосши › 
можешь бышь собран1е различныхЪ кризыхЪ лнчИ. Геомешры печ узсшво” 
вали сначала всей спразедливовши Еилерова примфчанйя ; оно причияило 
соми5.1я, кои пастоящинв образокЪ были обфавлены шокмо учеными 
изсладовав!яни Латранжа о саойсией и раслросиравеи звона. Суи из- 
слвлеваля находятся 3Ь ТуринскихЪ Записках», коихЪ пержая книга по- 
хазалася ВЬ 1759 году, и кои заключаюшЬ в себё мнойя друМя откры* 
Ия, которым сей ГесметрЬ приобрёлЪ себф великую славу, усугублен- 
вую. пошомь сочинениями, #Ь }764, 17665, 1772, 1774 и 1780 ходу 
ошЬ Академи МаукЪ награждешемЪ увфичапными и ынозими другими. 


‚ В приложени Интегральнато Изчислешя кЪ уравиенямЪ между 
частными диффененИалами есшь  дёло весъма важное, чиюбы опредв-’ 
хитшь произвольныл функ и ио даннымЪ условиям. ВЬ книгБ Академи 
НаукЪ ша 177Е годЪ и 8 УН Томь сочинешй чужестранныхь Учевыхь 
находятся изящных. вочиаешя ‚ въ конхЬ довазмвасшоя. ито сей род 
зопрововЬ. псстда можно сдфлашь зависящиыЪ вшЪ вззния номеграля 
уравненй между конечными разностями. Ся новая вфтивнь Интсгральна- 
тб. Изчисленуя досшойна большего Усовершенстиованя . по причинив упо+ 


. шребленя ея #Ъ веди рядо!Ъ и случайносшей ; и чшо `ЛапласЪ ,› один 
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изЪ ТеометровЪ. коимЪ ны обязаны за упомянушое открыние ‚ учинилБ 
СЪ великим успьхоиЪ, 


ЧреяЪ сей опышЪ, сколь вЬ прочемЪЬ ни иесовершенный, можно 
судишь , сколь подробная исшор!я успбховЪ Маесмашики ошШЪ начала 
сего сшолвийя достонримфчотельиа , особливо естьли написапа будет 
сшоль же искусною рукою, какЪ и та, вошюрой мы обязаны за истор1ю 
прошедшихЪ вфкояЬ (#). ТушЪ увадфли бы мы веб новыя ееори возвик- 
иия ВЪ безсмершноюЪ зпворени „У аеелатизескихв Жагал$ Эстаственной 
Срилосейи , приобувшариия вЪ продолжене почши’ пятидесяши лфшЪ 
шокмо иечувешвишельные успфхи., и распудйя цошомЬ сЪ скоротечно- 
сию ‚ кошорая бы удивила, есшьли бы щасшлив®йШИйЙ случай не’ про- 
извелЪ вЪ одно время многихЪ сих рёдкихЪ мужей, которые присоеди- 
ияя КЪ наизеличайшей тлубокомыслепносши веупомниую ревность, не 
могли быть остановлены никакими величайшиви препонами. 


Сисшема м!ра есть одиа изЪ сихЪЬ ееор1й, которая по важности 
своей наипаче заслуживала ихЬ занниашь собою. Когда Академя 85 
1740 тоду предложила <Ъ присовокупленемь награжден7х причину при- 
лива и отлива могскаго , она получила атри превосходныя сочиненя 
Маклорена, Данила Бернулля и Ейлера, которыля еднивогласно доказя- 
ли, что с1е явлен!е’ зависит" ошЪ взаиннаго дЬйсшаТя сольпа, земли и 
луны. ВЪ скор вошомЪ вопросЪ о спредфлени взаимнаго дБйств{я одивх 
планешЬ на друфя быль разсматриваемь; вопрошалося найши кривую 
лицо, кошорую шри шфла, коихЪ положен!я, составы и скоросшы извБ- 
сына, описашь долженсшвуютЬ ошЪ взанинаго ихЪ пришяженя , коего 
закон предположенЪ быть вЪ ирямомЪ ‘содержаши сосшавовЪ м обрат- 
ноиЪ кладрашодь разстолний. Клеро , Д’АлаибершВ и НйлерЪ предложив 
себ сей вопробЪ, извфешный подф пмеяемЪ волроси игрехб оиёл8, лости- 
тли вЪ :;747 году всБ шрое кЪ одинаковымЪ заключешянЪ. И шакЪ еео- 
рии. планешЪ и лувы (сего издревлЬ шоль невокориато, так сказал; 
саф шила) были усоверщены, и выиЪ оиБ ие боле, какЪ весьма на малое 
количество, отстунаюеЬ ош шого пуши, которой сти Геометры и их 


———- 


{") ЛодЪ сею искусною рукою разумВетсл злёсь рука г. Монтукла, о мавемяпиимем 
ской иснор{и колтораго можно получить поплие изЪ АкадемичсскихЬ Изв › 
78 находишея перёводЪ- ночши зосго перзаго тома, изключал шёхь мфешьЬ , ке 
лорыя требующЪ фитурь. 7 у у 
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лреемиики Лагранж? и ЛлплабЪ имЪ прелначертали. Но слава, которую 
2’ АламбершЪ пи СЪ ЕйлеромЪ ни св Клеро не раздфляешЬ, сешь ша, 
что онЪ первой разритилЪ вопросЪ о возвратиогиб дважентя ртвподеноне 
изЪ сихЪ сго изолдоватй выходишЪ, что пришяжене ешь паки причи- 
на сего чуднато вЪ оси земной движения, и СР иф\УЪ пор оное. почи- 
таешся какр одинЬ изЪ законов есшесния. См Геомсшры ноницилася 
пошомЪ приложить различных ‘евои рёшентя вопроса шреуь шЛЬ КЪ ее» 
ор1и ‘спушниковЪ и кометЪ, кЪ вопросамр, коморые посл были раземач 
триваемы Лаграижемь и Лапласонь еще сь большимЪ усиЪхоыЪ.. Спосо- 
бы изчислентя гораздо вЪ большую всеобщиюстшь ирипеденные вЪ цихЪ но- 
родили предчузсшве о трудностяхЪ, кои весьма нужно было .разрёшиь, 
дабы не’осшавить никакото сомниЁя вЪ изрясцениы явлешй. И шенень 
то можно сказаль, зо вол сисшема мтра приведена. Ъ вопросы чистой 
Аналитики, и что, есшвли слВдсшаТя эсори всвобцатго тпягоцеБнуя пред- 
ставляюшЪ небесныя движеня сЪ шою же шочносш!ю, какь булшо вы он$ 
даны были нанисправнфйшими наблюдентями, мы обазаны за пою усизхам», 
Интегральные ИзчисленемЪ:и вообще Аналишикою в с1и посла вре 
иена приобрьщеннымр. 


й 


ПРЕДЪ УВ ДОМЛЕНТЕ 


`Отб издателя сего согиивил на Россёйскомв язык, 


Присовокупления; им къ сей первой книгВ сдВланныя, суть шро- 
лкЁя : оду, заключенныя въ прямыя ‘скобки, какъ [], и находя» 
пияся въ шекси самомъ, сушь или промежуточпыя разсужден!а, 
авпоромъ за крашкосшйю выпущенныя, или. самоближайшя сл$д- 
свя, изъ заключешй ‘его извлеченцый ; дру, нанечашанныя 
маленькими буквами. въ видЪ примфчануй и сосшавляюцИя поло 
вину, есшьли ме больше, всех кпити, сушь плн пояснен!я и даль- 
изйшия слёдошя , или попразленя и совеЗмъ повыя прира- 
щен?я ‘предлатаемыхь авиоромъ ‘весом; и наконель шрешьи,. по- 
слЪдуюция за сею киигою подЪ загламемъ лрнбавлений къ оной, 
суть или предварительных для пфкошорыхв сшашей нозпашя ` 
или пополненйя къ совершенству сочиненя служация, которых 
излашель по причинв разныхь должностей, имъ по службв 
ошправляемыхъ, це имфлЪ довельнаго времени, дабы помёсшпишь 


въ самой книг. .. 
Ошз присовокуйлентй напечатанныхь въ зидф примфчаи:й 


малеиькими буквами, какъ и ошъ швхъ,‚ кои послфдующь за сею 
киигою подъ заглашемь прибавлел!И къ оной, произошли еверьхъ 
авто ровыхь друме чермежи; почему ‚ для ошли®я однихь отъ 
аругихъ, нумера чертежей авшоровыхь, принадлежащихь къ шек- 
сту, означены Римскими знаками, а чершёжей издателевыхь, 
причадлежащияь къ иримёаный» и прибавлешямъ, Арави скиин. 
Между п\мъ сей разпорядокъ не препяшешвоваль издателю упо- 
шреблашь и въ примвчашнхь чершежи къ шекошу прицадлежацие, 
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котда- надобноешь не шребовала дфлашь новыхь; и пошому для 
читашеля ‘не должно казашься сшраниммь ‚, когда въ прим$. 
чаняхь ‘найдешь ссылки на Фи побяёдне къ шексшу иприпадле- 
Жарие черщежи. ., 

Издашель ‘желая доставишь Упражняющимся возможное 
удобство или для вящшато приумиоженя сего сочиненйя, или длл 
двланя на него еще какихь либо примёчайй, уполпребнль ста 
ране мапечатать” каждую сташью шакъ, что бы къ ней, безь 
‚помвтательства друтой сташьЪ, можно было прибавнашь по изно* 
леию 6б8лой бумаги; чшо зъ прочемь не болфе, какъ лнеша ца 
ина, улеличило книту. 
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Рослисане предиетовв содержащимся вб вемб введен 66 
„Чифференаальное в Иитеральцое Изеислете, ‹ 


ГЛАВА ПЕРВАЯ. 
Приложене лаебры кб. Геометри, 


О поличесшвахь получившихь быпие свое отъ крута, 

КАКОВЫ сушь синусъ, косипусъ, ангенсь и котантенсъ. зленъ т—4+ 
Сыскамь синусь и косинусь сумиы и разносши 

с двухь дуть оно оно очно я 96: 
Приложен{е сего вопроса къ сысканю синуса, ко- 

синуса, шангенса и вомангенса дугь крашныху. — 89 
О иззчислев и вообще кавого пиесмь прамолиней- 

наго `треутольцика. РОО о од. 


ВЪ послфднемВ примёчан!и, КЪ сему послбхднему члепу отно. 
“вящемся, показано другое ‘решен шремЪ глазнымЪ иригонометри- 
ЧескимЪ вопросамф и друтае проеш®ишес доказашельсшво правилу 
о сыскан и площади шреугольника безь посредетва перпсидикулира, 

Опредфлейя и теометрическтя строенЁя кониче- 


скихъ сАченй. я ая, 
О касательныхь, подкасательныхь, пориаляхь 
и субиормалахъ. - ня - 19. 


ВЪ послфднемЪ примбчали, иЪ <сиу. члену относящемсяь 
произведено изЪ предложеннаго #Ъ ономЪ член® доказательство в0- 
тнуфосши или выпуклости конических ефченй, 


Лемма, на коей осаована вся @сор\я алгебраиче- 


ских кривыхь линтй, - - - = - - — 20 —2а, 
[9) кризыхь миняхъ втораго порядка - - ее 23. 
Оныя ис иное чшо оВиь _могутз какв коническяя 

сфчения, = на я - - 24 


ВЪ пасладнейъ примёчан!и, КЪ сему члену относящейся, шо.” 
же самое пояснено. и свёрьхЬ шого показан признакЬ, по. воему ` 
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узизшь можно; когда уравнеше второй степени между двумя пере 
ифнными величниамИ. предешазляешь ту или другую изЪ сихЬ 
вривыхФ лини. . 


О коническихь сЗчешяхь. —.“ ы - - ы члепь 25—38` 


ВЬ примчатяхь, послфднемЬ кБ члену а му и предпоел Е, 
днем ЕЪ члену З5му относящихся, показано опредёлять .. поло- 
жеше орлинашЪ при дйистр® бе3> помощи оеорфн касашельныхВ. у 
потомЪ вЪ- таковыхЬ же примбчацеяхЬ , &Ъ. члену З1му и 37ыу 
отиосящихеи, изложенЪ, другой просшбвиЕй способЪ, опредвляиь 
зыражеше радуса.зекпора, и паходишь полярное уравиене кови 
ЧескихЪ сфчев Й; и накопець вЪ прочихЪ примфчангяхБ предложе- 
-и0 или поленене или сшрожайшее допазательство предложенному 


автеромЪ, . 
О ценшрахь и дамешрахь кривыхъь ‘лиш вооб- 

ще какого ниесшь порядка. = - - - - —— 49—42. 
О ценшрахь и дТаиешрахъ кризыхь лИнЙ шрешь- 

то порядка», тая - - т я. 9 43-45. 
О безколечныхь. вётьвяхь кривыхь лин. вообще 

Жакото ниесть порядка, о 46. — 43. 
О безкопечныхь Вбщьвяхь вривыхь ‘лин шрелтьяго . - 

порядка ооо ом чо — 49—51. 

. 0 ‘раздвлени вризыхь. лин шрешьяго порядка 
ма ‘тлавные роды ея - = - =— 52—56, 


ВЪ примфузьтя ‚ ЖЪ ЭЯму члеву относмиемел , содержитея 
весьыа пужное поясценте, безЪ коехо <{е раздвлеше кривыхЪ линий 
шрешвьаго. порадка. былобы сомнищельно, 


© кривыхь позерьхностахь. + о оч оч ож 5-50. 
© разных сЗчешаяхь поверьхиоети пряилто конуса. — 60, 


ВЪ ‘примёчаняхЪ,: ®Ъ сему’ члену относядихев „тоже самое 
разпросяранено БЪ, повому комуву.и показано свельхЪ итого шем же 
эналишичесвимЪ слособомЪ: , чшо- антипараллельное СВЧене сопь 
вр: , 


© разиихь обчетяхь позерьхносши еллипшиче- 
`вкаго сферониж ° = - =. - - бт. 
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ВЪ примбчантя В, ®Ъ сему. члену ошносящихея, содержится 
поясненТе и лобравлеше предложенному авшоромЪ, 


О геометрическихь мВетахъ, - - - члеиь 62—63. 
О теомешрическомь  сшроеши о пПредфлевныхь 
уравнений. - - - - ‚= `— 64—41 


ВЪ примфтаити , КЬ «ему послфлиему члену ошносящемся, 
предазгаешея друтой проетвКайй зпособЪ паходвщь мфето удо- 
злешворяющее уравненио вигорой степени межлу двумя перемЪи- 
ными величинами, с приложещемь онаго способа кБ одному 
достоиримБчзшельному вопросу. 


ТлЛАВА Н. 


0 слособ8 пеопредёленныхд предстолиихб. 


Употреблен!е сего способа при разрёшен!и урав- 
‚ней. - - - - - о 72-16: 


ВЪ примфчани, вЪ сему послфдиому члепу относлщемся, 
предложено Д’Аламберщово изЪф ясное о причияВ извфежнато не“ 
Улобешва, &50ему подвержено ршенте уравненёй трешьей сше- 
лени; потомЪ по сшрогосши довазаяЪ самый способЪ неопредфлец» 
ныхЪ' предетшониихБ; и наковедЪ . показано, почему › зопреки. м8. 
но автора, оный способЪ кЪ рёшено уравнений зовеё не прила“ 


гае!сл, 
О инимыхь мнохишеляхь многочленныхь коли- 
честь. - - - - - —— 97—82: 


ВЪ примфчани, вБ сему послФдиему члену ошиосящемся, про= 
изведено, како слёдете , непрямое доказательство Д’Аламбер- 
- 080й вворемь, упомлнутой. ЗБ яримъчани, кЪ 73 му члену омя 
носящемся, и доказанной ЛапласомЬ прямо. 


Упошреблене способа нсопредёлеиныхь предето= 
ящихъ при разрышеши всякой соизмвримой дроби на 


дроби простыя, - я —- 8—9 
Упошреблене Чбоко же’ способа при разложейши., 
фувицш въ ряды, >... Ц - - 


ао: 
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О рядахз возвращиющихся. 2 = ‘члены 95-99; 
0 способв обращать Функщйи, закллючающя въ се- 
65 несоизм?римыя количества, въ. соизиВримыя. —— 160—102 
О Фукнияхв заключаюдщихь въ себ ином. пере- 
ифквых количества, - - - — 103—105 


ГЛАВА Ш 
О слособЁ. разностей, 


Опред®леще 'слову разность и какъ оную въ слу- 
ча перваго порядка находить изъ Фунёшй заключа- 
ющахь въ себВ одну токмо перем5нную величину. — 106, 

Пяходить разность перзато. порядка Функций за 
хлючающихь въ себф мноМя перемнныя величины. —- 109, 

8 разносшяхь зышщихь’ порлдковь кудно съ &10-” 
собомк находишв ихъ. - - - —— 108—108 

Находить посредемвом$ разностей величину, ка- 
коюниесть функшею приемлёмую, когда содержания- 
ся въ шой переманныя количества прибавашся или 
убавяася на кодичевию. данное. - - — мона 

Можно всегда почитазиь одну изъ первыхь разное 
стей за постоянпут. - - - —=— яка. 

1.10 обрапвомъ способ8 разностей, которой состо- 
РИ вв шомъ, чшобы ошъ разности. какото ниесть ^ 
количества поступить ‘къ самому зему количе- 
шву: ия - “ - - —— 113. 
-ВЪ приибчаши, кЪ «ему. члеву отпасящемся, предложенное 
авороиЪ разирооираноно о эзявИю суммы  различиыхЬ пронзво- 

ден, 

Сумма разнастя предложенной, дабы быть: пол- 

‚3ою, ‘непосредственно должна заключать въ себ 
„пронзвольное постоянное количестило, - 4114 
0 полной сумиБ разностей соизиёриных», = 119, 


ро Ф.41 


ВЬ примътан, к сему члепу относчщемся ; предложенное. 

авшоромВ знатно приумножено. 
Вопрось о. квадрашурВ всякаго криволинейнаго 

просшрансшва и друпе подобные всетда могуть быть 

приведены къ сыскавйю приличнымь образомъ суммы 

предложенной разности. - - - члець 116. 
Начало способа измфнен!й: - = —- 117—118. 
Приложене сихъ началь въ разрёшенио сл8лую- 

ато вопроса: между всБми многоугольниками, кие 

шокмо изъ какого ниесть числа даниыхь сторонъ со- 

ставить возможно, найши шомь, кошорой имзешь 

площадь наибольиую ? - ‘- - о — 119-121, 
Формула служащая къ сысканно общато ‹ члепа 

предложеннато ряда, когда’ возможно дестигпуиь до 

разностей равныхь иулю. - - - —— 124. 
Формула служащая къ сысканИо,. въ шомъ же пред- 

положен, суммы дапнато числа членовъ ряда.  — 123. 
Обращный спрсобъ разносшей даль для сыскантя 

сумиы рЯдовь тораздо всеобиигЬИшее средешво, неже- 

ли предъидущая Формула, .- - - — 12444105, 
Слособъ всшавливашь въ ряды новые члены съ 

употребленемв при опредёлени солицестолийя , 

чрезъь посредииво н$которыхь полуденныхь высошъ 

солнца. = ы - . = < о щщ 126. 


РАЛАЛВА м. 


о л0с06$ древнихб Гео-метровё, извветиомв лодд и.енемб 
Слособь Предф.лоб. 


Начала, из коихъ оспованв. Сиособъ Предбловь. --— 129. 
Приложене сихъ. цачаль въ пайденйо площади 
крута ‚ поверьхыости и. шомщины копуса и шара и 
ииъющагося содержантя между крутомъ и сАЛИПСИСОМЪ, 
зпакъ же шаромъ и еллипесидомъ, - 128—152 


ХХХИ 
т 


Что‘ должно разумёть чрезь о и 2, или чрезъ 
нуль и безконечность приемлемую Геомешрами, чрезъ 
безконечный пушь кривой лини, чрезь сумму ряда 
до безконечности проешершато; и навонець чрез 5; 8. пленъ 133—135, 
| В примфчани, к 155му члену ошносищемея, подано © вы 

Ражев 5 другое справедли шее поняие., , 

Преложене о спобоба предвловь къ опредфлено 
въ кривыхь линь. касательныхь, купно ‘съ прим$- 
рами` оный способъ поясвяющими, - - ——. 136—140, 


ВЪ сихр прив разЬ заключеющен` вс правил» Диффероншаль: 
наго Изчисленя, как;я шокмо. для Затоброическия фувкшй заашь 
`помребно, ‘ . 
0 шокчахь врапйнико, - - > —— 1490—1442, 


ВЪ примёчаши , кЪ 141му члену относзитемся , предложенное 
Эитиромф иояенеие, м доказана инымЪ образамЪ извфемуая оепре- 
м3 0 сшейени крашносюи вакой нивешь врашеюй пгочий вЪ разсу+ 
ждеиа степени. уразнеця кривой; потомф зЪ примфчами”, кЬ 
149му: злеву относядемся`, показаиб собращевиой спасобЪ опроя 
Афляшь, точки. вривых, 5 обЪлсисыемЬ опаго многими прим 
рами. : ` 
"Приложене шото же способа къ оппедфленыо каса- 
Шелрьныхь ВБ шрансценденшныхь `Ернвыхъ лИНЯУЪ, 
10° всшБ: яз 

О лотариемикВ ‘и, количесшвахь неопрёльленно- 
степенныхь - и - - — 143—145. 


ВЪ членй 144мЪ содержатся ‘празила Дифферений ллизто И 
числснуи “8 разеуждейн логариомичесьихЪ фуньцгИ, а в чле- 
НБ аби ововый прин 8Ъ разжуждени пеонредвлейно-сии пон“ 
НыхЬ. фувишй. 


О предфАЪ. водержануя между разпосш/ю дуги ва“. 

кой ‘ннес иль кривой дин разноспию абецисем и 

ордннаты.. .-, - =: ок —— 14.6, 
Приложев!е” сего къ круту: = - —- 147148, 


ВЪ сеЪ песлбдвемф член содержашел правила Дифуфевени 
ААТНаРо Ночисленёя 2 развуждене леригопомеириическихЬ = Фун- 
пин, 7” 


О циклон $, - - < - =— 49, 


ХХХ. 


О касащельныхь, когда координаты непрямоли- 
нейвыя: ы = - - т член» 150 


ВЬ` примбчанти, ®Ъ сему члену ошпоелщемся › повазано вакБ 
‘проводить касательную хЪ пивлоид8 чряшо, без поередешва 
предложенной дла сего авторойЪ леммы; пожомь изЪ яснено произ 
хомдене оной кривой по способу Енлерову ‚ и ошщуда произяеч 
депо уравцене ея; павонець що же самое сдёлано вЪ разеуждение 
эаиДивлоиды И ГИПОЦИЕЛОнД ВЕ 


О введен вмЗошо коордичашь. радтуса вектора, 
и угла опышь съ осью абециссь составляенаго, ——- тэт, 
а, у 
ВЪ приифчанйе вЪ сему: алепу ошнослщемея, сказано сначаха 
`о уралнев/и логариомической. спирали ЕЬ копечныхь деличиняяЪ; 
эрю зищороиЪ „ ваше, и" ЗВ ВМБ ЧОН. дифферондальное для 
оной кривой уравиеше , отнесено было КБ му члену; 85 
предложено © опредзлепти васашельныхЬ , ваКЪ и асимпиоме, “28 
шахЪ кривых ‘лишяхЬ , воихЪ свойсшо можеюЪ’ изобразишься 
чрезЪ  урависню шежду” радтусомЪ вокпоромЪ и углом опымЪ 
«> пепремфипою- ли ею состазляенымЪ ; наконерЬ приложено. 1 
=Ъ аналишическому. вылоду того правила для прозедея вЪ обы- 
иибвениой ‘впицикломд& касашельной , кЬ. кошорому досшихьЬ Де 
карт сийлетическя, 


Друтой вопросъ.о кавашельныхь съ приложенемь 
опато къ конхоидё Никомедовой, спирали Архииедо“ 
зой, квадралридь Диностратовой и ЦисбонаВ до 
клесовой, - ‚= - - - = 192—5 


По изЪяененти #В. примфчавти, кБ 188. члену ошиосящеися , 
частности сео другаго вопроса..о касашельных? ‚ вдЪлано 3Ь .по- 
«АФлующихр приифчануяхЪ употреблеше при опред лени Касашеллл 
УМ, какЪ изсимиломь, яБ`упомаиущыхь кривыхЬ предридущему 
епосвбу» изрябленнойу к примфчаи, вЬ 151 му члену ошносяшем- 
ея, 65 разпроетраненемр спирали Арчимеловой кЪ спирздямЬ ти“ 
перболи! й, параболической и логаривмичеекой , шакЪ же кв 
дратриды 'лиосиримовой &Ъ квадрашридь Чирагаузецовой. 


О предълахв содержанй меду разносшяии выйе- 
шихь порядковь - а Е маг 9 


ххху 


'Употоеблен!е способа предфловъ при приведет и 
зъ простоту. и. всеобщаосиь формулы служащей 5Ъ 
опрелёленю величины приемлемой какою пиесшь 
функцею, котла перемённыхя количества, въ ней со- 
„держащёнся ‚’ прибавятся` пли убавишея . на. количе- 
ство данное, съ приложешемъ сея формулы к® сыска- 
нию разностей  перваго порядка, какъ алгебраических», 
лакь я шрапсценделиныхь функций. - ЗАЗНЪ 156—558, 
_О предфлахь содержайй между разкостями выии- 
шихь порядковь, когда ни единая изъ разносшей по- 
сшоанною не полатаешея. -. - - —-- 150-гбо. 


ВБ сихЪ членахЪ завлючяющея правила для ваяния дифферен- 
аловЬ вышщихЬ -порнАКОЕЬ 


Приложенте доказанной выше Формулы къ ‘еока“ 
ню разнобшей ввмишихь порёдковь какъ алтебраиче- 
скихъ шакь и прансцевдениныхь фунвий , шакъ же 
хъ сыскаво величины функши, кошорую аная при- 
иметь, когаа перемфниая величина, въ ней содержаща- 
дея, сдалнешся равна нулю, и навонець*кь разложе- 
нию функий въ ряды я - —— 161—565. 


ВЪ примфчангахЪ, кЪ 164иу члену оповящихси , предложены, 
какЪ сАбдешик , весьма ‘ипогю предметы , а именно 1} формула 
для созиненя обыкновенныхВ логарномокЬ и опредьлеша молуля 
оныхЬу. 9} формула, весьма скоро’ приближающаяея, для сотиненя 
эзшуральныхЬ лотарнечовЪ ; 3)’ пропордЕя , ДАЛ поторой малыя 
разносних нарочито больших чиеелЪ содержашоя ношни канЪ аз- 
носим и хогариомовЪ ; 4) фориула дли опрелфлевтя саошиие 
смвующаго числе данному логарие\му и дай падения освованя ца. 
зпуральныхЬ. логариомоЬ.у 5) зыражентя ББ вил мнивыхЬ волн 
чесшеЪ для ойнуся, косинуу тпавтенся, ‘комиитенса и дуги кругау 
6) лохарнемы отрипбительнаго кохдичеси вх, кои вЪ безчислениоме 
множеств вов вушь мнимые, и Лотарвемы” положишельнаго волих. 
чеелиз, э3Ъ коих одинй мокмо двИствимельной, а прозе вЪ 6048 
численномь. ивожесииь® ‘кф суть мнимые, 7) рядЪ для бирелЬхВИГА 
дуги прута по ея шанхенсу, иощшуда иепосредствонно ля ие 


ХХХ 


два способа опредфляшь приближенное содержане окружонсти крутя 
к дамешруз 8} рады для биредьлевя: логариомонЪ. синуса и. Ко 
сивуса; и найонець 9) Лежавдрово доразашельетио о’ несоизийри- 
иосши овружиосши крука СЪ дЛаметрот?, 


'Улошребленю способа предьловь при сысканйи ве- 

лизаны функши въ нфкошорыхь особенныхь. случайхъ, 

а`именно, когда она представляется вЪ вид® 2. очдевь 166—169, 
‚О наибольшихв м наименьшихь абециссахь и: ор- 

динашахь кривыхь лин. = = я —— 168—193. 


ВБ примёчанти, ЕЪ`169му члену относящемел, предложены 
мноме ‘прныфры, м3Ъ первоначальной Геомешрти зЗащые, для упра- 
жненфя.н наяыка #Ъ опредфлени нанбольшихЪ или ваименьщихЬ 
`величинЪ, 


О зточкахь ‘перегиба и возвраша кривыхь линий. = 194-296, 
ВЬ примбчаии, кь 174му ЧАГиУ ошиаеящемся, предложено 

р®тщенте нфясмораго особеннаго заюрудненя, при опрелёленти сыхЪ 

точекь вепр®чакицатася ‚ и саерьхЪ того изложена формула для 

опред лента онызЪ почетф в иёхЪ вризыхЪ лимяхр, козхЬ орди- 

вашы пазыземыя радлусы зектёры зыходяв из одной шочеи; пон. 

Лим: К иритфнани, ®Ъ тууму члену отиосящемея, оная Формула 

приложена &Ъ опредфленю очки. перегиба 8Ъ. конхоидф Никомедо- 

зой и спирали  параболичвевой; . 


О разверзан?и крийахь линий. и рад!усв кривизны. -— 19-180. 


Во виоромЬ примбтийи , КБ 179 иу члену  ошнослщемел ‚по 
гобЪясневти обыкновенной формулы для. ралтуса. кривизны ‚ изложе» 
яа друган, которая имфешЪ. мёсшо зЪ шёхЪ кривых, конхЪрорди- 
затывыходяцеЬ иаЪ одной почки} помомЪ_ #Ъ, трешьемъ. предложены 
дляеихТ кривыхЪ ‘п формулых которым служить нЬ опредёлентю 
их. разверзающейся у ‘наконедЪ. 6 примфчлийи ‚ кЪ зуому члену. 
овносяшемея, оных формулы приложены иоперемфино иЪ опред» 
р „адфуса кривизны эпициклонлы, спирали „Архишедозой» ги 
пеоболической и винрали логариомической ›: и- КБ. Найдаиа 
то дней, кривой  разверззющейсл, 


О собрат; Из. 002068 предфлорь, 5 и 


Примечаи рол посл ван: лву! дитнобяавелу содер» 
жить почши ан ии Ида лении: 25-684 


ОЕ * 


ХЯХУТ 


испраетфйтемь видф; и потому, чито бы "ЪлимкомТ не уволи. 
чить вето роспислья ‚ преачетавляешея самому чншашелю замф- 
лить {2мь сшашей, оное соошазляющихь. 


Приложеше `обравнахо виособя предфловь къ 
Теомештр1и т 
О сыскавы площади кривыхь АНН, =>  УАеВЪ 183—284; 


Во втором лримфчанти , 5Ъ 18зиу члену отиосящемея, из- 
ложена формула слузащая вЪ опредфлевио плашеди ш®УЬ крым 
хыхЪ ли, коихВ араннашы выхеданЬ изЪ одвой почки; понтояЪ 
35 приыбчан!и, &Ъ т8дму члену опиюсмцемея, предложено, в по- 
денеме изложениако тушЪ авмаромТ, о пльщади зопичесвихЪ сфче» 
эй сЪ завлючетемЪ; что ве 0% иншетралы, коморые кБ 
хвадравур® оныхЬ зривыхь лиш приведены бьпь могуш? › все 
тда опредФфазася или нючно или чрезф логаривны и дуги круга, 
и ‘присовокупленн о ввздрыиурВ логариммиен, обмановенаой пи’ 
хлоиды и энициклойды, шакЪ Же о каздратурф ковхонам и дис 
соиды двумя образами, и о каалращур® шрехь спиралей. 


О. сжбкани длины кривыхь ляшИ - —— 185-5186. 


ВЪ примбчаии, пр. 181мусчдену опшовищемея , изабжена фар» 
муха служащак-вб опредфлению длины ШФхр кривых льнЕЙ, по 
ЖУЪ. орличашы выходит нзЪ одной мочки; пошомЪ в® примфчанит, 
ЖЪ 18бму члепу олосищемея, предложено о длвий дониноевихЬ 
овчени, сЪ ваЪисненрмь п слу чае Ъ > #Ь конур сумма или раз 
поешь даухЬ дутЬ сих» вривыхЬ лиш есть длина прамою и зи 
рёеиая, и ирисовокунаРИЕ вАлИИЕ дога ФМИЕИ И обыцно венной 
эпициклонды, повалущищия® днумл образами у чно`еЯ послФдПия 
эзящая за кривую разверзающуюея дает Аля кривой разверзанЁх 
ЗпизиклонАу: же подобную исрвой › но превраиние В разоуждеиеи 

ел. положе е изющую, я воры того ФАлИиь рохь сниралей, 


0 вафтрение пбверьхносшей шфль вращеня. 18%, 


В перёомЪ приббчанти, %Б’оему завну отмослщемсл; изложена 
формула ‘служащая и чоррей ето поверь каюсти пвУВ ВАН ной 
ЗроизходяшЬ», ор абон ры иной" нию дихЬ ординяиы 
из. одной таочки: ВЖОАННИ потом а другомр предложкно; в. ва 
НЫ {Е НАдоженната ав, пом, 9 узмърени новсрьхвиспии еллиаво“ 

ЗЕлидарболомА а СБ. присозокуплешемь, 3Ъ поленеле упемайу“. 


ХхХУИ 


той формулы, о поверъхности парабодомда произзедениаго пара“ 
бодою ошнесевиою кЪ фокусу. 


О нзуфреши шолщинъ шВлъ вращения. -  членъ 188, 


Вь первомТ, примётавиь пр сому Члепу отивелщемей, изложена 
формула служащая К опредблениа шолщины ирбХЪ в, Ъ, цен произ 
ходатЬ ош обращешя призмхр лийй имфещихЪ орфдицашы изб 
баньй почки вахидии а ношомЪ въ другомь предложено, № пол 
синие ссй формулы, о шолщиив параболоназ произведенааго пзрабо“ 
лою ошиссениою къ фокусу. 


ГЛАВА У, 


Улотреблейе слособа предфловф при доказалтельсто$ наегалд 
Феханикы, ` 


О пешир$ шлжеспет, - - - —— 180—193. 


ВЪ иримфчаши, 5Б зозму члену отиосящемси, предложено › 
хакЪ слЪАсииие , ловазамел во Гульленеву правилу о сыскаи 
паверьхиосной и шолдииЬ паВАБ вращенуя урезЬ поередешзо пень 
игра иряжоелти; пономТ вЪ друтомЪ, вЪ шозу же члену. ошеосицу к 
в. изложены формулы АЛЯ опродфленГи понра зиажщести 1Ъ 
ифхй кривюхЪ линахЪ и шваЗЬХ , оф нихЬ  проилходаяшихЬ, у 
воиУЬ орличапия выходяшр изЪ одной мочки; нанонець в прияф 
чаийь КЪ зозну члену отаосящемея, предложено просв Вишев сред» 
сшво Находить изшеграАЪ изображаниий имени дуги парзбе-” 
лы зЪ разсуждейи оси ордиватамЬ парзллельной, 


О движенЕ ускоренномъ или’ укосненномь — 194—100: 


ВЬ примфиаш ах В, к 195 и тобиу члену относяирихея, прод 
ложено о движеши равноускорсиномь и о другом пронифишемЪ 
вызодф общихр форчулЬ для движения неремфинаго, сБ  иснии 
пымЬ. попиниеи, Рошорое о’еилВ ускортшельнай им нь издлежин у, 
потомЪ. 86 примёчати, &Р тому члену ошиосащемел, и) полено“ 
не сизВ формул, присоволуи лен» один вопросТ», ведуный вр доешо- 
примёзамельному заключению. 


ХХХУШ 


Тёло движущееся съ пфкоторото скорост!ю , с9- 
вращается съ свосто направлена вЪкоморою силою 
побуждающею сто ъъ цепиру; вопромаешся найти 
свойсшво криволинейнаго пуши , коморой оное. шЁло 
описашь’ долженсшвуешь. = -. - ЧАЕНЪ 200—204. 


ВВ примбчани , кЪ доому члену ошнослщемся, предложено 
6 брощенномЪ шёлф СЪ зязодомЬ обыкбовенныхь правил Фалис- 
тики; потомЪ 5Ъ прямфчани, &Ф зофму члену относящееся, проч 
изведени, как слфисийе, что 8Ъ случай движеня бла но вонин 
ческому вЁченю, средовочная сила должна персмёнлиьси ЕЪ обра“ 
пзонф содермаита‘ двадрашов $ разсиояй пыбла до вредоточ1 я, 


Какая бы ‚сфедошочная сила пи была, Площали 

опигусмыя рамусомъ векшоромЪ всегда пренерито- 

нальйы времени, - - - - ——- 205 —209. 
Ебинли средоточная сила персмфияенся 25 

обрашиомъ содержаши квадрамонъ разешоятий, по’ ‘ит = 

ло мепосреденвенио опишеагь коничевное стчене, -— 208—210. 
Небесных. швла ‘описали бы еллипеись, есмтули 

бы, кромв взанмпато АВйсШия. сольца и плалещы, 

НВЫМИ силами движеше ихъ не возмущелося. = ата тя 


ВЪ примфчания, кЪ атгиу члеву онитосяшемся, по’ всправле-. 
ни найденной авшоромр формулы для флаге времепи обращен 
планеты ‚ произведено, какр  слфдеший, изяфемние содёржаив 
воетазовЪ и Плаошостей иланену пошамЪ зБ прижфчлийи вЪ 212му 
члену отноенщемел, по. испрзвлетя явщоровой ф” рмулы вывели этой 
дм содержания дифуререниалонВ средней и‘исщинцой анамал1р уарьдн 
ложено самыиЪ. просв аииЪ образом, БФ начедишь средикто 
но Но спо -исмимной ‚ } обрашня исминиую по средней ‚ сиу 
предлажено поме пращене _Клалеровой. задачи, «Во показашеиЪ , 
вогда Зызаеой у ранние орбивы панбольиее, м присовокупасшейь 
о параболическому движ виа комок, 


0: средоточнобфжной _ сид шла опиовзатщаго 
хакую ниесшь кривую лниНю, - - — 414 


ХХКГХ 


О силЕ касашельной и сил пормальной, когда 
ШБло движешся прнаужденно по какому ниесиь кри- 
золинейному жолобу. ы - - лень 274—215. 


ВЪЬ примёчянты, &Ъ сзму послбдиему члену омпосящемся, пре- 
дложениие авторомЪ пояснено и-знашно приумножено: во перзыхЬ 
изЪ общихЪ формуль, а ие изЪ круга, какЬ сдблалЬ автарЪ, вы. 
зед во выражегас длл средолочноб1 ной силы › какб и. выражен 
дла давленун, пЬломр ця жолобЪ производиматго; во вторыхЪ опое 
выражейе для средойсчнабф жной силы приложено кЪ опредфленю 
содержаыя шяжести ра схвашорф КЪ гредоточнобфжной снлф 3Ъ 
помЬ меш, и ошпуда произведена формула для опредфлен!я пу-. 
зкесши 8Ъ каждой широт но шяжести па еквипорв; вЪ третьих 
предложено о даиженти пёла по нзклонпой‘илоскоетши и луг круга 
СЪ выводомЪ ошшуда формулы для отвфсовР, и показанеиЪ многихЪ 
досшопримфчательныхЬ упошребленй оной; паконедЪ заключена 
кризою линтею равнаго давлеша и кризою лншею равновремениаго: 
ската. 


0 нзкоторыхь кризыхк , коихь свойсшво изъ ра- 
вновфо:я познаешся, шо есть: 
О цриной лиши, - - - —— 216—214. 
ВБ примфчани, кЪ сему послднему члену относящемся, пог 


казапо теомешрическое строенйе сся мии, изобрытенное слазнымЪ 
ЛейбиндейЪ. 


О лиши упругосши. - - - —— 218% 


ВВЕДЕНТЕ 


ДИФФЕРЕНШАЛЪНОЕ ` и. ГИТЕГРАЛЬНОЕ 
ИЗЧИСЛЕНТЕ 


—=щ=5—— 
ТЛАВА ПЕРВАЯ 


риложеше „Ялеебры кб Геотетраш, 


_Декарть ‘приложивв Алтебру къ Теометр!и, фазпространиль 
и’ облегчилъ -способъ ‚ жоимъ разрЪтаюшся вопросы: все ‘обрани- 
лось в0 изобрфшен!е уравнешй. И жакъ Теомелр!а для ‘сего пред- 
сшавляелпть снамъ смокмо чтреутольники годобные ‘и ‘прамоутоль- 
вые ‚ по дёло ‘шеперь ие въ ‘иномъ чемъ ‘сосшоииъ, какъ въ 
«осшавлени сьхъ шреугольниковъ, ‘чрезъ посредсшво ‘н$воего ро 
стато геометрическаго стшроешя, чазналаемаго свойсшвомъ во 


троса. ° 


© колигествахв полуенешихв бытие ‘свое отб круп, жаковы 
„дуть синуев, «осинусб, япанаенсв 44 вопангенсв. 


(:) Мы начнемъ приложевемь сихт мачаль ко изслФдован! 
колизесииь, коморыя полуяили быиние ‘свое онгь жруа. Во ‘первыяь- 
есшьли въ круговой линен АМВт (черт. 8) протшяпенься дамейнуь 
АВ н ‘перпепдикулярвыя къ ссну дниетру прямыз Мрт, Ол, 
‚равное ошслюяще ‘оить центра С ‘иифтециау то ‘по ‘свойству кри- 
ой линеи ‘частн овыхь прямыхь РМ, Фи, ОМ, Юл, называемых 

4 


а ны 


ординаты, будуть ‘равны между собот. С1тординаты имфють не 
однизковое направлен; почену для отличия, когда оф аросщи- 
раюшся ‘въ противных стороны», Геометры ихъ. сопровождающь 
разными знаками: когда сотласищея ординалты ЕМ, ОМ сопроводить 
знакомь |+; мо ординатщамь Ри, Ой надлежишь придать знакъ —; 
равнымъ образомъ когда изъ двухь отрёзковь СР, СО, одинъ 
СР возмешсл положишельно , друтой СО долженъ быть взянть 
отрицашельно. Но обшаешся изслВадовашь» можемз ли. мы, при- 
НявЬ сле, чрезъ оныя с линеи предошавить и теомешрически 10- 
сшроишь вс корни уравнешя кривой лицеи. 
(2) Прошлнузь СМ и назвав» радбусъбуквою №; СР. бук- 
. вю хи РМ буквою у, изъ прамоугольнато  шреугольника СРМ 
д получаю у’ —д*, и оттуда уьри — х. Сльдоа- 
пельно положительной. величин. количества % соотв пошвуюнть 
488 равныя между собою ординат’ РМ, РР, изъ коихь одна по- 
ложишельная, а друтая’ отрицательная; равнымъ, образомъ и ори» 
пашельной зеличин® количества х соошевтевшвуюв 48%. друйя 
ордннашы ОМ Ой, | равныя”кавъ между собою, шакъ и перзымъ, 
и. изъ коихь одна Положншельная, а. другая ошринашельная. И 
шаке.в0$ свойства выведенных изв уравнешя кривой линеи шоче 
но излагаются чрезь предъидущее сшроен!е. 
(3) Есшьли радусь возмештоя за сдиницу. и; дутй. АМ означиите- 
‘ся буквою т, то ординаша РМ будешь синусв-. сей. дуги, & ошр®ёзокъ , 
СР косинусв ся. Геоментры сотласилноя представлять сянусь дутн 
м чрезь бо. и, а. косинусь: ея: ч9азЪ. сор н посаАй сего уразпене 
`жрИзой дийеигириемлеть сей друтой видъ: Пи, ти с, м’ = 1. 
: адрезъ ценшрь-С я. прошяпу ОСа. перпендикулярно къ 
АВ; й какъ см дв Маметра раздрАяющь кружность па четы- 
ре равныя. часльй, то дута РМ. будешь. = 90° т; опа вазы- 
зается дололнешенб дуги АМ:и ниветь синусомъ, перпендику- 
ляръ м на СВ опущенный, кошо; 0 равенъ, СР — соб Есть. 
ди ‘сверьжь.. ого ‹презъ шочку М прошянелоя, ТМ: 
кухарио къ рамусу СМ, шо. МТ будеть еее 
шорой‘ извявллешсл чрезь (а. шт, в МЕ ант 


ти т, ко- 
$  дополнешя 


эатты 5. 


яли котанаенсв сея; которой изображаешся  чрезь соё 7, 

Здесь водобиье шреуто дьники ТМС, МРС дають СР; РМ — СМ: 

МТ = шв; т = р такъ же изъ подобныхь тшреугольниковъ 
я 


фтС, мас произойдеть Сд: ЧМ = СМ; МЕЕсоь т == т - От 


т 


хула слу ешъ, 910 ташб. м, сое. 7 — 1, чмо (405. == я 


и ищо со, ть! 

(5) Я означу чрезь л содержаве полуокружностияъ ра 
рдусу, или самую. полуокружиость, коея решусь взять за еди- 
вицу, И изъ предложениаго выше удобно будеть произвести, 
что, когда т —о, йа. т —оисор ше ь, что Пр. т ==1, 
<оЁ. ло, ви. п, СЕ тЕфЬь Поза = — у, сот =, 
дат Жора г „'и чмо 

дв, (Те ОЕ ть, соЁ. Пари =Еаиу 

в. (лет) 52 йи. т, 0 (п-т) == — — вот, 

ба, (ты т) == — сот, соГ. (3 пт) — = ВВ. т, 

йо. (2т- 1) = == Яр, т, со. (ат) = Е со т. 
Веё си формулы заключаются 8Ъ другихь паче кеобщихь, кач 
кивы суть вл я, гдё тои п сушщь ‘два каке миесть угла, 
изъ коихь т -- 
Во. (тп) = йп. т. сор. п-= со т.Вю.т , 

отл) — сот со. п Пл. т, бл. п. 

Мы въ крашжихь. словахь ‘принедемъ здфеь доказазнельслтво сиМЪ 
фориуламт. 

(6) да будуть зрезъ АМи АМ { чер. 11) представле 
НЫ дв ду тип, и да прошаявутел изъ центра С рамусы 
СА, СМ, СМ и на СА, СМ ла опустямся пернеядикуляры 
МР, мо, Мж. По причин$ `- подобныхь треугольников СОМ, 
СРВ, получишь, со. п: Вл — соб И: РВ, ев; с07. №; САДО» 


оао 
вательно МВ 


п. т -- ив со. т. Потомъ два друМе лодоб: 
ные птреутольника м об ВШМ даюнь 1:60 в — в 1 
зе вия сор ива - п). = йп. ие 60 ло -|- 04, т, бп. п. 
Треугольники СОМ, МРи,. которыхъ „стороны взаимно 
рерпевдикулярных; еуть’ подобные, и потому дашь с9Ё п: Йо. й 
; . 


4 === 
— бп. и: Ри == №55, Вр, из; слвдовательно СитсоЁ т — д. ба. т, 


Пошомъ  преутольникй СОМ, Сти дающь т: со[, в — со т 
— а. бам? соГ. (т-- п} == сой. т; со п -— По. йп. п. 
епт “ 


Чтобы доказать двВ/друЧя Формулы, предолтавимъ чрезъ 
ИМ большую дуту т, а чрезъ АМ меньшую; шотда АМ будешь 
равна разносши и — и, Людобные шреутольниьи СОМ, Стп 
дають соё п: йз.п = со т:тп — =”. с01. 1; слёдоващельно Мп 


ов ® 
== й0.т— и. со[, т; н/о причин8 подобныхь шреугольниковъ 


СОМ, МРл, будеть Л:собп-=йп, т — И соби:йп (и — п) = 
фа. и. сор п — со. т.йиен. ° 
Подобные преукольняки МОС, Вим дають соб. и:йп.й*: 
ди. ит — = п, би. т; слздовашельно ' "С В. со[.%. ори п. бо. 2; 
и по причин "двух другихь подобныхь треугольников. Сом, 
СРВ, будешь 1: сой= со{. торт бани: со. (т—п) = со т. сор п 
= йп, йо. п. (*х. 
(в оля 80 едино с1и два уравнейя = 
вру(т-в,) = п. соги-н со. в, ; 
йа. (т— п) — в. и. соГи — с01. и. Пи.п „ 
в отнимая второе опть перваго., получимь ‹ 
2 йп. т, сори = вп. (т- п} вн, (т —п); 
2со[ т. п.п = вп. (т-Нп) —ба(т— п). 
Поступнвь шакъ жесъ двумя другими уравнен!ями, будемъ имфшь еще 
2 соЁ. т. соГ. и сор (т-нп) | с9(т-—п), 
2 Во.т. бо. п = соГ.(т—п) — со. (т---п), 
(8) Изъ двух уравнений . 
„р.Ст-ня) — Ян. соб. в сот. йпм 
сог, (т--пв) = соЁ т. соГ.п — бп. т. бп, п 


&*) Гораздо кратче и легче докажушея си формулы, когда мепьшая дуга ош 
котца большей положишея на окружности по шу и другую стпорову, и 
произшедшая оШЪ того. двойная дуга сивянетея хордою; схозоыЪ такЪ , 
какЪ сдёлалЬ Г. Безу со многими другими писашелямие 


двлая шы—п, Имземъ 
Йп.2п = 2 йо. и. со , сор ан == со п* —йп,и* 
=2. со п — 1, 
т—ап, 
би. зв бп. 2. с0Г. п -- со. 2п.ба. п — 41.1, со[, в* 
. — Ян. п == з йа. и — 4йа., сорзю = собран. со. п 
— ба. 2п. До п — 460.13 — зсоГ.и, 


т=за, 
бо. 4п=йЙо. зп. соЕИ-Е с07,3п.ба, п — — 4с0[.п.бю. п 
-- 4 баги. со ий — сорп(4йв.п — 800." ), 


соГ.4п — сор зи. сори — йп. зи. Йр. п == 8 со, и* — 
8 Со #1 8 Па. Е 8 со[. 2—9, 
и шакъ далбе.. Ощкуда, удобно булешъ сочинить слЗдуюция дЕБ 
таблички, воим» ‘Мы: зчазиюе: будем» `иБлашь употреблене в5 
иншегральномъ Изчисленйи : 
2 Йп. 1 — сора, 
Ап т и. п— Па.зя, 
80.0 = 3— 4602 в -- со. 4п, 
16. —10й0.п- 5йи. зп--Па.5т, 
32 0. р 10— 15 со. 2п-- 604 п-— 607.61; 
и такъ далфе, 


эсо и? 51-1 соГап, 

4.с01. 1? — зсобп-н со. п, 

$соЁн з-+- Або а пн со 4 п, 

16 сот осо. п-|- 5 со {. 3 п--с0{.5 п, 


$3260 и” 10-|-.15 01.2 п ---6 07.4 вс. бп , 
и такъ далфе, (*} 


{) ПоложизЪ. ов 7: №, изЪ. перзаго уравненя первой аблички получишь 
а Г. 

Еа 

21 < ие, жи 


# 
$ иЗЬ перо же 'е уравмения ; ато- 


> 
. трой 
ой паблички найдешь 2 соб 2 г его ду нео ЕЙ я, $ ито 


6 пене 
(9) Не будешь трудифе состазииь подобныя  иаблички 

для шавтенсозь и котавтенсовь чрезЪ посредецво елфаующихь 
. — Ла. т. сон сор т Лив = рт 1ат8. =_ 

@сорсмы: 1а08. (т- и) = сот ва и — и. т. пт 1 яр. 98 Патр. 


} орт уп — дым бя 6. твой. 
со. (т-в) пт. дак и. Ме о, ть Зов 


хоихъ первая доказывается чрезъ раздьлене числителя и знаие- 
нашеля предшествующей дроби на соГ, из. са{ и, а друтая чрезъ раз- 
АБлеве зислишелая и знаменашеля таковой дроби на Пл, ир[из. п]. 


Такниъ хе `образонъ докажется, яп 


ну — вет = фавея тв нЕ 
Зала, (тр ее и сое. (т — п) = са ве 


Положииь т--п=а, тв в; имёемъ изъ ото 

—в-+ —“ : й . 
тей, = =8, и всмавливая си величины вь формулы 
члена 7 Го, прлучимъ ” 


ра о, бобр. Вкоб а, 
бп, «—й8. Е Вр, 18, 


И посему еще будеиъ имЁть ` 


Лат. в — ш.а— м. В — 8; 
В = шла В, а В© сок. ® 
Лт.а Ла. 8 — иг Дт. д. В =, 
вла — ИВ: о, утро 606 

Пи, а--.В 1205. (ав). соГ. а со! В со О 8) 

Йп. а — Пл.В 


Кат В)’ ров соба аи В) 


сему еще будеть пит ииЫШЬ 


р “= ба =УПЕаСа {1 со ао) бя. а 
И реа > ОЕ ар” Ура” 
И Пр, @ + 


1 сора са” 


Изгислеще вообще какого ниесть треугольника. 


{10} Мы возиемъ‘ для друтаго примёра приложен!я Алгеб-. 
ры въ Геометрии изчислене какого ииесшь шреутольника АВС: 
(черш, ‚111). Все строеше шушьъ состоить токмо въ опущен” 
изъ одного угла на противулежащую оиому сторону перпенди- 
куляра СР, и вЪ сосшавлеши чрезь шо двухъь прамоутольныхь 
шреугольниковь АРС, ВРС. Потомъ въ шреугольник® надлежипь 
разсматривать три стороны, шри угла, периметръ и ило- 
шадь его. Я означу три-стороны АС, СВ, АВ чрезь а, БВ, с, 
периметрь чрезъ р, перпендикулярь СР чрезъ ди площадь 52 Е 
чрезь 5; 4 означу шакъ же утоль А чрезъ.@, уголь В чрезъ в, 
и пошому чше уголь С=180°— а В, будеть ш.С= па (ар), 
со С = — её (а В). 


{гх). Означивь одинъ изъ отрёзковь АР чрезь х, будеть 
другой ВВ —с-—х, и два упомянутые прямоугольные шре- 
утольника иамь дадушь в = $9, = — зех-н 9; ; 
откуда выдеть я "И, 

ера} — 442 с2 — 144.048 62 — 64 опа БЫ #2] и 


[9 =е— 9< 4 с 

фо нана аа (© ее »= 
{(а-Н5)*—6°)(--(а-ъ == (аъ) (а--6-с(а+е-8)(6-+е-а). 
[Посему найдется‘ площадь 5 = У (Ее) (# ое) (9) (== = 


=У 8-Е —= 


{1=) Прямоутольной шреутольнигь СРА даешь хтасоГ.а 


9 = вв, аи, попричинв что 171-95, 62 чт Пошоиъ пай дещь . 
—е— — 42 ччеря . 
Ри ак ан Иа, 


— 4х 4:9. 
И (фы—е—=р ит уе Не Ни 
ошкуда, сравнивал двЁ величины 6’, получишь уравнеме 


ара (ее а — 22. 


8 === 


Изчисляя шакииъ же образомъ треутольникь СРВ, найдешь с == 
В и уравнен!е ар’ — (реа фа. 

И макь котда будуть даны одниъ изъ дзухь угловъ а 
или В, периметрь и площадь, шо удобно найдутся три сшо- 
ровы и два друле утла (*). Вычиелеше не будешь труднфе, 
когда даны будупть вмёспю мото два утла ‘и В съ однимъ изъ 
сихъ двухь количеств, периметромь илн площадью; ибо дабы 
пивть ви, довлфеть шокмо изъ предъидущихь двухъ уравнений 
изключишь рилиз и произшедшее уравнене соединишь съ симь 
аби, @ — 6 би.В. (**) - | у 

{:3) Въ первое уравненйе вставлнвая я вм5сто а, НВЪ 
другое пт пизсто $ [полюму чшо периевдикулярь 9 — 1, 
— ай. анас йп. В], получишь два уравнен]я заключаюруя въ 
6ебё с, шочно шаковыя, какя пронзойдуть, когда, въ первомъ 
изь прежнихь выёсто д иапишель с, и вь друтомъ вмфешо { 
напишешь су слдовательно @ и с суть корни одного, арфис 
корни „другаго [ибо вис равно разр®шатюшь одио уравнен?е, а-В 
и с равно разрёшающь другое]. Что докажетоя еще иначе, приз 


{*). Удобность сЪя сёетоншЪ наипаче 55 момЪ ‚ что уравнене 
+ со “) а-—4 8 
1п, # Пл. 


$. 
> 2рё* оные в, = В когда даНЪ утолЬ @, даешБ здруЬ 


ао" — (р-4" › когда данЪ уголЪ м, или уравнеше 


сторону а и с или Рис; чо вЪ слбдующемЪ членф автор докажешь, 


(^). Пусть наприм&рБ „при зухЪ углах6 ми В данЪ будешь, периметрь р; 
мо изЪ свыхф предБилущихЬ уравненй сыска\Ъ 3 = 


дерма (ар 6) В : 
За(Е-Е сои) 4 Янв) +в’ получишь уразпенте 


(2ра’— ба) вм _ (20-2 р) ба, В 
ааа) —7 Па - 8) —Ь . 
т си будешь иметь урав 1а-у _ абн р.б , 
пи. В й ва еоГя)-р айда (т с0Г В) -- В 
ярезЬ ков опредфлимея сторона а. 77 


› вЪ которое змбето Б-Поставь 


— я 


ведши 6е6$ ка памящь, что во всякомъ уравнения , расположен 
ноиъ шакимъ образомъ, чтобы вышшая степень онаго не имфла 
предсшоящаго, предотоящуее мпораго члена, взашое съ прошививмъ 
знакомь, равно суми корней; ибо изъ итого должно слёдовать, что 
В Насте) = а +5 ( 45. Е) ноу и 
слатая сии уравнешя, получишь 25 (дя == ЕР) =оер, или 
а сога-- 6 соЁ В — с; чшо пе иное чо есть, какъ хе —тсс. (*). 
{4) Понеже 4 есть изаошная функшя зтрехь сшоронъ, и 
сверьхь шото йп. а =: 1, По. В — №; шо явсшвуеть, что по 


шремъ даннымъ споронамь удобно можно будеть опредёлить 
все прочее. Такъ же удобно опредфлишь все прочее, когда даны 
ев стороны. и утолъ, лишь бы оный быль ‘прошиволежащуй од- 
ной изъ данныхь сиюрояъ. Но ежели даиный уголь будешь со- 
держац!йся между двумя даннымн сторонами, шакъ ежели данъ 
Фудеть утолъ С съ двуия сморонами а и 6, то друпе два угла 
зпредблятся чрезь иосредешво формуль предложенныхь въ чле- 
и омъ, аимеино чрезъ посредство сихъ ЕВ = тапб, “+В, 

В лапа. “—В; ибо поставляя змс о йп.а его величину 
ВЯ, получинь ЕТ. ЕВ БВ, РЕВ ЕВ, 
к онипу да +в: 6 -а — ап$, ав, : апс. < <; но суима а-+ В изв- 


сина, понес С —= 180° —@#— В; ° слёдовашельно чрезъь опую про“ 


1) Се пу изВлетить ИВсколлко подробн$е. И шакЪ я и зто дод- 
й: - сом т . т со 8, 

Пл, 2р Пь 

4: Ея т-{- соб. В 
пя, Па, В 
откула чрезБ непосредственное же злее „ААеть 27 ( 
со. @ . 
В ОЕ ор» или ее (аби На (+98) 
2 — 2: о аси — Вс; 
а рб а Ив 
чето ради будемб , @ с (1 ры ы) бе (а -- се 8) — пля 'а --- 260 м 
Е со В =еа-Нр-Нс, пла А › или на ко- 
неф хех И акр, поблику < цосявдиее уравлене есть Шо“ 
жественное , первое положен справедливо. 
5 


жно выть 7 +4 


В Что помому ‘должно быль 2+4 


не по причиж. чшо а == 


чо — 


поршбо найдется разность & — В, а помомъ опредфлится шир, (*). 


(*) Сей послвдый и первые дза вопросы имфютЬ еще другя р шенгя: 
1) Пусть а ис бавныя стороны и ‘х даный, между ими содержащийся, 


уголь $ будет с — х — Е -— вби и В УР (я 

Уши - ое. оба бою = У — ваесоГа, 
м . . _. — ям 

Угохь же В яайдется чреёЪ сю формулу ил. В = Рае а" 


‹ 9) Пусть и а данныя смороны и я давный утолЪ ; изФ уравнения 
фу" е- За соГ м слфдуешЬ спе с асов а И 6" ай Да? соб 
вс а-- УР — а* йв, а"; откуда явсшвуещь, что сей вопросЬ имфешЪ два 
рвет, когда 2 апп. м, — 4, одно, когда в — 4, к совсъиь пе зозможень», 
когда #34. 

3) Пусть даны 2$ ‚при стороны 4,5, су, наБ урав, ВУ а" — вас. сор в 


о" — 2 (а 
сл. се соб м — Е ; откуда зыдешЬ в— соб м >. и" ТЕ = 
ви 8 = . = _@“ 
ее», в 1 Сож 2 и чето ради будет и -, 58 
еее а 
уе в} _ ее“ )(Р-®) 
` ас „. Или еще» эм 


сто шого, что бы изЪ. г вычесть » приложь ее КЪ. пой и другой часши 


ия ы ас) — 
‚ уравнейя сора ао} получишь 1-{- со в — ( и _ 
ан $ — - 
Еее ». откуда» по, причин; что, г соб 04. зоб", 


„ И 


И 


ва ас. 


вылет, соё 5 а=у 
<еву будешь имфть еще шрепйе р®шене шову же вопросу}. ата, — 


УЕ о-в 


(ЕВ) ^ ЩЕ 

НаконецЪ уравненйл 1 соба — (ЕВ а ога = 
ае-- (а 6). 28: 
а перемиоженныя мужду собою дають #— вой в* 
жли бла? САРА) (9-8 о) (ее -°), ошкуда 


4а' 2% 


п © +=), по 


‘зыдеть, 


чать площадь (=) = УЕ в (Ето). 


Ольедйлешя и зеометрисескил дпроешя коникескихб сфеенй. 


(15) На пряиой АВ (черм. У иУ) продолженной, есшв- 
ли шд нужно, н раздфленной въ С Пополамь., я возьму двф нее 
премёниыя почки Ен {. равно оть С ошетояция, н безчи 
сленвое иножесшво друтихъ точекъ, каковы суть Н; изъ шочки 
`Е, какъ центра, радусомъ АН и изъ точки |, какъ центра, ра- 
дусомъ ВН я опишу дв круговыя линеи, кои да пересВкутея 
въ Ми, съ шой н другой стороны линеи АВ; и явопрошаю, 
какое есть свойсшвокривой линен, которая ‘проходить чрезъ точки, 
хаковы сушь М н м. Чшмобы тото достигнуть, проведу Мт, 
которая. будемь перпендикулярна къ АВ, и еще прямыя ЕМ, 

М, Ет, [т; зрезъ что я составлю прамоутольные треугольники 
МРЕ, МРХ, тРЕ, тр}. Я озналу АВ чрезь са, СК или СХ 
чрезъь е, АР чрезъ т, РМ чрезь у и ЕМ чрезъ 2; ошъ чего 
по причинё что УМ ЕМ — а, я получу Ем =2а-а. 

-Й есшьли положивъ с1е, возмешся { черт. ГУ); то’ бу- 
дешев ЕР‘ АР — АЁ = АР— АС - СЕ = х-а-ь, 
ЕР=ВР—ВС- С а--е-—х, н два прямоугольные пире- 
угольника ЕРМ, ЕРМ дадуть [= — (ха —= 
2—2 (а-в)х- (а-е}[=(20-2) —(ач+е-х)] 
4 даз-н — {ев 2(а-е)х— 12; слёлова- 
тельно [2(а-вх-— (а — в} = 40? —4даз- (ие +2(аке)х, 
дав ди--а (вне) д — 2 (ао) т (аче- (а--ё’= 
49 | 4ех — две, и] —а-в-- <, Надлежитъ здфсь за- 
метить, что ЕМ, == АН, должна бышь всегда больше АЁ, шакъ 
что точки Н не иначе мотушъ бьпль ззащы, какъ мокмо между 
точками Еи{ Теперь вставливая равную величняу количества. 
%.въ одно изъ двухъ уравненш, получимъ у? [ — (плен 
9 -+2(а-е)х—(и-е (авео рава та 


зах —* —= о м ди п" 


ся - 
Ее (205—457); что веть уравнейм кривой линеи между 
2% 


43 — 


двумя хоординапиюии , взапино перпендикулярлыми, изъ код 
одна д пазываемея абсциесое ‚ а друтая У пиепуетех орлипа- 
злою. Точно шоже уравнеше найдешся, когда будешь изчислять 
друме два шреугольника Рив, УРш; слФдовательно, когда МР 
есть одинъ изъ. корней сего уравненя, т’ буденть другой; п 
естьли РМ возмешся за корень положительной, шо Рё будешть 
отрицательной, Кривая лннея , о которой мы шеперь разсух- 
даенъ , казываешся е4илсисо,нд ; она проходить чрез® точки 
АяиВ, понеже корни х=о и х=2а уравненя зах-®=0 
даюшь, олннз и другой, у—о. Линней А В иазываещея большею 
осью. еллииенса; ® что бы найти менышую го 0, то изъ шочекъ 
Е, [, какъ центровь, рамусами ДС, ВС опиши крутовыл линеи, 
кои да пресфкушся въ Фна, в чрезъ фи мочни, кои принадле- 
жать къ кривой линеи, прощяти ОФ, коя пройдеть чрезъ С в 
будешь меньшая ось пермендикуляриая къ АЗ; и ествьли 61 менв- 
мая ось РФ означишся чрезъь 26, шо будетъ еще, по тричин® чиго 
о/р =а, И — #0. Или иначе, поелику меньшая осв 
еспть удвоенная ординаша , ко пторая проходит» 3р63ъ центръ с. 
и которая соотв исшвуеть абсцисс 4, шо она доллна най- 
мися, положивъ въ уравнены вривай линен х 0; И в сд- 
момъ дёлВ изъ шого получится @ — а” — е. Поставив сю 
зеличину визсто 4 —2*, уравнеше сллинеиса лримешь друтой 
низ У Я (2—9). 


й 

(:6) Есшвли ме зозменея (черт. 9); то будешь ЕР-2 
АР—АР-АР-—СЕ-+-СА-—е-ра, |= В+ В/ ВА АР 
-+С/—СВ—=а--е+х идва прямоугольные птреутолвниха ЕРМ, 
РМ дадуть у (хр (е-д р чна(е-аж-(е-аР 
[Ея (хоче 4 еда 2-Жакох—(а+е А 
слбдозательно [402 -+ 493 —2(а--е)х-—(а-чеЕа(е-пдх-(е-ау 
4аа 4ех-еаае--аи ава “=. Мы замиииь; че 
УМ, — АН, должна быть больше АЁ д что въ семь втором 
случай ипгочки В не молушь быиь ззлшы нажду И и /.. Фенерв 
зсшавлизая величину количества 35 одио изъ двухь уравненй, 


=== - 23 


получиие У е-ани жа (е-а) (ея (е—а == 
ее ры 2 (с а этее 2 ха 52 ЕЕ РЕЕЕНЕЕЕ 
ЕСН Ее (зах } 2); чо есть. урав- 
нене кривой линей, которая называется гилерболою; она про- 
ходить чрезь точку А, ибо х— 0, даешь у 20. Прямая АВ 
есшь большая осься; но здфсь, естьли изъ. центра С проведется 
шаковая перпендикулярная 04, что СО* или С = — 2, 
шочки О, 4 ие принадлежать къ тинерболь, какь то показуешь 
строен, и какъь шо слБлуешь изъ самато уравненя, ибо въ 
опомь сдБлазЪ х=-—-@, найдешь для у? отрицащельную ве- 
лизину и блвдовательно для у мнимую, Между шёмь возмемъ за 
уравнене гиперболы’ 


= (2), 

тд8 @ и будущь, какъ и въ еллипенов, лолуоси олряженныл, 
В отривательныя зеличины количесшва х Меныш?я нежели 29, 
датолеь для у’ зеличиву мнимую. Но есшьли возмешь х=—2а, 
мо. получишь х = 9; и есшьли  сверьхь ото положнию- 
&==—(2а-Н Е), шо означавъ чрезъ и соотвъшствующую орди- 
налу, будешь итёшь и? — 8 (за -НЁ), мо есть уравнене хи: 
перболы, кошорая подобна первой и кошерая оной первой про- 
пивоположенна; она иифешь свою вершину въ точ В. Въ 
противололоженныхв гиперболамд` чЪмъ абсцисса болфе при- 
бавляетея, шФиъ и соошвёшсшвующая ординаша болёе при- 
бавляешся, сирЗчь `вётви сихь кривыхъ, вопреки еллицсису , ко“ 
торой есть вривая Линея собото опредфлениде простравсшво з за: 
шворяющая, просширающел безнонечно. 

(17) На продолжен прямой ВА (черш. У) я возьиу не: 
премфнлую точку Е, шакь чтобы была АЕ ВА, и безчислёне 
ное иножество друтижь точек Р; чрезь оныл я проведу неопре» 
дЪленныя къ ВР перпеидикулярныя линеи МР шотойь и55 
точки В, какъ центра, радусами ВР х опишу круговых линёй, 
пресВкающЕя сти перпевдикулярных въ точкахъ М; и и я 0про- 
маю свойство сей кривой линем проходящей чрезь оных мочки. Про- 


4 ние 


ипузь ЕМ, Ки, я составляю два прямоугольные птреугольника, 

которые долженсшвующь насЪ весши къ уравнению кривой линен. 

Въ самомь дёлф ежели я означу АЗ или АР чрезъ а, `АР-чрезъ у, 

РМ чрезь у, шо по причин чмо ЕМ = а-нх, ЕР х— в, шре- 

утольникь ЕРМ дасиь а?’-- зах -Н Ау са + ®, и 

слфдетвенно у? дат, что вешь искомое уравнеще кривой линеи, 

‚ коя лараболою называется. Въ оной, какь и въ типерболф, чВиъ 
абецисса прибавляешсл, шфмъ и ордниата болёе становитея.; си- 

р®чь ввшви параболы безконечно просптираюшся. `Свервхъ. иеого 

видно; что Хо, даешь у == о; слфдовательно крндая линея 
троходить чрезъ шочку А. 

{1:8) Три вривыя“лииеи, копорыхь мы нашли уравнентя,; 
извёсшны лодъ именемъь конисеенихв сёвенй , потому что есть 
ли конусь пресёчетал плоскосш!ю, которая не проходишь чрезЪ 
зершину и. которая не пефаллелфнях основанию. Фнато , ШО 
кризал линодзсославлонная взапинымт. пресфченюиъ. хей плоско» 
сти. и ковической ‘потерхносши, есть еллипсисъ, тилербола или 
Барабола, Вообрази себ чрез вершину конуса плоскость паралт 
лельную. плоскости  коническато сЗченя у она пресёчеть пло- 
вкость. основан пого ‘конуда ма. неопредёленной прямой, кох 
налправлещеиб- называется: сфчен! коническое будешь еллипсись, 
когда. с1е паправлеше ‘падаешь совсфмъ вн круга, которой есть 
оснозане ковуса; оно будешь тнпербола, когда наиравлене Пре“ 
сФкаешь сей кругь; и ча конець. будешь парабола, когда напра- 
Влёне токио, жасаешся къ кругу. ©1е’ предложене доказано бух 
ДЕЩЬ иде, аъ. егор и поверьхносшей кривыхь, въ членё бомз. 

Вь. арабол5 цепремёниая почка Е, н.о вБеллиисисв ити 
варбрл& яворензниых точии Е, Ё называются Фокусами сихъ 
кривыхь линей, Въ парабол5 ВАА. въ четыре раза АГ лараме- 
пром. именуетсл., ав двухь. ‘другихь" кривыхь линелхъ Лола 
иетрб есть шрешья пропорцюнальная 5Ь дВумь осямЪ; пришомъ 
«ей параметрь есшь-щой оси, жоторая- будемь взаща, за` пеовой 
заень, пролорйи, 


.. 


*@ касательным$, лодкасательныхв, норталяяд. # субнор- 
маляхб.. 


(19) Прямая лицея, которая съ кривою вспирёчаешея 
шокмо въ одной шочиЬ и которая продолженная въ шу и дру- 
тую сторону не. входить внутрь кривой, но падаепуь внЪ оной, 
называешся касазтельною къ кривой въ сей шочк%. (*). Пусть 
АММ (черт. УП) кривая лниея, и МР, М№М® двз ординаты ея 
къ.оси перпендикулярвыя; я проведу хорду ММ и я опущу иа . 
МО перпевдикулярь МО; пошомъ я означу АР чрезъ 5х, АО 
чрезъ Х, РМ чрезь у, О М ‘чрезъ У,`и подобные треугольники 
МОМ ,-МР5 мн дадутъь (МО) У—у: (ОМ) Х-хЕу:Р ау. 
Теперь. есшьлн МТ будешь. касательная вь шочк® М, шо чм 
точка М болфе приближается. къ точк$. М, шфиъ ММ. болёе 
приближается къ. соединен!» съ. МГ; сльдовашмельно. лодкаса* 
телнаю РТ' получиясяукотда въ выражен{н величины Р5сдвлаеш- 
ся Хи Хх = у: Но. тогда сте: выражен!е представиися въ 
вид. неопредвлениаго' количества: 8, которое’ ничего бы намъ не 
дало, естшьли. бы въ. каждомъ особеиномъ случа. ве принимало 


зеличиный опредблевной (*№*)} 


{:) С2е опред®лен!ю: кБ иввоторыхВ. случаяхВ,, какЪ: наприиЪрЬ при шочк® пере-- 
тиба. и: возврата „ вовсе ифста’ пмфшь. не’ можем ‚ а з№ друтихЪ ‚ какЬ 
наврим р: при начал и’ кону, кривой: линен`,  недосшасночио, Мы будем 
ифшь. случай и енуиль се: продробиве. вБ: другомЪ» сочинений 

*) Прибмижене” мочки: н КВ.М не иотешБ: иначе учивиться какБ Или. рез 


Авижеше или’ чрезЪ. геометрическое” спроеша 2 
1) Естьхи: положишь „. что’ оное" дз лаешся чрезБ. движение» ивпримЕЬ 


зрезЪ. движеше. вращательное: около. очки. М прямой №; шо хомя ош 


—х 


ого: линея №. и упадаен» впослдокВ. на: МТ,. однако мм рижёне 1 


тега ве будетЪ яринадлежать. кБ кривой липеи; ВЪ самдиЪ’дфлф, подббные 
треугольвоки МОМ, МР5, изЪ коихЪ < выражение” получаствя; по тфУЪБ 
во щокио существуюшщь > йока прамаж №5 преббьавюь вривую ; коль же 


хб — 


Пусть кривая линея парабола, которой параметръ есть 
Ру шо ныфень у? лх У2—=рх, омвуда выде У? или: 
(У-НУ)(У—У) =р(Х —<) и слфдовательно Е: = у, 
холоров выраженше перемфнитшся ‘вь се Е ‚ когда сдвлаешся 
У=уи Хх, И мавъ, когда кривая линея есть парабола , 
РТ ЕН 25. ` 

Пусти кривая лииея еллипсиеъ или гипербола; то инй- 
емъ 7? —# (2а5327), № (зах №2), откуда 
зыдеть 12 -— у? или Их (у —х) = 
(ва в) Сх--а)(Х Еве я нк) 


и слёдовательно Х= У +У) кошорое выражен1е 
= #(2а=(Х-+т))” ? 
перемфнится въ с1е 5- 2", котда сдвлаешь Х=хиуу. И шакъ 
г (а=т3) 


скоро не будешБ пресбкать, опи уничтожанся, а пошому и слфдешые 
-я 
у й, иЗЪ нихЪ иззелеченное, макЪ же упичшожишься должно; ив 


} 
5Ъ прямою № пришедшею: #Ъ положеше МТ шо самое и пронсхо- 
АНТЬ ‚, по есшь чшо она мотда уже не пресёкаетЪ хрявую $ чето род 


выражен1е я у не далфе простирается, какЪ. шовмо до пи 


ПорЪ › пока ма прива не достигла еще сего предфла; и дЪйствителье 
но при’ вномЪ предфл% никакой уже пропорщи уччяншь не можно, и сл$д- 


# =“ 
зизенно получишь шаёЪ же ‚выражая подобнаго уу 9. 


2) Естьли же приближение токи № № М лЬллетея яретЪ геоие- 
зпризеское спросите , как наприм$рЪ чрезБ раздфлене линеи РО. па полы, 
половины ед паки на полы, и такЪ далфе 3 то явно, чо Х никогда пе 

Х-х 
сдфлаешел х, равло и Хи учинимся у; а попому выражеше о у 


никогда не иожетЪ принямь сего вида 9, которой #5 прочемЬ уму ни ва- 
‘кого лисшато и денато понанун не представляетф. Мы 3Ъ особомБ сочине- 
зи предложимЪ исиравленте сея ввор?и, которая еченЬ кЪ диф ферендйаль= 
зоиу изчисленио; шеперь же чимашщель должен довольствоваться авто- 
розымЪ оной изЪясненемЪ. 
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хогда кривая линея есшь еллипсисъ ИЛИ типербола, шо’ подкасашель- 
ная РТ ТЕР) РА. () 


ая 
Называешся нормален перпендикулярь МВ къ’ ‘каса- 
мельной МТ и субнормалемб часть РЁ оси абсциссъ. `бт 
послВдняя лмвея найдешся чрезъ слфдующую пропоршю РТ:РМ= 
РМ:РВ; потомъ два прямоугольные шреугольника ТРМ, МРЕ 
дадуть касашельтутю МТи пора МК 


‚ ВЪ парабол РА [==] МЕ 2х] (ахч-р), 
и МЕ (ах) = Кар) 


аж 


8 
5 (а); МТ (Е: 
и МЕ: [= (ах) (Е 


= ху -(2 р Ех). ее 


= (> а (т). 


{2 бей пособ ирбкеден! а касательныхЬ КБ кривымЪ линслыЪ можешЪ пои- 
ложенЪ- быть КЪ доказательству вогиутости вли выпуклости оныхЪ, ВБ 
самомЪ дфль, котда ‚ Пресвченте № второй ординаты ОМ сБ ссвансом". ММ$, 
чрез конедь первой РМ` проманушымЪ, находитен ия криюй АММЯ и 
вещь ифкая очиа оной; шо для доказашельсшва вогвутости или зыпукло- 
сти ея, стопяЪ токмо показать, чщо по уменьлен?и абедиссы АО, пе- 
ирёменно уменьшается ‘нли Узеличивается субсекалеЪ РЗ, ибо тогда Явно 
булешЪ, чшо преефчеше самаго секанса «5 соотвфтсшвующею ординатою , 
которое зсегда есть ифвая точка кривой, паходится выше или пиве“ прям 
мой ММ, и что потому кризая есть вогвумай иля выпуклая со стороны 
оси АВ, М макЪ означивЪ уменьшеяную абедиссу АО чрезЪ, Х! и соо. 

аЪтепвующую ордипату чрезЪ %, будещь вЪ параболь новой субсеканеЪ 
= 


= У, кошоров выражен, для умепишен!я посАфдовавшаго 2Б чи“ 


<лителф, меньше прежнлто, и потому, для приведенной причины, парабола 


асть кривая ‘со стороны оси вогиутал. РазнымЪ образомЪ вЪ еллипсисВ 
. ; 

зыдетЪ новой субсекансЬ ЖА. › вошорое выражено, для 
. #(2а-—(Х+х)) 

узеличизангя посл доввщато “зЪ знаменашел& и уменышеня зЪ чисяите- 

^ъ, меньше прежнаяго, й потому оллипенЬ есшь накБ де кризая $0 сс 

роны оси вохнушая, 


3. 
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Но с1Я веортя касательныхь можеть имъть, полную 


развяску шокчо вЪ ириложеши къ оной дифференшальнато изчи- 
слешя; и мы теперь ориступимъ къ другимъ сзойсшвамъ алге- 
браическихъ кризихь линей, разсматривая ихь съ большею все 


общносиию. (*)}. 


Но сей способБ ие всегда удобно КЬ настоящему предмету '‘приложенЪ 
бышь можешЪ, и потому л предлагаю другой: еситьли  разнасть РО. 
двухЪ абсцисс АР, АО. разАфлишел пополам и изЪ средины прошя. 
нешея соотв лствующая. ординаша, то кривая линел со стороны оси АВ 
будетЪ вогнушая, когда сумма крайнихЬ ‘ординШЪ РМ, ОМ меньше 


удвоенной средней, и выпуклая, когда больше, И шакБ означиг. РО. 


ЧрезБ 4, #Ъ гиперболБ надлежитЪ доказать токмо, что В Узамх - >" - 


Вуз) (я - 22 Изя) (а. Насей 
коледЪ предположизЪ оное справедлизымЪ , возьми СБ обфихЪ сотороиб ввам 
драть, и получишь У (2 ах --х*) (ах Ра (аира) Завх 
Ней 29 (в-нх); взявЪ еще кводральы, найдешь (2ах-|-*) (а-нх-Р1) < 
{зах х) (ах) -к4(а-х)" или зах" < (а-#)*, что явно 
спраедливо ‚ и пошону предположеше шадЪ же справедливо. 


СлёдующихЬ членохЪ сего введен? я вЪ дифференциальное и интегральное 
изчислеше не можно разумЫль безЪ общаго о кривыхЬ линеяхЪ поняшия ; 
и чобы вЬ пачертани онато облесчишь себя, я не могу ничега лучше 
саЪлЛашь , какЪ предложить ЕЪ концё сего взедеши первыя четыре главы 
зпорой части презосходнаго сочиненгя славнато Ейлера: Пигодисно п Ааа- 
Туял айлнойил, - 


———————ы——ы—ыы—ыы—ы=2[дДаДАДАДА2аП[ЩП=ПЙП= 


ела, иа которой основана асл веорфя алгебуяцсвскихв 
кривыхб линией 


(20) Вообрази себБ двф прямыя линен АЕ и ВЕ (черпь 
УШ и. [Х) взаимно въ Н пресфкаюцияся подъ угломъ ВНА (=), 
и прямую Мт, которая можеть быть продолжена, естьли то 
нужно, пресфкающую ВЕ подъ угломь ВММ (=49); и да про- 
эянутся изъ шочекъ В, М, т прамыя ВО, МР, тр, взаимко 
параллельных, прямую АЕ подъ угломъ п пресфкаюция, 

Означимь АП чрезъь х, ВГ чрезъь у, АР чрезь Х, РМ 
мрезь У, Ар чрезь Х, Рт чрезь У’, ВМ чрезь Т, ММ чрезъ У, 
и тМ чрезь У”; два подобные шреугольника ВОН, НРи намь 
дадуть вн —= т.т, РН Элит, ру (ат —у, 


а и ан асе 
и дня, РУ ирсОкяу < ЦОШОМЪ. Во- 


Дтент) . 
елику въ шреугольник$ иММ уголь М=-ш--п—4, будешь 


ММУ) = ($ } увести (Хх) 


. “лига т 
им = в пт, У. Слёдовашельно ВМ(=Т) = 
6.55. аль бт т а) у, 
ны дя ьт .У 


Ошкуда имфемъ сти уравнешя 
(т)... (Хх —х) Пн. п ==Т йа. (м-в) — Уд (тв 9) 
(2)... (У-Ну)йл. (инь) 2Уби.д-- реа (Тва(иннп) Уи. (би-++и-9)), (*. 


(=) См уразненя тораздо скорфе найти можно, проведши ВР’ парзллёлвно АЕ’ 
н продолживЪ МР, пока сЪ ВР’ вЪ Р’ пресёчется, ВЬ сёмойВ дЁлЬ, тре- 
угольникЬ ВР’ даетЪ бл. (в -- в): Х — ба, в: ям, 


- (Хх). т. ЕАМ 
ошкуда Ми уу иен $ ПошомБ преуг. ММи дзешь 1.4: Ми 


. ух {хх т.т Лат п), р 
йо. (ив): У Е (У - бачки жа} чрезЪ «48 получена 
ззаимноемь У.уи Х, х ‹Ь У; осшается теперь найши взаиноеть т5хВ, 
же количествЪ` ‹Ъ ТТ; чёто ради возмемЪ шъже шреуг: ВР и. ММи; изЪ 

м — хр ю лете 
нихЪ первой даешь йп.(т-и): Хх ба. и: Ви Ы, 
ы уйт.Ст-+т 4). 
лошомЪ друтой даешЪ йи. (и -|-- и): У. = по. (ти 4) № в 
‘эштуда Т ( — Вин- Ма) — М. у у. Ли.(тне-ау, 


$ что дает 
первое уразнсые ($27 


: ть ( у 
оби) У, и (ит). 


по — 


(21) "Треугольник НрЕ даешъ РЕ Ом у, 
ит; опкуда Вт + се, уу), 


— тж т у д | толь ит } ,. 
т.м т.т у оли. (т +в --ар, у 
а Е А 


изв чего получаеися друтая величина линеи ВМ ( т) = 
х т) ии а у. И макь будемь нившь еще 
р 


ее} < ив) 
си два уравнения 
(3)... (№ — г) йа. п = Т вв, (тв) 5 У’ йв, (3-80), 
(4)... СУ--у и. (т--п) я пыл Гаа,си--т)-5Уви/(т--т-9 эу-Уь. 9. © 


22) Ествьли М НШ суть дз точки данной кривой лдинеи, 
эжю Уи’ будущь два корня уравнен!я ея (**), и довлёешь. ти 
ато уравнешя или 3 п 4го, посшавляя поперемвнио на мфешо У 
въ два первыя, или на мёсто У’ въ даа друпя уравнешя, вов 
корни даинито уравнен1я, [Пбо сколько бы уравненте ин имфло кор- 
ней, два, три и-бол$е, 16$ оные содержатся ИЛИ ВЪ Ио м 


уравненйи, ИЛИ ВЪ 3. и 4иъ} 


сыскавЬ же изБ нео Х хи посшавиь зЪ5 4 У — 
у (ет); ити), получишь ‘млорое (У -4- у)бя (м + ид 2 


ати‘ ыа 


У (Тб ана) У, (и # 0). 


(*) Здйсь шакБ же надлежитЪ протянуть В’ параллельно АЕ и продол- 
жишь тр, пока сЪ Вр’ пресфчешся &Ъ #'; пошомЪ должно изчисляшь пре“ 
усольники Вр’}, Миё; и получишь друшя два уравивии, кои 
ошЪ перзыхЪ. разнятся тонмо знакомЪ: что и бвииь должно, поелипу 
У(= М) лежиюЪ СЪ противной стороны оси ВР. Причем примиинь 
надлежить, чшо у автора &Б сихЬ послфднихЬ уравиеняхЪ знавЪ верьхрй 
принадлежинЪ кЪ УИ чершежу, а эпакЪ вижй къ Ху 

{9 Нбо, котда свойство кривой линеи опнесенпой кЪ поордипатамь В№и ММ: 
изображается чрезь даииое уравнене между У и Т, ло опое уравиеше равно 
принздлежитЪ хо зезиЪ тозкамЬ кривой лилеи, и потому равно принадлс- 
жит. кавЪ Ъ шок М, кол соотьфтсизуеяф збециссв ВМ, маяЬ и Ъ 
точ т, кол соотаБшешвуявЪ шойже абциссф ВМ; слВдова6АЬНО вакр й 
У(— ММ), шыЪ и У'(— Ми) при шой же абецнев Т ранню уло- 
элешзорлющь данному уравиецю между У я Ти слфдовищельно какЪ У» 

.шакЪ № У’сушь кории давиато уразисы!я, свойство крявой изображающахо,. 


9 кривыхё линеяхд втораго порлдка. 


(23) Мы предепавимъ всё Уравпения кривыхь лицей витон 
раго порядка чрезь слзАующее ; 
а -НЫХХ сх ау нех о; 

„м естьли положвяъ, чшо координашы У и Х вушь между сое 
бою перпендикуларныя, то уголъ п будешь прамой, и по при- 
чин8 чио тогда йа. (т-ьп) сорт, йн. (ти ФГ йо. (в— (ч—т))]= 
соГ, (ч—т), уравнея ви 2 обрашямея въ сш: 

Х— == Т.сор т — Ус. (9 —т),. 

У-Ну=Т. Мы в 5 М а. (ф-т), .(*), 
Миспесшазимь 85 данное уравнеше на.мфсто Хи У ихь вели- 
чины, [шо есшь, поеливу У2=Уйи. (4 — т) -- Т ба. т —уи 


Х — Тез. ш — Усо!. (4 —т)-5х, мы учинияь. ме вычисленте 
ау — ау (а-т 2+ аТри ль Ли а— т) + а Та. Дн. тз— ра ул, (1—т)--2а Тома оз 
фузии. {а тоувол(а-ир чот сот. ли.(-тО+-Т пт сора БУ уе ун-те НЕТ уст — = 


ХУ: 
и —итули.т. ср а--т} +5 Ли. (4 — т) + оТалй т. 
2 сапы оеТ усорньеаца-т уче водта — вех 60) 1-е у сод пр ска 
иена. осо Ура в) Тат ду 
о оне и в — с У с]. мои чердичея 
=... ии #1], 


и послв для сокращен полОжимъ. , 

- а бо. (9 -— ЖФ Ь йа. (д — №) со (д пон. со. (= т = Е, 
зоба. по. йо. (9 — т)-- 5 (со т. бл. (д — т) — Ви. и. со. ог (9 —т)} 
— 26. сот. с91. (4 — т) =Е,. 
ан. м? -- Оба, т, Солис. сои = С, 


(*) Впорое урязленуе сначала перемфуитея ве %Б сей авторомЪ. здрутВ- 
написанный  янАЪ,, но #Ъ слфдующй (У -- у) оби 22 Ув. ро 
1 бл. (То собж —- У. со[( 4 — т)); потомр же» поелику У... 
-Н 00. # СФ соб т У (4 —)) = Упт:а бт и (Т, вот — У сор сов 
— Ум. 1. т). = У би. 9 -— ба, т эт. па, эт сот бо, в. пы 
У соб? , бр. 4-Е Ява ее сорт — Ут, т, соб ии, со будет Ъ Рут 
Т. бп; т-р У дл, сост Мс 1. бл. = Л, Е У Ла, (#— т). 


2> — 


{зах — Ч) би, (д- т) — (ву —26ех —е)с9Г(4 — т) н 
ГАЗ истинная величниа, шо есшъ (— за-- 6х -- 4)61.(9— т) 
+ {Бу 2сх 2) соё. (4 т), полагаешся ——Н, , 
(ау — 6х — @) бт -- (бу — сх —е) сот == Т[тд® испины 
пая величина, шо есшь (—- зву х--а) йл.т— (Бу — 2сх— еусо[ т, 

полатаешея —--Т], . . 

ау? —Бху-+ сх? — ду-рех НУ=К; 

ошь чего преобразованное уравнене ипр!имешь сей видь: 
[ЕУ2-- ЕТУ -- СТ? —НУ ТГК О, или сей] 
ЕУ?-- (ЕТ НУ С ТтЬ-ТТ-ЬК = 0. 


(24) Дабы было К -=0, довлЗетъ токмо, чтобы точка 
В была одною изъ шочекь кривой лииеи; что всегда можно по“ 
ложить (*).`Сверьхь шого можно положишь Р=ои Нло (*); 
<1и уравнен!я будушь служить ко опредфленйо утловь ти. 4; 


(*) Ноеливу щочка Втна лицеи ВЕ взята по пропзволенйо И линея ВЕ про- 

мапута макЬ же по произволен!ю , шо ни малфйшаго сомифнтя ифиЪ , что 

{ В всегда можно положить шочкою кризой; но что ошЪ шего К 6у- 

дешЪ = 0, шо попюну, что координаты Чоошафтетвующии точк® В кри- 

вой линеи суть у их» и что уравнеше кризой а\* ВХ УХ -- НУ 

+:Х--У=О, которое равно принадлежишЪ ко зсфмЪ точвамЪ оной кри- 

вой, при ш0чкф В обрашабтея зЪ пу’ — ху сх — аук о, 

понеже здфсь ордината у лифешЪ прошивное положенхе вЪ разсуждени поз 
ложешя ординаты У. 


{*) Поелику углы ши  ззаты по произволенто ‚ шаЪ что безчислевное 
ихЪ множесшко можен)В удозлепторить преобралованиому уразненно, то 
можно положить ихЪ макозыми, это они ведичишы Ги И обрашаюштЪ #Ъ 
нуль; и урзанихь К и Н нулю, будешь имыиь дза ураянешя вЪ чи и 4, 
кои дадушЬ намь опыя м и 4» и пресбразованиое уразнеше при сих ух- 
лахЪ тои 4 будешь шаково, что Ки И зылуПЪ = 0. 


„Зайсь прё опредфлеши утлоШБ т и 4 авыморЪ полагаль ри м изв 
еивыми и точку В непремфиною ; но естьли. положить у их ноизавстны- 
ми и точку В положено свое перемфняющею › но шакЪ чтобы, зтегай было 
аб фку-- са" — Чу-нех-- У 0; шо сверъхЬ шого можно будешь по- 
ложить еще 4—2 углу прамому; ибо тогда изЪ уравена Е 22 О опред, 
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и макъ доказапо, что всякое уравнеше второй степени можешь 
приведено быль къ сему виду = 
в -Нсхе-ех = о. 
И есшьли вЪ ономъ учинимь т$ же ‘вставливан!я, что изъ первомв 
[ по всшь, ежели въ мЪошо У н Х поставивь Уй1.(1— т) 


Тб. т у и ТсоЁ т — Усо1. (4 —т)--х, учияныь сте вычислене 
ау2— у Ли, (а — т)? + 29ТУртлл.Лп.(9 — т) + аТ2 для — за\у риа — т} — ФаТулиль + аа 
№250], (4 —* 12) — 2сТУсвт,со/(4 — п) > СТ. садта — осужез/ (4 — ии) + 2сТл 5]. т + сха 

” . — Ух с5}. {4 -— №} + еТ с], те], 


«— 

ео ее .. 

мо получимь преобразованиое уравнеше 
Е У’ + (ЕТ—Н)У-- 6172 ТЕК = 0, га 

Е — бп. (4 —т)* -- с.соё (4 —тУ, 

Е —= 2ай1.т.60.(9 —- т) === де. сортесеЕ (4 == ту 

С — айпи? р с.сори", ' 

Н=2ауйа.(9 — т) -+ (2055 в)со! (4 —т} , 

1 — 2ауйю. т — (зс®-р в) сорт ` 

К — ау неж-нех. ‘ 

Но уравнение” У 2 ( № -- =Х) есть уравнеше вобхь кони- 

ческихь ‚сфчешй: оное есшь уравнене еллиисиса , когда си @ 

положительных, а е отрицательное; оное есть уравнене типер- 

болы, когда & положительное асие отрицательных; и наконець 

оное есть уравнеше параболы, когда с-= о, И такъ-въ кривихь 


„‘лится одинЪ токмо уголь иг, а изЪ уравнешя Н 0 «В поможию ура» 
иёня К — О, найдутся величины. х и Я и опрелфлится мфешо мочки В, 
пой точки отЪ коморой протлнутая. прлиза ВЕ’ соешавляя СЪ АЕ изн» 
стной утблЪ ти сБ Ми врямой 9, обрещдешЪ. преобразовавное уравнеше 
КУ" | Еф) --оТ-ИТ--К-О зв се УСТ ИТ ЕО, 
И макЪ ‘одн паже: кривая линея имфюшая уразнеше в \7-ЫБЯ СХ? 

: сорри Оч резЬ перембнеше осей, можеть принишь урзвнеше 

Е У СТ*— №0, вЬ которомЪ координащь Ти М. сушмь шакЪ; же 

ззаиино между собою. перпеваикулярныя, взнВ и: координаши Х. и У. Сл 

чфовашельно вмфетое. уравнения. ву-ЫВ ХУ нс Хе-н а: (ХНУ 0. 

2лА шой же самой вривой‘иожно взлшь ча в У" СХ рез = 0. 


2+ 
лнцеяхь мпорато порядка заключающея токмо оди® коннческ{я 


«чения. (*), 


{*) Риатетия незненто У чеежа о. изъ коего автор® произвелЪ 
свое У? 5 0@-+ < =Х) ›я примъчао ›. что могумЪ иыфть мъоо 


сАЗдуюция случаи: т) или 8-0, 2) или #-0,'3.) или = О и еотри- 
цамельное, 4.) или с Положишельвое и е отрицательное, 5).или р ошри- 
памельное, как ме, б) или с О и # положительное, 7) или с поло- 
жительное, какВ и 2,8) или ца ковень с отризательное иё положителье 
тое. Во всёяЪ сихЪ случаяхЪ л полагаю @ поличесшвомЪ положишельнымь , 
и что 20 всякомЬ уравнейм всегда напередЪ сдВлаша можие, 


1) Когда @—0, шо уравнеме 21° -}- сХ* -- гХ — О сдфлаешся 
&Х:-НеХ —0, которое есть опредфленное и слфдемвенно такое , кое не 
даешЪф никакой лииеи, по разрфщаешв токмо опредбленной вопросЪ. 


2) Куда е=0, шо урмнеше У? |4 сХ += О сдвлаетея «У! 
Ех 0, или У= =зУ==, которое или ничего ие даешь , или 
ДаотЪ дв прамыя лицеи азаиино сопряженных. 


3} Когда с--О и г-ошрицательное, мо ураянеше аУ*--еХ 0 или 
У Е--Х дает урикую линею, перабилою называемую, взяв Х по- 
ложишелно, 

4) Когда г положительное и сотрилашеяьное, по уразнеше ду? | 
НХ О или У = (ХХ) даетЪ кривую симилснсоьйф име- 
нувмую, взязЪ Х положишельно. 

$} Когда же сотринательное, какЪ и г, то уразнен!е а У -|--2Х* Хх =0, 
о 
или У =: (№ -+-Х) даа кривую гилербомом назывеную, 
#ЗязЪ Х. положительно и отрицательно, 

5) Но когда с = 0 ие положительное, то взлвЪ х отрицамельно, урав» 

нее. У =—Фех будетЬ ныфть точно шошЬ же зиАЪ, что и 8$ 3 слу- 


2$, и помому "ай параболу. | 
7) И когда сположнтельное, канЪ ие. то взявЬ Х отрипательно, ура: 


внеме У = (5 - +=) будейь имфть очно. ‘аси же 3н4% ‚. 10 


и 3 4 случаЪ, и пошому даешЪ еллиисисВ. ° ы 
8) НавонецЪ когда с отрицательное не положительное», т ева х 


отрипащельно и положительно, уравненте => "х-+ = х) будетЪ 


ры ОЧНО ПОВ же зидЪ, что и 45 5 случа, и лошбму даелЪ гипер“ 
юлу. 
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И макЪ идно, что кризыя линей втораго порядка сушь токмо шрехЪ 
редоЕЬ : нарабола, сплипсисЬ и Гипербола, 

. При чемЪ еше видно, что уравнене аУ*--2Х? 1-Х. 0 даешЪ па 
раболу, когда ‹=0, еллиисизЪ , когда с положишельное, и гиперболу, 
когда слотрицашельное, 

Посл сего замбчан?я зесъма не трудно уже опредфлишь и т% при- 
Зпаки, по хоморымЪ узнаещся, когда общее уразнене кривыхЪ лицей вшо- 
раго порлдка даетЪ ‘иараболу, еллипсисЬ и гиперболу, 

ВЪ саыомЪ дЪлБ, возмемЪ уравнене ЕУ* - ЕТУ -- СТ* — НУ 
--К=О, коморое вЪ разсужден!! уравнемя а\*-сХ--гХ — 0 есмь 
тоже самое, что и общее уравиен! а1*,[- 2 ХУ -|-- 8 Х*---4Х нех -Ну=о 
в5 разсуждеши уравнешя Е\?-{- СТ* —ГТ--0, и которое слфдственио 
иожешЪ представлять намЪ общее уравнеше ; сышемЪ, количества 


ЕТУ 612 
У? -- —:- Нк” множители; и сето ради ураввивЪ оное нулю, получниь 


УТРУ СЕ, и искоиые множишели будуть У + р 


— т У Оби У ра = т уе —4С1; япримБчаю, что поели- 
ху Гай. т. а. ((—т) — 2с.с0б я. соб (4 — т) ;. Ва бр: (д ту 
с. соГ (4 — т’ и Саба. и с . соб т", будетЪ Р* —4 ОЕ =—8асйп. т. 
со. 8 бп. (д — т)со[(а—т) —4асбп. и’. со) вис соЕ т?. бп. 9—т)= 


откуда я заключаю: 1) что когда с — 0, шо Е —4СЕ --О, и множи- 
У ЕТУ + в ь 
тели количества 28 т булущЬ равные между собою ; 


#) что когда & еетк холичество  похожимельное., Шо Г? — «СЕ 
2 ЕТ * 
количеёшво отрицательное, и множители количества У УЗ 


будушЪ мнимые; и 3) по когда с ошридательное, шо Е —4 СЁ коли 
2 г Са 
чесшзо положишельное , и множители количества У’ РТУ -- 91 


будумЪ дЪйсмвительные, но не равные между собою. И такЪ общее ура- 
знене ‘а У" НЕХ Ус Ха --еёХ 4-20 дат параболу, ‘едаил- 
сиеБ и гиперболу, когда количество У* НАУ Е можеть разр;- 


шишься из миожнюшелн разные между собою, мнямые м АЪйствишельные » 
0 не разные между собою , или все може, когиа 5 7440,5 Эда 
м 2482 у 

ВЪ заключенте сего еше замфиить должно, что’ изЪ приведенныхЬ выше 
зми случаезЪ 6, Ти Зй даютщЪ тшЪже кризыя линеи, что 3, 4 и 5 слу- 
чаи, не шокмо сзойствомЪ , ив и величиною ‚ кохда хеличицы а, ие 
ш%же; зся разиосшь будешЪ шокмо #Ъ протизномЬ положени сихЬ 
кризыхБ линей; и посему #Ъ слЪъдующемЪ ‚ ТАБ АВло настои вБ изЪ- 
исвати свойсшаЪ оных кризыхЪ линей, довольно взять Шокмо 3,4 и5й 
слутаи; и шакиыЪ образомЪ вЪ параболЪ будешЪ с = 0 иг отрицамедьное, 
=Ь, еллипсис$ г пележишельное и в ошридательное, м нанонець  #Ъ, кипер- 
бол с отридашелвное, каком г ` 


4 


26 — 
О конисескихв сбееняхд. 


(25) Вонервыхь я сд®лаю К-— 0, понеже всетда можно 
положишь, что А и В сущь 48$ точки кривой, Во вторыхъ, 
поелику предсшозщее "Р-Н, взяшое съ прошивнымь знакомъ, 
равно сумиб корней, есшвли положимь ЕТ-—Н=:0, шо два 
корня или 18$ зеличины. количества У саЗлаются равилумв , 
одна будешь положительная, а другая отрицательная. Но при 
ценшр® вс прямыя Мир чрезз оной проходяния долженствують 
бишь  имъ раздёлены на 488 равныя часши; слЗдовательно, 
дабы найни сей центръ, надлежить положнии», чшобы уравнене 
ЕТ -— Н—о всегда имфло мфсшо, какой бы велнчины уголь д — 
ви быль; что даешь Г. йп. ии у, Т. сорт =--х-— (*), 
и ошкуда изключивь Т ‚ получимъ 

пр р 2 ` 
Отраничииъ. утолъ т шакимъ образомъ, что бы. ВЕ проходила 


зрезъ. оной центръ; ошъ чего по причин что АН — х-- р, 
: т.т 


будемъ имфль АН--— 2, которое количество въ еллиисисв 
будешь положишельное, а въ типербол$ ошрицашельное; в» пара- 
боль же безкопечное. [’Го есть, въ еллипсие$ разстолие АН ценшра 
Н ожь начала А надлежитъь взать въ шу же сшорову, въ ко- 


‘ 


{*) Ибо когда уравнейе ЕТ — Н —О воегда должно имёмь мёето, вкой бы 
зеличипы утолЪ {—?27 ни былр, шо будеть 

за 2аТ. Па, и. бр. (д—т)— 22 Теории, со (1—т) 

. 6 — 2 ву йа. (4 — т) (2ех--2) соб (4-т) 
ясе шоже, (заТ ба. из — 2ау) Чар, (1`— #8) — (26Т сори -|- 2х-}-2)=0, такЪ и 
{22 Та. м — 28у} 405. (4'—т) — (за Тео иная) си 
полому ша жеи разноешь (24'Г би. т— 2 ау) (1215.( —т) — 1118.) О; 
но вакЬ множитель #209, (4—1) — 1218; (4'— т) раюнЪ нулю быть ие 
пожешВ, то слёдуешЬ , зто 2аТ Ял, т -- 2ау— Он чо, по причин$ 
уравиеня (2 а 1. бп. т — злу) об. (1—1) — (оеТсойт +асх-нг)=0, 
ас Тео в ася--е= о; шо веть Т-- ие Тодт ея 


— е 
или Тоби и, 


=О, или 


„Ла. т 
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порую будешь брашь абоцисеы, а въ гиперболв въ сторону прэ- 
ра г е в -] — 
щивную; въ параболЬ же выражен ., какъ, ‘по. причин с-2о, 
количества не означающее, показывает, чо оная совсвиъь цен- 
игра че им$ешт, или все шоже, чшо никогда не возможно досшиг- 
‘путь до такой точки, на оси взятой, которою бы упомяну- 


тыл выше прамыя Ми раздблялися иа полы]] 


(:6) Въ шрешьихь, тоже уравнеше КТ — Н2о служишв 
и къ опредфлению дамештровъ, кои долженствуютъ ‘нить столь- 
ко же ординашь положительныхъ, сколько и отшрицащельныхъ , 
равныхь каждая каждой. И поелику ве уравиене есть первой 
сшепени , Шо оные даметры будуть прамыя линеи. Положимъ 
зто прамая ВЕ есшь одинь изь бихь дМамепровъ, то уравнене 
[т — Н==0] должно быть справедливо Нд в6ёй сего даметра 
поотаженносши , шо есть надлежить, чтобы оно имфло ме то, 
какой бы величины количесмво Т ни было. Ошкуда выдешъ Е со; , 
Н=о (*), и сверьхъ шото, чшо мы нашли уже аи 2» 
будемъ имвшь еще О, И, (**). Двлая же въ пре 
образованиомъ уравнеши Ё, НиК. нулями, оное обрашишся въ 


(<) Ибо, когда уразненте ЕТ— Н — О долженстзуешЪ имфть иЪешо, ка- 
кую бы зеличину количеству Т ви лань, шо вмфемЪ место и, урйвнен!е 
ЕТ — ИНО, а помоему мавЪф же и уравнеше Р(Т— ТТ) 0, которое 
произойдетЪ , когда одно изЪ другаго зычшешся; но жа Ъ ТГ -— ТИ че мо- 
жешЪ быть равно нулю, шо КСО, и слёдовтельно ша же и Н 0, 


. . «0. т — ое 3 = 
{*) Чшо здсь будемЪ имбль ть == то потому, что НП, 30 
р (ато — паев 
лаешЪ 2аубт.(4 — 11) - (225 + 2) с0С. (4 — т), или паи = Ба» 
Лт. (ат а с. рт дн 2 пленные 
са т) ПОМАВААЯ о, ПОЛУЧИМР За 
или ху я = ==. И послику Нур: 
начала А до шочки Н, урезЪ которую по полотеню. проходит 


и ат» ва мо выше видфли › есть разотодн, центра до шото’ начала 
А, шо заключимЪ изЬ оегу, чо всякой `диметрЪ, проходит. зрезЪ ненарЪ 
коническаго съчешл, , 


ГАЗ на мфею 


2 веть. разстоднйе оиЪ 
зматрБ, 


* 4 


28 == 
У=—8 (тат), гв 


зат, м — (осо) в т уе (еж но) 
а ен т и, по причин что ый 5. и, 


2 су со}. т? , 
2ауйр.т + и =12.= = 2 ВН [по причии® что’,2.„=ВН],и 
в 


ЕЯ таре, вт 
ар. та с, орт 


в |- — апт 3- 6 .соГ та = 
Е [ аа т сея т ние НС) со (9— —т ту 
и, по призинё что Ч Вт, = 
а т. та с. 0[. т? — а пет? с, соли 
"=. ртс) (9 — т ПОЕОЫИЫЕ ) сор и 7 


ао 


Се послвднее количество въ еллипсисВ есть положи- 
лиельное, а въ зипербол5` отрицательное; въ парабол% же безко-. 


нечное (*). 


(21) Поелику ордннашы МР, Шр перпендикулярны къ 
АН, шо оная АН будетъ одна изъ, полуосей копическаго сЪче- 
вл. Означимъ чфезь 2 и й и полуоси сопряженныя; мы бу- 
демъ имбщь въ еллинсисвВ = — 25 И изъ уравнен!я сей хри- 
вой [№=-—=(Х--+Х)], положивь Х=вну= Е; ; 
въ тнперболВ же мы будеиъ имВть = = = 2 Иизъ уравнен1я оной 

— с — Ь2 с 

кривой, положиъ Хи У, Е — в’ нбо < дол- 
хно. бышь количество ‘ошрицательиов. И такъ уравненше 
т=Е (32Х--Х) будеть уравиеше сихъ копическихь сфче- 


эй зъ разсуждени нхь осей, и принадлежить къ еллипенсу, 


(*) ТакБ же и количестио содержашя 4 3Ъ еллипсисв есть положищельное ; 
2 Ъ типерболв отрицашельное , потому что вЪ той и другой кривой ли- 
неи прямая ВЫ лежишь 5. АН (=— &) весла по одну и-тузже сто- 
гону начала А; а пораболь же ‹е количество предетазляшея зЪ видё &. 
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котда возмешся знакъ —, и къ типерболв, когда знакв -- (*). 
Означивь же чрезъ Х абециссу взашую ошь центра, будемв им шь 
Х = =ХизЕех Хх — 8-Х”) и посему уравнене двухь 
‘коничесвихь сёчеШй можеть принять «ще сей друтой видъ 
ы 2 (в —Х”). 

у Н(Е *. , . 
Означивь полудамешрь ВН чрезь & и полусопряжеиной 


онато- чрезь й’, мы будемъ инь вБ еллипсис8 ОЕ и изЪ 
и 2 96/12 Е 
иреобразованнаго, уравеня, [У =— (т =тТ)} положив 
Т=6иУ-В, 126} ВЪ гиперболв же мы будеиъ имёть 
1 — 2 и изь преобразованнаго уравненя, сдлавь Т=— 


а 
НУ, А=—ф вы, ибо С должно быть отрипяпельное. 


И макь уравнеше У = (ЗЕ ТГ’) будешь уравне- 
н!е сихь коническихь сВчен!й въ разсуждеши ихь даметровь, и 
припадлежить къ еллипсису, когда возмешся знакъ —, и кь гипер- 
болё, когда знакъ -[-(#*). Означивъ же чрезъ Т” абсциссу взятую 


{=) Но 35 вайден!и сего уравнены миф казалосв бы лучше поступить такЪ ; 
езначивЪ чрезЪ д разстолн!е ценшра М до начала А, я примёчаю сперва, 
. : е . в е_. 
уно оное разошоянйе › как разное — 2; , даешВ с1е уравиеме — 5; = 8 кли 
7—2; что естьли примется для еллинсиса ‚ какЪ шо и должно, 
поглику зЪ еллилсисф с положишельное , а е отридашельное; шо для ги» 
перболы будетЪ 5 28, ибо вЪ гииербол$ с, какБ ие, есть ошрица- 
шельное; потом я ищу во что обратится У*, когда Х сдёлаешея 85 
вллипсис6 — 4, а ББ гиперболв = — 5; на сей вонецЪ л нахожу #Ъ вллип- 
сись У = = 53°, а #Ъ типерболв У — а „ иозначикЬ ЗЪ сем слу. 
В * ра в —-_ 9 
ч18 У? чрезЪ й*, х получаю 8Ъ еллиисиев я2я, а5Ъ гипербол® = й› 
казЬ и бышь долженствуеш®, ибо ВЪ гллицсисй с есть положительное, 
азЪ типербол$ отрицательное, И лакимь образомЪ произойдееЪ предло- 
‚  жевное авторомЪ уразнеше, -. = 
(**) АзморЪ пристувилБ кЪ свойствамЪ воордиматВ сопряженныхЬ хиаметровЪ, 
не показазЪ , какЪ можно опредфлишь положеше ихф; мы се `ЗАЁеь пока 
жемЪ ; мвиБ.охошиёе, что имфемЪ средетво сдфлашь сё безЪ помофч ве0" 
фЁи касатольныхЬ, . , 
И. макр естьли 48 (черть г) будеш .оси еллипсиса, или ти- 
перболы и ВР какой наецяь  дамейрь ‚я тазорю`, чшо изБ коща оизго 


30 —= 


ошь центра, се уравиее примепть друтой видъ У* 1” - - т”, 
тдв знакъ -- имЗещь мёсшо въ случа еллипсиса, а знакъ — 3Ъ 


случа типерболы, | 
И шакъ доказано, ЧТо свойство дзухъ коническихь сй- 
ченй, относящееся къ двумъ ихъ осямъ, проошираешея И къ 
дзуиъ какимъ ннесшть сопряженнымь ихъ дамешрамъ, 
— в ед — 
(28) Мы нашли 7: — ап. т, Ур —, 
(Ех [= (2вхх)] те у“[ибо въ 25 член найдено било 
Т.йп.т = ун а, и опкуда [будешь 


и 
В м рта +. ё В а 
у 0 ==”, ‚Е “бо. т ие Е) 2, бл. ии --ооГ и и], 


+ = в. 


отсюда же ныфемъ [Ва и’ (1 — йо. ) = + К 
(1) пл. иг == и] бр =- вет, сорт [=т-би. 
т Е”) — ЕЕ, ва Е 

1 (и сд те) = = ЛЕЕВ) 17.8 Зея ислвдетвенно 
ат +  соГ. те ро ЕЕ _ =” Ш в 

Я Е Дкяя яв „вп. (а-т)’= "(1-61 (9 в)°), 

Е =) 1. т = ни ] йн. (д--ш = 

[== о Е) 

(= Е 1? ) ЗОН Ка — 

= гр 69 (чт) = 


ПЕНИЕ вЫ) ОИЯИ) 


Е `опуетиз перпеидикуляр® РО. и сыскавЪ четвертую "пропордеовальную 
ОТ линией НО, ОБи АО, получишь чрезЪ соединмие точекЪ Ри Т 
прамую ЕТ, которая будешЪ параллельна орёинашзиь ММ даиешра ВЕ; 


Ли (чт ] её 
ибо айденное (ВЪ 26 членЪ) уро о ти = .. у 1 АЗОШЪ 


и. 
$75. (т) = со, ее УЕ. 06; потохь Ут. ОГН 
эт Хо т = Ха изЪ. чето вле, 1а08. (1—т) = = = 
от 2:08. ОТЕ — ив. НТЕ; и. пбеему 0— м — ИТЕ, в 9 -ж 
есть уголЬ , копорой сосмавляющЬ орлинаты ММ дииешра ВЕ СЪ осью 
АЕ; сад. и. проч, 

С!е опредфлене положенйя координат сопрлжениыхЪ диметрот, 6е3Ъ 
помощи веорТи касательныхВ , весьма зажио , для сестазлешя” елементов Ъ, 
Теоиешр!и' кривыхЪ лнней, по сисем® сообразованиой (В предмешзми ; 
зо л иадЬюсь лучше изЪяенияь ЕВ другомЪ сочинении. 


а Зт 


‚Ее — 2—5} Г ам ли 
ЕЕ + [ибо ее наЙйдешся по- 
в” ЖА (2 =- аи ии Е”) 
добно ‚ какъ нашли йн. (4—ту, или еще иначе сииъ образомъ: 
— те Е в° — 
оыЯ ст) т во. (9 п) ГЕИ Еи та 
РМО Е де 5 +4 |- 
ЕЕ 4], и иапосл®докъ Йп. (9-— ту со (4-т)* 
НОЯ. 
[= Е ® 
еее Е 
И Ем Е}, Е ерт 


Вл. № 
т’ а Нот” [= ал, тр в, вой то 1= 
° ть. (а—т) Е соЕа ти) яв аовичеодтай 
г 
5 = и , сАфдовательно ‚ [поелику, Ва. т? г сорт” — =ы , 
будеть Ань, И дай”, 
сирзчв въ еллипсисв сумма квадратовъ двухЪ сопряженниыхъ д!а- 


метрозъ, а въ типерболв разность сихъ квадрашовь есшв по-— 
стоянио одна и таже при всфхъ точкахь кривой. 


8 7(5° —= .&”) ре =. 
Е = ОИ (8 м-в”) — 


(29) Удобно усмотр®ть можно, что йв. Ч=йл. т, со. (4-т)} 
-| с0Т. т.йн.(4—т) [ибо 9 есшь сумма углозъ т и 4-—т]; по- 
сему поставляя въ с1е уравнене вызспо Пп.т, сот, йп. (9-т) 
и с9(.(4 — т) ихь величины , получишь ` 
яп. [= РУЯЕ.И т. 5 У НУР. 
Фут, м п _ УЕ: ‘ ЕН УЕ = 
В уе ‘урна РИ ‘ул 
ВЕ. У Е] — РЕ отинула, по причи- 
2 у в Гун 8 —- 
нв что & №5”, будешь имыть [йп. 4=2 к о и] 
5 ва. ЧЕБВ; и такъ въ томъ и друхоиЪ из ду хь оничесвихь 
съчен произведен двухъ сопряженных» маметровь умножен- 
ное на синусъ угла, которой составляють СФ н даменрь, есть ^ 
посвоянно одно ито же при всёхъ тшочкахъ. кривой. [СУ то обык- 
нозенно изображается такь: параллелотраммы описанные около 
еллицсиеа или типерболы. сушь равны прямоутолънику и35 осей 
под или другой кривой линен].. 
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{50) ‘Теперв я положу, ‘что даметрь ВЕ пресфкаеть 
какф ниесшв хорду; составлял съ нею, продолжеиною ‚ есшвли 
110’ нужно, утолъ. 4; въ’ семъ влуза8 предстоящее вторато члена 
въ преббразованномъ уравнени уже не изчезнеть, ионону` пре- 
образованному уравненю ‘можно дашь. сей зидъ: 

| у НЕЕВУ 9-Е о, 
Се уравнене ймЗешь корнями линеи ММ и №, и кавъпо свой- 
ству ‘уравненй трепий 4ленъ онаго равенъ произведен1ю корней, шо 
будешь ММ.Мт -2 9-Х. И есшьхи чрезъ ту же шочку М про- 
штлнешся другая хорда МИ’, которая съ ВЕ длаешъ утоль 4’, 
о означизь чрезъ Е” шо количество, въ кошорое обрашится’ 
Е, когда змветшо д возмешся ‘уголь 4’, получишь шакъь же 
МмМ.Ми’ = ЗМ. , Слвдовамельно 
ММ. Ми ММ МиГ Евы Даты со -т) вп. (д-т)* со, < ту. 
Чрезъ ценшрь параллелено: сим>` хордань протяйемь два полу+ 
дамешра >, :”`й-чрёзь точки ‚въ коихъ’ они пресфкающь кри- 
вую линею, перпендикуляртыя къ оси ординаты вп. (4—т), 
жйп. (т =); ошь: чего соошзфисшвующуя им абсциесы, ошъ 
центра. взятый , будуть №соЕ (4. т), ХсоГ. (4’— т)». и [по 
причиня уравнения кривой линеи У“ == = (2--Х')] произойдет. 
№ Пи. (9— т) = Е (52? — №; соб. (4—т)), 
^10.(4’—т)* Ея (5— № со (4’/—т)!));. 
-ошкуда удобно звесши можно, что 
би. (4 92)  соГ (9 =, 
в. #4 т) = Ь сор (ф-т = 

и 90, по причина Е 2-й, имфешь изсло слБдующая пропопшя* 

Мммм, Ми’ 2 №: м, 
№; и ММ. Мм = ММ Мих. 

{31) Непреставая почитать бочку В заодну изъ точехь 
кривой линеи, положимъ, что ВЕ проходниь чрезь Фокусь; и 
5 преобравованиоть уравненш да будеть 9 == 180%; йв. а=о, 
воГа==-г, @п.(4— т) Ешь и сор (9+ тт) зэжеовобир у ‘оп 


} 


Въ Бру № 


чето произойдениь ЕЕСЕЕ 
«(0 иг = ‘соГ, т”). 
Н[ = зубом — :( сле) сот а (уйпли — & (эсх-недсоГт= 
т те (©) сот ] == за(уйв. Е. (ш+ вусот). 
Но означивъ АН чрезъ.В, ВН чрезъ У, ны имЗемъу= "Пн. 
х—В-б-исот и Т=Н[= за(Авий + ав соли вусо.т)] == 
20 (=’(Во.и” = в сорир ) = 2 в 5) соЁ т). 


—а.вр. и -ыс.сотт? =а(вп ти Ссорнй) ре 


Зы 


Чего ад зетавливая ‘сути величины #ъ ‚преобразованное 
‚уравненйе ‚` обрашишь оное зъ ‹е 
НТ 8 батл т :=5. 
фл. иг 5 сорт” 

[ Ибо, по причин» что Е 6-Е ги, тТ— Н, преобразованное 
уравненте У тону ее и "—о перем нишся сначала въ 
сте У РЗЕТОНУ | ЕТ — о, или У ЭТУ + т" 

1 (УТ) == о или (УТ) — (ут, или Ут = 0; 
попоъ же, поешавляя въ мфсшо Ни Е ихь величины, обра- 
Инирся. въ дате, = т) 
Ш (#7 (в. ий 5 сор. в’) + ВЕ) 


& бор 2 со. и) 
есть въ -предначертанное. ] 
И какъ г есшь часть прямой У--Т [ибо 9 = 1807], шо 
значивь чрезъ г друтутю часть, получить Г" ни = ут, 
У т эм иоми ии 


‚о, Шо 


& 


ро Чат _ 
"т Ще соГ, т 


[ понеже = ву 


27- й*, какъ по авснвуеть изъ :5 и гб членов], 


Будешь инт уу ЕЕ 2 Еве = 
. Я сори ВЕЕР сорта Солт) 
, А = 7” 
Ее т : =: - [Ибо,-положизь ту, 
Е: ЕЕ сот те ЕРсоГ т т ы & 
„зндешь сначала Е поломь же положив 


ати ср: 
5 


#4 =—— 
А —Ер 
ВЕ = „ будеть В --. Ар’ = о; ошкуда пай: 
пор — ор | 
дешоя Аи В 1) и новому г— и =» 


шо есмь 2: предначершаниому зыражен\ю. ] 

Поелику же всякая прямая оть фовуса до кривой лро- 
шанутая называется родйусомиб вектороб; то м и т вуть 
дза рамуса вектора; и поелику они не иначе могушь разнить- 
ся вакъ мокмо однимъ знакомъ сопровождающимь соГ. т, (*) и 
сверьхъ шого; котда т де, должно быль 7’ Ви’ -25-В, 
то будеиь имфшь ‚` 
№ Г=И. 1 = м 

& у е-В со. я ЕЕ В) 69). 


8 


и’, Е ы р 
вто т 
.. 5. | . 
[Въ саномъ дфлф, когда № — 0, то г’ саФАЕЕПЕ: Я == В, и 

м 2е—В; ибо ‘иззЗсшно, чшо В веть средняя про- 


поршональная между Ви 26 В, или все пожё, между к Ви 


325 —В.] - . й 
‚ С\и уравнения изввешны полз имепемь лодлюнылб урав- 


нем двухь коническихь сфченй, (№) . 


2 рт" 


=. 


(*) Иво когдз рамусы векторы г’и 7 имфюмЬ одинаковых выраженя зЪ 
углазр ‚ кон они составляютЪ сф осью, принявЪ за первой или пачаль- 
Я6й ИЗЪ -нахЬ радтуеЬ зевторЪ В; шо по причийЪ что изБ схЪ утловЬ, 
"ВНОВЬ `всоешавАлющихЬ два прхмыхЬ, одинБ можеть быть острой, а 
друтой тупов ‚ овыя зыраженя родтусозЬ воклоровр х’ ин Х вЪ одноыЬ и. 
омЪ же угл м, дБИствимельно долженствуюшЪ разпишься, и прищомЪ 
не ипаче, кэкЪ окно знакомр солревождающимЬ соГ. м. . 


{*) Но гей способЪ находишь. оных уравнеля двухЪ копическихЬ. ёвченй ; 
сверьхЪ малой шочносли , оспозанЬ еще па строепфи геонвиричесвомЪ пред. 
ложенномь автором ВВ 19, и 16 членахЪ; чего ради им здВев нредложимь 
Аругое средство КЪ десщиженйо епыхФ уравменИ. И во перзыхЬ мы да- 
дииЪ опредфлеше фонусзмЪ ни параметру сихБ дзухЬ ковическихь сВченй, 


= 35 


Фокусомй назымется такая на бодёщей оси иаходящалел течка, чрез 
Яоторую проходящая ордянита , 3Ъ дза раза взлтал, равнлешел шремьей 
пропорятональной вЪ двумЪ осхыБ ди 2в; с14 трешья прояоршональная 
обыкновенно паранетро.нй дей 2а называется, 


Ито 6ы посл ‘сето опре леня фовуву найти мфето ето, положи =. 
8 постав 3 урзвиеше 1 — 2. (2 ХХ 2-Х?) на мфето \ сто онаго коли- 
чесшва`зеличину ; получишь ХЕХ —#, и Х — ау. 
Опкуда явствует, что сти ковическтя сбчентя, яыбюшЪЬ по два фокуса и что 
ЗЪ едлипсисф оные о начала находятся зЪ разспояии, НУР ти 
уйма типербол$ #Б разсшолихи - 9---У д” ЕИи-Е-У 
Се показываешЪ , что 8Ъ еллипсисВ оба разетояйя издлежинЪ ззлмь #Ъ 
одну, спорону, а 5Ъ гиперболв вЪ прошизныя. Положи, меньшее разстояще 
а-- УЕ! › гдЪ верхьйе знаки имфютЪ ифено #Ъ случа$ еллипенаа, 
3 вижие зЪ влума® гиперболы , =; будешь 8 — В 5 У", 
(ЕВРЕИ, (25-28) ВЕТИни наконенЬ (2 2+ 8)В-#“. 
И яз меньшая или вторая ось есть средняя пропордтональная между 
фезсшоляями одного изЬ фокусовЬ до конца большей или перьвой оси, 


Молежи &7- В — в; будемЪ # 2 д*7-[?, Количесшво @ есть за, 
яп веецемирицииатони? азыяелоя, 
ецеря. Зиобы зйти ^ зыражеше радзуст яектора 1 УМ черт, ТУ ,У) 
я примбчаю , что В ЕЕ, ибо уравнеше # + В-—е даешь +В 
— 2-е; отл я захожу Е? - Хе и? (= #М?) = (Кено 
Хар Ч в каг К — звери НЕХ УХ?) 
=. Рави) Х += "2х зат 
х де". Естьзв ха, то и 5} 


аи = ЧТ, и" = (= 


= 8 то „асвть тоже, чию и прежде найдено было, 


_ Пусть `друтей ‚об о м №; пуле гу ах 
|. Х* 


36 =— 


ох ат К те ры, -еХ 
лв Хар то СХ «в и потому МР рт +и=ет три Вену , 


— — ех - —_ 
+: (= у -- "= {= “е-н=)* Слфдозательно В. — в = ===. 
8 ар ех_— 
Естьли же АЕ, По. е >г, г =” Хе = (= #)* и. = 
орех . Ех де д” 

(= в" 325 Не-а (20), ибо. В оллипсись, по 
причииф. чо Х — <, Хр и . — в в.. Сльдовательно В — 
Е 2» шо, ссшь. шоже „ чето, предЪ симВ найдено, было. 
Озткудя сАблуси что Кид Хек (ее) ад. 
УИзконедр: чобы: найти поллрпое уравнене сихБ коническихЬ. сЪче- 

31 „м приифчаю „ чо. Х —- В *, соб» тд $ означаеюВ уголь АЕМу 


— х — 
Ее и Ее» я нахожу 


сшкуда › о причин что г 


— ар р. ШЩЕе — 
ЕВ Е(-7Г, в ЕВ: Вет сов и КЕНОЙ = 
ЕЕ: = ь 
ЕСА ЕЕЕЕРЯЕЕЬ то есть, тоже, чо нашелЪ и. авпорБ. 


($2). Въ гипербох®. дв вйшви тросширатются безкоиечно:. 
Имбюся ирямый линеи:, копторыя къ. онымз непрестанно при- 
ближаются, но викогда: ихъ. пе доститаюшь.. Си’ линеи: назызато ш- 
сл аскилтюталиь. Еотьхи ВЕ’будешь одна изъ сихь асимптотъ,. 
то. надобпо.» ч11о- бы, она ие могла встр$ётиться съ. тнперболот: 
ни съ, пропивоповбженною, оной, какутю. бы, величину "ши: дашь; 
къ Чему дослимнешь, сдфлавъ одичъ. изъ корней преобразованнаго’, 
уравнен1я, разрёшеннаро, въ, разсуждети: т; безконечно`!великимъ,, 
или: все; тоже, уравнивз, нулю: предотоящее: количества Т"; (№) 
шогда уравнемё С —о [ пю' есть. шп: т’ -- с". соё м — 0 или 
еще: Пр. т = во. ий —0] даеть, сле: Л® + та ‚ которое: 


89. 


(+) Се требует лутниато- изВлененя. Иа сей. коне „преобразованное уравиех 
:. = . - 
н1е. ВУ^-- (ЕТ Н) Ук 6Т*— Е--К.-- о я. предемазлю-вБ- ссмЪ` ви-. 
. т ну № — НУ 
д$ СТ-- Р-ЕУ ее Ук = о; шотда.„ поелику падлежишВ „чшо: 
бы. по мёр. какЪ абедисся: ТТ” узелинизается „ ордината: М убымлас ик мог 
ли бы, вдЪматься: мейьше вснкой по’ произволенйо- данной. величиныг,. 
дытвуешь, чито. ив’ ИОЙожии _ @. 2 о. выдииь равенство. исжду воличе 
стом СЕ, кошор можетБ. превзойти: зслкое: данное „ и’ количеством 5. 


и __ Е НУ . 
Е У— 4 3 ноЙрое сдблазшись маньше В, никогда: ие ис-- 


и т 
жетЪ. превзойши: оное Зи. пелбао; олфдозательно © — 
ИР 1 : 


въ еллипсис& мбешь иибшы нё можешь, и дВйсшвишельно ед- 
линсисъ. не’ иметь. вЪивей. безконечныхъ.; ; напрошивь же того» 
для. типерболы. оное: уравнен1е: даеитъ. м. ыы - и шакимъ. обра- 
зомъ гидербола имфепеь. дз асиипноты опоры теомешрически 
опредвляются. шакъ: Проведи’ зрезт» веригину типерболы прямую,. 
которая. вы. была; параллельна и’ разна, виорой оси, и кошорая 
бы. первою. раздёлилася на: дв равныя. части; пошомъ проша- 
ни чрезъ. центрв. и. концы: параллельной двВ прямыя; оных 
продолженныя въ шу н. друтую. спторону „ будушь асимяието твь 
прошизоположецныхь. типерболъ.. (* }, 


{*) Но че геометрическое‘ строеше" авторВ ‘улнидЪь произвольно, ни’ нем не 
докааза В справедлизосити' опаго; ибо: уравнене С.— дзешЪ токмо уголЪ 1, 
хоторой: асимптоша. ВЕР СЪ. осью. АЕ: сосшавламь долженетвуетЪ ‚а не’ 
ифешо шочки, вЪ. которой. она ось пресёкапь. должиа,. И. мак» мы» здЪсь, 
„сему предложимЪ. доказательство, _ 


Поеливу мы: доказали: уже’, что С’ о’, шо преобразованное уразиеше 
Иврембнится: зЪ. се ке. -НРУ—Т, и поелику надлежитЪ , 
чобы по’ мфр®. кок. "Т' узеличизаейся орАННЭЮА У убывала и могла. бы 
сАЪЛаться: меньше" всикой: по’ проязволенИю. дензой величивы,. (по ив п0л0-- 
жиёЪ | о`, вытдешть равенство. между количествомь УЕ. КУ, 


которое можеюВ. учиниться: меньше" всяваго, даннаго „и. количеством Ъ Г. 
которос. непремфнио пребываешЪ „- чито пел по ;`слёдовашельно Ео,. се 
уравнеше дает эау0и. в’ (мех Зе) соб: = су ‘ошкудя зыдетВ, 


ха {убт: я а (я-- ЗЕ) соб ие ) =. ©. за ( дбн Брюс то, 
—=— Нина) и АЗЫ сте.  взжиетв ›. чшо`ораи» 
нала, у: бызб в ронииули, %Ъ. визБ. 2 » зд%еь. дохяна бышь иройтапува: 
3$` верьхЪ }; и: шогда се’ послбднее урависите сдфлаешея у < ( хи 


поелику: удовлешворить оному’ иначе из можио » изьЪ рав сигроеяуе" 
авшоромЪ: ‘учиненное, о: заключимр.», что, се. сшооен!е: еоиры суравед“- 
хивое:, 


И‘ шеперв.. поелику’ шмочка В", какБ> начало кооряинат: Ти У", мое: 
жет. бышь взяша: ноопрамой ВЕ” вездб „ТА. хочешь › можно- ПолажиЛ 
зато. опа’ взята“ в» центр Л. [и’ шота зыдешЪ у 9, ЖЕНЫ" и 
Е и оржеа ) о уе Ра: у-ЯВИ ф-т. 
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{33) Я положу ординату соотвВтепиеняутю абсцнесв ВЕ 
параллельною другой асимпт 0$, сврёчь я сдблаю д =ет;у 
опз 910 Я имфю 

р Е =6= = о, 

Е = 2а( 60. тей со, г); 

Иа (убшии — (ив) сот); 
за (уйп.т--®. (т- 5) сорт), 

"К = а(у-в(- 257)). 
Положввь с1е я прыивчаю , мю по иЗр8 какъ Т прибавллешея» 
У убывать должна, не. саБлавшись однакожъ нулемъ; сему усло- 
вю удовлешворишь, уУравнизъь У дроби, которая бы знамена“ 
шелемъ имёла Т, а числишелемь ифкое постолвное количество, 
И тогда преобразованное уравиеше обратится въ @е ЕТУ-=К, 
и Н, Г должиы быть разны нулю; изъ чего найдешся у=о, 
х= —БиК=ыаР№. Но вв; и, Со т" = и у} сл 
ловательно # — а. Ея иТУ=#-=*. Вь семъ уравнен?н гйпер- 
болы при асиишто паж количество 8 Е ® называется стеленью 


или возвышенелд. гиперболы, 


ЕО) ба в) ) = заб. 9 — =)“ & фо т)))- в, 
и преобразованное уравиене перемёнится ВЪ се Е\? -ЬЕТУНК — о. 
ПоложиниБ ‚ чо орда, У параллельна другой асимпрот®, шо 
еешь ‚ чо д — 8 зи: будем Е ( — ай. (--т уе. соб (а—* = 
а бпиий „соб == К —2айп.т.йв. (и) — аёкоби со (4 — т) 
зайти лево т" 2 а», 2? — со т) = 2228 (п. ии + ге: 1ы* } 


як дса? +“) (т Нее) Е (У иены 
ай. и. иаконенВ преобразованное сурово” обратится вЪ ту = 
=— 17 2 = =—ё и › вошо- 

2 (би, и" Нео я) о я) 
ре показывает» › что У озибчавнахя орднпану ММ эдвеь означаещЪ, орди 
нату # №; и потому естьли орлипашу шМ принамь за положительную, 
то уравнеше примешЪ, сей зиАЪ ТУ: +”, ТАЗ лено видао; что по 
м®р какЪ Т увеличивещея, У убызаеть, и можешь учинийьей иснушо 
эслкой ‘по произволенйо данной зеличины , никогда. ие зАБлавшись ода“ 
УоЖЬ нулем, хак шо свойство самой вещи шребуетЪ, 
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(34). Вообразимз себв какую пиесть прямую усфчениую 
съ той и другой сторовы асимишотами, и положимЪ , какъ и 
прежде, уто и &=— в; шо преобразованное Уравцене при- 
меть сАБдующ видъь ’--т ТУ-- = 0, таБ К равно про- 
изведенмо корней или  произведецю частей упоманутой прямой , 
содержащихся между асимлио пою ВЕ и двумя, вФтьвями кривой. 
И естьли оная упомянутая прямая будешь перпендикулярна къ 
оси, по д — т=9°’, Е-аи ве произведеше =}. Я обра- 
щатюсь шеперь къ свойствамь параболы. 


(35) Въ сей кривой линеи [по причин чо с = о] уравиеше 
ЕТ —Н-оО сдБлаешся за (Тйл.т-у) йо. (4- т)- е.с61(9- т)то, 
кошорое не можеть имфть мфешаспри всякой величин угла 
9 —т, буде е не будешь нуль (%); ‘изъ чего заключит дол- 
жно, чшо парабола Центра не имъеть [ибо въ сей кривой е 
не равна нулю]. "Тоже самое уравнене есть и уравнене слу- 
ващее къ опредзленую ламера; и помому оно должно ‘имвшь 
мБешо при веякой зеличинв количества Т; изъ чего получишея” 
эзйняи СЯ т.) 70, заува (9 т)-Не.с01(9 — т) == о 
и паконець бп. т==о0; ас послфднее уразнейе показыжаешь, 
что всякой дамешръ параболы есть параллелень оси, а вйо- 


рое давтъь я == у Когда К -2о [по есшь когда -точка В’ 
на кривой паходишся | › шо уразнене а. дасть 


Ал. Еуи = -ва. фир. ре) = ЕЕ т» ЗЕ 


@) Ибо, когда. то причина что оное уразнеше шоже значишЪ , что име 
2а (Те т— у) пб. (4—1) ео, положныЪ, чшо доАЖно иибИь Фен 
подобное. другов-о а (Тйп. т —— уз е, (4’— %) — вто; то выдешь 
за ( Тло т-- У) (мо. (т) яв, {1-т)) 20, и ‘ва  мноки- 
мель тар, (4—1) май. (4—1) №е мещешь бышь == ©, то иножи- 
тель за (Тб, му) должень бышь —2 9, а потому такЬ же ив дол- 
Но быв 2—9. 


до к 
Посл сего преобразованное уравнене ‘Эбратвится 5 Ут , 


ТдЪ Е НА [=-е: ет} 4 = (* 


Но —=>, Или парамешрь си, есть четырекрашизй ‘раз- 
<тоян1я ошъ вершины кривой линеи до ‘фокуса; разныйь обра- 
зомъ и парамепръ д!амешра ‘есть четьгрекратный ‚разсшолня 
ошъ лершины даметра до. Фокуса. '(**) 


(36) Я пе приемлю боле М ‘за удвоенную ординашу, 
но полагаю ее хордою пресбчениою аметромъ ВЕ; зъ семь 
положенти имбемъ всегда во ин преобразованиое уравнене 
обращится въ ‹1е 


ау. а. 04а ЕТ 
У? а дя. 42 У: ан. 42 °, 
хаВ -*Т, есть произведене корней ММ иМт; почему естьли` 


ал. 


(*) ЗАВсЬ УХ *С раты вумо, потому чтото то, а Н 2о то- 

дюму что ры — ву Но авторЪ приступнлЪ 8Ъ свойсшзамЪ  ко- 
ординзшЪ лиаметра. юпяпо, ‘не моказавЪ , ‘нак ‘можно опредвлить положс- 
ме ихЪ. Мы здесь &е покажемЪ, 

“Сначала 5Ъ уразнеши параболы У — — ^^ Х сблавиЪ = т 
лнио будет шрешья пропоршонзльная кБ абециеф Х* ордиоал У, 
мазываетеял параметромЪ; осй; ошЬ чего уравиете тг г =- — 25 вр 
тишся вЪ 16 1апе, = и поелику шочка В паходитсл на вривой, ня, 
Е бут координаты оси , оное обратится еще #5. слфдующее ‘ип8. 9(=": 27 } 


Ех 


Теперь тдзлай АТ — АБ х (черш. 2) и проведи ВТ; я тори» 
у 


зто стая ВТ ФудещЪ параллельна ординанамЪ ММ; ибо 1108. ВТО — ру 
Е. 4. И шакЪ положеше ординатЪ диаметра ВР опредф лено. 


{**) Ибо зась параметшрь дламетра есь я. или 4 24-Е ТАВ р 
у парзиетрЪ оси, и по строен?ю &Ъ 17 членё предложениому разстохы?е ошЪ, 
вершины дамешра до фовуса или радтубЬ векторВ параболы 27 == 2 
Мы пиже. будем имЪль случай изЪяснить 06 без ивиоши и 

жпроен! я, 


— 4 


представимь себф друтуто хорду мт проходящую чрезь ту-же 
шочку М и составляющую съ ВЕ уголь $, мы будемь имьть 
пропорию. 
ММ. Мж: ММ”, Миг — 00.4” : би. 49°. 
Прошянузь двБ касательныя иТ, Е (чершьХ.) всшовчаюцияся съ 
осью вь Ти фи взаимно пресвкаюцияся въ и, и означивъ уголь иТА. 
чрезъ (и ыЕА чрезъ 4/ мы получимъ тр ити, фЕТЕ2Ат= 
иТсо!. фт’ Ен и. д, "= АтЕн” Е сор 9; ‘ошкуда инземъ 
ВТ — а, , ие. И. 


па. 4? Ра, 11.4", 
[Ибо уравценте. и ета. 4 даешь пи =ЫТ йн.$, или 
—_ + Ап — вт бр. 0, РАЗ поставляя на мзсшо Ат равную 


делачину ата и, получить 23 Т.со. а=ат бр. Ф, и нако- 
— ЕО . Ее. 54”. 
Верь ит = ое} "такт же докажетол что ни = ии 5] 
_ р НЕЕ Е ве‘ 
Но ТЕ([=КеТ в 1) [= В г. Зы 
—_. д — а) 5 ® и. к ты ‚т. 4 
уп Пт. 9"? 
е ре Зданий (. 4. со}. г я д 4 ий = г даа (270 а” —14 ), 
Ла. 4 Лт. а”. } „рт. а «Лт. 47 да‘ Дарт а’ Л. пна 
вАбдрватьмьто въ. треугольникВ Тиё сдвлавъь Пл, (1-9): ТЕ 


йл. 9” Ри — в. д: и, получимъ 
я — = 201.4” 2/4 Е — г 50]. 1 —_ 50/4} 
Ти Зальа ‘ла’ т: 1) ‚ #— дат. а” „( ) 


и олвдетвенно ви [= ит Ти= д - и 
са с9/. 1 = р „8974 
У Ч А ши [= я и и ки и. 8 у 
. 601.4 > = 4,1. 69/-4 _ 
МЕХ СР 91) ] == пир + 22) така ни: ши= 


Фа. 9’; в. 4; ошкуда удобно можно’ заключишь , что есшьли 
оныя касательныя параллельны хордамь Ми, М’и, ны бу- 
демъ. имвиь 

ММ. Ми: ММ”. Ми = ини. ®. 


(*) Но чтобы избфтнуть эеорйи кавашельныхЪ › мо издАежиНЪ мокмо зиЕсто 
касательных ь ит, и провести при копдахЪ м, м’ диаметров мБ прайыя, 
чрезр кой мы зо.2мЪ прыыфчаш!и КЪ улеву З5му опредблили’ положеше орди- 
наш ‹ихЪ маметровЬ. и кои оным ординатамь- параллельны: угль 
озизченные аъпорёмЬ чрелЪ ^й И 9’ лАбсь будушЬ углы координашВ , и ‘все 

[5] 


42 эта 


(31) Положимв что ВЕ {черм. 1Х и УПЕР) проходить 
чрезъ фокусз. изъ преобразованномь уравнени сдвласмъ 91807; 
оное, по причинВ что сдвлаетея Е-С а вв. т, Ес2апь. ми, 
Н=2пуйт. т —-е.сорт-1, обратится въ УТ = == : 


Но есшьли полагая Н фокусомъ; означимъ чрезь г’ радлусъ век- 
моръ ВН и чрезъь г рамусъ векторъ прошизоположенной, шо 
получинъ У-+-Тг-+ р, уУЕРш.т; чего рада гг’ [=У--Т ф27=У 


т } ЗЕ м 1 мт 

. Сверьхь шото естьли принедемъ себв на память, что два. 
радуса вектора ие инале могуть разнишься между собото, какъ 
токмо знакомъ сопровождающимь со[. м, и что положивь то, 
долженъ № бышь чешверть параметра, а Г безконечень; шо 
увидимъ ‚’ что изъ преднайдениато уравнешя непосредсшвенно 
должно выдти 


ет — ое ; = _) 


прочее, имЪ предложенное › останешся ва всей своей силф, кромё только 
заключен ‚ которое здфев выразишь нздлежниЪ шакЪ: ошвуда удобно 
заключить можно, что естьли оныя направленгя ии, и’ и ординатЪ  д1а- 
метройЪ › чрезЪ точки м, м’ проходящихЪ, вбудуш$ параллельны хордамЪ 
Ми, М’; ны будемЪ нивть 

ММ №: ММ. Ми Ее гие. 


{*) Но сей сповьбЪ изходить полярное уразнеше параболы ипмфешБ шфже не- 
удобства» что и употребленный авторомЪ слособЪ находить полярныя ура» 
зненуя еллипсиса й тип-рболы; чего для мы здфсь предложимЪ другой, и 
зопервыхр дадииЪ опредфлеше фокусу параболы, ^ 
: бохусо.и8 параболы называешея мазал на оси находящаяся точка, 
зрезЪ коморую проходящая ордината, двукращно взятая, равняешся третьей 
пропордюнальной соошфшснвующей эбедисеы и ординашы › или все шоже 
зарамеиру. ‘ , ‘ 

Чшобы послф сего опредфлен?я фокусу наши иветшо его, положи = 
м посшовь на мошо У #Ъ уравнеше пэраболы У? —иХ; чрезЪ что полу“ 
чниь ХА” . 

Талерь чшобы пайши зыраженю рядуса вектор» РМ (черт. УГ), я 


приичаю, чшо РР Х-- 1, вода ХЬ 2, НЕЁ Х, кода х=}; 
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Наконець дзЗоввшни параболы; кошорыя безконечно ‚просиира- 
зошея ‚ иифюшь ли асиипшошы, или нфшъ ? я говорю, иЪмъ, 
ибо для сего надлежишъ , чтобы въ преобразованнонъ уравненщ 
положивь Т безкоиечно великимь, выходило У ‘разно нулю и 
ТУ количеству постолиному; чего здфсь не получается, поне- 
же изъ Со, имфемъ йо. тои Е о, (*) 


откуда я нахожу М. (Е РМ. РУХ рх 
хх у жа. 2 Хх (8 › и накое 
нед #(—ЕМ) =Х+ А 

Откуда слфдустВ , что птрешья пропорщональная абсциссы и ординаты 
эамемра чрезЪ точку М проходящаго, или всв шоже, параметрЪ сего д! 
метр есть четырекрашный радуса лектора, или разстолия дерини 
днетра до фокуса. 

Ибо когда по вайдениому выше 
ах, что и есть чешьырекратная 


4Х— > мо’ поставив 


5 
е 
руна мфето — -_, полутишь 


величина радтуса зектора #, 
Наконедь чшобы найши полярное уразневше параболы, я примфчаю , 


чаю РЁ или ХРЕН со. , тд$ ‘уголь АРМ); откуда нахожу 
Х = 2 — пособ; ок Х + 2, слвдовтельно 2-й — 7608, 


и (1-01) = 8 Е 


{*) Или лучше: Понеже мы показали, что для асимпшошЪ паллежимь быть 
какЪ С =о, мавЬ и о; во зафеь изЪ шого чио С = о выходить 
йо, я пошему [=-_#; что само 686$ прошиворфчищЬ , слвд, 
парабола асимишошЪ не имфешЪ. 


* 6 


О нёкоторомб общенб свойств кривыхв линией всёхб 
лорлдковд. ° 


(38) Ежели имбешь кривую линето вторато порядка съ двунл 
прямыми АВ, ММ (черш. ХП) взанмно пресбвающимися, которой 
уравнене между АР, =Х, и РМ,-У, можеть бышь представле“ 
но шакъа --ЫХУ сх + ЧУ-Нех =о (*); шо АРиЪв 
будуть два корня сего уравпенЁя разрёшеннаго въ разсуждейи 
Х, н РМ, РМ два корня того же уравненйя разрфшеипаго въ 
разсуждени У. И чтобы опредёлишь положеше прямой АВ, 
о надлежить въ ономъ уразнеши положить У=о; чшо дасиь 
сХ’-НеХ — о, и кории сего послфанаго уравнения, Х —ои 
Х — —*, будуть служишь ко опредфленио шой и другой изъ 


шочекъь Аи В, ибудеть РВ[5 АВ-АР] —- *-Хн АР.ВР[] — 


а 


_ . д ех--е же * м я ри _. 
< хе. (#*) Но по свойству уравненй коли 


(*) Хотя #Ъ уравнеши а? -ЫЬХ ХУ с Х*--9У--еХ о ие досшаешЪ по- 
слФднаго члена, однако оно не мейфе есть общее и принадлежащее ко 
всфиЪ кривымЪф линелмЪ втораго порядка, лишь бы шолько начало эбедисеЬ 
полагалося на самой’ кризой ; ибо когда се положится, то по причия чио 
шогда У = о долженф сдФлашь и Хо, общее уравнен!е а У* Е ХХ 
Хау -н.хХ Ао обратишея вЪ преднаписавное авторомЪ, 

(#*) У количества упущень знаЕЪ — лая того, что здфеь. разеуж* 

даешсл единстабнво токмо © содержани пронзведенй МР’. МР и АР. ВР. 

ЗВЪ прочемр есшьли бы авворЬ сдЪлалБ чертежЪ , какой сдфлать. предии- 

сываешь урависше, шо бы #В произзедещи АР. ВР знака — и ие вышло, 

ВЪ. самомь `дЪлф , послику ИЗ положешя У = 9, выходииЪ Х— оси 

х=-, то слфдуешЪ , что прямую АВ отЪ почин А вадлежиЪ 

эзять №6 ‘Эфвую сторону, кадЬ учинено (2Ъ чер. 3), и сафлаНЪ че, 
будешь уже имёть АВ — <; пошомЪ вззяЬ положивеланую, бис 
— В тоне 

АР, —Х, зылешЪ произзедене АР. ВР (= Хх ух =“. 

кошороиу соомивтешвующее произведение ординашЪ есшь МР, МР, к 

шакЪ. далёе. 


хех 
с 


те. 
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чеспиво 
слвдозашельно МР.МР:АР.ВР —с:а; ошкуда произходишъ 
предложеше ‚ которое мы доказали выше друтииъ образомъ. 


ее есшь произведезе двухъ величинь количества У; 
Е: 


(29) Еетьли будешь кривая линея. шремьято порядка { черш, 
ХИ) и уравнеше ея представится такъ: 
а Ха (аХ--ех--р ука ВХ '+3Х 0, 
по Ар, ВР, ОР будушь корни сего уравнешя разрёшеннато в5 
разсуждени Х, а МР, ОР, МР корни того же уравненйя разр5- 
шеннаго въ разсуждени У; и естьли сдёлаешь У —=09, Шо вы- 
дешь уравиене ве —=:Х = о и три кория онато, 


Х=о, Х=— 2 =. Х=- Уф, будуть 
служишь ко опрелвлеитю точек А, В, р, и будеть имть 
ВРЕХР у — —-, БРЕХН — ча Е} отку- 


да выдеть АР. о “рр аеьечих. “Но по свойству урав- 
лешй количество 538 -Е1Х, вэниюе съ противнымь знакомъ, 


а 
‚равно произведению корней уравнешя разрфшеннаго въ разсуж» 
денм У, то есть равно МР. ОР. МР; слВдовательно 

МР.ОР. МР. АР, ВР. ОР= в: а, 


(*) ИЗЪ чершежа  приложеннато авторомЪ сего говсфыЪ произвести пе 
можно , ра3ф у зыражешя ливеи ОР пепринимать &Б разсуждене зиакЪу 
но и шогда остапется неудобстио состоящее 8Ъ шомЪ ‚что большая =е- 


у 


дичниа = — — — изображаешЪ у АВ мен, 
: 28 4я изёбражаешЪ меньшую линею › а меньшая 
в Е. ‘ у 
величина — т: иг изЪльляешь большую линею АЛ, Вов си, 


м" 
леудобешва уничтожашсл ззяписыЪ приличнаго уравнению чершежа, дакЬ 
шё ыы учинили #Ъ предЪидущенЪ примфчанти, 


О хрнвыхб линелх8 вообще какого ниесть лорядка; 


(40) Но не останавливаясь болЗе на сихь часшныхь слу-- 
Чалхъ, сшанемъ разсмашриващь кривыя линеи всфхь порядковь „ 
какъ Шо кривыя порядка п; иестьли въ уравнеше оныхъ посша- 
вимъ величины полученныя изь т и 2 уравненя [член. 20]. то 
будемъ имфшь уравнен!е такого же вида, какь и предложенное 
или данное, и которое. мы мажейъ изобразить пакъ: 

у" +. ое ВУ уу" +... НУ -Нт о, 
тва ат Ьт, Ват" --- 2Т-- 02, у= аз -- ват" 
СЗТ 943,... т апт бт с... + ЕН 

Причемъ должно помнишь, чп во всякомъ таковомъ уравие- 
зи, каково есть предъидущее, предстоящее зшорахо’ члена ст 
прощивнымъ: Ннаномъ ‚ по есть — в, равно  суммб корней; 
предстоящее шрешьято члена, тосесшь В, равно сумиБ про- 
изведенй корией взатыхь по два; предстоящее четверитаго чле- 
на съ проишввымъ знакомъ, шо есшь — ‘у, равно сумм произве- 
дешй корней вззяшыхь по шри; и шакъ далфе до. послфдвяго- 
члена т; которой съ прошивнымь знакомъ, буде песшь не чепь 


ное чнсло, и съ шёмь же, буде чешное. ‘равень произведен 
всфхъ корней. ° 


(40) Называется центуосиб кривой линеи шочка, конгорою 
всявая прлиая, зрезъ нея прохадящая, разсВкается шакимь обра- 
зомъ, чшо ‘части оной прамой содержащяен между сео шочкою и раз- 
личными эф швами. кривой линеи съ одной стороны › равны суть 
часшяиь содержащимея между тою же самою шочкою и вЪивя- 
ми кривой ст. другой спорены, каждая каждой. И дабы ордич 
наша У проходящая чрезъ сю точку улозлешворя ла соверщенио 
сему услошю, иадлежить, чшобы она опредфлялася уравне- 
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еръ, кошорато веБ члены чешной степени; что всегда про- 
изойдешь ‚ хошя бы число п было чешное или не чеш- 
нае, когда уравиить нулю предотояния члешовь четныхь, по 


мВешу нии занимаемому , по ебу котда сдБлаешь а— о, у.о. 


и шакъ далфе. Въ первомъ случай уравнеше обрашитея въ се 
ув .,. р У-Нт=о, 
колораго вс$ члены сушь чещной степени. Въ друтомъ же слу- 
чаЪ ‚ шо есть когда п число нечешиое ‚ уравнене ‘обрашищея 
въ слфдуюцщее . 
. у ВУ 2.1... . 6 У о, 

кое раздфлентое на\ даештъ.друтое, кошораго в0$ члены, бу- 
дутъ чешной степени. И такъ въ томъ и другомъ случав раз 
р®тенное уравнен1е дасшъ # или ®—Т`корней сего вида У" =}; 
откуда для У получашся равныя величины по шу’ и другую 
сшорону центра. Уравненя же'‘а-то, устои такъ далфе, 
должны имЪшь мфсто при водкой яеличинь Утла.4 -—- из, ‘какую 
бы ему ни дашь, 


(42) амитры раздВляющся иа роды: Всякая линея; 
ВЪ развуждешИ которой сумма корней похожительвыхь равна 
сумиБ ошрицашельныхь, есшь мМамешръ первато рода. Свойство 
его опредёлишея чрезь уравнейе оо, которое будучи пер+ 
вой стенени, показываеть , что’ сей маметрь есть прямая ли- 
нея. Всякая линея, въ разсуждени которой сумма пронзвелеий 
положитнельныхь корней, взяшыхь по два, равна сумм произ- 
ведейй ошрицательныхь, есть дамешръ втораго рода. Свойство 
его`опредфлишея чрезъ уравиене В о , копорое будучи второй 
степени, пожазываетиь , чшо сей мамешръ еств кривая линей, 
втораго порядка. Всякая ‘линея, въ разсуждени кошорой суниа 
произведений положительныхь корней, ззятыхь по шри , равна 
сумм произведенй‘ отринамельныхь , есть даметрь шрептьяго 
рода. Свойство его опредфлишея чрезь уравнеше у=Ф, кото- 
‘рое будучи шрешьей стенени , показываешть, что сей иамещръ 
есь врнвзя линел мрешьлто порядка ; И ШакБ далзе, 
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Что же принадлежить до: драмету. совершениаго ‚ о 
еспть пакого, которой бы имфль сколько ордииа ть положишёль- 
ныхь., столько же. и отрицашельныхь, равныхь каждая каждой; 
то преобразованное уравнен!е надлежишь обрантить въ шакое , 
которое бвЕ. другихь, кромВ чешной смепениь, членовъ не имё- 

И ежели между синусами и косивусами углов ти 9 —т 
возможно будешь найти вФкую взаимность, ошь коей бы, 00 
постановлении. сихь угловъ во всв члены, произошель 85 
членахъ нечетной сшепени множитель, один или мно; шо 
но ураввиван?и каждато изъ сихф множишелей пулю, оные 
члены неминуемо истребятся, и. построится сшолько д1-^ 
метрозъ, сколько будешь иножителей. Могло бы случиться, что 
ошъ изкоторыхъ изъ сихъ уравнивши пулю ‚, уничтожилися и 
члены. четной ‘еменениу по-ебтьли.бы увиттожнлися вов, о 
бы ураббиваше.множищеля нулю ке служило кв побийроенею д1а- 
мешра. “`Котда ‘уразневне есть чешиой сшепени, шо ‘вопросъ о 
опредёленти совершенпыхь дламетровь разр®шаешося чрезъ шё же 
саныя ‘уравиены , чтои. вопрось © опредёлеши центров ‚съ 
шо осо, что’ въ первомъ” уравненуя ‘в -то, у=он 
мак ке > Должны быть справедлийы по всей ‘протяженно- 
сши количеств ТТ, о есть ‘должны имфтьивото ‚какой бы 
зеличины количество `’Т ни было; вмфето шото въ вопросв о.. 
бпредфленши центров», оиыя ‘уравнен!я должны имфть мёсмо, 
хакой бы величины утоль 4 — т ии быль. 


0 привыхб линелхб третьяюо порядка, 


(45) Чтобы приложить си начала къ кривымъ линеямъ 
третьято’. порядка, коихЪ общее уравнен!е можеть быть предсша- 
влево шакъ 

а (Ху (ах-+-ех +) ВХ СНА 
‘етуравненте вотвавливан!я  прервненьныя чле- 
номь 2омъ [мо есть произведемь слздуюцщее вызислеше 

1 


50 =—— 
У = Уп ((—т) + Тёп, т—у . 
или, полатая 9 — ти, 


Х = Тео т — У с (4 т) я 
в Уз — Ча? ба. р; за УТ. йа. р? ба, ауте ба, и ба, и? авы, 7 - 


ХУ = РУ бл, и*соГи —2 оУ"Тал. исобийа. ш — РУ ТТ со д йп, 
-НЕУ*Т. вр. в“. сот + арта: ийпаисоГт --ТЯьт”. сот 


— зауУ? бп. и? — бауУТй и бат -—зауТ”. бл” 
Гоа йв,исоГи --2УТ. соб | 
7 -_ 2уУТаа исобт  — орУТ*бали, со 
Неру’ бор Е 26хУТбл.и брат ЗН бт. т 
Сено У ба. м" | -- 2 УТ ийп.т. --сТ"дл. г 
— 2х Ув, исоГ и-- 245. вст 
—= 24 хУТсоГ ийпи  5НадхТ бам, со( т 


= . “ >. -. а Ру 


;\ — 
ЯХ*Х ---4\3 бп.исоГи*— 2 АУТ. ви. обисобич- ЗУ: (т.д сос ви 
--4У?Т . соб и". йа. т —29 УТ *соГийваи. сори-- Тейт, СОРИ 


— ЯуУ* сори -Е24УУТлоСисот ` — а уТ*соГт* 
‚ХУ = И й „ . „ - . - „ЗН. сори Е ЕТ. йаалл сот 
" `— с У- йа, м. соГ и — УТ. сой. и йа, т 
У = = * м р | О . | „ р = - “ а . а я. —% 
Хз вУоГ и ЗН з БУТ Ги сорт — аут’ сой и. со о -- звхУ". соб" —6вхУТ. собисо (ив Сезкхйь, сот 
р) Х: — . . . . |. - м ВУ? со. м’ — ЗАУТоог зо ш ЕН Г®, сори” 
: х — т я < - = . ИИ ыы ь “ = ” „ “ д 


те. =. - р > — ” я за . “. ыы в 


ЗУ соГ и 


м Г = 


Х=Уй.и--Тйп. туд’. 17% +аТУбо. ий. т -+Т*@ а. ии - 2у\йп. и—зу Ти, т-ну* 


ХЕТсот-У со инь, "ЕТ" сорий "ГУсо1. исоЁ т--У"сои--хТ сот со, их 


к Ува. м. -Нзау”Т дл. па 
РУ "У со и о 
-- В у?Тсой в . 
ржу У ва и — 2 ху Та. тр ху" 

— гу У бп. мо — 209 Тат. су" 
2 Ур о 
+-9^"Т. ат 

НЕ 24хуУ со. и — 24хуТсоГт 4х4 
—ё УТ. соГ. в 


-- 4 У. соб и 
с энехУ.б.и  -рехТт —ску 
У. УТ лт ру 


| — зву со и зем Т. сор тах 
‚арх У сои - 2йхГсобт 


ев”. 
:х 
#1 


РГ. соб т 


" ы „ = 


=— ЗЕ 


Откуда произойдешь’ преобразованное уравнене 
ВУ-Н(ЕТ-НС)У’-+(НТт* тк)“ МТ*-МТ-+-Р о; 
въ кошоромъ,. полагая для крашкосши 9 — т= и, 
Е тайн: — бр. исоГ. и (Бйр, и — соси) вби, 
1.— ибп. и?--йо. т. собст (йа. т -: асо{. т) -- 5 сог. ие, 
Е зайа. т. йа. ЗН Ыйи. и (со. тво. — 200. иг. соЁ, и) 
—- асоё. и (йа. .со{, и — дсоЁ т... ду- & со. и. со. и’, 
Н—зайр. иг. дп. и — Б бп. (би. 1. соё. и-— 2 сор. т. йп. и) 
+ а со. т (со. т. йа. и— 2йл. т. сои) — з& сон соЁ и; 
С — еп. и’ ебоиисоры Е Л со’ 3 (ау йп. и висо 
би (хбпси--аусоЕ ш)-= асом (со. и-ь. 2 йп. и), 
М=евамй не о.т сор т-- В сот 3(а у бп. и’ - вхо т!) 
+6. т (хйв.т-— усоГ.т)— @ сорт (усорт — 25 йа:т), 
=2(с йо. т п.м —р.собтсор и) б(пубо тит и--десоГльвоГ и) 
+е (соЁ. тины Вр.т.соГи)-- 2 хбр бои --у(йа, тт. со 
2 сотан. вр.) +8 бусогтсог. ин (соГт.йпи — Впат.сов, и), 
К— (айвы вх’соши)—В(у’соГь-- эхуби.и) + (--2су)ви 
— (+ аЛхсоГ ине (ейт. ивы. и)--а(а и. ин ажусоГи),. 
М зву’ + вай сори) -- (сорт —2х у йпт) ас) 
(+27) соГли-+ в(абит — усо[ т) 4х а ахуборт), 
Р=—й 7 @-ох —@ тнет-у)у 8 а чтя--Ь 


и . 

(44) Что бы найши Деншри ривыь лнней шрепивяго 
порядка, шо [поелику доказано было, чшо для сего надлежить 
уравнять нулто предстояиия чешиыхь членовъ преобразованнаго; 
уравиентя Е\Уз+ (ЕТС (т-Т-+-кКоУ+-ЕТ МГ --№Г- РО], 
вы сосшавимъ уравненя :“. 

ЕТ-- СЕо, ТЗ--М Г -- МТ Ро, 
изъ коихь первое Долженствуя имфть. мдепю, какой бы величи“ 
лы уголь м ни Быль, дает 
*8 


= 
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(займ. т--Ь со т) Т--е—Зау-Нх о, ' 

{3 сот -- 90а. т) Гей зах — узо, 

(Ъ бп. т -- дсо{. т) 2 Ре — зу 24х =о, (*) 
хопорыя уравненя можно привести тораздо къ простфйшему 
виду, дВлая хи у нулями (%*). И шотда, по изключени изъ 
сихъ уразненй количества Т, получится | 

с (зв соЁ т -- 4 ва. т) = 1 ( за вп. ж -- в со! т), 
25(Б лю: т --@ со, т) =: е (за Ва. т -Н В соГ. т, 


(*) Чшобы «е яенве показать, поетавныЪ вЪ уравнене ГТ-- С —О на м5. 
спо Ри С в*Ъ величины , и получизь уразнеше (зао, бр. и 
АН ва, д (соб т. бп. м — 2 ба. #1 соб и ) -|- Я соГ р (и. и. со и — 20 т бр. и) 
я здео(т- со УТ сб, м* — е ба. и соб ы- Е йсоЁ и* — 3 (аут, и 8 косой и*) 
Ню, р (хйп, и 29 с06 и.) — 469 и (у соГ и -- 2х ба и) ‚„ раслоло- 
жимЪ оное &Ъ разсуждени угла и; ошЪ чего будемЪ избть 


НН заТалия “ЕзаТсо(т —-туТбаая 

НЫ Тсо . НТ ба. и 29 ТсоГ т 

а бый 5 НВ ‚роб -Ш— 2 ‚.^ м, воб и 2 о. 
— зу НН» \ Неа у 

Нах (у у — 24х 


ОзиачимЪ сте уразавне товимЬ образоцб Абл.м"--Всоги?-РС ва и соГ и о, 
к прембйимВ его на се А мобЗАЛЕВ сое, „НС — 0, НХИ еще на св лу* 
зощее Я чалв. и°-- С 08. м-НВ -2о, поставляя выфешо сот. м равную 
величину к} и какЪ с1е уразцеше должно бьиль справедливо при нси- 
кой золичинй угла и. то `выфет фею подобное другое уравпеме 
СА зв. р* Е Сжаке и -- В — О; вунаи одно. изЪ лрУЁГо, зыдеюЪ 
А (4808. и’ — 115. и?) --С (1218. и 1815. м’) о, или А ( Мп: и -- ив. и’) 
Со, ва.лому шакЪ же выдеюЪ и подобное другое А (запв. м-р #218, и”) 
Е Орзычиши одно изЪ другаго, проязойдешЪ А [4208 м’-- аб и”) = 0; 
но какЪ (апр. и’ — чай. не можеш бъпь” о, вю Ато, а. пошому 
Алй уравиеня А (чат: вов, м) Сто, и Сто, и накопедь для 
уравней!я А пб. и* Сао. „Вто, и В И шакЪ произой» 
душЬ три уравиенуя азторомЬ  написайных. 


(**) Для сего епюитЪ токмо линею ВЕ, озваченпую` чр”5Ъ "Г, подежить про- 
ходащею чрезЬ уачало А и-точку В взаипь в5 самомЪ пачаль А, или хсе 
звоже, пачало, которое всегда зазисишЪ отЪ вншёто произволентя, как 
координат Х, У, макБ и координаюЪ:'Т, У, взяшь #6 шочк М. 
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и слёдовашельно 
ЛЬ Зе — Реес4 
вот ева зав ^ ‘1 Вае 
`И макъ будемь имБиь первое условное уравнен;е 
` вед 66 се --2Бн — бадв-- оса” —6Фе=о; 
другое же найдешся посшавлая въ уравненте ТЗ -н мт: мт 
-ЕРЕЗо на мёсто Т, Ва. т и со. т ихь величины, 


(45) Что бы опредёлишь совершенные маметры о нфхъ 
‘же кривыхъ лиией, надлежишь положить Е о. и НТ 
-=К = о [ шо есшь вадлежишь уравнять‘ нулю предстояция 
членовъ нечетной степени]; и ‘поелику второе уравнеме 
должно быть справедливо. [ихи- имвщь мфошо] при всякой вели- 
чин количества ТТ: 0- „взъ. шото выдешь Ныо, Тао и К о 
{*)-; первое изъ оныхъ уравнений даешь содержане Пл. д къ соГ, м 
чрезь. посредсшво ‘уравненя трешьей слешени; изъ чего сл- 
дуешъ; что си кривыя. не боле могушь инфиь, какъ шокмо 
одинъ или три, совершенные д1аметра. Котьли для прим ра 
мы возмемь кривую ‚ иибюшую уравнеше 

у а -ЕАХ-НЕХ =0, 

шо [ поелику въ уравненм © -охноР -(ах-нех--/)х 
РЕЗ-НЫА ХЕХЕ = 0, для сего надлежишь положить 
т, Бо, е=о,.4 о, вто, о, Е ---хий == 9] 
мы будемь имбшь . 

[Е =] во. ий = сой и.о; 

в 1 Ив. и’. ель Е сор и’. сори = о, 

[1 (сорт. ог. д =- зу п. т би, и о к 

[К =] (у. и-нясоЕ и) —@-+ 282) со и =. 

ЗдЗсь аля ты я" найдется одна ‘мокмо действительная. величи 


на; а иневно —— у оная посшавлениая въ слФдущее уравнене, 


— 


{*) Се доважется анк АНБ" опоздать вылб’ вр прзъллущемь прнизчанк 
атновижельно уразиевея Аг. и* С мае и РВБ, 
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даст Шишт; потомъ остальныя два уравнения дедушь 
о 


® —зрезумо, [айпи (у — м) = 0, и условное 
уравнен]е будешь 1? -- ЗЕ — о. 


О безконегныхв отвяхб кривыхё лицей вообще какого ищевть 
порядка. 


(46) Мы приступаемъ шеперь ко изслфдованю безконеч- 
выхь вЪшзей вривыхъ линей всякато порядка, и для того въ 
крашкихъ словах приведемь себЪ на Памлшь сказанное нами .0 
безконечныхь В.ШВЯХхЬ кривыхь линей кшораго порядка, коихь 
уравнене мы предотавимъ шакъ: ау" СХ нех +} о. 

Чтобы опред®лишь безконечныя  вВшви, кои опз имфть 
иотушь по направленю ТГ, шо въ преобразованномъ уравнеши, 
найденномь въ член эамъ., надлежить положить С о (*); 


изь чего выдешь и =)» чмо предзнаменуешь двё 6е3- 


{*) Ибо, сетьли по нфхоторому паправленю Т выбюшен вЪщви безконсчных , 
зо уравнеше Е\* НЕТ Н)У-- СТ: —1Т--К--О должевсшиуешь 
ныБиь всегда мфешо, вавЪ бы ви увеличить абсциссу Т, и сверьхЪ шаго, 
Поблину се ураёнен!е есшк общее и слФдохательно заключаюзщее #Ъ себЪ 
всё случаи ‚кои же суль: или ординпаша У при шакомЬ увеличиванти аб- 
сциссы Т, можешь превзойши всякую давиую величину, или ие можешь 
иреззойшти велкую давную величину, оно при шомЪ же увеличиваю?и абс- 
циссы Т долженствуеф имфшь разно мфешо, изиЪ когда ордината У мо- 
жет. предзойши велвулю даниую величину, шабр й котда ве можешь ирс- 
ззойши всяхую данную величину; по миобы удовлешворнть одннир ра+ 
Зо тому и другому случаю, пе осшаетея ничего инаго сАВламь , каКЪ 
положить С То; ибо ие положи С =: о’, выдешЪ эЪ  посльлиемЪ 
елучаЪ равсисшво между величиною СТ, которан иожешЪ превзойши вся- 
кую давиую, и зелизицоо К, которая ие можешь 

‚ превзойщи веяную данную ; что пел&по, И шак\ для з®швей безкопечныхЪ 
падлежитЪ положить С — о; и дАйситиельно изЪ мото выходишЬ для 


ИМ — Е . 
хинерболы и = г » для параболы тт 52-Е О и для еллишенса 
И и 
т Е уто, есть, что хипербола и израбола иыфюшЬ ВЪтви без. 


воисчныя › первая” по пвпраилентю параллельному асимпиотамЪ, а другая 
ло направлен? ю параллельному’ оси у и чо’ еллинсйсь: совефмЪ яътаей 6ез- 
хонечныхВ ве иметь „ци по хавому паправленю ,; какь пю свойсмно сд» 
мой зещи шребуешь, 


$ 
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В 


конечиыя з$ви, кромй случая въ кошоромь г всшв количество 


положниельное, и кошорой иметь мФешо въ еллинсисБ и кру- 
18 Й ебшьли си безконечныя вЪшви ийвющь асимипошы, шо 
надобно чшобы количество. У положенное нулемъ, дёлало Т 
безконечнымъ и 'ТУ посщеяннымь. Означимъ се посшояниное ко- 
личество чрезь т; преобразованное уравнеше, по поста- 
новлеши г вмфошо ТУ, и по сдблаши У —о, учинишсея Ег 
--1Т-—-К = 0, тд8 Т не можеть быть безконечно, буде Г не. 
будешь равно нулю. °И шакъ будемъ имёть си два уравненя 
Т— о, Иг=К (*); изь которыхь полагая Тодною изъ асим- 
пшошь и У ординатою параллельною другой, и слфдешненно 
Ч=21, получимъ 
д ее, о (аи, т” с соб )т=ау? с инех-р 


ср т ^^ вау , 
а р Ч . 2 =. 
Первое изъ сихъ уравпешй соединенное ‘съ симъ и “ 


л а # Ша. . С 
даешь ву’ --сх и —0; а макимъ образомъ, по при- 


{*) На мвсш авшора я бы разсуждалЬ шакЪ: и’естьли сс безконечных вЪтьй 
ямфюшШЬ яснипшошь, то надобно ‘чтобы при безпредв льномЪ узелятиваити 
абециссы Т, орлипаша. У безиредъльно убывала и могла бы учинитьея 
мепьше всакой по произволению данной величины; пло пемйнуемо нослё- 
‚АуешЪь „ когда произзеденте ТУ судешЪ воличестло постоянное. НазовеяЪ 
его букзою 7» И. преобразованное урависше. обратим Ъ сначала яЪ св У» 
—НУ-Е, ТЕК — о; ношомЪ чрезЪ доводЪ КЪ Нелфносши доказав, 
что Ге, перемённиЪ его на слбдующее: ©У* — НУ --Жу-Е К: 
‘КоненЪ чрез шойЪ же докодЪ доказаяЬ , что и воин Но, 6,- 
‚деи имфть не даа уравненя 12о м ЕР К, по четыре 1 о, В — о, 
# он Е» —=-—К, изЪ конорыхЬ ‘ничего ве предполагал, выденв 

. мм. : й . 

т > р. т» (г — бы ий ) ба. (4 — му — 

{т — ба. (в) ) ба. и", 05. (1-м) Е", (и Енот 

‘мо есть ничего ие предполагая, выдешф ординаша. У параллельною другой 

ясииитошь ;4 Но неминуено "И быть должно, ка шо изЪ ‘предфидущаго 

‘явствуеще. Й поелику Г зави, р — (2сх--е) сот, = зайа. тва. С9 — т) 


эй 
. 


= всор тео (4 — т), шо  будещЬ и АН, ваши 
тео ий р КЕ = (ау Ном ех-Г), и ак дало, какб. 


что НвсшауешЪ ‘изЪ предложенияго авпоромЪ. 
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и что сл5детвенно 


ет 62 
= или г 


‚ сори — 


чинё что Пи, и’ = = 
в би. м — с сори" = ‚ иибемь 4167 


а—& 
(аи. Ясно видно, чшо когда 20, что есть 


случай параболу означаюний, шотда безконечныя въаши асими- 
тоть не имбюшь [ ибо тогда произведене р зиБсто того, что- 
бы быть опредзленнымь посшохдинымъ количес твомт, обрацаещ- 
ся въ 2); что заставило различать безконечные цути на два 
рода: одни суть шв, которые инуфюшъ асимищонты ‚ и вазы- 
затея Путя аилерболитескими, и друпе сущь т, которые 
ие имфютъь аСимртоть , и изрвутся уплни лараболиге- 
скилл, - 

(49).Изъ сихъ чаетныхь случаев иы .заключимъ. вообще, 
зто когда нфкоторый дзйотвишельныя  величивы синусов и 
косинусовь Угловъ, кошорые входящь въ вычислене, обращаюль 
зъ. пуль предстоящее члена У", та по направленно У будеть 
путь безконечной; ттакъ же будеть путь безконечной по иа- 
праялешю Т, когда изчевнеть предешоящее члена 7". Но для 
ярашкостши мы будемъ раземаптризать безконечные пути токмо 
50 ИНИр влено Туи мы скажемъ; когда вотавливатия ‚уничто- 
жашь въ одио И шоже время прелсщолния цАеновь т’, т *, 
7" —, п шакъ Ладе , шо по направлен ю "Г будешь столько 
безконечиыхь пушей, сколько уничтожнтея сихъ членорт, Всё 
Зло ‚пеперь сосшоишъ шокмо въ разпознани снхъ безконечныхь 
путей ; которые суть параболичесые и которые гиперболиче- 
Сите 


(43) Преобразовитому уравпению степени п мы дадимъ 

елРдуюЮЩеЙ ВИД: - - 

АТ" (ААУ - ВУТа- 7- {ЗУ В: УЕ ©) т" 

+ (АЗУ--В У СтУ--О) ТЗ и проч. — о, 
ТАБ вмфсто ТУ‘ поставив к перемвлимъ ето на сей: 

Ат ВЕ (Ахк-н СТ" (Ваи-- рт" 

(Аз + Саи ЕТ" 4 (Вам равен Е) т" 5 

ен (АЗ Са" + Ен С)" 6 и проч. —0, . 


* 3 


5$ ети 


Посх8 сего я примбчало, что есшвли кривая "по вапра- 
злевто Т ныфешь п безконечныхь пушсй, по уравнеше- А =, 
кошорое олносишельно т. есть сшецени , будешь имшь в 


дайствнтельныхь корней; и есшьли си пуши сумь гиперболи- 
Ческе, шо-повлику ‚ординана У положенная нулемъ, должна 
учинишь Гокодичесшвомь безконечнымь, будешь Во {(*); 
что послужишь къ построеню асимитошь, и’ преобразованное 
уравнене обрамишея въ Ах’-- С 20, изъ ‘чего. получится 
величина -поонзведеня у, Здесь полагается, что Ао ие д%- 
лазшь А т-то; ибо шогда пушь виВето шото, чтобы быше 
типерболическимьъ ‚ будеть параболлческой [ пошому что тогда, 
для уравнешя Ат в С — о, произведен г выешо того, 
чшобы быть онредфленйымь и поспояннымъ количесшвомъ, обра- 
шается въ:]. Но есшьли А = о уничшожитъ весь второй членъ 
({АхУ--В) Т"- 1, шо асимптомы пушей типерболическахь опре- 
двлашся чрезъ уравчене С =то и произведей!е чрезъ ура- 
знеше Вау О 20, или чрезъ Аз +: ба т ЕЕ ©, естьт 
ли. тоже. самое уравниване А нулю уничтожить АтиВ, Вир. 
Есшьли же уничпожая второй членъ, оно учинить пулями Аз 
и Ву, то путь ‘вмёето шого, чтобы бышь типерболическимъ , 
будеть пораболической, Но былъ бы тилерболической, есть- 
ли бы второй. и игрешей члены совсм5 ‘изчезли, сирфчь естшьли 
бы А —о двлало нулями Ат, В, Аз, Вх, Суии тогда ура- 
звене 2 = служило вы къ построено асиипшомь, и произ- 
веде г опредВлилося бы чрезъ Ст Е = о, и шакз дал$е. 
Си _начёла сдБлаломся еще’ лоне, когда прнложашся къ кри- 
фимъ-линелмь прешьлто порядка. 


@) Или лушиес повлику Налобио, чиюбы “по: мёрф безпредёльнаго узел ичивуняя 
абециесы Т’, орднната У’ безпредьльчо убызала и могла. сафлаться мель- 
ие всякой. по произволенню дайной ‘зеличипы » будешь, зрезЬ доВодБ ЕБ 
волмвиосшиь» В. о. 
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езлонесны. вытвлхо кривыхо янией третьяео лорядка, 
О безкомернымв вбтвяхб пр 5 # трет р. 


(+9) Въ преобразованномь уравиени, предложенноиь въ 
член® 4зиъ, я сдБлаю ГУ г; ошъ чето оцое перечфиится въ 4е 
ТАЗАЬМ Г" -+(Ни-ЫХ) ГЕРОЮ) Удо, 

И макъ читобы пайшы безкопечныхя вЪпви ло направленю Т, над- 
лезнмаъ положишь 6-20 и с уравнене будучи шрешей сшецени, 
иибеть по крайней мёр8 одииъ корень дВйсшвниельный, Положияъ 
чшо они вс5 три суть двйствительные и исжду собою равные; 
Т, будешь сего вида (аби. т--Всо!лт)?; шакимъ образомь, чио 
[по сравяеви сего вида съ настоашимъ выражешемь а [л.и? 
-- Аа. со м СЪ бо. т -|- а. соЁ т) -- в со? т] будемь имфшь 
аи, = В. 639 В» 9-30’; и поелику оть шого 
Н[ = 5 о 00. "йо. ш — 604. и (Па, и, сор и — зсоЁ т йв. и) 
| сорт (сорт. би. и — 2йа.т. соси) — засоГ.т?. с06 и]  сдл- 
лаешся [32 Пп. иг йп. № — за Вйо. нь ( бл. и, со. м — 2соГ. т, Й. 4) 
+ за соГ. м (сост. йп. и — 2Йь.т. со. и) — з В° со. пт. соГ. и ==] 
$ (сайт. и — ВсоГи )( «аи РВ. сот )*, шо’ полошеше Г. = о, 
ДвВлаеть и Н — о; откуда слфдуешь, что есшьли шо же но- 
ложене пе уничтожишь М, кризая будешь им пь токмо пушв 
параболической. Но по учинейи сокращентя, будешь М[=с. па. НР? 
+ е ба. т. сот р соб — 3 (пу йв.ли" — в жсор ну) + бл (хйви. 
—2усоёт) — Фсор (у со. т — хи. ть) = сйв. и? —- АсойнР 
эн ейп. т. сот — зазуйл.т’ — ба Вуйа.т. соГ. т —— 3 а’усоГ[ли? 
Е зв х.соГ ни -- бай х йо, т. сот -Н за В х п. и’ — с. не 
-- Реор ий -- ейь. м. со т — зау (а Пи. т -- В соГ-т 
5 3Вх/айо. т -- Всогт), что по причии? «йо. мт = ВсоГ.т=01= 
спо. мА. сор и” --- йо. м, сорт; почену © количестве. -ура- 
внеиное нулю и соединенное съ айп. т -- Всо[-му == о, давл 
услошя, дабы М могло изчезнушь; и шогда преобразованное 
уравиене ‚. въ кошоромъ сдЗлаемъ У пуленъ (*), обратится. въ’ 


(*) Или лучше: и тотда преобразованное уразиен!е ‚ ВН. котором? У но: мер 
безпредёльнаго узеличизам!я ’Т; должно учипишься меньше веязой па’ про 
иззоление дониой велизяны., обратияЬ слерва № 5 пуль: обравишев вБ“ 


Ти--РЫ: о 
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МТ--Е-ЕР-оу и поелику У 70 должно учинить Т безко- 
нечныйь количествомъ, будешь № 2 о; чшо послужить къ по- 
строению асниншопть, а ‘уравнене 1^-- Ро даешь величиау 
произведеня и, Но М[= 3 (ву’бвнисн сот) Бу‘соГи-охуйвт) 
-5 (ас) вв, т -н (1-Е ах ) соб ир-р-з (х йо. у соб. т) 
Рау йот — за’ По, пр) 5 3 бу’бв. тр за’ ВУ’соГ-т 3 Ва’ соГ. т 
ЗЕза’ хбр ба’вхубпи- бабу сос т--(ейвт-Нар сот) х 
——(осйю.т-небобиду бет кои 3 (ау--В 5 (або. тчеВсоЁ и) 
5- (ебп. + зрсоёть) д — (зе вп. т -- осогтууе = Дйпот-нй со. т] 
= (вби + ой соЁт.)х — (вейбпот + есо.т)у Раю. т тс т; 
чёто ради уравнеме М№-0` будучи первой смепени вь хи’, одинь 
токмо можешь дашь пушь` гиперболической }. или пушь будетъ 
параболической, естьли ложе положенйе уничтожнить 1. 


(55) Положимь лави три’ корня двИспаишельными; не 

токмо Аза изь нихь рабными ‘между собою ;тбтда Е ‘будеть сего ° 
лида `(ейп.т | Всо. т)" (‘уба.м- дсор т), и буденъ ‘нибшь 
мета, в = 60, = ад ааВу, @ = Ву 2488; ни поз 
‘лику Н[-= заь и” во. и — Обо ( Ва. и соГ и — в соГ жби. р) 
3- сои (соб т, вв. и —- 3 йп. т. соГ  ) — 8 8 соГ, и? соЁ. и] ° ва8- 
лавшея оть того: [ = за’уйпле йе -- (2^д += ау) Бит (п. соб 
—-2 со[ м. бо, в) -- (Ву -| 2а ВдусоГлт (соГ. ива. у-е2 Вами.соГ. и) 
38‘ дсойи’ во и == (зауйпьт.Йп. иг адбо. т. соГ. и. 2 ад сот. № 
— 2 ура. м. соЁ р -- Ву соГ. т йп, и — 3 В 9601. м со, и)айрт 
53 ВусоГ и йл. и вби.’ -— 606060, СО. и а бот -- (Вусо тб, 
— о буйции. сои —-- задсортйн.и — 3 Вёсог тссоЁ. и ) В соб = 
(зави зна ибеоГт Вся) вв. и -- (3 ВдсоГи + 2 Вуйожт 
+ 2800. я) соб) а йв. м ((злуйл,м -- садсобт + Ву соГаи) йа. 
— (38 4соЁ:т -- Вуйия -Н ада. 1). со[, в) В сот] — (айп.т 
== Всог т) (Загл. за д во И Ву соГе при — (3 В дсоГ. 
+2 Ву, я иди. т) сои чето ради положеше д-йп. т 
= В со. в == о, учинить Н =2оу ошкуда слфлуеть, что вели» 
хи тоже, положене не ‘уничтожить М, кривая. будешь имъть 
‘окмо  пушв’ параболической; змфешо шото проежой корень 
уйло тен ф со, тео уравненя то, хошорой ие можеть 


бт 


Н сдзлать вулемь, дасть всегда пуШЬ типерболической. Но 
есшьли корень: аби. тр -|-- Всо. шото, которой непосредственно 
дблаешь Й нулемь; уничшожишь сверьхь шото ‘М, шо надле- 
жить положишь № — о; чшо будучи уравиен!е второй степени. 
въ у их, предзначаень двф безконечныя вёливи, которыя бу- 
аушъь гиперболическя, буде 1 не учинишея пулемъ; иначе же 
оныя вВшви будушь параболичесыя. Могло бы случиться., чщо 
два корна уравнешя М0 будумь мнииыв; и въ шаковомъ слу- 
425 для уразниван1я обо. т-- В со[т пулю кривая не имбла бы пу- 
шей безконечныхь, хотя бы се положене и уничшожало М. 

(51) Жетьли изъ шрехъ корней уравнен1я Г. =. два сушв 
мнимые, а одинъ АВйствительной; 10, поелику уравниваце сего 
нростазто двйсшвительнаго корня нулю не можешь учинишь Н 
вулемь, будешь вёшвь типерболическая, опредфляющался урав 
нешемь Мо, кошорое въ у и х есть шокмо. первой степени. 
Наконець есшьли шри корня сушь дЬйсшвительные м ие равные, . 
чо для каждаго изь нихъ будешь безкоцечиой гиперболической- 
муть, 


Ф раздёлени кривыхд лиией третьязо порядка на главные 
Родьь 


{52) Возмемь первое преобразованное уравнеше (члеп. 43), 
М сдзлаемъ въ оцомъ Е или Г. нулемъ; выдушь уравиен1я третьей 
степеви нифюцИя по крайней мёрё один» корень дйсшвиШель- . 
ой, и помому имфешся по крайней мбфё одно положене спо- 
вобное вЪ предложенномь уравненти уничшожить члепу содер 
Жаний въ себ У? или членв содержашй зъь себв Х’; чето ради 
‘чрезь уравнене (6Х но -- (9Х*. нех-- р -- вх ХХ 
то можно предсшавить воЪ уравиен1я кривыхъ линией мреть- 
„дто порядка. Я разрфшу оное, и изъязвивь чрезь РМ, РМ (черш. 
„ХИ ) двВ вехпчиныя УХ и чрезь р иррашональную часть сихь 
величниь, д получу 


Ио, рм==— 


нех 
Хе 1 2; 


©> = 


и такинь образомъ ор будешь неличипа прлмой ММ содержа- 
зпейся между двумя вфивями кривой. Вообразьмъ друтую кри* 
зую, пресвкающую 365 ММ на изф разныя части; оиа будешь 
инвшь ординатою 
РМ аека. 

И такь стя друтая кризал по свойству: вопроса естпь ти 
пербола или парабола [котда 6=0] (*). Въ цервомь случа мы 


М "Се `авоплуви?В иЗЪ послфдняго рримфчан1я ®Ъ члеву 24му, ибо положнеБ 
Ра --@, авнорово урвьнетае, обратится в5 4 ХХ --25Х 2 -РеХ ас 


БА о или в ме хе 2х хр ы — 0, таЪ: мне: 
жишели сумиы членовЬ вышшей смеиени Х* ХЕ суть Хи Хх * 2, 


зто есть двИствительные и неразтые между собою; в случа$ жеё — о, оные 
множителя сушь Х и Х, поесть дБйсшзимельные и разные между собою, 


ВБ прочемв предетавийЬ уразиее зтакь ХЕ 4 Хх = 
_ == полбжи А-АХ = 8; будеть РЕ ах 


—х- : (* дю Две х г =—5 или .х_ Х= 
—:8 Е и,  ыдеыф и о и 
Хи 2+ )- 2 или (Хи = и, 
хавонеДЬ положа х-+ С. = и ее а ›) будешь и 


что есть упавненте.  иперболы при зсимиаютазЪ и шо самоб, зоторое в 
фезЪ зслваго дозока ниже сего нанисалЪ. ы 


Но’ чтобы ‘показашь. самое строее, чрезЪ которое „от уравпенТя 


` #8 х2-4 
ОЙ ды 7 ый можно будень доешихпуть 40 ураннени ти- 
— 1 


перболи, \ри оимипомахЪ , мо уравнене (Х НЕ и 53 
умножь ча ВВкошорвь неопред$ леяное количество 4; чем причила окажется 
во — {58 


ниже сето, и от ` чего. будешь мившь (Ха ув = Ав 4 


ела аз 


злом положив а Х.--- 1 Г Ев, 1—2 а» опиши и 


болу ЕР шаьЪ, чшобы, полагая Ар, ув, было 
посАЁ Чего иг авниптот8 АМ возми АВ 9-5.) и пара 


зозмемъза линею абсциссь асиипшошу типерболы, и означивь чрезъ 


+ абсциесу Ар и чрезъ 22» гдБ а есшь количество носшоянное , 


другой асимптот8 ЛМ провели ВС —= Е, и параллельно АМ прошя 
ни со; отЪ чого на проделжепной вр олсфчешся р [2 ве какр а 
2—и Ре, шо будешь Оп-— 2; накопешь на продолженной асимх 
птошё АМ отЪ пресбчен я ся О сЪ продолженною ОС возми 2С 4 и 


5 


чрез мочку С проведи ССР; я говорю члюРи булешЪ =, ибо по причич 
ив чо 2С-:1 >, СО — Вр — 1—9 —1Х и что преугольники 
РСС к СРО сушь подобные, будеш РО Хи Ря=а— АХЕР, 


ао 
но чтобы ординат 2 сооювфтствовала пристойная абсцисса Х, шо со- 
строй треугольникь НЕМ, у_кошораго ‚бы уголЪ К былЬ  равенЪ взвтому 
за угохЪ координатЬ ЗРя ( —= ССО) кривой линеи трешъяго порядва,. 


и стороны КН, КР были разаы и, потоыЪ опредфливЬ сторону 
НЬ( -—2), урзвияй ее 79; ошЪ чего шайдешея 4 = ре и саЗлавБ угол 
эсииптош МАМ равный дополнентю угла И преутольника ИКЦ, получится 
АВС --, 51; со-х и се = =, и посему для пропор- 
ци БС(==.81):©9(—=Х.) =С6(=$):СР, выдав СР 


"те с 
с 


=Х, шо евшр ордипать Д(=Рн.) будешь соошвфтетвовать присшой“ 
ная абещиеса Х ( — СР), коя имъелЪ почву С началомЪ, 
Й шаеЪ сстьли возмешся ошЪ начала личен шрешьяго порлдка на оси 


абедиеЪ СС =-, изъ С прошанешся СМ параллельно ординать Ри ‚ 


в . Че ав 
па оной параллельной СМ опефченся @ Ш и РА в: =" 


2 
и прошлиешел изЪ Р зреёЪЬ С прлиах ОСО и изЪ А «Ъ оной параллельнах 
" ее 
АМ, шо вЪ угл МАМ по воззышенно пи. и описанная 
Чех у, 
Е $ 8Ь снов 
А%АФ › когда и (ри Ра РО—-20)=2-4Х т <. и 
— — _ ъ: —в в 
(= Ар =0С-+Со 5-Х) = = (Х--5), м уравиене 
а а-я г— г 
в ( =) = ба. а Ла. = сазлаетел (2 - ево СОН = 
ее 42? —уёа — аж-ехжх - 
‘5—7, то есть то же самое чию и = — аа 


Ошщвуда само собою уже слёлуешЪ ‚, что $ Х-Р г ЖЬ $ есть вЪ содер- 
жаши постолиномЪ, ибо в (Хо). и ВНЕ: Ее: х. 


г. 


тйпербола ЕЁ удовлетворяяЪ уравнению 2 — — 
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воопзтенвующую ордянашу рп, которая другой асииптошя 
‘параллельна и находится на направлеши РМ, коея положение 
зависить ошз нашего произволеня, мы будёеть имвть для ор- 
динать двухь вшей кривой. линеи трельято поряака рМ и М 
(а выражешя 2 не ие —ь 2 ИЗЪ КОИХЪ котда одно возметшея 


положительно ‚ ‘другое должно бъипь взято отрицательно; а 
таким» образомъ означал ‘чрезъ Ё иси. иовыл. координаты кри- 
зой линеи шремьято морядка, для уравненя вя мы получимь 
„ а а — , ни 
еле (ь : в) (ие) =о или слвлующе и г 
В . Е 
д-р’, въ кошоромъ 
3 (4 тех -еу а — в ра + аХ- +%, 
2? — Субкта Е 5, 


Но Ри разнишоя оть фп на ординату Рр асимпшоты у 
ин асииншоща, какв прямая линея, не иную какую величииу 
ординашою имётв можешь, какъ. сего вида. ВХ НУ, г48 Вит 
суша количества посшоляныя; сверьхь шого можно положить еще 
члю-В Хы с къ. есшь 3Ъ содержаши . посшоянномь ; слёйова- 
тельно уравнен{е кривой лицеи шретьято порадка моженгь, приз. 
ВАШЬ Нацоследокь сАЗауюй ВИДЪ: 
НЕ аи = 5 РЕН Е-НИЕ-НИ 6%. 


63) Кома Ъ есть пуль, то кривая разсЪкающая пряинми 
ММ ва дВВ равныя части, будешь парабола. [по лено] Но 


И, 
ВХ ое) 


[9 В ово два вода Ригря-- ВХ -Рурв= 
ы а ехау 

та(вх 5) (вх Е 21 
ОКУ) + (Вх-+уу, $ и уравиеше #° 
— б= о обрашищея зВ ее р — ча ЕН ( веха) (Вх у} 
пы (6х+ у} они Ве и 
т.» Шо очевидно ›. чшф "оное должно принять авиоромЬ пред“. 
пачерманный зидЪ., тд А, РЁ, шакЬ каЪож и в; о буть посны» 
вайьзя, 


какъ въ предложенномъ уравнени можно еще уничтожить члена 
&Х и оное предешавить подъ сныъ видомъ 

{аул ) Хх + еу-Н0Х с ХНУ = о; 
шо взявь У зз абсциссу и Х за ордивату, се уравнене не 
иное что будешь какъ Шокмо частной случай того, которое мы 
теперь разсматривали; и пошому чрезь шфже преобразованя 
мы обратшимъ оное въ сей видъ 

и ие Р-НРЕЬ. 

Уравненше будешь еще просшфе, когда Бис въ одно время рав- 
ны нулю. 


{54) Но когда В, си 4 въ одно время равны нулю, ме 
предложенное уравнене обратится въ се (еХ -- рУ-НЕХ 
Хх ХА —о, и довлёешь шокмо положишь Уи, 
ХАНЬ, дабы привести его къ слБдующему виду фи — в 


МЕ --ГЕИ. 


{55) Возпомянувь выражене ордипаты Рп, увидишь, 
чшо есшьли ри Я илис и въ одно время раввы пулю, мо 
липея , пресфкающая ММ на двБ равимя часши, будешь прямая; 
и взязъ сю самую прамую за ось абециссь, соошифииствующия 
ординаиы будуть о м — би уравнене сдълаешся и’ —0°; по- 
чему довлфеть токмо сдёлашь ХЕ, лабы въ первомъ случав, 
148 р ен" — Ех -НВХ + 1х2): предлижениое 
уразнене возиртило сей видьи" = "В-ЕРЁЕ-ННЕ ЕР, а во 
второмь » тд® о’ 2 А ЖнеЕ (Е Х-НВХ НЕЕ), слвлую- 


ДИЙ РЁ ЕЕЕЫ. 


(:6) Наконецъ- когда 6, с, 4 ие зъ одно время равны 
нулю, вю предложенное уравнеше есшесшвенно примешь сей 
видь ИЗ Р”И-ЬВЕННЕЕ-НА. 

Изъ всфхъ сихь подробностей, въ которыя мы вошли, слфдуешъ, 
зто уравнешя кривых» ‘линей шрешьзго ‘порядка молушь быть 
#9 
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приведены кв слёдующиемь чешыремъ видамъ: 


фи биту, Шу, Шу ииыу, 
тд УЕ В--МЕ-ЕРЕИ, 


160 фи’ — ф заключаешся. въ первомъ. (*) 


<=) СЁе естъ-шокие перзЕЙшее раздфлене кризымЪ линеямБ лгротьято порядка, 


кое учинилЪ НюшонЪ , вЪ сочинении своемЪ ЕлимегаНо  Нлевиыи мег ог 
26; дальнвйшее же, изЁ сего имЬ произведенное». основано на свойещав 
зВшвей безконечныхЪ и купно опредфлениомЪ просмранетьв сими` кризыми 
линеяии заключаемомЪ ‚и дасшЪ для нихЬ 72 знай. Славцый ЕйлерЪ 35 
сочинени своемЪ, пнофабю 31 Апузи шбаногат, прим®чая ло по Ню- 
монову способу можно бы было принять еще большее Число зидоЕЬ сихЪ 
кривыхБ линей, учинилЪ другое ныЪ раздфленЁе основанное ня свойста 
1 числ асиматошЪ и получилЬ 16 тлавныхЪ родозЬ. Но сЁи подробие- 
зши паче любоньишный ‚ чежели полезныхл, не совмёешны СЪ планомЪ се- 
_—® сочиненя; и ого ради авторЬ. симБ заключаешЬ еворо ‚элгебраиче- 
скихБ кривыхЬ хиней, и пристузейь кЬ вебрек: кризыхь, Поверьхносшей, 
прендя эрорю прансцендентных Ъ кривыхЬ личей ; помому. что зване наз 
зе обЪ оныхВ кривыхЬ йо се зремл пичего еще сисшемануическаго: не. имет, 
и не иное чшо есть какЪ сборБ ошрывокЬ ‚ сдза кукую либо связь между 
вобою иифющихь. Между ШБМЬ посл® в 1У глав, коя предметемЪ инфеиЬ 
способЪ предёловЬ , аыпорЪ предлагаешВ, выфошо поясвяющихЪ сей способЪ 
иримфровЬ , пойши ясе чо изаведае о сихЬ кривых линсяхЬ 


О кривыхд ловеюьхностяхб. 


(51) Да будешь кривая линея ЕР (черт. ХПУ) ошнесенная 
къ своей оси АС чрезъ посредсшво перпеидикулярныхь орди- 
вать 70, НС; весь чершежь АЕНС учинивий цёлое обращенте 
около оси АС произведель шло называемое 272440.мб вращетя. 
Откуда раждаешся вопросъ, кошорой дли разрёшешя пред 
ложишь себ можно: дано уравнеше кривой линеи ЕН, 
найши уравнен?е позерьхносши описанной сею кривою во время 
ея обращения около оси АС? На сей конець на плоскосши, коея 
положеше дано, и кою я полагаю ‘соединившетюся съ ‘плоско- 
спию круга НВ, я протану. СР, кося-бы положен! тшакь Же 
было извфешно; пошомъ изъ какой * нибудь шочки 2 кривой по- 
верхносши на плоскость, данное положеше имбюшую, я опу- 
щу перпендикулярную ЯМ, и изъ. шочки М па прямую ВР пер- 
пендикулярную МР; наконець я означу СР чрезь Х, РМ чрезъь 
У;-МР чрезъ 7), радусь СН (— СВ) чрезъ и, и свойсшво кри- 
зой поверьхности опредвлится чрезъ уравнене между тремя коор- 
дннатами Х, Хи 1. у 

Коза ЕРН будеть линея прямая и шло ковусъ прл- 
мой; то означивь высоту ‘его чрезь Н, мы будешь нившв’ 
НМ: = ,:Н; вю НМ = СН — СМ =г— УХ-НУ.; слбдова- 
тельно г (Н — 7,) =НУХ'- У", что есть уравнеше поверьх- 
ности прямаго конуса. 

Жетьли ЕН будеть ‚кривая линея втораго порядка, 
хося уравнене можно представить шакъ: 70’ СО. нес о 
-=[Ё=о0; мо уравнене поверьхиости будеть а (Х*-Е г) 02" 
--е7, == = о. 

Такимъ же . образомъ найдушся уравненя поверьхиосшей 
ль вращентя и вышшихь порядковъ. 

(38) Мы полагали, чшо данная поверьхносшь есшь по- 
зерьхлосшь швла врашен!я. ; но и во всякомь  другомв  поло- 
жеши, пусть 7 (черт, ХУ) будеть точка какой ниесть 


68 ны 
хризой позервхносши; изъ оной на непремфиную плоскосигь, кою 
я полатаю нзобравеннот плоскостю лисша и на коей воображата 
ось АС, данное положене инбюшую, я опущу перпендикуляр-. 
ную 7М и проведу потоит МР перпендикулярно. к® оси АС: свой- 

‚ сшзо кривой поверьхносши опредфлижея чрезь взаимное отноше“ 
ше имющееся между шреия координатами АР (-—х), РМ(=у) 
и М2 (=1). оложивь фе, вошьли какая нибудь поверхность 
пресфчется илоскосшНо , то произойдеть оптъ. того сВчене , 
которое будешь им ть `н®кую кривизну; вопрошаешся сфа кри. 
визва вообе для какого нибудь еБченя 2. 


(59) Я положу, что оное проходить чрезъ пючку 7, и 
что ВЕ есть о@мцее его сфчеи!е съ плоскоспию МАС; изъ шоч- 
ки М ва ВЕ х опущу. перпендикулярную ММ и прошяну 
ИМ, которая назъ же будешь перпендикуларна къ ВЕ; потомъ 
д положу АВР, уголь СВЕ т и уголь. ММ, копоюрой 
есть ‘иаклонене плоскости ВЕ къ МАС, — п: .. 
Прямоугольные треугольники ВРО, ММО мнв далуть т: фапе. т 
= х —й.: РО, и елёдешвенно МО 2= у — (х — й) те т, сорт: т 
—х— А: ВО, т: соГ. т- МО: ММ, 1: йв:т = МО ; ОМ, и ел д- 


спвенно ВМ = ВО - ОГ ну до. т ая 
У йыт-+ (х—1) т) = уйл.т--(х-Л,) сот. Сверьхъ 


21070 прямоугольной шреутольникь ММ дасть 

орла ЕМ М: 7 = ее, 

та. п — ММ: М7 ся п—(=- —Вйотуаия. п. 
"И пакь значи чрезь фин координаты ВМ и №2, СВчения , 
будемъ, зв ‘ 

= ур. т-на-в) сот ‚ исо!. пусоЕ т-@- №) вв. и. 

Тенерь естьли перзое уразнёйе Умпожийь на со. т, а друтое 
на пут Ги взаимно] и потомъ вычшемъ одно из® другаго [и 
приложимь одно къ другому]; шо будемъ пыль ЕсоГ. и ийа ИсоГ. п 
"АЕ йпит -- исор теор. у (йв. т’ ++ сор и) и вАФА- 


== 69 


сшвенно у В -НЕсорт— цб. т сов, у = бит -- шсоГлясот, 
ий сверьхь шото #== ийш.и. (*) 

Посшавь (и величины количествь т, у из въ уравнене 
кривой поверьхносши, и будешь имфшь уразнеше, чрезъь кошорое 
епредёлится кривизва сфченйя, 


(6с} Мы возмемъ для примбра поверьхность прямаго кот 
уса, коел уравнеше есть у (Н-7,) = НИХ -+У, и положниъ 
я, УЕуи Х—х-р [т48 | есшь разсшоянте опгь начала 
А до центра осиован!я копуса]; пошомь выфето 2, у и х по- 
сшавныь ихь величины, и будемь ниъшь № - У" [— (В — 1) 
2 В-ЮтЕсо. т — ыйп. т.с п) -- сор г — 2 Библ. т. со. т. соГ® 
Нил. игсорГ--ЁРбо, и + 2 ёибо: т. соГ. т. со{ ини со. т’. со{ п] 
= (А — ЕУ-2(ф- В) ЕсоЁт — ибат. сот) Е -Н и? сойл?, 
(Н - 72.) = Н" - 2Нибьн -- и" ба.в”; откуда [ поставляя въ ура- 
знеше НИХ Н 8) или М’ (Ж- У) -=и(Н — 7] 
получимъ НР + (Н?сог. п” — и ва. и’) им -+аН"(В — ВЕ, с0ё т 
+ (2Ни ва. — #Н* (В -— Е) йо. тсоГп и --Н*((л-):-п)=о. **) 
Но поелику положеше оси и начало абсциссь совершенно зави- 


*) Здвсь ие бозполезно замётить» Что ЕЪ найдеиныхЬ шрехЪ уразненяхь 
х— А фо т -— в бла, соб, у Ея -- я со. т соба из 2 ий в 
ни какой иеремфны не послфдуешЪ, когда будещЬ х. и вевьше в, вакБ шо 
Удобно всякой удостовфрить себя можеш В. 


{+ ПедобемиЪ образомЪ пайдется уразнен!е коническаго счен{я, котла вместо 
прямаго конусЪ будешЪ косой. ВБ самомь дълё, означизФ уголЪ ЕМУ 
{Черм, мо же), которой здфен ве есть прлиой, чрезЪ зи, мы ‘будемЪ имыль 

Ь 


а. (ин--®): ММЕ б.н: М и В мо попому 
пакф же и: а. (ив) = усобт. и (х- @) а. и Что соеди» 


ниёЪ сф уравиешемъ = увот--(х —й)собт, ное остается непрем$н- 


па › получиыф Жо й-|- соб т — я йлет а ‚ф.о быт 
, г . 
Е и соЕ т ‚и напоследокЬ в“ г. 


Теисоь золисмЪ уравпенуе позерьхкостию ковлтозкониса 117“ Ха -- 1") 52° 
{Я — 2.) 7’, выпорое будеш. тоже. самое, чшо и уравнеше врямато ко- 


о . —= 


и 


сишъ ошъ нашего произволеня , то мы положимъ (®— ву = 
пли В —Ё— кг, Ш90° или сор о, и преднайденное ура- 
вневе слблается Н"Р- (пал -Н’сойий ый + (бтола 3 Нео[п)2Нги::о; 
ино есть общее уравненте вс хъ коническихь сБченй, `Изъ онаго, по 
причин что РВ. п? — НЕ ог. и? (рб. п--Н соЁ.в (г Ви.п- Ног), 
слёдуешь, что есшьли гйр.п —Н сои — 0, чшо предзиачаешь, 
чшо ИМ параллельна прошивоположеиному косому боку конуса, 
шо сфчене будешь парабола и уравнен!е ел будёлть # + 4гсоГп.и=0. 
УЧ шо же принадлежимв до другихъ случаевъ, шо иы общему ура- 
вненио дадимъ слёдуюций видъ ини» Ш ет), 
и удобно будешь усмотрть, чшо уравнене принадлежить къ 
еллипсису, когда гба.п меньше НсоЁп, или все тоже, когда, 
тат. и Е въ кошоромъ случа направлен!е падаешь совевмъ внб 


круга, которой есть основан!е конуса; шоже уравиене принадле 
жить къ гипербол® ‚ когда гйр.п > НсоГ.п, и шогда направлене 
пресфкаешь оснозанте конуса (*). 


нуса, лишь бы только ординаша 2 была прошлиута параллельно оси ко- 
уса ‚ и посшаввыЪ #Ъ него зибсно Х, Уи 2 равныя величины й-—} 


роб т — пб, тет (=, ва паи о {= у } 


ив с и(=2); $ овЪ зего будемЪ имБть подобное найденноиу авшоромЬ 
уравиене : НР - за (5 по, (м-в )* — 22 ба, п) м --2Н*( — соб в 
тк = (22 йи. ай бл. т ба. (мп) в - 18 в имо, 


тд орлинашы и шаф же между собою параллельцы, какЬ и БР прамомЬ’ кс- 
ух (ибо чрезЪ посредство то. и 16 предложетй ХЛ книги ЕвклидовыхЪ 

лемеллловЬ велкой удобно #Ъ момЪ удосмовфрипь себя можеш») но не пер- 
пендивулярны кЬ соошвфтевующимЪ абсциесамЪ #. 


(+) Весь сей членЪ требуешЪ поясненйя, кошерое мы, купно сЪ распростране- 
зеиЪ, прелложеннаго авторомЪ о. прямом конус ®-иЪ восому, здесь. и сдё- 
ляемЪ, 

И пакЪ чшобы показать зозможность положен {#—1)° 227 или 
Вани, и 12 — 90°. или с0(щ: 7: о, предсшавныЪ себф прямой или 
косой ковуф КЕ, (черш. 5), разейменный как пиесть плоскоепию , не 
параллельною оснозавно новуса, и положим}, что ВЕ есшь. общее прес®» 
чен1е сел плоскости сЪ плоскомтйо осповантя конуса; то вопервыхЪ , дабы 


— . Чт 


уголЪ т, былЪ прямой и слёдешвевно соршгто, етоиШЪ  шокмо 
изЪ певир» Е основана вопуса опустить из ВЕ перпендивулярную линею 
АС и приплмь ее за ось х; ибо шогда изЪ какой ниесшь точьи &, взя- 
шой ва коническомЪ сфчейн, прошлнуюЪ ЕЪ оси параллельную линею ЯМ, 
изъ шочки М ва АС и ВЕ опустизЪЬ перпендикулярных МР и ММун 7 
«Ъ М соединизЪ прамою М, получимЪ строеше предполэгаемое авшоромЬ. 
и шами зЪ предЪилущемь приифчан!и, СЪ шою самою разносаю , чо 
уголь СВЕ (= и) здфсь вифето остраго есть прамой, и по тому озна“ 
чи: АР чрезЬ х, ЕР чрезЪ Х, АЕ чрезЪ #, макЬ чшобы было Хх 
РМ чрезЪ у или У, МС чрезЪ я или 2, АВ чрезВ й, ВМ чрезЪ & в № 
члезЪ #, найдемЪ уразчешс › которое’ нашелЪ авторЬ и мы 2Ъ предЪ- 
илушемь примфчани, б63Ъ членов , сопрозождаемыхЪ сои. Н хошя 
заЪеь й > х, однако ошЪ того 8Ъ уразнени ви вакой разности не про- 
изопдешь, какЪ що изв предЪидущаго примфчашЯ адвешвуешЪ. 


ПощомЪ, Яо бы "было (= ий или #2”, прозели вЪ 
основа Но , конуса КЁ Касамёльную #5, Израллёльную проебченю ВЕ, и ло 
пу Сторону оизго пресфчемя ВЁ, по коморую плоскосшь ковического сБлее 
зн между вершитою в осичванЕ мЪ конуса проходиюЪ и човерьхность его 
пресфкаещ® , и посл шото ошЬ вершины конуса ВБ точку касания протяни 
прямую ПВ; оная пахидлеь на позерьхносши копуса, преебчемф  коничс- 
свое сфчене вЪ ифковорой точкЪ В; зрезь сйо шочку В’ прошяпи В и 
ДАНТЕ  параллелино 5, или ВЕ, п АШВ, иразе®ьи копубЬ проходащею 
ЗбезЪ В и АВТ’ плоскосиию } еЪчете ел КУ будетЪ  парзллельное 
оспованию конуса м сльдеизению крутЬ; причемь ВЕ будешь общее пре“ 
еЬчене плоскоеши воническаго сфчейи и плоскости круга КИ, ибо 
В! находнися на плоскоеши круга КЯУ и будучи привосвовенна 85 
шочк& В’ КЪ копическому сёченгтю и параллельна ВЕ, находится ‘шакЪ 
же и па плоскости копическаго «Вчея: продолжи. МИ до превченя 
зЪ М’ < плоспост!но круга КЛИМ, и №2 до пребфчена 85 № съ ВЕ’, 
сослипи М!’ сЪ № примою МАУ, кошорая будешь параллельна ММ и 
слфдетвенио перпенливулярия КЬ В, опусти. изЪ МР нз А/В вер- 
пендикуларную М/Ф, и ваковецЪ ошнеси поверьхносшь конуса В пло 
скости вруга КИ, тогда буделЬ или 82 ИМ, У пли у М, 
Х.— РР, т АР, :- АЕ", = АВ, ш = ЕВ, Е ВМ, в ИМ, 
я — ММ, ИП ПЕ ин г- В; а неким образомЪ по причинв иа- 
реллельпыхь А’ ВЕЕР 5 АТВ и ВЕ! «Ъ ВЕ или В5, булешЪ ‘ утохЪ 
1 — ЕВ!) — ГЕЯ и сльдовательно прямой, и по причин $ = 
УВ’ (=) зыдейЪ само собою" й — = —*, № 


И каф ординийа № баначюшел в, пифешЬ иротивиое положен 
«В ординашою М, прежде означавшею и, шо вЪ прёднайденнойь авторомь 
10 


уравненти надлажитЪ в прилать знак —, и’ уравненте его сдтластыея 
Нар" — тбл" — Н соГп?уи" — (бл, п НН соя) 2 ги = о. 
ТоьЪ же и предиейденное наше уравнее в® влуч2ф восаго вонуса учивимся. 


ны перл" —Нчии- и дк бал РН бо (и-На))оН га = ©. 


При чейЪ ие безполезно замЪтить › чшо естьля #Ъ плоскости хо- 
ническаго сфченя прошянешся ВВ’ параллелью 2№М, 2 параллельно 
ВЕ, то эбецисеа #( -— ВМ!) сдълаешсл ординавою ОЙ и ординаша 
%(=7№) абецнссою В; а шакиыЪ образомЪ пю и друтое иЗЪ поглфд- 
нихЪ уравнет® будешЪ уравиене коническако сфченгн между координаша- 
ми В'О и ОЙ, который вЪ случа ирямаго конуса сушь взаимно периеп- 
дньулярныя , а 3Ъ случаё кобаго косоугольныя» кзкЬ шо удобно асакой 
усмошрьть может, 7 


Теперь предсшавиыТ себё плоскость НГО, чрезЪ вершийу копуса про 
ходяшую и колическому сфченйо параллельную, и положныЪ ТО и "Ге об- 
Шими пресбчешими оной <Б оснозанемЪ конуса КТ, и пругомЪ КАТ; мо 
промянувЬ общее ся пресфчеще ПИТ сЪ плоскосшию ИЁЕ,`будеш», лля 
параллельныхЬ плоскасщей НЕТ, ХММ и НТО, ИМЕ, общее пресьчене 
НТ одиьХЬ изЬ нихЪЬ пзраллельно общему пресфчено М друтизЪ, и п0- 
шому зыдейЪ уголЪ ЧТ {= ИТЕ) — РММ — 7№М/-- и; вокЪ же 
для параллельныхЬ линей НЕ, М и ЕТ, ММ, будеш и уголЪ НЕТ“ - НЕТ), 
которой зФ прямомЪ кенусв есть прямой, а вЪ восомЪ косин = ХММ — 
РММ — прямому иле — и; чего ради изЪ шреугольника НЕТ! выдешЪ 


о г. — + в 
РМ Ч 1 ^ НИ 21. ПоложизЪ ©1с, д примёчаю, по прамам 


ТО, которую авторЪ напразленемЪ наззалЪ, можешЪ или касмиься кЪ ос» 
новзито копуса или падашь со зеЪмМЪ внф опаго, или иакопець пресфнашь 
&1е ословиме ; ошгуда заключаю, ищо пмфюшеа юри слузал: 


1} Пусть касаешеях будет ИГ равна: рад?усу осповайя и РИМ; 
слфловательно” 7 в; а. — Н-соб в, кобда вонубЬ прямой» или гба.в 2 
На», (ия), когла. конусЪ косой у ошЪ, чего преднайдениее урзитете 8Ъ 
прийомь. конус. сдблаешся НЁ:” — (ийл.и + Н оби} Няв — 
(Н соб я Н обв.) = Н хи — 4 Н* ксобем пли — дг соя. Н, чо 
есть уравнеше параболы, между периепдикулялными воординашами 8’ О и. 
©7; мэкЪ. же преднайденное” уравнене и &Ъ восомЪ конус учинншея- 


НЕС в (иж) Е ба бери) оу от, т д 
или # = де... *) 8190 иави” емиь уравнспе параболы, ср’ пРеф ток», 


ме разносийю › чо вмфено периводикулярныхЪ, между косоутольными- 
координатамн ВО и 07. И ппакиыБ образомЪ когда направлене касаешел. 
ЕБ основАНЕЮ. копуса, колияесксе. сЪченё будешЪ- парабола» 


еек | 73 


2) Пуси» взправлеше падает виф осиовати ковуся; буден Ъ ТТ бол 
ше радйуса основаШя капуса и ЕРГ/ > в; слждовмельно г Йрий < -Н вой т» 
когда конус» прямой , или г бо, и ЗН бп. (и-Ё 8), когда жепубЪ косой; 
почему предиайденное уравненте зв® прямомЪ конусв должно припнь сей 
вид НР (И соГи" — р? бо. и?) в? — ( Н сора -- ги. в )2 Нтит о» 


сн за о На со н® —— а Ц он» а 

или сАВлующий #й = т ТИ .#—# }, тд ‘поло 
о — геи. п В } 

ин не би =г „Ли. в. > получить в = 


К: ори пли. п — 
ав и ), ато есть уравнаше еллицсиса между перпендиаул ярньтии 
координатами В'О ин ОЙ; мажЪ же преднайденное уравном #Ъ посомЪ 
хопус$ должно привяшь сей вилЬ 


, На ан ю — г? р а ан”Л: и 2 
а — №, т? [| Ли — тд 1 
в= На Дн. ра (Е и кри ди ы ), тдф ‘моложизЬ 
Пу Нл. № —- Нин — пут. а? УЗЫ 
Пен ииа И ИЗД. АЯ ^ п” Фолучимь 


ры а( 28и— и) ‚ шо лаки есшь уравнеме еллипсиса сЪ лою токмо 


разностйю › что `ам®ето перпендикулярных, - между косоугольными коор- 
лизатами ВО и ОЙ. И тавимЪ обрязомЪ ; когда паправлеше ‘падасаЪ 
совсфиЪ ви основана конуса, коническое сБчеше буден еллнисиеЬ, 
ЗаЪеь могу $ыть произведены вбкоторыя слФделатл, а имение т 
Жотда и = о, мо урэвнене сллипсиса какЪ ЗЪ прямомЪ., шавР и восоЪ 
"вопус®- обращается ‘зЪ улавнеме круга =7оки — в* , предетавллодцее 
лошЪ ‘самой крутЬ, коморой иа чертеж® чрезЪ КАМ ‘означенЪ, 
Пали — а ии ел таня т, 
3 пиеин:ря 

то шавФ же уразвене еллизснса вЪ прямомЪ и косомЪ конус обрадаеш- 
сп Ъ уравнене круга: в® прямомЪ конус, по причинё по 


= г даешЪ Н* — Н* соГ и” -- #7 би. т 2о, (Ни) бя. * о 
и слфлешвенио я — о, оное уравиеше круза предешавляешЪ хлутЪ Ж4/; по 


2Ъ касомЪ конус, по причин что НЕЕ. ие 

ут. ра . 

йо, н что уравнеше круга, разио привадлежиЪ какЪ Е кругу ЗаьЪ 

и ®Ь еллиисису при разныхь сопряженныхЬ дЯзметрахр онаго, урамене 
р-не Льр 

Пл и! —г]а.я 


М когда _ предстоящее 


—т ие  дфластЪ 


и — в" можеюЪ представляше крукЪ и еллипсис®. 


Чиобы узнить вотда оно предетавлясиЪ жруй -и жотда еллипсиеЬ › Я 
тлимфчаю , что вЪ ярутВ координаты домжны вышь перпендикулярных, я вЪ 
влхирсие$ при разныхЪ сопряженныхЬ д?аметразЪ косоуголяныя; ‘ошкуда Я 34- 


КАЮЧАЮ, Ч у е ^ — ЕС ИИ . 
> то уразнене 2 = и рир ИЯ" полда токио прейт 


20 


54. 


=— 


сшавляешЪ кругЪ, когда координаты В’О. и ОТ будутЪ перпендикуляр“ 
лыя, и что во веякомЪ друтомь случаь оно представляешь еллиисисБ. 
Но когда координамы ВО. ц 92 мохушь бышь перцендикулярныя? я при 
иъчаю › что когда коорлинашь, В и О будушф периендикулярныя, шо 
н АМ будешЪ перпендикулариа кф ВЕ и НТ перпендипуларна кЪ ТО; и 
как ТО перпенднлуллрна ЖЬ АТ, шо ТО и слфдовашельно плоскость 
коническаго ефчешя будешь лерпевдикулярна Ъ плоскости НЕТ, кошо- 
рая чрезЪ ‘ось конуса проходишЪ и сверьхЪ мого, для 11 предложеня Ж 
книги Явклидов. Елемен. чразЪ перпендивулярЬ, изЪ Н на плоскость осно- 
зая опущенный , Й макф изЪ восго сего я заключаю ‚ что уравнене 
в = ВА цао" шогда представляешь круЪ ‚‘при веЪХЬ 


Нин) г.в 
прочихЬ шЪХЪ же обстоятельствах, погда понусЪ разсфчется перненднку- 


ларно кЪ плоскосши ЧЕТ проходлщей чрезЪ ось конуса и периеидикулярЪ 
изЪ вершины на основаше опущенный, 


Согласно сЪ симф усломемЪ перемфнимЪ $ чертежЪ ня 6 #, га 
плоскость сёчешя ВДВ перпевдикуляриа 5Ъ плоскости КНО, проходашей 
зрез® ось конуся и пернендикулярЬ НС, изЪ вершины Н на осповаие опу- 
шенвый; будещБ угол НР ( — НЕО) ММ = ии ВВФ (= В'ВЕ)- 
7ММ = в; потомЪ #Ъ треуг. НЕ’С/ зыдещь НС’ — Н и. м, РО" — Н соб и, 
и помому. означивЪ утодБ М В( О’ чрез ф и НР/В’ чрезЪ « ‚ получишь 
а05. @ = таре т ; по положение же Н* (и, (и--я /* 
— га.” — Но, у*, и чмо дает Цит. м° — НС йп. м? соГ. в? 


-+ 2 дл. д. соГ ро бл, в. соГв -- соб. м" бл. в°) #2 П.В" — М (1 — воГи)* бп.” 
— Не соб и? благ --- 72 0. 1 — 2 Ы* Пл. д со. м ба, и. сори — о, или 


(НР? бт. г — В’ сор д") йп. и* 2: 2 Н: йо, м.соЁ м. ба, в.соСи или зар. п = 
2 Найт, р е0Г. в. . —_ ав. тан, — 
рес реакя? чо ради мп, (ф-т) ( — Е ФЧНЕЯ } 
Нин 1.  ОНЛин. вы т Нл ое ри — 
7 На. ь В ка НРР 7-Е Иеоры ° Нзут-ря — Нео], ца 
НЗ Да из — НУ и. ера уз бин 2 Наби. вой 9 НЗ т и с0Л и — 
Ели Ибо рат + НИНЫ од р ИЗеоризьь Н боорь — Зил. ДК ^^ 
НЗ Ли. 3 + ИЗ н.в со. мА На» дм. сори + Ни, — 
Нар Лин? = НегесГи? + 75 — 53 60]. 63 — НЗ Дн. пав и Е НТ? дв 
_ Нд р СН ба, ан од ранга +} — 
НЕ кун. ВЕ — НЕ той ва 73 — ИЗ ай В вый С Ира) 6 тт иль 


_ На. и (2 ани юр г.) — 
ег тай 2 — ИЕ гой це -т$ 2 ии Ито 
Низы (Нее Ним го.) — 
НУ --аН г од п 2 7$ — НЗ и -- 2 НГ ой а Нун 2 Нади 
‘ . Ни. р (Нео Нод и г) Не, й поес- 


ТЕ НгОДь 12) НОС РЕ АРЫЛЬ НВ) ^^ те НОдь 3 


— 9; 


му уголЬ &, коего чаар. — т» равенЪ суммё угловь ф--п. И 


прак сфчене: аниунраляельное`, при всЪхЬ ‘прожихЪ шьхЪь же обстоя- 
шельсшнахь ‚ вешь всегда крутЬ. 


$} НапоненЪ пусшь направлене пресёкаешЪ основан{е копусз; будетЪ 
ЕТ меньше ралЯуса осповаш(я конуса и Е/Г/<5и; слёдовашельно убили НсоГ и, 
когда конусЪ ‘прямой, или`г ба. в > Н бп, (вн), когда конусь косой 5 
посему и проч. 

ПредЪ симЪ вышло {#2 -—-р; по могло бы выдии й -—-— --и, и 
иченно с выдешЪ , когда за начало змфсто А или-А( возмешся о дру- 
хую сшорону центра Рили Е’ жакал ниесть шочка @.или 2‘; но шогда, 

‚по причинв  прошивазго положена величинЪ рифбсЪ яфыЪ, ‘кошорое онб 
имвли ВВ сшроеши предполагаемом авиюроиЪ и изии, уравиеше Н* А 
АНГ” чьи" ЭН в-- доб оНуйая — аНА(в — Оба, тсоГл)и 
+- НЦ #-})* =) 22’ перейфнитея, и будешЪ НР + ( Н* соб и" ^ 
дойти" Не) в собзн-- СН плов а Ой 2) брт, 
сор в) НТ (1—1 *—п) о; однако выфешо й и т поставив Б 
ЧЕРИ 00°, и придавЪ`® знакЪ —, напонедь зыдешЪ  опямь. шоже ура 
пеше МИ - (+* ба, и — Н* соб и? ) и" — (бр, п-|- Но в) 2Нга- о: 


ТаЕЬ, же в подобное наци найденное уравневе ВВ косомЪ конус пе- 
ДВ выдешЪ оплить шоже уразнене Н® # — 


Ее [7 ++") и у р (пп. > На: (в Зв) 2Ни» = о. 


ЕР вя" 


(61) Мы возмемъ для друтаго прим5ра сфероидъ еллйпши- 
ческой. Поелику' уравнеше производящаго его’ еллипсися- мо- 
жетъ бышь предсшавлено шакъ 20-60; 1о”Уравиен!е 
еллипсонда будеть Х* +Х*-с7/ 26°; и сдфлавь 2.7, У-ту, ХЕ 
х=- мы получимь уравнен!е (1—4 И 2(-— 1) со. иьё — 
2 (1-1) йо.. со{. пи-- Р--(обпли--соГ. п’) “=, въ кошоромъ можно по- 
ложишь Я ЕЬ исор и. 0(*), и кошорое ошъ шото обрамиш- 


{*) Чтобы  урадумль се ‚ надлежии . сперва знать ›, что о такае зна 
чищЪ величина буумазсей: сконець:: уравиене еллипенса #0? —- (С0* — 
предошалиыЪ  знакЪ - 0-Е с РЕ *. ;: или.. еще такивЪ обравомь 0% 


26 — 


ся в5 саф учюШее вы . 
В В ® рБ.сор в й 
== (сйл.н” -Н оби ни —и), 


кое есть уравневе еллипсйса ‚ по крайней изрб когда 
сфчеце 18 параллельне плескосши круга НВП, которой въ 
случа раздблешя имъ сферонда на дз равшыя часши едвато- 
20.и8 называется , ибо когда сфчене параллельно: плоскоеши 
сего евватора, шогда Нь по, сорп = ТИР аби, чшо есь 


уравненае круга. 
Случай же ; въ кошоромь сЗчете перпендикулярно къ 


плоскосши еввашора и въ которомъ пон и сои —о, ка- 
жется ошерюда изклочаешся (*); но погда ус. т-(х-Л би. то, 


< ы — Т: }, кознажИ Ъ чрёзЪ & ив оси сто, мы будемЪ имфть с 
= жфт-; ошвуда слёдуетЪ у або 5 @ртых: одна. изН ‘осей: еллип- 
жчса, и именно ща, которёз описываем наибольнИЙ ‘изЪ кругозЪ сферояда, и 
поетому, зтобы было й —Г-- В, ничего болфе не остаешся касф шекмо взящь 
па. окружности сего круга какую иместь очку В (зерит. 1), и ппотянуяЪ 
ЗЬ оной КБ нему. кзсмиелуную ВЁ и чрезЬ цент! С прдмую АСВ, раз. 
сёчь сфероидЪ ВЕВ’ плоскосшию В2Ь, чрез» ВЕ проходяшею } ибо изЪ 
кавой ннесшь точки 2 сфчевЁя опустив из плосвосшь упомлаутаго кру- 
та перпендикулярную ХМ и изЪ М на ВЕ и АСВ пермендикулярныя 
МХ и МР, и соединивЬ М ‹Ъ 2 прамою ИМ, кошорая шакЪ Яе иериеи- 
дйкулярий` Ъ В, будеш 7 илн в — ИМ, Х или у РМ, Х — СР, 
я — АР, :-- АС, А- АВ,. 1 — НВЕ, ё— ВМ, вн — № ив ММА 
м слваспвение выдетЪ ш 7 907, +6; и чега ни вЪ какомф другомь 
лу32$ получить ие можно, И макЪ льсмвуеп , чиго авиорь прелиайдене 
30е Общее уразщене чреёЪ доложеше #—:-р обрашилВ  вЬ частной. 


&лутз, 


=’ 


{*) Не жажещех.; 2 АЧИсивительно смзЪ уравнеяёя ® 2 (200. #7” соб и”) 


( РС и) у т, — 
си тачь ола ‚ произшедшато послф положевя соб тт ° и 
8 —:—6, сей случай извлючаешся , ибо опое уравнейе 8Ъ семЪ случа 


обрашается 8№ 6 # с“ вое показываешЪ , что всякой ‚абоцисв и 


оон щетвуешф минизя ординаша & тоесть» чшо вЪ семЪ случа совсвыЪ 
алЬ офчипл; и Афйсшвительно иЪ семЪ случаб выфешо сВченл будешЪ 
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У Ната «(-й)собт, == и, и пошому х=Й-Нсобть уз 


токмо касательная КБ еллипсоиду плоскость, как шо явсшвуетЪ ‹ изЪ 
предЪидущаго примёчанта. Между шБЫЪ и иосл® сего положен ни какой 
бы случай пе имЪлЪ изключенл ‚ есшьлибы авторр вмфето ураънен!я для 
еллипсиса ОЙ” 4- СО: = р взлАЬ це 02 СОСО (черм.Х ГУ), 
ВЪ слиомЪ даль илЪ онато для сфчеши еллипсоида произой день сл дующее 
уравнеме (й—1)* — ф--2(й — р) сот # —(2(ЁЩ— 2) ба. 1 соГ. в 
—ебл,п) ш- (2 60. в* -- соГ п”) и* — ©, и положив в = 90° ий В, 
выдешь в # — (с били -рсоГн”) ( Е = и — и) 2 ГАВ САВЛАВЬ 
‚ получишь Р-Н ен = о; что есть уравнене еллацсиса, 
дАЪ $ со звакомЪ —. Но дабы уразумЕть ‚’ что 1зАбеь можно положить 


т — 90° и —{— 8, що надлежишЪ сперва знать, что значишЬ $. На 


22 2 . — ю ГЫ : 
(е-Р) - Ноет-1) = и- Е (З4Т--Т.) или И ЕТ 
ВЕ тр*; и пореиу. ЖБ. уравнени 560 +9" во. 
логая ОЙ. Ч и СОРТ, по способу неопредблециых В предешоящихЪ вы 
дешЪе = =, = {и — ру ошкуда слЪдуешЪ, что 8 можетЪ зна. 
зить ‘всякую ордйнату: еллипсиса, лищь бы шолько 4 была соошвфиству+ 
ющал абедисса, ош дешира азатаяь 


ПоложизЪ се’ предетавимЪ себ еллинтической сферонАБ ЕГЬ 
(мери, 8) разеБченный какЬ ниесшь плоскосш!ю-, коел общее иресфчеше с 
плоскосшИю ебзатора иусть будешЪ. ВЕ, ‘чрезЪ дентрЪ С. сето еквашора ло 
зонаго: общаго пресфченя проведемЪ какЪ ниесть. прямую АСВ и чрезБ 
#ъь СЕ и АСВ’ вообразнир проходящую. плоскость » коея общее пресфчеме 
< плоскостно сБчеша сфероида‘пуств будешь ВВ... 


О’лчесемЪ еперва сфорондЪ хЪ плоское екзатора. КЕ; и’ на. сей коз 
пен ззив®: какую нность шочку. 2 па сичени его, опуетииЪ изБ. оной 
ма плосномиь екышорл перпепдитуларную ЯМ: и изЪ № на ВЕ: АСВ 
пеппевдикуляния ММ№н-МР, и соедвнимЪ М. 5Ъ Ж-ирямою. ‚ебу кеты 
2 или РМ, УЕТРМ, ХР, м— АР, ГАС, В АВ, 
т.— НВЕ, + — ВА Ми п. ММА ‚и общее уравныйе между Ёи и, 
какЪ. но вынше. примфрили -овыдешь (4— - (в #1 со’ т 
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{й0.т, = и; чего ради дВлая в5 уравнене еллинсонда 


НЙ — (2 (8-2) йат сора абы) -Е (сбльн" р соб”) в? =: 9, ТАБ, какЬ 
шо видно, дабы. уголЬ ш былЪ прямой, сшоивЪ мокмо по произволевио 
‘зрезЪ С прошянуйую прямую ЛСВ протянуть перпендикулярно 55 ВЕ; 
но чтобы было #й—{ 26, тото’‘ие довольно, ибо величина @ могущая 
означашь вблкую ординашу еллилсиса ‚ ‘Эмикогда ие можешЪ бышь больше 
иолуоси или рад?уса скзашора СО, ай — # папрошиаЪ того заФев больше сего 
родтуся; и‘шакЬ ошпесемь сфероидЪ кЪ плоскости КЯХ, параллельной КТ. 
и проходящей чрезЪ почку *, 8Ъ коей прямая ВЬВА пресвкаемТ цоверьх- 
ность сфероида и перименрЬ. сфченя. его; ‘почему замбпиёФ, чмо 
В'Е/, параллельназ ВЕ, есть общее пресфасне плосвосши сбченя 6Ъ пло- 
екосиию КС“, что 2М/ отафченная ош М, сеть перисвдикулярЪ изЪ 
7. па плоскость КИ опушениый, что М и МУР параллельных ММ и 
МР, суть церпендивулары, изЪ М!’ а ВЕ и А'СВ! опущенные, 


Ко. дя. д .была 
АКЕСВ-Ь 
и), 


в уразнеше едълаетея ' — (сб. #*,4 


буде иБ може времд и ш- 95°, 


Нолучше ефероидЪ отивети кВ плоскости КАМИ пораллезтиой К. и 
проходящей ‘рез точку №4, 3Ъ кошорой прамаз ВВ'ВИ пресфкаешЪ, дру- 
той разЪ повервкность «фероида и перимешерЪ сЪченря его, потому что 
тумЪ удобыфе будетЪ ‘проийзеоти” частные случаи, "И мак отнесем 
сферпидЪ вЬ плоскости КАТИ, для сего прололжимь МИ до преечетя 
35 М“ сЪ ллоскоснтю КАТА и №0 до преебченя &Ъ М сЪ прамою ВЕРА, 
кол есть общее пресфчеше плоскости ЖАТЬ с сёчешеиЪ сферовда, сасди“ 
зим. МЫ 6Ъ М примою МИМИ и-проведемь АНВАСИ параллельно АБС и 
МАРИ парадлехкнь МР; буленЪ СМА лерпепдивулявяа Ъ плоскости. КИ, 
МИУМИ перпевднкулярия къ В“ и МИРА перпенлихуляриа «№ АЧВИСИ, и 
дла шого Я, ихи ВМА, № ‘или уМАРИ Же СИТИ, и АТИ, 
1 АЙСИ, д =, МВА, их НИВНЕЙ, р ВИКИ, ис № иво МАМИЙ , 
но каьЪ 0 можешВ ознычаты ‘золкую ординашу еалипсяса лишь бы сцолько 
дла 4 была вали соопифтовующая абедисеа, то пелахая С 4, 
вудеть #—# (2—7 СИВИ) =, или й 7—5 А, и, уравиене-у Вэ ричи» 
#8 что в означающая зафсь МИХ, ивфешА прояйвиое Ябхажеше СЪ в 


. кото неди. 2 
озиячайщей прежде №2, сдулаешея 1" = (р биеи" оо ), 
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надлежашуя возшавливания, получим уравнеше сБченя`(*) 
(В — 1-е — В сорни-- В -+ си = о, 

зъ которомъ не можно въ одно и шоже время положишь (в — #5 
и со. то [ибо ‘ош шото оное. обращаенся въ Ё — — си? |. 
Есшъли положимъ токмо #—ТЕ--Ь, шо буденъ имфть и” 2. 
2Ъсогт. &—№) (№); положивь же шокмо сорт-до, будемь 
‘имвшь Ё-- сш = — (1); что сдблаешся Ё--си’ 520", когда 
В=Ь н даешь еллитсись подобной еллипсису производителю. 
Мы подробнве изъясинмъ эгоршо кривыхь поверьхиостей въ 
приложеняхь дифференщальнаго изчисленя (#*). 


(*) Ныйб нужды дви бля око друМя жспизхивайя ‚ # довлфешб вокмо 
азят5. общее авторомЪ зыше пайленное уразиене (4—2 —6?-|-2(8-— сот 
—3 (1—9 пт. сора. веы РЗ (бл р соб" ) и? — 0, и положить зЪ 
ономБ п— 90°; ош чехо и обрашишея вЪ (#-{)* 2-2 сов 
и нае — 0. у 


<**) АашорЪ положнлЬ й = фа нее --, для ото, ‘Чобя ед 
’дтшь первой ‘членЪ рт. # второй часли уразнентя и? 2 (а бооб ный 
—) положительнымЪ ; но сей членЬ и бе3Ъ шото мотЪ бы быть по 
хокительнымЪ: стоишЪ ‘шокмо сопровождающему ето сот придать 
знакЪ —$ 'лпо и неминуейо сдфлашь должно, потому шо, дабы зЪ случа% 
п — 05° у авторз ‘могло быть сЁчеше сфероида, утолЪ и: { > НВ® ) дол* 
женЪ бытшь тупой, какЪ що всякой удобно усмотрёть можешь, когда па- 
тельпо разсиомришЪ (черш.“). ВЪ прочемЪ можно положить й--+= — фи 
могда полутишея сфчеше на момЪ же чермеж$ чрезЬ В/РДЯВ! предешавлен- 

вое, и ГАВ уголБ ж ( = НВ!) острнешея освтрымЪ, 


(#**) Но я ‘подробпосшь изЪфясненная авторомЪ зЪ приложещяхЪ дифферен- 
ЗИоналянаго изчислен!л , относимся не &Ъ сей части ТГеометр1и. которая 
ЗЪ сей глаз ‘разсмашриваетев, но КЬ другой такЪ называемой зпрачецен= 
эентной. Сюда же ошносящаяся подробность, жоя упущена авиаромЬ ›» 
состоит В’ 2$ ‘слёдующемЪ: 
` “ 


1) ВЪ общеюв ‘и предварительной охрихыхЬ ‘позерьхнобтяхВ позна- 
зи, мо разАЪлени оныхЬ на безпрерыввыя, или правильных, и прерыв- 
®ыз., или пеправильныяь Моломъ ва злтебраичесна и прансденденийгих, 
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2): ВБ перемфи® координашЪ алтебрзическихЬ вризыхЬ поверъхиоетей» 
и раздфлеши оныхЪ поверьхносшей на порядки; куда ошносишся и пред- 
ложенное авторомЪ о пресфчени кривыхЪь позерьхностей плоскосшлии. 


3) ВБ разавлети крызыхЪ поверхностей хажбдаго порядка на главные 
роды. и изложеши свойслаЪ принадлежащихЬ симЪ родамЪ, 

И наконсиБ 4) 10 взаимномЪ пресфчени кривыхЪ позерьхностей кри- 
зыми позерьхноешями; откуда раждающея кривыя линен двоякую кривиз- 
ну ниБющИя, Мы 2Ъ кондь сел книги постараемся подать 0 сиХЪ  предме 
эзщахь понлшие, поколику будетЪ 2Ъ нашей возможности. ПритомЪ., поели» 
ху авторЪ пристуииЪ отЪ кривыхЪ линей кВ вривымЬ поверьхностлыЪ , 
прещелБ зэзимное пресфчеше кривыхЬ линей 65 кривыми линеями, мы 
начнемь послёдяююизЪ упоманутыхЬ нами сшашей опымЪ вризыхЪ ли. 
ней’ кривыми линезыи пресёченемЪ, которое непосредственно ведешЪ КБ, 
теометрическому алгебраическихЬ уразненй сироен!ю, предложенному авшо- 


ромЪ особеиньмЪ способомЪ 2Ъ слфлующей стать сей первой главы. 


О вытахб гволетриетекихв. 


(62) Ма прямой АВ (черт. ХУГ) я возиу АР--Х, про- 
тяну РМ -—У, какой ниесшь утоль съ АР составляющую , къ 
оной МР или ММ” проведу безчисленное множество параллель» 
ныхъ, каковы суть ММ и есшьли мочки М, М, М, № и шакь 
далве, припадлежашь къ кривой линеи, коея свойство дано бу- 
дешъ чрезъ уравнеше между Хи Х, шо сйя кривая будешь шо, 
что назызается ибстойд неопредвленнато уравненгя. Все обра. 
шается въ сей вопросъ дано уравнев!е` между двумя перем$н“ 
пыми кбличествами Хи Х, опредёлишв кривую , -коморая бы 
мотла построишь оное [или лузше, которая бы удовлешворила 
оноиу]. Мы для примфра возмемъ ” уравиеше второй степени” 
ае-ьху-нсх' 4х -нех-= [= о. Посшазь въ оное виф- 
сто-Хои Х ихъ.величины получаемыя нзъь ти 2 то уравнеый 
член 2©`10; и есшьли за вщорой членъ преобразованнаго урав“ 
непгя возмешся тои. У, шо саБлай Е=оиНсто, дабы ордивамы 
были при’ дамешрв, а потомъ 4 = 90°”; чшо. бы сей даметръ 
быль ось. И симъ образомъ получится просшёйщее и удобифй- 
шее къ построению уравненше кривой линси, 

(63) Но будешь крашче , когда вь х и2 иъ уравнен!хъ. 
положишь сперва 5-90”, кошорыл чрезъ шо сдфлаюшся 
({Х—х&п.в— Та. (т-нв)-+ У.со1. (т -- п) 

(У-Ну) бп. п = Тао. м-НУ сои, 

и змфсто того, чшо бы чинить нозыя вставлизавя, можно ‚бу- 
дешь употребишь преобразованное уравнеше члена 23 то, по- 


СттавА я е СИА, от кн дет, т вивОПЮ СГ, т, — с01(9—тм), 
и. п дв. т Ди? 0). п 


би. ти во, {4—т) (*). И шакъ, полатая для краткости т-+р= 


(+) ВЪ самомЪ дз, пота. зЪ уразлонакЪ { Хх) ба. "РТ. йа. (#2) 
— Ул: (ш---9) и (У у а. (и -- я = У а тая, (тра) 
ва 
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№» изв уравненй Н—овЕ = 0; получишь си, два 

(ла 6—4). сорт. -Н (Бу — ах -—е) со и — о; 

дай. лисой, т--6 (воть. Ва, у йети со. +26 В. бои. 20. 
Пусть соГ. р В со! сб, т—уЛи. шуиВ опредбляшся чрезъ 
слфдуюнИя два уравнен!е = ЕР 2 Ву 5 Ву}: 
2с==0. Нотомъ будешь имбмь В“ со1. о Ну" в. м 55 туоны. 
худа. удобно будешь извлечь. соГ. д.= ИЕ и 60. | т; 
чрезъ чо. известны. будуть углы. т и. п. Саблай К —о,. на: 
шоить. конець, чтобы В @мла. одна изъ. шочекь кривой; по момъ. 
на. прямой ВЕ, какъ оси. ( черш. ХУЦ), опиши коническое сфче- 
‚ве. НУ’-- СТ" - То, коего координаты ВМ, = Т, и ММ; 
= У, сущь перпендикуларных иежду собою; и прошинузъ. АЕ, с». 


— Ул, (+ я 9))` едвАаемь 4 = 00°’, по“ первое. обратился 3Ъ. Хх: 
Пу ди хр сю Хо в от, 


и. я. `Дьи - а, ры В 
тв алии — 
5-ю», а. другое- сфллетел, У- й 9. — де И р ЕО о УИ 
дат палет ртныя )) — : 
т. У м те Иль ри 
сле ии). Г. ль аля иеоьаири) 
таре я ат вл Е 
т. о Ут». или улет т. и -5У. м но. когдя 


ела . 
ть $, веры делая ре ЕН Е ты 23, р т 2. =; $ сабо, 


зашельноу когда. в” уравнене д \* -РЫХУ. Ч Ч. ре узв> 
яены уже. зставлизантя ‚ полагая п 7 00°, шо-длл учивешя зетавливанй- 
полатая 4 7—1 90°,; ‚довлфетЪь оямо. ,ФАБЛать, ме что предписываетВ азорь.. 
И‘ поехину. полагая ис 90’, было Н —(зау_ Вх. — @}81.(4 — т) 
— у —2ся- дом) и Е = аа. вп, (0-8) 5 (сор. ви, (дог т) 
— ба. т коЁ (4 — —т)})/-2хсоб т соб { ==), пю пехагая 4 27 00°"; `вы-- 
со7. 20, ВН и. — 

НА (ау) -Р (Фу их) а Е 
бат. сорт, 6 (е- (ти), сари Лит „ат я)) зат). ватт) 

днил И.В фи. в “Лии. т т.ч т. в фен 2 
м пе причинив что Н. и Ё равны. нулю. ‚изя Н» орозойлун да, 
уравнейя авторомЪ, изйденвыя., 
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ВЕ сосшавлающую утоль т, и МР съ АЕ двлаюшую уголь и, 
будепть, какъ то ясно видно, АР ‚РМ-—У, н следетвенио кри- 
„вая, иами описайиая, есшь мЪето предложениато уравнен!и. (*). 


{*) ЗАсь автор > хоторой вЪ одно время не полагаетЪ я > 99° и (=, 
моГЬ бы <1е сдЪлашь беЗЪ вслкаго сомы Ия ‚ Вань то мы ясно показали во 
зторомЪ примфязиуе кЪ члену 24му; и могда координаты у.нх, вифешо 
злого, чп обы выть вс опрелФлеввыми, были бит так ваёЪ и утахь т, 
опредфленный, ВЪ самомЪ дёлВ, угзАЬ о опредфляется чрезЪ уравнеше 
Е — о, которое для в —`00° и вр шоже самое. времл для 9 — р0° , сдБ- 
лаетея 2 (ас Пн. и соб 6 (во, т? — Прим“) То, или (4 — 2) Йв. 


р соЁ2щ = а или ап, 2 


ох — — 
т „ длешЪ запин 5 КЯ , чию вусшь 2; 


козрдинаты же у н х оппедАляются изЪ уравенй Н=ои Ко, из 
хеихЪ первае для # — 509 и вЪ шо же самое врем для — 00°, влфлается 

- — ваучёх- 
(219 — 5х — 4) собт — { у — 2—6) брут о, или заприя = тек о, 
или # (Ву-осх-е) = оау—6х--@4, а другое осшанешся пепремьнио 
пу Ахун сх — дура Го. , 


и по пиичин® что рр. ат 5 


Но со вмЪ щфмЁ сей способф опредфляшь кризую линею , которая 
бы улозлетворлла данпему урависитю , пе косьма удобенф для сащато дфла, 
иби влечешь за себою длиявости. Мы Ъ привёчаю!: ЕЪ члену 52му тред- 
назнатили другоб удобийниий , приложизЪ сто КЁ одному частному слу- 
чаю; чего озди зАФеь для полиата его уразум я, приложимЪ еще кБ 
другому случаю, которй 8Ъ прочемЪ сам $0 с06$ достоприм$чателенЪ, 

Разсионие СЁ (черш. о} непремфиной шачки С до прямой АВ дано, и 
‘разетояю?я МР, МО и шаёЪ далфе безчисленазто множества другихЬ `шд= 
че М, № и пакь далфе ло той же прямой АВ кБ разешолнямь изЪ МС, 
МС и матЪ далфе до мочки С сушь ВР ностоявиомЪ содержаши лицей а 
и 2; зопрошается найти изето оныхЪ табчеёЪ 2 ‘ 


ИЗЪ кавой ниесть одиой изЪ сыхЪ шочерЬ М опусши на продолжен, 
пую, есшьли шо пужно , КС порпепликуларГ МТ, и озпачияЬ_ ВТ мрезЪ 
д, МТ чрез у и СК чрезЪ с, получишь МР Г я СМ —= 
УЕ аел-4*, и для предполагаемаго свойстныи" МР: МС а: 
Фудешть вмёть 67 у а №) по сх-рае 2 0, ТАБ вадАСЛИЕЪ 
различить шри случая: илн @ 7, иди в 0, иди накок ДВ а = $, ВЬ. 
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ат а 


первомВ. случай найденное уравасвуё сдБлаешея у’ арх с" Зе-Эыу 
с : . 

и положиаВ х — д &. обратимся 3Ъ у’ 208; что язно есть уравиеше 

параболы. ВЪ другихЪ же слу/аяхЪ ложе уравиеме применЪ. сей. знадЪ 


= . В . о 42 522, 
а (Е) "о атека ео, или. сллующуй = ыы = 


2 21? . 

$ Удополни © 7 тати® квадрашемЪ — ошЪ 

= ( ас ху а3 с2 
ага = — ая в 

— ‘7 а т аа. о 
=зеасты. Положи 
29 49 со. о 
—?),. 


-. рез МЕ 


— г оное уравнен!е> 


<афлаешея у? 
перболы, _ 


Теперь для. учинен!я: геометрическаго» строенЁя` вЪ перзомБ случа ошЪ+ 
Ви, ВЗ (черш, 9 ). возьми Ва 2, в ва 5; пэкЪ оси, парамешромЪ 2сопи-- 
ши проходящую чрелЪ вершину С. параболу и» СММ; опая будешь то иф-. 
“сто, 8Ъ кошороиь МР— СМ; сирфчь зф котороыЪ МР: СМ: а: ат или 6:6: 

О ы =. : 
Изо означизВ ВТ. чрезЬ. хи МТ” чрезБ у, будеш Та — ЖЕ; и: 
для. свойсшаа параболы у" 202, у" = 2 (хм 2} пля у осо 
что есмь мо самое уравневн! „, кошорое  даешЪ. заданный. вопроеЪ вЪ семЪ» 
первомЪ случа$.. 


При: чемЪ шочка С, какБ ототпонщал: мБ вершивы“ СГ лараболь па #° 
параметрл 2.0, есть фокубЪ параболы ‚„. и прямая АВ, вавЪ ошстолщая отЪ, 
фокуса С на. половину. того. параметра „, сель. по ›. чшо. налривмене.и$ ел» 
называется. - 


Потом® 3 друтихЬ двухБ случаяхь на К? опЪ № ло Е (черт:. то) ` 
Ё 


зозьми ВЕ — ›. ВЪ первомЪ падЪ. линеею АВ» а 51 другомЪ пойЪ. 


= 
оною; и ва К, ван® заправленти. первой. оси`, ослчи &н Л. винии. 85, 
перзомЪ еллиненсь , а \Ъ друтомЪ гипербалу. в’»ММ”, дак чобы: центр, 
ихЬ быаЪ  8Ъ почьф Р; оный, слливиисЬ , 8Ъ  елномЪ. случа, 
я. оная гипербол», 35 друтомЪ ‚ будить. то иёето, во котеронБ» 
МР: МС или МР; МС а: 8: Ибо ‚ означиз5. ВТ. чр.3Ь ж, ТМ: чрозЬ, 
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9, будет ЕТ ЗБ одноБ случа ибн ити; а ВБ друюиь 2х 


се —_ ое — 
== аи, или 85 шомБ я другомЪ Сижи "Я, 


и я 2 — ры 2 + 
и для свойства еллипснса и гиперболы у ==#(8 —з) — 


— =?) > выдешь = - 
Шо заст 2% с и — 
== х — зав (Ее - =» кли у — 
(ЕО 11а а офох а але Е рр аа 
= ( ПЕЕ-УТИ За, или 07 — — а ах 


НЗа?ем нли пу (РВ) м отсека 2 То; что есть то ва 
ие уравнете , кошоров даешь заданный звопросЬ , какЪ вЪ случа п>5, 
макЪ и &Ъ случ 6 о. . 


Есшьли же РМ вБ еллипсисВ продолжится #5 верьхЪ , з. зЪ гипербо» 


2% 86 визЪ, до друтато пресйченя зЪ. МА, ‘и означится ВТ“ чрезВ хи 
о до дру ое. Е Е 
ТИМ! зрезЪ. у; то будетЪ ЕР зЪ еАлипснв — и г › а &Ъ ги- 
42 с . . 2 
ан "ля #Ъ ‘томЪ и ` другомЬ 
5е=ы} ий иотому #6 общее уравноме у* у 
Нод т ойа р . В ме 
|” В (Рене — 8")  вмзето 5? постазиЪь (х и» 
зыдетЪ: вЪ. еллипсисв а" у? -|- (4" — *) х* —зтех-На о, а Ъ ти. 
пербол$: в" у" ("9 ) м-н 2а°сх а"? то, вакЬ и. бышь должно, 
поелику КТ’ вЪ еллипсисЬ есть положительная абедисса, а &Ь хипербо- 


лв отридательная, 


„_ ас 
пербол® я-а 


& — 


слу х— 


пе о и ыы в 
Повлику же тия = и чае 2, Мо будеть & = 
ыы ———° —_; ошкуда, но причинф очно СГ. 
ЕО уда, ри 
= 15. 
зыдеть сс ИН ка 


+ . 
. х ИО > 16. са °. - 
ни 66*68 =: Е ее $ слвдовы 
тельна щотка С сеть фокуеЪ. И сего ради вЪ сходстые <Ь параболою пря» 


мая АВ малравленеив езлиленса или, илерболы назызаелся, 


НЫЕ . 46 =. ас, 2 : =: 

И как аа: и Сир ЕЕ» №5 будешЪ СЕ:Еб = 
РО.РК,; чрезЪ се изьёетнымЪ дБлаешея, какЪ по данному еллипеису“или 
типербол®  опредёдишь направдене шото или друтаго изБ сихЬ кониче- 


скихЬ сБчешй, 
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„ИЗБ рвшентя сего предложенваго изий вопроей слФлуешЪ решен друга 
го, а именно: по даиному фовусу С и направленно АВ (черт, 9} описать ко» 
ническое сфчене, которое бы проходило нрезЪ дапную точку М? Ибо для 
сего споитЪ токмо изв М овусчтимь на ваправлете АВ перпендикулярЬ 
МР и прозедти СМ, по содержанно линей МР и СМ описашь падлежащее 
коническое сфчене, 


Отсюдз слБдуещЬ „решейе еще сёто вопроел: ‘по данному фокусу отисалть 
хевическое счене „ которое бы проходило чрез три данных почки ? Но 
Ала онаго вопроса потребно сперва знать слфдующую лсиму:: 


Естьли изЪ какой-ниветь коническаго сфченйя ‘точки М (черт, 9.) чрезЪ 
фокусЬ С прошяпешей прямая №Ст, и еще чредЪ ‘другую точку М`кру- 
тая ММК до пресбченйя <Ъ направлещемЪ 2Ъ К; то лннел СК, изЪ фоку- 
са до онаго преефчен:я прошяпушая. раздфлии? уголЪ М'Сав ва деф раз» 
мыл части, Ибо, по причин МО: МР = СМ: СМ и МО: МР- МК: МК, 6у- 
летЪ СМ: СМ — МК.МК, и проведши МТ. параллельно №Сы, выдерЪ МК: 
МК — СЮ:ТМ; чего ради СМ —М, и уголь жСК (— СГМ) мск. 
Я равно справедливб, когда зЪ случа гиперболы друган почка возиет- 
сл тдБ ниесть-ва провивоположенной вилефбол®. 


ЗПоложивЪ ее, пусть ‘С фжусЬ и М,, М, О (черт. 41) три данних 
почки, чрез кой коническое сЪчен1е ‘проходить надлежишТ; из Ми О урезЪ 
С прошяни прямыл МСт, ОСо, такБ же и чрезь М прлмыя ММА, ОМВ; 
лепюмЪ соедиви С сф Мпрливю СМ ирвадфли углы МС. МСо прямыми 
СА, СВ’ пополамЪ; шочки А и В, вЪ коизЪ 08 сЪ ММА-и.ОМВ пресфжут- 
сл, будушЬ находиться на чаправленТи вовическаго сфчентя; что очевидно 
иЗЪ предЪидущей леммы. И пакЪ ничего болфе ‘не ‘остается сдфлашь, какЪ 
ло даннойу фокусу и направленно описашр ноническое сфчене, которое бы 
проходило чрезЪ какую ‘ниееть одну изЪ данпыхЪ почек , чшо удебно 
уже учинить можно. 


И че равно справедливо, котда зЪ случаЪ типерболы юдпа изЪ данных 
моЧекЬ: дойжна находишься на пропивоположениой гиперболф. 


————————ддо————ыы=ы—А 


О пироенш опредвленныхв уравнешй. 


. {64). Пусшь будеть опредёлениое уравнене четзерщой 
вателени 
ЗЕЕ 2627 ася ах шо. 
Я уничшожу два первые члена, полагая 
(1)... Е Вхау, и я получу 
= . К ^ 
_ 2)... ИЕ иауто; 
коего уравиен!я мВсшо есть нарабола, еллипсисз или кипербола;» 
смотря потому; чо 6" равен, меньше или больше нелёли (©. Оку 
да слфдуешь, что чрезъ параболу [поелику первое уравнене 52 
= = ву принадлежийть къ парабол?] и другое коническое сфчен1е” 
всегда можно построить предложвиное уравнение [шо есть 2'-- 2 652 
рас — “4х — фр 0]. Поставь во 2° уравнене вывсто 2 
равную ейу величину ау — Вх, к) въ Члень — 2%, 2) въ членъ 
$2. а 2 ' ы . 
жи 3) въ оба оные члена г =, будешь имЪшь шри 
уравнешя . . ‘ т. 
52 к— 
(3),.:... 97“ Нуна (ах -— ато, 
(4)... Рф (ва) х — ву = ©, 
ине @-е и) ево, 
изъ коихь первое принадлежишь къ еллипсису, которой сдёлаеж= 
ся крутоиъ, кота бу детаъ с — а и уголь координашъ ху ипря- 
мой; друтое’ принадлежилть къ гипербол$, кошорая обратится въ. 


{#) Спроеше уравневй первой и зшорой стенени азшорф зд ‚ преходит В» да 
и я макЪ Же прейду-оНое, пошому` Чо по-истиннойу товянию ; какое о6Ъ 
АЖлгебрф имфь надлежийЪ, упомлиутое впроене совершенно принядлежияЪ 
5Ь шой чаеши сол науки, кошорая простою Алтоброю’ называешся, 

#2 > 
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ирямоугольную, когда будеть 6=и, и наконедь трее принадле- 
хишь къ параболВ (*). 


г] 


. Найдушся еще два уравненёя, ошцимая л° оПЬЬ 5то, и пощомъ 
прилатая ето кь оному 5 му; 


(*) Все @е явешвуешЪ изЪ послФднято нашего примбчанйя кЪ члену о4му; ибо, что 
первое ‘уравнеше принадлежитЪ кЪ ехлипсису, другое кЪ гипербол% и треь 
пие кЪ вараболБ, шо послБ упоилнушаго примфчан;я сте очевидно; но чшо 
при прямомЪ углБ координатЬ для с = аи б=а, первое и вшорое урав- 

` неня будуть. принадлежашь КБ кругу и прямоугольной типербол$, шо 
дошому: 


Выше видли, что уравнейе а У? | Х?--е Хо, которое при- 
надлежишЬ КЬ еллипсиеу „ ‘вотда: с, положищельное ‚ или Ь гипербол$ „ 
когда с ошрицашельное, обращается ЗЪ сихЬ АвУХЬ случаляЬ 2Ъ слвдую- 
здеё. У* = =? Е (2х Хх), тдьЁ =. = » КОгдЗ, с положительное , ‘или 
= — Е котда Е прицельные $ то ясно зидно, чшо положивЪ #8, 
уравнеше У — ги 22% 2%} вудетЪ принадлежашь кЪ кругу или пря- 
моугольной типеббод$ чего рали, - поелику ВЫ дЪлаешЪ ета, 
макЪ же и уравненте вне" НХ о» вБ случа с=0, будетЬ 
оннадлежать кЪ кругу или прямоугольной гипербол$. Возми оиаго урав» 
певтл преобразованное 'Е\” -|- ЕТУ -- СТ? — НУ -ЧТ--К — о, коморос 
можно почитать за общее уразнене воЪХЪ кривыхЪ линей вторято порлд- 
вау н послику вБ оноыБ @ = ай. (дб му с. соб (4 — т)", © = обот® 
особ рй и Е = зоба. т. ба. (0 — т) — аесобт.со[ (6 — т)уно для-нет в 
и 41-295? буш Е =, @-ои Ро, м потому преобразованиое 
урешение круг при прямомЪ углВ координать У и Т сабллешеа У*--Т*® 


-ыя ТУ К = о, которое есть того же вида, ‘что и уравнене 
33 
нии ах у Ч) -арто, % случа с — а, 
ТакЪ же дм — 6—4, 4 90° тт: 00, будешь Е --а, С`= пи 
Ето, и пошому преобразованное Ы прямоугольной сиперболы. сд 
н 
хасшев У — + Ут т т- во, кошорое ссшь того же зида, 


эпо и зравиене (4) узуч.. Ра -в +8 — (кф ар о; 
ЗЪ случа 62а. Слвд. и прот. 
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(6:.... у (она )у+(- а-5- +) а=о, 
(5). я 745-42 ыы а (6 -а- "уфа о. 
ИЗБ` КОИХЪ первое даепгь прямсу гольную тинерболу, а друтое 
Еру?ь, котла уголь координашь хи у вошь прямой. 


(65) Чшабы разрёшить опредФленное уразиси!® помо 
онато круга и параболы, коея уравнеше есть ^^ 6 х= ау, шо 
на прямой АС (черт, ХУПП) возьми, по му и друзую сторону то- 
чки А.АР=х, АР-ЕЬ ина периедикулярВ къ АР, РМЕу; зрезъ 
точку О провели параллельно РМ прямую СОВ, на которой возь- 
ми ОС — =2; пошомъ на сей ‘праной, какз оси опиши параболу, 


которая бы имбла" ‘парамешромъ а ивершиною шочку С. Естьли 
она пройдешь чрезъь мёзку М, шо. по причин. Что СВ=Е-у 


и что ВМЕ-ЕЬ- ох, будешь нибть (Ю-х) =е(е+у) или 
Ъо-- 5’ — ау, чшо есмь уравнеше те, 


| Учинивь се, прозедичрезь точку А параллельную къ РМ, на 
которой ‘возьми’ АВ =" =, есьли оная АВ падаешь по 
туже сторону, по которую РМ, или АВ же и, естьли 
падаешь ‘въ прошизную; пошомъ параллельно АР, но въ прошив- . 
ную сторону, прошани, ВК, из кошорой въ первомъ случа. в0- 
зъыи ВЕ 24 - ы (а- 6-й, изз Или въ другомь == + (а-с) 
+, и сверьхь того прошяни еще ЕЛ =УВА' т › копго- 


аз 
рая длЯ краткости лусшф будешь == эй. "Готда, зам мизь ‚ что, 
ВЕ и АР долженсшвуюшь импь, знаки противныя, удобно 
увидишь, что выражене вм = у (ВЕ -- АР) -- {РМ — АВ), 
мо постановдени вибешо х-Ну“ равной величины, получаемой 
изъ 9 то уразненя , сдёлаетоя ЕМ —= ут тра} 1 Наконерь при» 
вязв ЕМ за рамуеь, иЗь центра Е опиши круры и вещьлли онь 
зетрашишся съ, параболбю въ шочкахь М, М, М”, М”, и изв 
опыхъ иа продолженяую по ту и двутую сшорону ‘прямую РА 
#12 


9° сы 


опустишв перпепдивуляры МР, М/Р’, МУР”, МР”, шо линеи АР, 
АР’, АР”, АР”” будуть корни опредфлениаго четвертой сшепе» 
ни уравнения. Въ самомь ав , прошанузь ЕМ, Ем», и проч. 
будешь ныть ЕМ -Ет +. М, ЕМА = Ен’ -- М”, и проч., 
торыя уравнен1я, по причийй ЕМ= Е — вируч.; Не иное чи 
суть какъ. се, 

я-а уфа) вау 
кое соединенное съ х +. Бх-= ау даешь уравнеше чешверщой’ 
сшелеви 


Жо 26 Нас — в’ ах— в*у—о, 


(66) Тошь же способъ можешь служить и къ построено 
‘уразвненй третьей степени, когда для сего оное возвысишся въ 
четвершую, чрезъ умножен1в на приличествующй множитель. 
„Пусть предложено будешь поётроишь дфдующае шрешьей сдк-, 
пени уравнен!е 

ж—й-нарх-нет=о; 
умножь ето ча &--й, чщобы вышло уравнене четвертой 
степени 


(ар хе (ва-- вру аа, 

въ вошоромъ вШораго члена не достаеть, и сравнивъ- оное с об- 
ЩимЪ уравнеемъ четвертой степени, найдешь о =о, и пошо- 
му. АР = ои ОС=о; изъ чего заключить должно , что и10ч- 
хи А и соединяюшся съ вершиною С параболы въ одну точ» 
ху, и чшо шочка В падаешь на точку К. Примомъ будешь АВ 
и СК Е, ВЕ нли КЕ А , ШЕФУ (в—су--й в ЕМ = 
‘Ут’ --а} И продолжая далве сразнизан!е двухь уравненй че- 
твершой степени, найдеть ` 

.. . ——— ——- 
СКВ, КЕ +В, т УСК +-КЕ. и ЕМ-И-й9; 
‘откуда влечешь " олфдующее строен!е; 


ти $; 


Прозеди чрезъь С (чврит. ХХ) пернендикукяр» кз оси, яз 
хошоромв 83185 СЕ—А, прошяни изъ почки И параллельную 
къ сей оси, которая ‘да вошрётишся съ параболою въ шочк® А. 
На средин® хорды-СА возсшавь неопредЗленной верпендину- 
ляръ, кошорой да всшрётитея съ осью въ точк8 С. Возьми ‘ом 
СкбС, СЕ- Тр и на перпевдикуляр® къ оси, прозедевномь 
изъ К и вошрёчающемся съ ОС зь Н, НЕ — #4; пошомъ изъ Е, 
какъ центра, радзусомь ЕА опиши окружность крута. Ояая да. 
пресфчеть параболу въ шочкахъ М, и есшьли изъ сихъь почекъ 
опустишщь на ось псрпендйкулаяры , каковые‘сушь МО, они 6у- 
дуть корни уравненя трешьей степени. Что же касается до 
АР =, то оная’ принадлежить къ уравиен1ю чешверщой стеле“ 
ни, произходящему отуъ умножен!я. уразнешя тшрешьей степени на 
множитель х-Н1. Теперь все дфло сослюитъ токмо въ тоиъ, 
чтобы доказашв, что ПА = ув? — #4. Но поелику‘в па 
рамётръ параболы, будешь СР = ^, и по причинф ‘чио 
60 =#СА, СЬ= Е и перпендикуляръ ‘то къ оси равень ; 
ёхЗдовытёльно, по причиив чшо ОГ, == СЕ. 15, 6 = и 

ск = р -- 19. — #2;  навонецъь подобные  шреугольники 
СТО, СКН даюмь КНЫМи КЕ =%-+#9, и потому ЕА == 
УЕ ар (м м-н 
м Нан (2 врет 


фа 


а г 


ы и ВаЖ=у ++ СРЕИУ 19] 


(62) Я просв о шрехчастномъ разсёчён1и угла ведешь къ уразне? 
ню третьей сшенени, Ибо ебтьлиозначиш чрезъ 5 синусъ или коси- 
нусъ угла, кошорой раздлищь надлежишь, чрезъ Г раду сь и чрез х 
синуск или `косину съ трети шато угла» шо получишь изъ формуль 
члепа 8го уравнене 4х’ — 3" = 75, которов. дравиенное съ 
предъидущимь даешь. и —охар— ры ‚ м ==, й по причин8 
ро, будешь ЕМЕИНЕОЕ;и маяь круть пройдешь трезь вер- 


9% аееетая 


шину параболы. И есшьли изъ шрехъ точекъ; въ коих». паработ 
ла кругомъ пресфкаешея, на ось со опустишь перпендикуляры, 
шо оные будуитъь корни уравпен!я ‚пуретей степеии. 

. С уравнеше принадлежит къ случаю ‚ меразяйшины мб 


называемому, ибо по ‹причин чшо > $, п р» т Опшкуда 


слздуешь, чшо неразрёшимый случай уразненй третей степени 
разрфшаетея посредсшвомъ круга; и означивъ чрезъ А дугу, коея 
синусъ кли коеинусъ $, найдешь, по причин что А, А--2т, А 
47, ДВ п полуокружность им ють одинаковые синусы и косину- 
сы, слздуюш!е шри корня уровнен!я трешей степени 4. 2-37 х= 
я 06.5, ПА", Пи. АЕ, когда 7.5 имЗель знакъ — , 


или СИ; с0[.4, СГ. Ат, соб А-а, когда тошъ же члень 


инбешь знакъ-[, (*) 


(*) МожешЪ быть изЪ. шото, ча г = ба, или `соС-А , бп. илй 660 А+ 2т,) 
бп, или соГ, (А {-4 7), и чо Хх, какЬ прелия часть мой луг», хоморой 


› бп. 
‚ иной. поду' маетЪ ‚ что для х можешЪ быть вазчиелен, 


еннубБ или. косивусЪ веть 5, —— Пи. или сор & › бю, или соГ, 
А + чт. 


или соГ 
ов множество величинЬ , " поедику, сипубФ или касишуеР г. припадлежииВ 
безчислевному множестку дутЬ; по 6$ с сомнфзе лотчаер уничтежитея, ес- 
шьли возмешь еще ифсколько дуЪ , дак наприм®рЪ А’-- би, А -|- $ т, 


'А-- 107, коихБ синус” или воску есть гже; ибо Йп, пли соб 


Фи, или во (ат) = п. или со(. 5, Ял, или со Аг т ба. пли 


вор (^^ "+ 2п) = вы. или соб АТ. бп, или сой ОТ — бр, нля 


01. ее +21) — а. или 106 
зеличинамЪ. 
`НаконёШЬ ля обЪяспен!я сего рТлиентя  примремЪ , пусть прелло- 


жено уразнене 5 — ух 3», принадлежащее вр случью неразрёшимему; 


ыр в Ш 
сразии ето СЪ найдевнымЪ зытиё, преобразованнымЪ вЪ сойвндЪ ит 


тах 
и, и будешь нить, р 23, 2-2 иу На; помомЪ послипу роелФд- 
1 * лень 8 предложенномть уразненти имфейф знак Ф +, получишя = 
соГ. А — т в» во причин уто г, АС 60°; п маюр шри корзя оред- 
ложепиаго уравнентя будулЁЪ соГ, 20°, со; 140° и "соб обоз › взаявЪ да радтубЪ 
число 2: 


ат 
з 


› Шо есть — шочто мБиЪ же. 


== 93 

И сииъ образомь оные корпи предсшавляюшея въ вид 
дзйствишельномъ. 

(63) Вопросъ о удвоении куба или двухъ ореднихь препор- 
ональныхь ведеинь тшакъ же къ уравненно шрешьей степени. Ибо 
означивь чрезь в и 6 два данныя числа ин чрезъ 2; у средьЁя про- 
поршочальния между ими, получишь @: 3; у: 6; ошкуда т’ = 
‚ау, у-=6х , и изклюзивь у, будешь иВЬ д — 01. Сравнивая 
с1е уравнеше съ общимъ уравяенемъ третьей степени, полу“ 
чишь А = о, р=онЧ==-—в; и но сему круть пройдешь. чрез» верши- 
ну параболы и радфусомъ будешь им®иь` туа. НЫ, Сей вопросъ 
и предложенной предъ симъ о шрехчасшномъ разсбчен!и угла, 
с0 временъ еще Плашона были въ великой слаё ; Геометры сего 
училища были увёрены, що. не "возможной разрёшить сиыхь, упо- 
требляя токмо круть и. прямую линею. 


(69). Дано уравнене шестой степеии 
ха -нох -ажчех? — у-&-о; 
уиребуется построишь его посредсшвомъ кривой линеи шретвяго 
порядка и одного коническаго сВченйя. 

Пусть 5? —тх“—пх---9==--рху уравнеше кривой линеи 
игретьяго порядка; зозвысивъ обв части онато во вшорую сте- 
пеиь, я. нахожу сте 

к атай (т? фоту ка Стану" 279) г апдх р гу, 
хотшорое сравненное съ даннымь даелть 


т, 9—6, Ва, и, и’ слдешвенно 
ЗУБ 
ати’ —атдз-На' а" р -8= 
ру" (т т) ати (т — эта). 


`Вставливая ею величину въ даниое уравнеше и раздёляя 
ий д’, обраптишь; ето въ’ се 


реп т ); = (9 ати вдуюненат 


84. ея 


которое будешь принадлежать к® круту, естьли с--- 21 — Ир, или 
ст есть количество положительное и равное р". 7 
т . 


Когда уравнен1е шестой сшелени не имфешть втораго чле? 
на, шо можно езо посшроимь посредсшвомъ первой кубической па- 
раболы и одного коническато сЗченуя. Въ самомъ дёл® есшьли 
возмешь- для уравненёя кубической параболы с1е 57 =, и 5’ 
данное уравнен!е, въ которомъ полатаешся что ие достаешь вито» 
рато члена, ‘вмВелго 5, 5\; а” поставишь ихъ величины учи, 
&у, шо оное обрашишся въ слфдующее 

ЕЕ учи о, 

(5) Пусть предложено построить уравыеше х *-|- ах?"-Е- 
Но сх” 4 ипроч, = 0, упошребляя параболу х" — Ву"; 
гд8 п и м суть числа цёлыя и Положительных, и п> т, Пос- 
шавь въ предложенное уравиеве ВМВсто дб", х'т Е дит 2 ум 
ипр. ихъ величины В" у", ву" м" т, ВУ" "2 бт -9 ипроч., и бу- 
дешь инь бум ву (ох Ни" А+ с" 8 + сх" Зи пр.) 
"Не х”-?-- ипр. 220, которое есть нижшей 
слепени протизу предложеннаго. Но безполезно бы было зойши 
въ большую подробность о семь родё разрёшенйя опредфленныхь 
Уразненй, и мы заключимъ сю тлаву разсмотрфнемъ кривой ли 
нен, которой уравнене 

м = Ву". 


{75) Чмобы провести касательную къ сей параболф, возв- 
ми (члем. то) сна линеи х друтую абсциссу Х, и естьлн оная 
абсцисса соошв®тешвуель / ординат У, шо будешь нывшь Х" 
=67"; но | - 

К и -нир.) (Хх), 
"та, ну" нипр. ХУ); 
Хх 


В 


АБдОЗаЩелЛЬьно [пвелику = , 


= 95 


Ха Вот у уу“ еиир.), 
о ИХ иИр. 
которое выражен1е, когда саЪлаешь Хх и У, перем$иииы- 


тв" т 
ся въ ме  _—. Почему умновивь оное на у, получишь под- 
вх 
ры 
тх. 
касательную ВУ” на, 
х 


И так» ( черт. ХХ) поелику И есшь меньше и, подкаса- 
мельная РТ всегда меньше нежели АР х;и позливу х— 0, дёла- 
ешь РМ или у== 0, парабола, какой бы сшенени ви была, всегда 
пройдешь чрезъ шочку А, потомъ оть прямой ВС отдалится боле 
и боле до безконечности, обращаясь къ ней своею вогнутосв!ю. 
Но мы разсмотрёли токмо олву изъ вфивей сей кривой линеи, 
которая находится Въ ухлБ ВАЛ; почему что бы разсмотрёть 
онувькрнивую со всею подробност1ю, мы различимъ шри слфду- 
ие случая: г) Пусть п число чешвое, а т нечешное; тотда ко- 
фень степени. п из х? ‘есть —х, а корень степени р изъ х" 
есть -|- 9; слВдовательно, поеливу х можеть быть положищель- 
ное или отрицашельное , когда у есть ШоБкмо положишельное , 
одна изъ вшей кривой должна простнраться еще въ угл РАС; 
такимь образомъ, что есшьли параллельно ВС прошанешь ММ/, 
по будешь имьшь КМ — КМ”. а) Пусть п ит числа нечешный $ 
потда количества хиу молушъ ими, по и другое, знавъ ==, 
или шо и друтое знакъ— ; ошкуда слфдуешь, что парабола въ 
семъ. случа должна имфиь еще вёшзь АМ’ въ угл ЕАС, совер- 
шенво подобную первой вЪшви, по въ прошивномь положен?и, 3) 
Пусшь п ‘число нечешное, а т чешное; шотда корень степени 
п изъ хтесшь-н х, а корень степени т изъ у” есть 5 И; вл$- 
доватеёльно парабола должна просширашься въ угл ВАЕ макинъ 
образом», что естьли параллельно РЕ проведешь МРМР””, по будешь 
имёть РМ — РМ””. Наконець случай въ комороиъь п. и т сущь 
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чешных, можель быть приведенз къ одноиу изъ. трехь другихъ, 
ибо извлекая квадратной ‘корень столько разъ, сколько можно бу- 
деть, домтигиешь къ уравнению, вв космъ одипь изъ показаше- 
лей будеть число нечетное, (*) 


7 : 

(=) ПодобимыБ образомь разсматризая уравнене м" у = В, которое 
сеть общее уразнене вс5хЪ гиперболь отнесенныхЪ кЪ ихЪ асимитомамь, 
вайдешь 365 видь, которые опыл гицерболы имёшь мотумЪ, 


ГЛАВА ПП 


О слособб Пеолредфленныхв пиедетоящихб. 


(12) Декаршу же иы обязаны и за способъ пеопред®ленныхь 
предсшоащихь. Онъ особенное оному сдБлаль приложене къ раз- 
рёшению уравнения четвертой стемени. Пусть будешь уравие- 
не чешвершой степеви ж--рх -Нах-НГЕо, въ кошоромъ не- 
достаетъ вшораго члена, ибо. извзсшно, чшо какое бы ни было 
уравнене, всегда удобно сей. член упиупожишь можно, Декарить 
представляешь: себф два уравнен!л второй сшепени 

х -ЕЗХ-РЕЕО, хило, 
ъоихь видъ опредфленъь по усломю ‚ предписывающему что бы 
уравнене четвертой степени, происходящее ошъь умноженя од- 
ного ‘изъ сихъ уразнеми на другое, ие заключало въ себф впо- 
‘раго члена, И дЪйсииительно перемиожая оиыл уравнентя ‘одно на 
другое и ошавляя х“ „найдешь м НЕЕ (Е и)х— 1; 
чшо уравиенное величии х* получаемой изъ предложеннато урав- 
нен7я, дасшъ тожесшвенное [уравнене ' 
(я -Е-и-Нр)*-- (4 -— и-д)х-шерт=о, 
понеже уравнены между собою’ двЁ величины одного и шого же 
количества х“. С4е уравневе долженсивуешь пить ибсшо, ка- 
кой ‘бы величины количество х ни могло быть, или по краннЪй 
мёрВ долженствуель имёть мЪсто въ случа принярия х мъ ве-. 
личинъ, кои дают дла уразненя вшорой степени, ибо въ про- 
тивномз случа должно будеть допустишь, что уравневе чет- 
зертой степени: можель имфшь бол5е четырех корней; И 
шакъ непосредственно , ‘произойдеть 
ети о, мото РЕ ©. 
* 13. 


98 2еа 


Изь перваго уравнения получишь Ё-Ни = Я -- р, аизъ вто- 
раго &—и——1; слвдовашельно & = 2—1 ШЕЯ Р ка; овых 


величины количествь Биц посщавленныя въ трение уравиене, 
дадуть 6: р = -г == оили уравнене шеситой сивпни 5‘ +2р5* 
- (0*— 4"); =, молущее обрамишься въ уравнене  шре“ 
тьей степени, ибо положизь 5722, ойое сдблается # -- ор’ 
+ (р —4+ ==. ` 

(93) Мы иредставимь сто ево. 8Ъ другомъ вид, при- 
латая ее къ сшепенямъ, коихь рьшение о извфетно; и вопервыхь 
мы приложим ес ко вшорой степени, кою изобразниъь шакъ х* 
+= Рх--д2о, . . 

Положивь х == н-НЁ, получишь х" — и-нет 
-НаЕ(и-НЕ)]-= @-Е-Н2х; предложенное ие даситъх* 
== рх-—9; и Мак выдошь шожесшвенное уравиеше (2-Е р)х 
-Ни—Е--а=0, которое не зависить -ОШЪ х и въ Кооромъ 
должно ‘положишь 2-Нрио, #-—Ё--4 =0; изь перваго най» 
дется =, и постававъь сю величину количестива во вио- 
рое, оное вшорос обрашится вь и’ —&-40. Ишакь и у 9, 
&=—8 У, —9, чшо будеть  оличесшио мнимое ‚ когда пола- 
тая 4 положительнымь, & меньше 9; и шотда саблавь № -9=-№, 
будешь имЗшь два корня уравиешия вшорой сшецени” ‘= 


НГУ, = ИС ь, 


Откуда слёдуешь, по естьли два множителя шрех- 
Здеинато количесива ах? ох ес будуть мнимые иодинъ изъ 
них. изобразитея чрезь х-- А В У 1. т, шо другой долженъ 
изъявиться чрезь х-- А— ВИ, дабы ппроизвелене ихь бы 
ло количесшво. дфйсшвительное. И вообще естьли иножишели. 
многочленнаго какого ииесшь дЪйсшвишельнато количества 6у- 
дутъ мнимые, иго они будут ть в чешномъ числ8 сАВдующаго вида, 
ХА-НВУ х--А— Вит, НАЧ-В’/ а; х-НА— ВУ, | 
и такь далёе. Ибо есшьли бы они имБли другой видъ , то бы 


| 


95 


произведентя каждыхь двухь не могли бышь количесшваии дёй- 
сшвишельными (*). 

(74) Естьли Уран будешь шретьей ситепени и пред» 
ставится мавъ х° + рх-- 9—0, шо положивь хин, по- 
лучишь АМАН (= Зин НИ) = е-них 
пошомь составишея шожествениое уравнение (зиё-+р)унреЕ 
`--9=0, въ котором» надлежиить положить зи рто, В 
9—0; ошкуда найдешся 6==—, шн9— р 20 или 
уравнен!е шестой смепени и --ди Ев мотущее обратиться въ 
Въ уравнеше второй степени, ибо есшьли ПОлОЖИШЬ Ша, оное 


саБлается 9% = Е ‚он та № = Ув 2. И шакъ бу- 
дешь им ить, Ру? - ‘и по причин® чо 
У—4чув- +. у—= ы Р-_ #, выдешь = У УВЕ 


Чтобы найши друме два кория, разабли х* НР -Н9 
иа х-— и — [що есшь учияи с1е вычисление 


«нот рана -Н(и-НО ен (и-НЕ-Нр 
(ин 
(иНОе-рх-9 
(ии) х 
еее 
(ен (и (хр: 
(инЕРр(и-+) +9], 


(*) Но призиашься должно, чшо аЪ семЪ доказательств иредполатается, или 

| чито вслкаго роду инимыя количества 'призедены быть могут кБ сему вм- 
ду А--ВУ—1, или что многочленное воличеспно чешиой степени ‘мо. 
жеюЪ: р: разрёшиилься на Аъйствительные второй сшеслени множишели у чего, 
ни шого ви друтаго, 6е3Ъ довазательства принять не можно, и чпо первой 
доказалЪ ^'АлзмрертЪ зЪ Ниюце 4е РАсадение 4е Вейт на 1746 сход. 
Се _доказийел иво его основано иа веорти кривыхЬ линей э.эч Омь того 
сныя предяожейея“ собственно принадлежания вЪ просаюй Алгебра; помёщали- 
ея обыкновенно 2 эытршей зиавематияь; однако, поелику нынЯ славной Ла» 
пласЬ привелЪ. доказашельстиво-ихЪ 5 шодикую прослтому» чо безЪ жене 
ваго сомифнтя’ озб мотушЪ бышё ошнесены вВЪ просоой АлгебрЪ,-л зд\сь 
ихЬ предположу известными, . 


тов — 


шотда по причин что (ин б-р в-Но--а—о0, будешь нивть 
‘уравнен7е второй степени г ии + Е НР 0% 
хошорое разрфиенное даешь х—=— = У р Ци--о 


узи КиО еЕНУ ТЗ, 


И макъ три корня уравнен1я пгрешьей степени будуть 
Хи = — Ч! ее З, хееКННЕ: УЗ, 

или се тоже, шри множишеля четыречленнато количества 

я--ря--а— с, въ кошоромъ недосшаень вторато, будуть 
х п &, ж-! { -. МИ 5, х- ааы ау 3. 

Еетьли ион Ё суть количества дЯйстительныя , то 
ОднНЪ окмо корень Е —и-- Е будешь дЪйсшви тельной ; друце 
де ды будуть мнимые сего вида ХАВИ т, А ВУ т. 
365 ри корвя предсшмавляютщся въ видф мнимыхъ, когда м НЕЁ’ 
будушь инимыя ; чШо не согласно &5 пфы®`началомь, по коему 
30 вслкомЪ. дйсмвительномт уравнеши инимые корня’ бымюйЪ 
въ чеввомь зиблВ. Но с1е затруднеше разрешается аъ, что 
ши. Ё не иначе могушь быть внимыми , какъ Шокмо когда р 
есть количество отринашельное и & ры фу нмы видЪли (5 
член® 67), чшо въ семъ случа, звВстномь подъ именемь #е- 
разрётинаго , ворни уравнешя суть синусы и косинувы шрехь 
дуть весьма дьйсшвишельныхь, 

(75) Пуств предложено будешь разрфшить уравнене 
зешвертой степени 2-Е рх-Нах-НтЕ=о; положивь хытиьЬН, 
‘получишь м — РЕЯ бета би --лиЕ 
ви три аи -- И -- 45-Е -НАЕ Я -- м [== 
(иееаВинеь ия Хиченьр-ыг Ня НАШУ 25| = 
(диз) (хи ЕЕ “)х ни — ЕН —аш. Р-НА 5, срав- 
нивал сю Зеличину количества 32° съ ‘получаёмою изЪ предло- 
женнаго уравнен!я, составишь можеётвенное ураввеше, кощоров 
долженсшвуя ныЁшь м$Ъсо не зависимо отъ всякой новой» вели- 
чилы прилисуемой количесииу х, пепосредоювенно дасяъ 


—= ТО 


уиз-ноР--рто, ди о и 
Иа -- дико. 
Трение ИЗ СИХЪ уразнентй пере, Вниится ва с1е 
(ия Е-НАИЯАиЕ, 
а изь вшораго получимся слфдующее и*- н"=-я; чего ради 
будеть Киви и = 5) 85 КОШОрое ВИБСШО 4 и 
425? падлежить поставить ихъ величниы получаемыя изъ пер- 
ваго, оть чего будешь имфть уравнеше шесшой сшепени 
А-а), | 
которое можно обратимь въ уравнеше третьей степени, полатах 
Е=%; и въ самодь .дВлб с1е положен Кастор тя. 


РВ, 1 то будешь 


Но Боелияу р 
7 РЯ ‚И шакъ 


Иа -ф офиц 
ХЕЕ-НИиННЕЕКУЕ 


ТАБ поставляя вивсто й и величины -- Уз: и У; получишь 
чециыре корня урдвнении" детвертой сшенени 
сонно нь 


чу, 


#=—У2-—У: 
или все тоже, четыре количества 


2-—и—И—& 


х Уз--У ” ЛУя ” 4У= 
кои сушь множители пязпичленнаго „количества ее раду, 
(76) Озиачимь чрезь %, 2, 5” шри величины кодичебтза 
т, будеть , 


—й 


& па’ или бота т”. 
Р-НЕ”, фата”, али она т, 


102 еее 


я чешыре корнй примуть сей другой видъ 
1 примушть сей ОИ 
УНИИ, ЕЙ 


ая лут , х=—Уз—Ут нау 
тАЪ надлежить замвшишь, что #-н: всегда больше нежели 
2775”, когда ип’ сушь дБйсшвительные, и иеньше, когда мни- 
вые; ибо, есшьли сдёлаешь = --а”= т, зУхя”=п, будеть 
2 та Риз” ‚ которая величина не мо-- 
жешъ бышь дБисшвительная, какъ тотда токмо, когда из больше 
и. Ошкуда сл$дуешь : г) что всБ четыре корня будушъ .дЗй- 
сшвишельные, когда 2, %’, 3” сушь дфйствительныхя н положи-- 
льзыя; 2} что’ два изъ. сихъь корней будуть дФиствительные и 
два мпимые, когда одно шокмо количество $ есть двйсшвитшель- 
вое и положительное; 3) что вс чешыре кория будуть мни- 
мые, когда я, 2,5’ всЪ дБИСтВишШельныя ‚. Но одно токмо, вапри- 
мфрь =, воть. положительное. Зд®сь надлежить изъять случай, 
зъ кошоромъ два корня уравненя трешьей степени равны. ‘меж-” 
ду собою, какъ шо 3’2<”. Ибо шогда четыре корня уравневя 
четвертой сшенени сдфлаются | 

= Уь я уь = - узду, х = Ув ау’, 
изъ коихь два о сушь равные и дёйсшвителиные, а два друйе 
инимые, когда 2’ есшь количество отрипательное. [6 


{*) Рьшене уразнейй лрутихЪ елфдующихЬ степеней и по < яремя еше пе из. 
зЪетно; да и извфсшное рьшеше уравненй шрешьей и четвершой степеней“ 
не-сщоль совершенно какЪ бы желательно было, нбо мы виаёли вым, ‘что 
зЪ рёшевуи. Уравнения рретьей степени, № ковыф основано р®шенте и урав- 
нентя четвертей степени, 0% шри дАйСВзимельные  корнл’ шото уравненя 
представляющех тЪ, вид$ мнимых; что весьма лепо показываешЬ #несо- 
зертенеиво сего шения. Слазибй А Адвыберть &5 Ендиклопод?и #Ъ плен, 
са5 пеЧасвЫе ; сирЪ®ь слузёй мерззрышимый , первой локазалЪ истинную 
пому причину. ВошФ слова ето: . 

„эПолагасшея м 7 Н-ГЬ, ТА ин сут» количества ибызиватныя, н 


онируда томчась получаеш з— Шо 
зочируй лучаешся ©? -—— зи оу При ве ура. 


з 


203 


ээвнен{е сравнивается сЪ предложеннымЬ 3 -- ри-Н 72 о, уравнивая аж» 
„эдой членЬ одвого каждому членуфл ругаго; но се уравнеше члена члеву заклю- 
ээЧаетЪ ьЪ себф скрытое положен{е яедущее КВ формул$, воморая КЪ дйстви- 
ээтельному виду призедена быть не можешТ. До строгоёши имфемЬ токмо 
ух-= - ум — ИВ; вютЪ одно слёдетые, кое можно извлечь изЪ 
эсравнивантн двухЪ уравнен; но сверьХЪ шого полагаютЪ еще, что первая 
часть количества рх -- 4, по есть рх, равна — з4Ёх, то есшь первой час 
эти количесшва — 345 — #3? —В. Се положеше ни непремфиное пи по 
эстрегости пужнос; оно ие дЪлается какЪ шокмо для способ нфйшето долги 
эжении чтобы найщи количества в и, кои 6е3Ъ того еыскашь ие можно 
„бы было. ВЪ прочемЪ, котда ци $ одно и другое ясизвфенщы, положить 
„можно — 3% — рии — 83 —Й —14 но Ме положеше есть причивою, 
зэчщю даа количества у и ф выёето шого, ло бы быть дфИствительныии, 
экакЪ то ниЪ бышь долженствуешВ , получающея мнимыми каждое, Справед- 
„иво, что’ Шо сложенти ихЬ змфетв, сумма есть количество дЪйсшви- 
этельное; но мнимость , которая птушЪ зсегда пребызаетЪ и которую из 
ээвлечь опипуда невозможно, дфлаетмь получаемое для воличества х выраже* 
„не безполезнымЪ, ОднимЪ словомЪ упазненте х Си $ не болёе даетЪ 
„по строгостя какЪ токмо сё рх-- = - зов или ри НИ. 
эр -— зи зи — #3 В, и всегда, котда захочешь изЪ сего уравяеня 
эсдБлашь два друпя чамивыя долженЬ будешь саЪлать скрытое положе- ^ 
э\е, кое можешЪ вовлечь в неудобства пепреодолиимя , какЪ то здЪеь, 
ЭТАБ й и Е получию шея привужденно мнимыми, бызаеть. НадлежитЪ изсл до» 


вать не ибжно ли чрезЪ какое средетво преднаписапиое уравнейе разбить 


„ па шактя Двз лрушя, что бы онф лали ши ВаЪ формулахЪ дъйсшвишель- 
эмыхЪ и епосебиыхЪ ко опредфленио; по се средсшво кажется должно выть 
ззесьма трудно, буде не невозможно» ` 

И пак по сему мы не имфемЪ еще настоящато рфшен!я уравне- 
нию шрепьей степени. И авшорЪ ‚ которой, какЪ о язствуетЬ изЪ 
предЪидущаго, прилагая кВ оному рфшенио епособЪ неопредВленныхЬ пред- 
стоящихЪ , важешся ‘имёлЬ намбреше избфгнумь зозражей  дфлаемыхБ 
А’АламбертоыЪ ‚ в самомЪ длф опыхЪ не избфгнулЬ ‚ ибо разсукдая по 
<тротосиги , найдешь , что упомянутое приложеше онЪ узинияЪ тушЪ не 
У иБета, Чшобы показать с самымЪ дфломЪ , докажемь сперва ‘сповобЪ 
неопред® ленных предетоящихЪ другимЪ ясизйшимЪ образомЬ. 

Пусть дано уразнеше Ах-РВ — о; которое должно имбть мфешо, 
хакую бы опредфленвую зеличньу количеству х ни приписать, шо ззянБ 
дла х лАВ кав!Я ниесть разествующия между собою величины ди %, полу- 
чишь Ав--В о, Ах. В — ои А(х—а1-0; икакЬ изожишель яв 
не можешь бышь ©; то сл$дуетЪ что А = о, и потому шакЬ жеВс о, 

Пусть еще дано’ Ах*--Ве-- Сто СЪ швыБ же услощемЪ , ‘то 
в3я36 для м дв ками ниесшь- разномвуюнИя между собою величины вий, 


14 


———= 


104. 


получишь Аа" -- Ва -- С о, Ах?-- Вх-- С онл (4 —а*} -{- В (1-я) 
— 0, или А(#--а) | В - оз нкайЬ величина Х язаша по произволеню, 
шо величину @ удержавЪ ‚ каковою была, другую х можно взять за пере“ 
м$ниую, и мотда уразвене А(&--а)-Р В о, воторое шоже значить, 
что и Ах Аа-- В) —о ‚ будешЬ принздлежить кЪ первому, слу- 
чаю, и пошому выдешь А — о, Аа-- В — о и слфдещвенно шакВ же 
В-ойяб — ® 

ба будешь ваше дано уравнене Ах? -|- Вх? --Сх-- В [- о сЪ шбиЪ 
же условемЪ , шо взавЪ для х двВ кавфи ниесшь между ‘собою разнствую- 
уя величины пи х, получить Аа -- В а*--"Са-- 2 — о, Аж + Вю-Н 
С; +В --онА (53 — ай )4+- Вы —а'°) НС(х — а) = оили Ади" хана” ) 
В (х4-2)--С — о, или еще Ах" 4- (Ав-- В) х-- (Ас -- Ва --©) = © 
и вакЪ величина азяща по произволению ‚ по зеличиву & удержавЪ , ка- 
ковою была) другую м иожно прилямь за. перемфвную, ‘и шогду по- 
слёлнег уравнене будетЪ принедлежьшь Ко второму случаю и выдешь 
А — о, Ад-НВ — о, Аа" 4- Ве С- о и слфдешвенно так же В 20, 
С — оирВ о. И пан далфе и далфе. 

“Теперь взяв лиожественное авторово уравненте (з®-Н р) х-- 8 
-4= о, я приивча, что воличеству 2 какЪ содержащемуся #Ъ опредфлен- 
чомЪ уракнеми 2 -рх-р 4—9) не ‘болфе можно приписать ‘каьЪ шок» 
мо три опредфленныя между собою разнсткуюцшия зехичиные ‘и что поели 
ку х == и4-Ь, для каждой изЪ низЬ келичества а й{ будут  равлич- 
ния; пошомЪ означивЪ ‘одну опредфленную величину количества % зрезЪ, 
в и соотиьтещвующия ей количесива # и ЁчрезЬ ии у а другую чрезь 
Х и соошафтелвующя ей количества ий и # чрезЬ #й иё, я прилагаю кЪ 
уравнению (зи -Рр) я В 4 - о предложенное предЪ сийЪ дока 
вательсиво ‘способу ‘веопредёленныхЬ предстоящих», и изхожу { Зи -- ра 
аний 8 5 9 — озна НВ 9—о и (зи р) х —(уин-Нруа 
НЗ — эй В — 2 2.0, що есть ‘уразненше , ‘изЪ коего пичето заклю- 
чить не иожно. И ‘шакЪ прилокене способа неопредфленныхЪ предстоял» 
щихЬ «Ъ разръшеню уразнейй вичего не даетЪ , и эвпорЪ сдФлазЪ опое 
приложеше, произвел слфдстыя, коморыя &Ъ самомЪ двлБ изЪ шого ив 


сАБдуюлЪ. . 


пииииититиотооетвеучеитвны очнь ван илистое вает ниши 


0 мнитыхб иножителя.6 пногосленныхв колигесив$, 


(27) Мы видфли, что мнимые иножишели мноточленнато 
дЕйствишельнаго количества не иначе мотушь быть, какъ въ 
чешномъ числ, и что взяшые по два они суть множишели 
иричленной, дйсшвительной функц. Пусшь шричлепная фупк- 
ция ‚ коея двучленные множители суть мнимые ‚, изобразится 
чрезъ ГРЕХ; по, чиобы пайти ‹1и ея множишели, раз 
рёшн уравнене х ня ь, и ‘получить х= ы 
которое выражен будешь ^ мвийое`; когда 5'‘меньше нежели 
Ц’; или когда Ен или >, меньше сдиницы. Мо косинусъ какого 
ииесть угла всегда неньше рад1уса; слёдовательно, естьли поло- 
жизь радлусъ единицею,  сдЪлаешь а = со. Вили 5 = а РЕ со. Ву 
шо шричлениое количество г" -- 27ёх со{. В-- Ех" можешь намъ 
предошавить 868 тричленныя Функши  неразрёшимыя ва мно- 
жители, или конхъ двучленные множители сушь -мпимые. И по- 
сему есшьли многочленное дфйсшвительное количество иметь 
мнимые множишелн, шо оные взлтые по два могуть бышь пред- 
ставлены шакъ 

Ех-нт (сор вул. ль. в) и УНР (соЁ В — у би. в); 
и какь одинь изъ множителей миогочленнаго количества ура. 
внеиный нулю, долженъ учинить нулемь и самое се многочлен“ 
цое количество, шо явствуе ть ито каждая изъ величииъ х, Ка- 
кую взящь „захозешь, 77 

ХЕ (сЕв-Ни- 1. Пи: в), &=—2(с0/.8— ИЕ ‘во. В). 
оставленная лъ иноточлеиное количество, должна учинить оное 
нулемъ. Въ сей всшавливан!и мы имземъ . возвышашь’`со{. В = 
У 1. йп.В въ ‘различиыя` степени; чего ради чтобы удобнфе къ 
тому досшитнущь» я возьму еще фориулу сои И Ави, и 
умноживъ одну иа друзую,, нахояу 

14 * 


106 == 


(сов --и— 1.0.) (со в зу 1. йа. и) [ = со. В соЁ и 
У—1.йь ВсоГи--У —1.йа. исоГ, В — п, В соЁ и] со ( В-Р и) 
Иа. (в -Ни); 

почешу положивъ и--[, & Получу 

(сор Ву ва. В) == со. В у —1.йп. 28. 'Такъ же 
(сог.28--/-1.йр. В )(соЁи +у Ча. и) о (ав--м) И йа (28+), 
и положизь и--В, я получу 

(со В--У—1.йл.8)* = со 3В--У 1.60.38. Разнымь образом 
{сос ВИ Гб. 38) ( соб и у ван. м) == 06 (зв -Н в) 
Утв. (зв и» 

и положив и— 6, я получу 

(со. В--У— 1..6 = с0Ё46=И 1.00.48. 


Словомъ не продолжая дале‘сихь изчислений ‚ непосред. 
ственно слёдуетъ, что. ` у у 
(со. в--У`— ви. В ==с0.^В=У — ав. В, 


(18) Мы представимъ многочленное количество  шакъ 
пенни. о. 1%, 
въ которое есшьли вмЪсто х. поперемфнно постшавится 
и (со В-НУ = Тбц.В) , и(соГв-У — ь в.в), табы =, ТО 
получашся два уравнен!я | 


а-- Би со. В-н си со. 2+, г... ВИА СЕВ {20 
+ (Би йо В + си”. Паб. А ав) 
_ в-ыфисо!. В -- си? сора... ... . + ВИА сов 1: о 
дин В нор бов... «ВА Ва В) 


КОИ  СЛОЖенныЯ вмВст8 и одно опь другао ошняшыял ,. дающЪ 
[| 10 раздвлени въ послБанемь случав произшедшаго на 2/1}; 
а-- и со{. В + сш сор В... .`, ‹ + МА со Во р 
Би Пл. В сиб ви... + Вр, Во, | 


‚ (79) Пусть требуюшся шричленныя мпохимели колйчесливе 
в^ + 5? Вь семь случиВ найденных нами два уравцентя“[ по срав- 


— 10% 


нени  даннато колинества а^ + 5 съ фориулою` а Е Ых-|- с 
-.... Вх] сдвлающея а^ + и^ соГ.^В 2, и^ Па. ЛВ — о; и какъ 
второе изъ нихъ даешь Йп.ЛВ — о, шо явсшвуещь , что АВ 
не иное что быть можешь, какъ кратная величина полуовруж- 
ности, Означимъ сю полуокружносшь, коея радусъ едини- 
ца, чрезъ п, будеть ЛВ == т, гдЪ р ЦВлое и положительное чис- 
ло, и сог. ^В ==", таЗ знакъ --, когда $ есть число четное, и 
-—, когда нечешное. Всегда надлежимь взять знакъ -|-, когда 
вопросъ будеть о количеств а —х^, и знакъ —, когда вопросъ 
будеть о количеств @ ^--л^, на воть конень, чобы въ томъ 
и другомъ случав [для уравнены а^ и” со ^В == ©] назшь а^- и^ 
==0; омкуда получишь иа или ^ —@иё-=т. Всщавливая 
вмбето г, Ён 8 вё формулу г “АНИ СОТ В НР ихъ величи- 
иы, найдешь & осо: х’, въ кошорое выражен!е надле- 
живъ виБсню & поставить вс нечешный мевышя нежели ^ чис- 
ла, вотьли Хочешь ниВть всё шричленные множители количе- 
ства. .^ 4+5^, и вс$ чешныя меньшя нежели ^ числа, веть. хо- 
чешь‘ииБмь 165 шричленные иножищели количества. а^-— х^ (*). 

При чемъ надлежишь замвтишь, что котда А есть число нёчет- 
ное, по функшя  а^--х” иифеть дВйствишельной двучленной мно- 
житель п--м, и что она никакого двучленнат ипожителя не 
нмБеть, когда ^ есть число чешное; напрошивъ того Ффувкия. @ №» 
имфешь дза дьйсшвипельные дзучленные множителя а--тиа-х, 
‘когла’А есть ‘число четное, и не боле иметь какь’одинъ токмо 
Шаковой дьйсшвительной множишель 4—5, когда Х есть число 


{> Чшо 25 первомЪ «лучаЪ  выбешо $ ‘должно ставить ‘числа’ вечемных, 2 
° р 2 

2Ъ друтомь чЧетныя › по для мого; чшо Фориула 0” — зах соб м 
получиласей видЬ ошЪ уравнен!я 2% — и^ = о) кошорое зЪ первомЪ` за $ низ- 
ешЪ мбете, когда $ нечетное , а 8Ъ другомь › когда { четное; и Что мену- 
ия нежели’ Л» то’‘для отё, Чшо взявЬ вмфешоф больиИя нежели Л числа, 
зыдутЪ. шризленные. фотители 40 #8 самые, чио-и прежде, приеже 
иЗАВСио, 910 соб (жк 6.) =59г 8, 


10$ поете 
‘мечинтное(*), Отсюда можно произлести весьма прямое и про- 
Се доказательство веоремв Г. Кошеза, которая обыкновенно 
иредлатаетея такъ;” 


(+) Все «е явсивуешЪ изЪ просшаго дфленя; но можно ложе произвести еще, хотя 
зЪ прочемЪ не свойсшаеннымЪ самой вещи образомЪ, нэр общей форчульг три-. 


члевныхЪ иножишелей д* — 20х со тя", поставляя, &Ь слазнымЪ Ей- 
леромЪ , вместо $ вс® числа, не токмо кои меньше Л „ но вообще кои не 


больше Л. ВЬ самемЪ дЪлЪ, когда 3Ь случаф количесява @^ -- м^, Л есть 
нечежное число, шо # вБ ономЪ случа долженсшзуя бымь шакЪ же неченя 
ное число, можеш сдфлашьея —— Л, и ‘шогда будеш п” — 29% соб Сна. 
ая —зохсор -- х* ({а-+-х/’; однако (д-р м)" небудешЪ множитель 
золичества 4% -- ^^, ибо се противно самому предположен!ю , по косму 
«ей мновишель долженЪ состоять изЪ дзухЪ неравныхЬ , и притомЪ еще 
мнимыхЪ, двучлениьхЪ множителей; сверёхЪ того. принял шричленной 
иножитель, как (2-х), соётозщий изЪ двух! равныхЬ двучленныхР, ни 
коиыЪ образомЪ ие иожно будешь `досШинуше кВ двуйР различным Ъ уравие» 
ВтлЫЪ члвна Л 8тс; изЪ которы5Ъ произзедена общая . формула ШричленняхЬ 
иножимелей а” — зах со[ я д". И шакЪ что вБ семЪ случав ‘буденБ 


иноявтель количества 4х -- Х^?На сей конеЦЪ л примфчаю, что поелляу 
&^я тричленпаго иножишеля состоящаго изр двухЪ равтыхЬ АвучленныхЬ 
можно ззирашь ва оныя уразненйя члена 1870, , хак на слизаюнщ!яся зЪ 
4Ано, шо и шричасвной множитель состоящий изРдзухЬ разныхЪф двучлен- 
выхЪ можно почиташв за сливаюнийсл #Ъ одинНЬ проешой- двузленной; 
и-лотому заключаюу что #Ъ семЪ случаф множитель количества ах | хх 
есть токмо а -- Х. Теперь когда Х есть четное число, шо $ вЪ случаЪ тогоже 
количества д^ -- х^ долженсшвуя быть всегда ночешное число, викогда не 
можеть  сдблаться — ^ ; и полоиу такБ же, тричленной, множитель 


‚.— зах сор 5 + не можеш” учиниться кзадрамомЪ и количество 
ПАЯ» ие можешЪ имфиь двучленной дЪйствительной множитель, Н- 
пропивЪ ого. когда вЪ случа количества а» — м^, лесть чешиое числе, 
шо $ в ономь случа долженсшвуя бышь шакЪ же чешное число, можеть 
зсдълатьсн = он А, и Могла будетЪ' 21—22 26 соб. я -Н^* = 44 — зв жсоГо 
-Н &*— (4-5)? па? — зад: со; = [+ д" — а? — га соб жа (в ча"), то 
веть, для иЗЪясненной зыше причины, яоличество о^ — л^ будешь имфть 


два ‘двучленные множителя ах и ач- м. Маковеце, котла вЪслучаЪ тс- 
тоже количества д^ — д^,  будешЪ печевиное чнелеу шо {долженотвуя 


= лоо 


Жешьли офружность «рута { черн. ХХТГ) ‘разаБлитмся на 
фавныя дуги Аа, Аа’, аВ, а’В”, ВЬ, ВЪ,, 6). 6’ и проч. ко- 
ихъ бы числомь былое 2, н изъ какой ни есть точки О, на. даме 
р8 АК ззяшой, прошинутея лниен Од, Ой’, ОВ, ОВ”, 05, ОБ, 
90, 00’ и проч, ко вофыъ шочкамь дБленя; шо будемь ^ 

СА б0=оа. Од’, ВБ. ОФ. и проч. 

о фо , 

СА — С0 = ОА.©З .0В/”. ОР „ОРУ. ‘и проч 
эзявъ © линеи понеремённо , ‘означеннымъ здфсь образом. 
Мы замфшимъ сначала, что котда ^ есть число нечещное » то- 
хда ОК емиь одна изь линей Од, ОБ и проч. и что когда есть 
число чешное, тогда она есть одна изъ линей ОВ, ОР и проч. 
Потомъ остается намъ токмо: доказать, что означивь СА чрезх 
в, СО чрезь хи дугу -АО, содержащуюся между точкою А иод- 
пою изъ шочекь дфлен!я, чрезъ 0, должно бышь произведеще 
00. 00’ или 09° = 1*— зах со В ---:х'; въ чемъ ифшъ никако-.. 
20 сомнбы1я, ибоесшьли проведешь ОР перпендикулярно «ь СА, 
получить 'ОР = ап. В, 02 — ка соб В--х, я слвдопиенно 00’: 
я“ > зах со В--. 

'(8<) Мы возмем»ь для ‘показаия ‘сего’ приифромъ, ‘разныя 
функции: шакъ пуслиь будешь. уния им 5% ; она изо дву 
жленной множитель их ‘и шричленной а’ — га хсот 1“ л 


а 
ах фуныия 2-0 имфешь два шричленные `множишеля 
#— ракет", 7 — вахсой. тен ‚ кои не иное что юущь + 
какъ & пазухи! ‚п раку ни, ибо сот ОЕ 
функшя “— 5’ пызеть двучленной мвожитель «— хи „пи. 
зленной 4’ — васо я т" —а нах“ $ Функцы ны 
иметь ‘два двучлениые миожителя ая, а — хи одине шри- 

| членной а “-акоо ет та -о, 


быть всегда ‘мешное иисло, не моток визлйться = и. потему моет 
учивиться мокмо — ори тогда, буде. 0% не даршоГ 5" ира (а-я 
это есь количество а^ —а^ ‘буден еиь ОдинЪ“ шонио двузаенной 
ЩЪйсшвшаельной множищель п — #. 
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` Возмемь еще для прим$ра функии а -- хи ах. 
Первая а“ имфешь шри. тричленные множителя 
оао", а*- за хсо 1-х", а — гало т -х', 
кои ло причинё что сорт ЕИз , соо, сор 77 —— 16 (соЁ)° 
— тосоГ 1 — 5 сорт [ член, 8] == —ЕУз » савлающеся в --а",, 
®— аду зн м, @ -рамИз-н м. 

Вщорая функшя а’— м имфешь ‘два двучлениые множн- 
шеля ах, @а—х и два шричленные @— зах соГ. т и ы 
@— ах, а зажсо А м -рах нд". 

(вт) Есшьли требующея тричленные множишели количе- 
сшва @“^ — за^х^сор в | х”, шо получимъ [изъ члена 9810] два 
- уравненя 
а — са ил соЕ в со. В Ни со ^В — о, 
— за^и? сора бр. кВ + ив. 2 В =. 
Первое я утножу на бп.-2^В; а другое на со 2^В, потомь 
ошииму одно отв друтаго, и я буду имёть 
а’^Ви, 28 — заи^сор (и, 2^ВсоГлВ-—йп.^Всо{.2^В)—=© или 
> [< а. 28 —в алисоГ. в, Пр. (2^В-—=^В) вт. 8 са^и’соГ.ебо. Вс. 
Оное побл$ днее уравненте соединенное съ симъ — гали^со[. сб. АВ 
+ и. 58 — о; даешь и^—=а^ ии а; откуда выдеть 
т —= -- ви Ё— г. Поставляя @ вмёсто м во второе уравнен!е , 
получишь Па. ао соГ.е йо. ^В, н по призинё что Во. 2^В= 
зб. В сор В, будешь соГлВ == соГ.5; опщуда явсшвуеть , что 
ХВ-—=21т-аи В 2-я, И шакъ искомые шричленные мно- 
жители будушь сего вида @* — ово РЕ | 4", и они най- 
дутсл, поставляя въ 
— ПохОРРАТЬЯ | 4%, в*— зах со, те На”, 

зЫБстШо 2} 10% чешные числа мевьн!я иежели ^. Но зам тишь 
надлежить ‚ что когда А есть число чешное ‚ то чрезь предъ- 
идущее ‘всшавлизае [вмфешо 2$}] найдешся двумя множителя 
ми мене ‚ нежели сколько фунния 0“ — со^ д® ОБЕ х^ 
имЪшь оных должна; воть Си множишели а*—гах с0/, Ен», 


— АЕ 


@ НН 2аз со! &-На"; котда же А‘ есть нечетное. число, то 
найдешся однимъ токмо множителемь мене, а именно симь 
@— зах со Е -=х. (*) . 

"Такимъ образомъ для тричленныхь мкожишелей фуики 
в — пзсора-- 5 иы имЗемь си количества 


в ах сора, а — 2х соЕ, Ех" ид’ — зазсо 4". 
Въ самомъ дЪлф, по причин чшо 
ЕЕ ХИ и © — т = 
сорт = — ЦсоГ5-Н У Зв.) и со[. т — сор &—Узви.5), 
найдешь произведен!е двухъ первыхь множишелей == 
3 2 
ан как (ана со за" со, 

-кошорое количёетво умноженное на а — захсо{ 4 -- д" дасптв 
в — за сора. (#*) . - 


{*) То и другое произхсдишЪ оШЪ мото, что авшорЪ опасаясь можещЬ быть 
т безЪ зслкой нужды подобнато тому затруднен? каковое ‘вспрёается при 
- разрёшени на мпожители количества ‘а ---х^, предписываешЪ поставлять 
хиБсто 2} шокмо меньшя нежели Л чешныя числа; ‘ибо когда 5Ъ пер» 
зомЬ ©лучаф, шо есть вЪ случав ‘числа А чешнато» вывето 12$ "вЪ. фор- 
пулу в* — зал со р $ -- 5* поспизишь © и А, шо ‘получишь, точно 
м8 множищели, которыхЬ ‘у’авшора ‘не достазвало; шакЬ же когда 3Ъ. слу 
за$ числа ^ нечетшнато , кошорато здфсь выфсто 22} поставить ‘уже неможно, 
поставишь токмо о, шо получишь ‘мочно тощЪ множитель, жотораго Ъ 

семЬ случай не доставало у ‘автора, 2 


А что зАБСь вибсшо 2} можно-постявляшь © и А › то для гото, йо 

1 Посшановлен!е не обращаешЪ дугу ви ВЪ пуль. ви 1Ъ и, ка: Ъ к 
первомЪ примфр%, и что пошому шричленной множитель а око В 

ие зыходитЪ ‘вопреки предположению, сосшолщимЪ ‘изЪ дзухь „равных 
вуз ленныхЬ. ы 

- - 
. ` . ИИ Ы 
{*!) При саЯЪ умложеныхь ‘нздложимЪ ‘поинишь, что-воЕ $. — #8 дворе, 
. == 4, и чмо 4 соб — зе ё = жобэ #= 61, &. ЧрезЪ шосрел= 
«иво `сего 3Ъ перюиБ ‘умножени” полйчаеиико ‹д* я“ (соЁ & — 3 ив") 
5 о у 
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($2) Изъ послвднихь формулъь удобло произвести мож- 
мо другое свойство крута , которое лервой прим$ шаль Муавре. 
Вошь какъ оное обыкновенно предлатаешся, 


Ястьли на’ окружносши -какого инесшь круга АВНА 
(зерш. ХХИ) возмешся дута АГ и луга АВ Е, помомь 


окружность: раздёлишся ., - начиная ошь шочки В, на число рав- 
иыхь частей, означенное чрезъ ^, и изъ какой ниесть” шочки О, 
на’даметрз АК взятой; нрошянушся ко всфмъ точкамь д8ле- 
ня лииси ОВ; ОЕ, 2 ОС, Он проч: я товорю, что будешь 


Ща 


ов. ок. ‚ О}. ое. 0&. и проч, =СА^— аб. Со‘ор а 60. 


Въ самомь "дВлВ › означивь СА чрезь а, СО чрезъь хи 
содержащуюся между А и одною изъ мочекъ дфленЁя дуту чрезь 


рые 
8, будешь мийшБ ОО, — а? —2ахсо. Вх’, и потому ‘поставивъ 


змБешо В Чн различных дути В, 4, Е, 4. ипроч., 


що а — 


найдешь для ОВ, ОЕ, оу, ос, ОЕ, и проч, ш5 же самыя выраже- 
ия, о коихь мы доказали, чшо суть множители количества 
а со ах”, (*) 


ь 
911 (соГ Е & -—2йп, & -— йв, $ ЕЕ в? (2 соб 2. — 2 ви. ®— т) обрашилисл в 
20° х* соб д", То же. вЪ рутом ^ упножвны количество 
1683, ор —— 43 СО 8 соб 2 дз (сора — 2 соГ 5 (2 сое —1)) = 
2 0359 (со. —40Е 8 +2 < )=-—2 вх {4 50. ре —5соГ. э сдфлается ^ 
— 235 соГ а. - 
(*) ВЪ заключение сея статьи мы. приесъокупиыЪ, зд%еь еще слБдующее дайф- 
чае: 
Количества а, ^— за^ ж\ соб 8 -|- 2%, кои авторБ . пова" . 
. ЗаЪ как разрёшишь ва множишехи’, совтавалю В. шокмо первые. 88а 
общйс вида соизмбримыхр функшй, пошому чио естьли мы предетавниь ^ 
жхБ лак А--Ва^, А-Бж Сил, озпачиаЬ чрезь А, Ви поз 
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соянныя зелитини!, зходания ЗБ оныя количества , то естесшвонно изм Ъ 
прелставатся еще слфлующЕ зилы А --Вя»-|-- С л^-- ра, А-- ВАХ 
-Са^--0 33 -- Е #%, и. шакЪ далфе; почему, для призеденв иБкошо- 
рымь образом Ъ КЪ конну сея сшетьи, скажемь ифчто 9 разрёшенти па 
множишели и сихЪ послфднихЬ количестаЪ. 


Вопервых» зозмемЪ количество А --Ва^-- С л**.-|- О 5%, или се 
А-- Вх -- С 2 хх ( отафливЪ оп посАфдНягО члена еРо предстоял“ 
шее]; оное, какЪ шо явно, может бышь почилаемо сосшоящимЪ изЪ двухБ 
дъйсшвительныхь множителей м^-- М, ^^ Мл^-НР, гл М, МиР 
неопредьленныя посшозипыя зеличины; перемножимВ между собою с1я мно- 
жители; чрезЪ шб найдем МР. (Р-- ММ) мА (М М Вах, и 
по сравнен?и сего количества сд взятьниВ нами, получимЪ ‚ для диредфле- 
ия шрехь иеизвкешныхь величи М, МиР, шри уравиеня МРЕ-А, 
Р-- МВ, М--М —С; изЪ коихЪ по изключеши М и Р. произой- 
детБ уравиене мрешвьей степени 
у № — С\Ё-+ВМ- Ао, 
кошорое разрЁщениое дасиЪ М, и пошомЪ опредфлишся Ми Р, И шакимЬ 
образомЪ взятое нами количество булешф еостоящь изЪ двухЪ дБйствич 
пельныхБ мпожишелей 2^-|- М, л*\4- МА {-Р. Мо оные адезЪ предБ- 
иду сповобы чеогла могутшЪ разрфшиться ва двучленные или мри- 
членные множители; чето ради чрезЪ щёже способы всегда мы можемь 
достигнуть ко множимелямЪ и взяшато нами количества, 


одобимыЪ образомЪ разсужлал пайдемЬ , что‘ и количесяво А--ВаХ 
+ Сх^ 4-х ЕЫм» розрёшимьея можеш на’ два АВйстиишельные 
иножителя х^ --- М, 23 -- Мл? |-Рл^-|- О, но чрезБ посредсшао ура“ 
внен!я четвершой степени. И шавЪ далфе. " 


Откуда слхлуешЪ доказательство, хошя В прочем не прямое ‚ 9ео2 
фемБ славнаго д’Аламберта, упомхиутой нами вЪ приибчани кЪ члену 7зму, 
и доказанной ЛаплжеомЬ прямо ` 


0’ дообяхб соизмбринымв . 


(85) Всякая соизибримал. функция можеть. быщь пред-- 
бтазлена. такъ, 
аебер е...-ЕВх, 
ибо. можно, положить, что въ раду’ о, Е, 2,..,.:Х. ве в03- 
можныя иблыя числа содержатся; Откуда слфдуешь. ‚. что. и 
всякая соизмёримая дробь. можешь. бышь. нзображена чрезь 
(Рен еее иной неее, 
(О. рн мно. неее в НА 
эествли. в предложенной дроби: случашся степени; коихь пока 
к — 
вятели’ целы: оприцашельныя числа, какъ. ох, хе ,. с, 
зто, дабы: оная: была подобна: предНаписанной‘ нами’, довлфеть 
токмо, числишель, и’ знаменатель, ея: умножить. на х*, полатая 
7..3 величайшийь изъ, сихъ. отрицательных. показа шелей:. 'Такъ на- 


| ний ъ. числитель, и! знаменатель, дроби! а Множивь.на Хх", 
р —_в; ? 


2 += 
осно #27 5% 
обратишь оную. въ. си а 


"Теперь въ дроби’. показашель, Х можентя быть. больше или! 
меньше: иежели ^^; естьли; больще, шо’ раздфляя . - 

По, еси. СОА Ежи на и, нии САТЧЫ Жена, 
можешь: всегда: соизм8римую, дробь, разбить. на: дв. части:, изъ. 
хоихь, одна: будеть цлаяг соизмёримая! функП1я‘,. а! друтая! соиз-- 
мзримая: дробь, у; которой! высонайшая: сщепень, количества. х В®. 
числишел8: меньше” нежели! выгочайшая: степень. того, же` КОЛИЧе-- | 
ства: х'в8 `знаменащелй; Наприяръ пусть, предложенная: дробь 


будепиь Е. 3“. по раздьливь д" -- ах: на 2-х: ‚ найдешь,‘ чино, 
| а дания: у шакииъ, же: образом найдешся; ›: что, 
@,-+. м дав ах" 
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- И шакъ, когда предложится разрёшить сонзиримую дробь 
ва дроби простыя, то вся рудность обращается въ разрвше- 
е иа дробн простыя соизмёримой дроби сето вида 


(Р)...... а бен сх +, и ЕВА 
(9)... абонент, Рут? 
въ которой числитель Р и знаменащель © полатающся не имбю- 
щими общихь иножитшелей, - ох 
(89 Я представлю себё число ^ + х двучленныхь дробей 
ати: К ития Ни проч. 


Ясно видно, что’ по приведен ихъ къ одному знаменашелто ; 
произшедшая дробь будешь имтшь ‘числителемь иёлую соизмв- 
римую степени функцию ‚ кошорая въ разсужден!и сей’ сше- 
пени будешь напобщая. Возмемъ длл. примвра три дроби 
а-я» > . 
‹’ Т-их. я’ чих и’ т , 
шо приведши ихь &Ъ одному  аненатель 5 получимь драбь. 
| „АТТА (тт тп) х-- Ап’ 
Вши’-- А(т’п--тп”). Вип” . 
’Сит’--С(и’п--ти) = Сня/ 
{п--пх)("--пх) (17 п”х) 
у которой числитель есшь ЦЗлая соизм®римая наиобщая вто- 
рой степени фупкщя. При чемъ весьма примфчать надлежить, 
что двучленныя количества т-ынх ь и’ п’ х, п’ п”х по- 
латающся неравными. и первыми между собою; ибо, есльли бы 
противное шому было, шакъ наприм$ръ, есшьли бы было 
э’-птх = Кя--Кнх, то бы вышло т =Ки, и=Кпи 
&робь сдЕлалася’ 
(АК--В)им/--(АК-НВ) (ий-нзин" х--(АК--В)ии хе 
-НСКи’ . -Е2СКтт у --СКл* 
К(т-нх (ви х) 
У которой числишель не можешь уже представляшь всякую цВ- 
дую соизыримую вшорой, степени Фуницио, понеже уравнивъ 
эный общей впорой сщепени Функия а Вх-ну я, найдешь 
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между м, Ви слфлующее отномене &7?— дтп + уИР = о: 
[960 сдфлазъ (АК--Виии-- СКиР-а, (АК-В)(жт-нти") 
-ы2СКип = В, (АК--В)ни-- СКи?—у и умноживь. первое 
изъ сихъ уравнений на 1?, а другое на ти, увидишь ясно ‚ что 
ап? — Втп = — (АК +В) иРнв" — СКиРи? = —- Иру; слЪд. и проч. | 

Но есмьли полагая дза равные множителя, вообразншь 
-<ебё три оАЗАуюЩИя дроби, 


ы + 
фетила " ее 


шо приведши ихъ къ одному знайенателю , полутишь дробь 
ди Ви - Ста -ы (Ав В. пи Ви АС т я а -Н ( Вия” Ся?) х21 
ии стих} Й 
у которой числищель можешь предсмавляшь всякую цлую 207 
измёримую вшорой степени“ Функи!ю. Гоже самое будетъ, есть- 
ли и изъ трех равиыхь множителей составятся с1и ри дроби 
й Й вос 
а Т ив Г тих 
ибо приведши ихъ къ одному знаменашелю , найдешь 
А+ Ва бал (Ан--оСтп)х-+ С 3х2 
(ине " 


Представим» себф шеперь дз шричленныя дроби 
АН Вх. ‚ СЬх 
еж акр серв виз "ГРЕЯ 7х р В’ Е РЗ де * 


у кояхь зивменашели сушь иеравные и первые между собою; 
приведши ихь къ одному знаменателю, найдешь спо дробь 
АРС (ВО к (АР-СВУ- (ВЕНЕ) м 
+Н2АННСот, В! 2 Ви соЕ. В! 
2 С иЕсоГ. В —=2БуёсоЁ В. 
(и агах сор ВЕР х°) @’'-Е 27 ро. ВЕН”, 

У которой числишель есшз ЦВлая соизифримая наиобщая трешьей 
сшепенн ‘функия. Естьли бы шричленные множители были рав- 
ные, то бы надлежало составить сти дв дроби] 


АВЕ Й С+р= 
соя верх рр к вер То ога едва *. 
ибо ихъ приведши къ одному знаменашеляю, нашлася 'бЕГ „дробь 
АСЯ (ВЫ х + Серия 


Е Суёсоё В Ого В.. Бо 
(г ЕАКЕсо, ВНР яж) 


| 
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у ‘которой числишель есть такъ. же ЦЕлая соизифримая наиоб- 
дная шретьей степени ФуикиЯ, 

(35) Но не продолжая далбе сихъ ‘изчисленй, я дунаю 
что слфдующее празило, дабы всякую предложенную соизмЪри- 
мую дробь разрёшитшь на ‘дроби простых, можно почитать за 
доказанное : . 

Пусть оцая дробь изобразилмся чрезъ 


(р)... а-финем-ь т -ЬАХ ; 
(9) аннон . ЗНЁх ХЕ} 


‘ищи множители знаменащеля О, разрёшая уравнене 

ах НН ен о; 
'и-естьли иайдешь двучленные дрйствительные ‘множители их, 
жечь, ипроч: (р+ах} и проч., таВа--их, пиьп/х, и проч, 
Ее9х И проч. суть неравные. И первые между собою количества, и 
причленные зна двучлениые шеразрёшии ыемножиниели 7" 74 зурхсоГ.В 
д”, ипроя, < 5 эзих со )', и проч, тдв и“ -ногёх с01.8 
НЕ», и проч. 5-2 зи хсору-ншх* и проч, суть шакъ же не- 


равные и первые между собою ‘количества, шо положи №= 
. , й 9. тих 

А! - В „ 
ен и проч. = з- о 
#т=* Фе ре ия 

. ЕЕ , в ине 
== я проч. + теней рнА и проч. Ойл ур ие] 

С”--Н!х . 


—__ Нк 
(5 ЗАаенхсор у, уни? . ЕТ ИТ 


—- ипроч. ‘и приведши с1и‘просшыя дроби Ъ одному знаменате- 
зАю, получишь дробь имётощую числителемъ 

А-В Са --.. Ну ° 
нкакь $4е количество можешь представлять вс8 ИРЛЫЯ соизм® . 
римыя фунюИи сшепенн ^, ино `можио положить, что оно есть 
тожеошвению съ колизествомь 

ан... м; 

симъ образомъ составишь уравиен!я 

Ата, Во бтыес..... НА 


й 
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хоторыя послужашь ко опредблештю А, в, и ‘проч. А, В’.,.. 
н’, и дироч. &, Е, и проч. Е”, ..... М, и проч. 

(о6) Мы возмемь для примёра сНо соизмизрямую дробь 
ЕЖЕ, которую‘ предлагаемъ разрфшиль на’дроби прп 
ешыя. Поелику миожилели знаменателя сушь х, 1-х, (1—х)*, 
т и--х , шо мы положим, что предложенная дробь разна, 

, я НЕ 
ы о 3 пен Ни; 
и призедши_ "оныя простыя ‘дроби? къ одному знамевателт , мы 
получимъ . шожесптвениое уравнеше : -- 
А —2Ах-- Ах-- Ах — Ах" РА о, 
Шан ВОЗ ВеЫаВ о зВ В 
МВ м В 
НОЕ СВ вс 
Е +Е - Е. 
2. —Шз —4 —_— Е 
изъ кошораго найдемь А — 1, ВЕ, 


4 ъ рой ааа — 
ЕЫз И пак реву я 


ча 
зан" 


Вошъ другой способъ опредвлять тёже самыя предсшояния, 
(37) Пусшь р’ предложенвая сонзифримая дробь, и пусть 


требуется опредёлишь числишель частной дроби м; ибло-- 
жи 9О— (мик )бнР- 8 Ра З $ же № = 
©—(т-их) о ®, и кадь такв же в 


то будешь Вань Но поелику В есшь соизивримая 'и%- 


ля ‘Функшя, то количество Р — А$: должно. бышь  чрезъ, 
Е Я 
то-пох дЗлныо па црло,` ошкуда слфдуешь, что есшили 
т пх=о, то должно бышь макз же`и Р— Або, и 
слздственно А равно количеству, въ какое Е обрашитися, ког 
да сдфлается х = — п; ‘причемъ весьма лено видно, что 8 не 
должно заключешь въ себ% множителей равныхъ те их, ниже 
шакихъ , кои бы’былн .произведен!я ош умпоженйя сего коли 
зества произшединя. -[ Ибо, естьли бы $. ий%ло множитель 
п --тх, шо бы какъ А, шакъ, по причин$ то Р — АЗ дЪ- 
тб 
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авшся чрезь м -- пох на ЦВЛо, и Р нмёло множитель т -- них, 
и дробь 28 была бы не простая ; чию прошивно положентю. ] 


Въ  Праъидущень принёра Рам" 5453, и. 5 
= а) (1; х°); почему когда сдёлаешь хо; о получишь 
5, чо дзйствишельно есшь ма. величина, которую мы 
 Пашли для А..Естьли хочешь опредёлить В, шо-будетъ 5 = 
тие) (1—--2’); ио когда к-т, тогда Ав довах 
тельно ВБ вакь шо мы прежде нашли. 


($8) Чтобы опредвлиь числишели дробей 
- А! В/ 


= | к и _ ; 
(@Ф--9=)* (+92) т. А р -9Е’ 
ий . 
О 
Е ;и по о причии$ шо 2 =, р › будеть 
Ра в (р 9= 75 
&— р-на. И (ро 


г, Цр--9е 

Поелику ‘же В. ест соизмбримая ифлая фувил 
но, что. числншель второй зас предъидушато уравненук: дол. 
женъ быть чрезъ знамевашель дфлимЪъ на Пфло; изъ чего слфду- 
етъ, что сей ‘числишель должень изчезнуть въ положени р дх 
—0, и 3 семь самомь положёни Р-— А’5 го; откуда вы- 
ветв .. равно количеству, въ какое © обрашяшся, когда сдфлает- 
ся х —#. `Но ‚понеже положенте р-+ах=о, дВласть и Р- 45 
о, шо явстирениь. что Р-А/5 должно быть яр р--дх дБли- 
мо на цёло. Положимъ ее ЕТ, тв Т алая вонзмвримая 
т- (+ Сред). ЕН в 

б . с рерах иж -^ 

Чрезь подобиое разсуждене  шому, кошорое предъ симъ, мы. 


(Я, то-`яЯсно вид- 


функц, будешь В = 


—= $ 2Е 


учинили, иайдешь что Т — В’ въ положени р-Нах=о, 
должно быть равно нулю; ошкуда слздуеть, Чшо В” равно. ко- 
личеству , въ какое Ъ обрапится, когда саблаешея х == — 2, 
и что Т—В7$ чрезъ р 4х двлишея ва цфло. Пусть т =, 
тдв О соизмфримая цфлая Фувкши ; будешь 
в—6 2 8 .. -Н(р-9х 3) 

С. На 
и С” равно количеству, въ. какое © обрашилтся, когда сдблаещся 
х—=. Еслаьли хочешь’ найши @ще ‘слбдующее предстоящее , 
10 положи Е =У, и ‘будёнь оное разно количеетву, $ъ ка- 
кое & обратите, Фогда” ‘едблависй. = И шакъ далфе. 
. Чтобы вЪ Ирёдьйдущеня прийрв опредвхЬть предстоя- 
аа А/, В”, положи 9=(1-—х}.5; опкуда Зыдеше Вж(г-4 4) 
и 2 ВЕРЬ +48; когда же сдблаешь х т, шо се выра- 


Е 53) 
жене учинишся =5, что и будеть величина предетоящато 
АН РА! = виз 4% — 55“; чето ‘ради ТЕ 


т — тоя 2+ 503 
ый Нм "- Ея), ТДБ СдБлазвь Хх, 


выдеть 5 В аля. Зеличины предотоящиго В. 


(39)  врь вопрос»: состоишь въ впредвленти ‘предейтю я» 
Ех 


щихъ въ числищелВ тричленной дроби Е РЕЙ Положи 
2 т Е }: 
© = (- зуфхсоЕ ВР”) 5, ис ария Е®уи 
какъ акт же. в що’будещь В 


"ЗЕРЕН Вх #)5› 
РЕЗ) 
Мы заключимъ изу сетоту как и прежде , что,, поелику 
к. есть. ‘соизмфримая. ПВлая фунния, надобно чтобы количество: 
—5$(Е- Ех) чрезв и -р акфхсо.В-Н Ел” было - АВлниб” на 
о и чобы -попюмъ каждая: изъ величинь количеснив и, ко- 
- торыя даетъ уразневе. г’ 2гЕх сор, 6-Е обращала . 
функцию Р-—5 (В -Н Ех) въ нуль _Изкакь ие величины : ко-. 
. 6 


ку 


| 
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личесиаа х суть 
— 2 (с9. В-НУи— 1 йо, В) и — + (сос В —У па. в); 
по я положу, что он поставленных ‘въ Риб обрашають оный 
Раь Иру 1% П-му-т 
$ вв Уи ти си, (*) 
отъ чето получимъ. два Уравнен1я 
Пита = (У-НУЖКЕ-Е(соЕ. ВРУТ. В)), 
ПРИ (3-Е Р.В ИЕ ви. В); 
изъ коихь, одно съ друтимъ слагая, и помомъ второе, ощь пер- 
заго ошнимая, находныъ 
п= Е Усс ВА- Е сво, в, 
т = — о Рос — 2 УРбь. В. 


Каконець чрезъ осредатно изключен!я получимз, 

Ел же В р пе тх 
, ЕВ. Зато РР орет 
(Ибо, - первое уравненте умноживь из с, ‘а другое ‘на У, и се. дру- 
тое ошназь фшь перваго, найдешь Е ==" ИТТЕ; ; пошомъ пер- 
зе умноживь на > , а другос на си ‹е другое ириложивъ къ 

— = 

первому, будешь ить Е— паи соГ. В. Е, куда на мёсто № 
надлежить поставить токмо разнутю величину, чтобы получить 
первое. изъ предначертанныхь выражен]. НН." 
Употребимъ мы см формулы ко опредёлецию в и Езь прим- 


р; въ кооромт 


) 


Рак ад" 4 нию; 
будешь АНаиСОЕВ--И тах соГ.1--3*; откуда вылете 
У тив. Сзерьхь того , поелику. соГ. В . со, 28 


== Бусо зв: т, со. 48 2 и дов ЕУз, Па. 28 = УЗ, 
Ди.3В=0, йп.4В Уз; выдеть х[2=— 2 (со. Ву? Ищ8) == 


(#) `Сёе' положене ‘оЕновлно ма том › Ито ‘нечкое мнимов Колечьетво можешЪ 
бышь приведено хЬ сеиу виду А-В ИЕ, 


— 123 


т ити 8 *— 
ВУИ =-КЕРИУЗУ ея 
Посшавляя си величины зъ Ри $, найдешь И = — 
1, с= —ЕУИз» н слёдовашельно Е = — 5, Е . 

- (06) Осшаешея намъ ‘шеперь опредзлишь предстоял ния 
Е!, Е’ и проч. Положимь © = (5 -- аи сор уни 5 и = 


Е-НЕх _ о: 
(и азих со уни) (Уавых соруних т ах 
я , - 
но М-Н \х К; и по причиив что Г = 
+45 сор у Ни . 0, 
Р 


, будешь в = 


(ПАН авижсоГучни ях }.5 . 
Р--5(Е-НЕ’х--(С-НН/х (5 -Н ихсор уни") н проч.) , 
| (оби хсоу-Ни *)* —* 
Изъ уравненя же их --озих 0 у -- Яо мы ныЗемъ х = 
=: (со уу. лу), и озназивь чрезь Пепути;у-1 
холичестшва , въ кошорыя функши Р и 5 обратяшся, постазляя 
зурошо х ето величины, мы будемъь нибшь чшобы опредё- 
лить Е/ и Е, два уравнентя 
ПЕРИ (НИ 1) (Е — СЕ со Утв); 
П-пУ- Е ($ -—вИ-1 (Е — = (Е’соГу -- УТ). 
Р.Е’ х) 
я аз со их 
т—5 (< Ни ..... НИМ МС - эихсоГуннй хх") —*) 
(О аби. уник т у 
И такь естьли мы означичь чрезъ т ВУ т количесшво, въ 
которое Т обратишеая чрезъ предъидущее воавливаше, мы бу: 
демь ичЁть ‚’ для опредвленя С’ и Н’, два ураввешя 
+0 И -т=СЕ-ЧИНТ (6 — НН (сову-Ну Став. л)), 
"т бИ-т= (52 (6^-Н (су у Впиу)) ; 
и макъ дал8е, 


Положимь. —Т, будепть & = 


‚124. и 
Я возьму для примтра соизиёриную дробь с. Мно- 
жители количества д*-= х* суть а --аху я + ‘па ану ча; 
почему, есшьли я положу © —(й—ахуз-- #5, я буду 
иМЫШЬ $5 = —@, и 1, сОР-ли = йпну = т "=; 9 (1-1, 
Поставляя с1и величины "аъ (а: ахув-н а" у, 
наЙ “у 1. Но Р--т; сл®довашельно `И — ть 
и—о, № =0,5 = 84°. Посшавь с1и величины въ уравнентя, кои 
должны дать Е и Е’, и будеть имфиь 
ТЕ У ЦЕ ус. Е) — 4буз.Е 
12409 У-КзЕ--оуз. РО 4вуз. Е, 
откуда получишь 
Е’ — а г; 
 Нйдещь потом т = 


1 ааа" + вху 9+ во 


г-ахув-нх 
что обрашишся въ 2 (1+2), когда ‘вмёсто х поставишь 
найденныя выше величины, 

И шакь т-—9—за“и ‚ 

аут (26’--аутн/” 4, 
Ев) == 4/21 (а6/--вузН“)--4фуз.Н, 


откуда получишь бя Н- т и (НА = 


3(2а—ху2) 
16. . 
„ ^ айдеть дб друйя простыя дроби, перем$ция въ предз- 
ндушихь у количества @ знакъ, и будешь имфшь . 
2 о аа 30а—хуз) _ ^ &чхур. 
ая вание окт даа. байар аку +?) 648 9 раку ции 
Зака) . у 
16а раду =) 


и Ир х аа . 


$45 


= очбгувьза РЗ), 


— 


„0 слособЕ разлакипь фупкция в5 ряды. 


(9г) Чшобы разложить въ восходящ рлдё, сирфчь въ 


шакой , въ воторомъ.6м показатели количества х взозрасшали, 


‚ Е+ У Теа — _ 
соизыфримую дробь пои, я положу и ттт + Ах 


ЕВА -Е и проч., 
и ясно видно, чшо требуемой рядъ не можеть имфть ниаго ви 
да. Пошомъ унияшожея знаменашель и перенося во члены на 
сдцу сторону, я получу’ ураввен1с , 
Аз-НВ хх бе Ри и проч. — о, 
84 А о -4В —4С 
`-- 5 -56А -- 6 В 
4 —4А 
+ 
ЕОторое ‘должно быть тшожественное , не зависвио ни оть ка- 
вой величины. приписуемой количестиу х. Цочему непоеред- 
сименно будешь А -— 8—1 о, В —4А-Н5-о,С —4В--6бА—4 
= о, р —ас-6вВ — 4А то, н проч, и сАЪДешвенно А, 
В — 21, С = 64,0 5125, и проч. . 

Все по, чию принадлежишь въ одной и тойже степени коли- 
чества х, есть членъ шожесшвеннахо уравнентя; ръкаждомь тавовомъ 
член ошличаерюя сшепень количества ‘м, ош ея предетояша- 
то; потбиь, паблюдается правило, на кошоронъ способъ неопре- 
АЪленныхь  предстоящихь  освованъ и кошорое сосшоишь въ 
НомЪ, чобы Уравниви нь, нулю каждое изъ предсшпоящихъ 1по- 
жестренпато ‘ураввеня, и причииа сему, ‘какь о мы уже сЕАзали, 
сеиль ма, чшо поелику х недолженотвуещуь принять . никакой 
опредфленной величины, ни вкошорой лзъ Членовъ, онаго" уравне-. 
ия не можеть бышь положенъ унизшоженяымиь предшествующи- 
ми или послфаующими. его члерами. 


125 —= 
Естьли хочешь разложишь въ зОСходяЩИЙ рядъ фузкшию 
шо положи ее разною 1--Ам-- Вх" Сб Охри 
проч., и по взяшйи квадрата изъ каждой части уравнен1я иум- 
ноженш на 1-х’, получишь 
ЗА. х*-аВх--8С. 6-80. х*-- и проч. о. 
г -- ^ -2АВ --2АС 
-52А --2В —= 3" 
№ -0С 
ЗАВ 
Уравнивая же каждое изъ предешоящихь нулю, найдешь 


т 1.3 1.3.5 г3:57 
А= гв 247 с 520 Бивво й проч. 


(92) Удобно доказывается, что когда т есть цфлое и 
положительное число., шотда (к-- хит - т. в р 


НЕ В Е Я, ах - и проч. (*), ичшо 


'{*) И нмепно <е доказывается: или чрезЪ поередешво  чиселЬ  образозаше 
приемлюнцихЬ, ках учиния Марки де ^’Опиилаль ВЪ зой книг коничес- 
ЖИУР саоняЪ счени ; или чпезЪ персложене и совокуплеше буквЪ , какЬ 
сдфладЪ г. Клеро зБ своихЪ ЕлементахЪ Алгебры, и поглв Воссю и’ Безу 
&Б енвахЪ курсах; или чрезЪ  единое.тосмо переложене , какб учинилЬ 
славной ЕйлерЪ вЪ универсальной своей Арномешихф $ или на послфдокь 
чрезЪ разсматризанте зозврашающагося ряда; которой произойдешЪЬ омЪ раз 
дЪлеШя  предопояших, наоримЕрЪ т, 6, 15, 20, 15, 6, 1, сшепеней бипом 
МЫ па самихЪ себ: ша 2Ъ сечЪ примфрф чаетныя 1,1, Ч, В, М, 1, Е 
составляю Ъ рздЪ 1, $, $; 15, &3 Которахо члены азаимно пере“ 
множенные ‘дани. продстеяния бй сшенени биномы, и показуююЪ закон, 
коему оиф послфдуютЪ. Сей способЪ кажется принадлежинЪ  Зондерзонуу 
смотри сго Алтебру. Но изЪ вофхф сяхЪ срособокН, сповобф КлеровФ есть 
наилучийи. ВЪ прочемЪ може доказываешся еще чрезЪ ‘посредешво общихЪ 
способонЪ, наковь сушь способы Ейлера и Копдорсета предложенные Ъ У 
помф Нозыхь ДЪиНй здъшией Академи паукЪ иЪ член, Бпоте») мешо: 
дической Епдиклоледи, 
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(т ая" нод -+и проч, тт мах (то-ьт. тт 
2 (2ас-+Ы’) 


+ (тени. П-тоаб ет Е. "ое 0) Фе (та-нт. т 
ыы Е ан 


заб-+-и.> т, 
аб -нт тра. тв. тв. цеЬ-ьм 


т 
3 


г. 2, ны 3(а* с 
т-—3 2 5. 
=. а’)х и проч. 

 "Положивъ ше, шребуешея разложить въ радь функцию 


т 


(Е 2)" ‚ ТАЗ тии сушь два цБлыя положительных числа? Пуспеь 


то 


ы 
(Ех " я, будеть (1-Нх)" — 2" и количество 2 должен» 
ствуешь быть сего вида т + Ах -- Вх + С + Ом -и проч. ©); 


и шакъ. для опрёдленя предешоящахь будемъ нивть сей рядъ 
т — ВА, И. ПА ИВ Ни. "Е А", и то 


уравненй : 
вона. я Е2 АВ и" 


п 


Ст. вм. то, и проч. 


в. 3" 
И аь хошая бы положительное число т было „Двое 
или дробное, всегда будешь (1-х )" — т-- их т," 1 


№ Ни проч. (**) 


д 
Ибо, когда извфешно, что количество (1-х) и слёдстаенно танЪ же 5" 
должно имфшь сей зидЪ :-- Ах- Вл? Е С? -Н Ол" и про то коли” 
^ чесшву 2 падлежниЪ дашь макой видЬ, что бы Блая положительная“ зи 
пень ошЬ ‘онаго ‘имфла упомлнутой ви 4-- Ах Ва С. ра 
и проч; но выше показано Было, члю кбличество вида ВСЯ 
-- Ра*--й проч. воззьиленное 8Ъ дёлую и положительную сшопень сохра“ 
нлетЪ шошЪ же самой видЪ; слфдовашельно количеству # падлежитЪ ‘дать’ 
СЕЙ самой виДЪ : =. Ах-Н Вл? -Н Сл -- и пр.) и дазЪ ему иной видЪ, выдетВ 
27, и пошому макЪ же К +=”, внаго же вида чо само 96% ‘прошиво- 


ПчитЪ. 
=) фуоказащельсто &е для проешоты ‘своей ичто ззвошиа 5 неЪ ‘причинато 


предполатасионь ЗиД раздовенйв функ о › превосхедишЪ эс 
17 
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Тошвли шребуется разложишь въ рядъ функцию (г-н х)”” = 
т 
(тех 

и получишь, пожественное уравнеше 
т. хнтери. т а. и проч. до, 


А --тТА еж. ® 


‚ шо положи ее — т-[- Ах -- Вх’-н С®--Бх*-- и проч. 
. р : 


Г.“ — В В и 
. С . . 
изъ кошорато найдешь А — — т ВМ. ИЕ С ити, 
Ф-я. Е, 2. о и проч. Сафдовашельно какое бы ‘ин’бы- 
ло число т, всегда буденть (1-х) Е их ТЕ х^° 
г ти проч. ` 


ирочя иа вей случай дания; ино оное вифсть СЪ сими пполими подвержез 
но мему чеудобсшву, па ие доказывает» главиаго обишоятельства, вопо- 
‘бе мушЪ довазаяь надлежитЬ, а именно, что #р случаё # < г ( которой 
одинЪ шокма и нуженЪ, или #Ъ копоромЬ одномЪ шовмо рядЬ выражаснЪ 
пе, что дФлаешЪ его способным ко употребления) величина содержэща я- 
ся я5 ономк ряду ‘есмь перемфицая, по м®жрё увелитаваня числа членовЬ 
растущая. или убывающая -и КЪ данной фупкши так приближающаяся 5 
что можеть с6 нею разниться. мепьше цежели волкая по произволению дан 
зная велизинз, нигогда однакожЬ не сафлавшйсь равною очой фузкаун, Сколь- 
хоя ни раземашринол различимхТ доьазашельсоиЪ Нюшеновай бином} , в 
случзБ дрэбнаго шзкЪ же и ошрицаюельнато показашелл, иг нашел пи в} Еоя1о- 
ромЪ сего локазаннымЪ, и думаю, чо ириёовокуииЪ сте случай) зВ комором 
показатель сЪ№ единицею ие соизмёримЪ, ©Ъ издлежащею снуютоспию мото“ 
‚ доказать. трезЪ посредтиво проешой алтебры и Це возмож, но чшь падобно 
туяЪ нойнвуемо употребитк лифферспиальное ивчислеше, в имеяно Тейло- 
реву веорему, довазанЪ сперва оную по всей строгости, Вся мрудновшь здУсь. 
соси в `шомЪ, что бы доказашь упомянутое главное обстолиельство 
не преаполигая безконечно продолжающийся рядЪ равнымЪ данной функц , 
означающей опргд& ленту величину, ноелику с1е предйоложенус ив предела“ 
злнешЪ уму. ии какато чистато и яснаго понипия, но присвелиная Дия се 
хо равзй ипиа остатокЪ, кошораго видЪ пайши издлежиют. ВБ ‚развуждети 
сего иредметя я пуедейлинАЪ Академии пебольшке сочиявне,  вовортое, издя» 
но будет илн #Ь ДфлизяхЬ оной Академии или вЪ изшемааическихЬ шру- 


. дахь иоихВ. : , 
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. Я мотлу почитать сей ряль приближаюиийся; поелику въ 
моей волб состоипиь взяшь для х дробное количество. Въ са- 
момъ дфлВ есшьли функ, которую разложив върядъ надле- 

‚ жить, будешь (Р-а)", гдВ р полатаешся больше 4,`я моту ее 
переифнить на сю р” (1 рр" (1 и. я." 2) 
Ни проч.), и рядъ будешь шЪмъ болфе приближаюнийся, чмъ 
`р будешъ больше. 4. И шакъ оеорема должна быть предложена 
слъдуюшимь образомъ: когда’ какое нибудь число и р больше 
пежели 4, шо степень’ ош» р-р или ‘ 
(р-на) = рр" Тат тер" ‘фт ты 
Когда т есть Цфлое положительное число, шотдй сей рядъ бу- 
деть имфть конецъ; такЪф же есшвли ‘возмешь Ч= 2. и сл5д- 


въ ряду вмёсто количесшва 4 его зеличину и раздфляя на р”, 
. м (1 1 Ш К _ . 
вайдеть (НЕ "Е р" (1— Я. а". | 2 и проч.) 
— . на = №. 
или полатая —я=ыц, получишь (НЕ В (+ Нид 
и иг с ит во + *. .. 
Ни {5 ные." г) + 'и проч, ), то есть дру. 
.той рядъ, которой конедъ имьпь будешь, когда м есшь цлое 
отрицательное число. 
‚ (93) Веякой рядт, которой есшь. разложене функити; дол- 
женъ быть  приближаюнийся ; или иначе ничего не изобража- 
втъ. (*). Ежели овъ есть восходяий и х больше т, шо всегда 


{*) Се мибше г. Кулена, что отламяюийеся или пообще протизные прибли“ 
жающимся ряды ни чего ве рлображамниЪ, для меня кажется весьма еснова- 
мельнымЪ, и опо можешЪ избавить и чимателя ош мпотихЪ сиранных 5 
влБасшз?й, которыя бы онЪ безЪ того неминуемо привате был должень, 
ТакЪ паприм®рь . посл сего он смкло можешр стринумь слбдуюния 
уразпентя и ха -На-Н и пром, ЕЕ тет — тт — ипрят 
—т 2-4 8+ 16-- и проч., и многи. друмя симЪ .^ подобный. 

х Весьма бы лля меня нс трудно. @ыло показа, , что и самое” изчисленте, 
. ИЗЬ комераго вывели Ти странности, яЪ самомЪ д 4$. совефм ихЪЬ ис да- 
ешЪ, ссшьли 651 л не боялел узедичищь книгу чуждымЬ АЛЯ нел предметоиЪ, 

21 * - >. -° 
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отдаляется ошь истинной величины фувкши; тоже самое бы- 
вастпъ , есшвли х меньше т ‚ или количесиво дробное и радъ 
нисхочаящи. Симъ именемь называющея ряды, у коихъ показаше- 
ли количесшва х убызающь. И. шакъ. вопросъ о. разложенти. функ 
Ши въ радь долженъ. быть. предложень. слфдующимь образомъ?: 
найшн ряды, восходящий. и низхоалций,. изображаюцие величины 
функши, одинъ въ. случа$. воличества: х‘меньшато. т, а. другой въ. 
случа. количества х. большаго. 1. И: но. сему я удовлешворилъ. 
токмо. первой часши. вопроса., сыскавь для часшнаго выражен! 
Е. сей одинь, рядъ 8х 295 —- 94? "+ и. проч. ,. ко-- 
порой. не. можещь. быть приближающийся. въ случав. количесшва, 
х. большато, г}, НО: ВЪ. ОНОМЪ. сАДУЮНИЙ. рядъ-Е аа 
и, проч есщь искомое часшное:; 

Требуются. ряды. восходящий: и. нисходяний  принадле-. 
жание: дроби РЕ 5-Я предсщавлю ихъ, толь и. другой, чрезъ, 
радъ Ах. Ва С Ох + и проч., 8 кото“. 
ромъ. какъ показашели,. шакъ. и предетояиие- суть неопредфлен- 
ныя; н умноживъ. на, знаменалель, дроби д. получу тожественное. 
уравневе: . . 
фах т А-- тв. и: проч. --л Аз Та Вх чет 
-Е и. проч..-- РА р Вх. и. проч... 
хошорое: надлежитъ. расположить въ.разсужден!и. равныхь, степе- 
ней ошь хуи вакъ. Ли 4 суть. неопредфленныя, шо можно: се. 
учинить. иногими: образами.. Я. расположу сперва шаиъ:. 

т Ат ВА т Ох то ХА и проч. — о, 
2-р: алая к пВхНЕ ид -ь 
ск И УРА в уВАтеиь 
что, иепорредетвенно. трлебуешь. ›. чшо. бы: было, Х= о ,„, А-и. 
= АЬСа, и, проч.. Посему и-л,, и, будешь нифшь. рядъ. вос-. 
Ходяшйй.. ‘ 
'А+Вх-- Со азн-и: проч:, вв. копоромъ А 


ое ры ртр па __ 8 ар : 
они -,0 Е — 812, и. проч. 


== туг 
Располагая же симъ друтимъ образомъ ^ 
РА Ви + Са 8 ор и проч. =0,, 
ох  -ВАЖчЕ ри ВАР-таСаА 8-Е | 


. _— В т Ах^ ит Вале 
найдешь А--2= т, АНИ+АЕЕАНЕЕЕО, и такъ далфе, Ошкуда 
выдешь ^—=-—ти-=—1, и будешь имфть рядъ низходяций 
Ао ч., въ копоромъ А.= 2, В — м С=— 
п Бе опоре Авар С 
та ар т — та — и проч, 
р 2 > О Г ва 23 2 2’ роч 


АТосл5 сихъ. разположенй никакого инаго возможнаго уже 
не имфешся „ сирфчь сти два. шокмо ряда. мотущъ. бепь. вЗАШыЫ. 
за частное предложеннаго выражен!я.. 

(54): Требуешся.. найти’ вс$- ряды. изображающие корни. 
ураввещя туй — у-тх-о. Я положу 
у А-В в СА + р = и проч, (%), и учи 
низъ зставлизане, получу шожественное Уравнене я АЗл^ 
+зтА*Ва^ и и проч-А д“ =" Вх 3 и проч. т? 20, 
кошорое надобно. разположить зъ разсужден!и равныхъ сшепеней 
оть х. Но причин же неоиредфленныхь показателей, я могу 
с!е сдВлашв различвыми. образами. Вопервыхь можно разполо- 
жить с1е уравнене, кавъ зЪ. сльду ющейъ: 
тАЗх^--зт АВА ти ут АСАН ТАРА + 3 т АЕ ни пр. =0$ 

ЗАВ -++6тАВС.. ` -+-бтАВП: 


, 5 тв -НзтАС” 
- —5-зтВ“С. 
ти" — А Вх. о С о рф? 


[9 Св положене основано натомЪ,.чшо величина %, содержащаяся #Ъ уравнени 
ту? — му — тх? —То., или во веякомЪ. другомЪ не заключающемЪ 8$ е6- 
68 шрансдендентныхЬ каличестяБ,, есть  иепремфино нъкая алгебраическая 
Функита ‚ как о. язсшвуеф изЪ рёшеня уравнен!и зюрой. ‚.иретьей и 
чешвериой. степени, и что всякая Фунцкши,. пблая дробная и радикальная, 
. изображается чрезЪ РНАЪ, у котораго показатели‘ количества х находяш: 
ся. 5 ариеметической прогресс и, кавЪ лю ляетвуещЪ изЬ предЪидушаго,. 
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ошкуда изйдешь зХ==3 или ХЕ, ЗА-НИИ-НЗ Или и:Е; 
копорыя величины количествь Хи и Удовлетворяютъ и уравне- 
зылямь ЗА-Н и АРИЗ, ЗАНЗИЕА-2-Р 3, И проч.; ина- 
че бы разположене неё мотло имть иЪеша. Юотомь найдешь 
"Ато; или А т, ИА? В- Ао, вла В 2,С=о,р 
— == — т - 

— я ‚Е— нат» И проч. " 
Вшорое разположенте,' какъ ‘сАЗдующее 

ме +. Ва _- ° с дНеача, = о рана `+- Е ии роч, о; 


-рих’. —тАЗХ -утА’Вх + — ут’ —9т А? рами" 


—ЗтАВ -—6тАВС 
. —_м В 
даешь А— о, и == --3, и Аж Ви, С =-—зит, р: 


=— 1210, Е = — 55а, и проч. 

Езшь еше преййй способь разполатать тоже уравнен!е, а именно: 

ТАЗ Ачезт А" Вн-ут А Сане ат? дут АЕ хи пр. 
+ зт АВ". ^ -бтАВС. --авАВО : 


— Ад. ВаХчи+ она 
—тихЗ 

изъ сего, новато разположен1я найдеть ЗАЗ ‚ али 8; 

ЗАНИ АНИ 3, или и=-— В пошомь т А“ — т, или А 


4 
. = В =, С О = т, Е= Пет» и прот. 
И шакь будешь нившь сти чешьтре, ряда 


24 


= 


9 
З; и проч. 
9 . 


—_ 3 : т 10 т 
ПРАВ Е нИ Не х "и ›.и проч, _ 
кой, сушь ОликовнО величины количества у вайденныя изъ 
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уравнения 13 — ху 11) = о. Я предложу еще, найши вс 
рады иаображалон е величивы количества у содержащагося 5 
уравненн у“ — вуазу я =. Да будешь всегда у-Ах^ 
-- Вх Ни проч.; ошкуда навлешь тожественцое уравнеше 
АЗ ЗА ВА и проч. А-а’ Вх^т®- и проч. - аАзм 
а + жи проч, — 2—0. 

- Разположивь се уравнене саЗлующияь образомь 
ААА Во; АЗ 3 АО. А® Ед -|-ипроч,2о, 

+3 АВ —-6АВС - -6АВО 


-- В `- ЗАС’. 
+3 ВС 
—+$ НА -ОВ она Ата раАча 1 
, а АхХ а ВА — ис 


получишь 3\=3, или ^ — 1,3% ие-А-Рь вАн ыы: и 
поелику с1н величины количесшвь Хи и Удовлешворающь урав- 
неняиъ ЗА-Н2и-А-Р и Н1=-^ и посему шакъ же и слФдую- 
шимъ, шо явсшвуетъ, что ‘оное разпрложенте мъешо ИМВНЬ м9— 
жешь, и изъ него найдешся АЗ— а, или А = 1, ВСЕ, 
ЕВЕ. и проч. 
разположивь шоже самое уравнеч!е" симъ другимъ образомъ 
ААВ Не... час Вх“ и и ир. = 0; 
—х 3-—-@Ад”+1— ... та м Нас +в тт 
-! —__ 'АЗазХ --з3АВхХ+и 
получишь А—3, АНИЯА-Т,,.. . Ави А-ЬЗИ-Н 1=3А, 
АНТИ бИНЕЕЗА-НИ, и проч. ‚ коморымь уравнентямъ 
Удовлешворишь, взявь Х 3, ит) и посему оное вшорое раз- 
положенте имфшь место можешь, и изъ вего получиися 
АЕ, В: =,С- =,0 Е.Е =, Вы, Сы 


‚.и проч. 


Тоже самое уравнене подлежимь сему шрельену разположению 


:34 =— 


АЗ -ЗА "Во" САНА -3 Арх 9+ АЕ ипрочло, 
-+ЗАВ —6АВС --бАВОЬ 


А-а Вар РЕН = 
а А-а Вон ооо) + 


понеже. величины ‘количествь 50 и“иРЕ, найденныя изу 
уравненЕй ЗА», ЗА-Ни= и Х-+. 1. удовлешворяють уравне- 
ням» ЗА+-2н Ани АИТ, ЗА-ЕЗи = зе 
РАЗИН =3, и проч. Изъ онато разположеня същелгся А. 


= 9» и проч. 
298 23 
И тагь будешь ‘имфшь четыре. ряда. 
и 88 и проч. 
2 : 


з 3 ЗЕ” ия то 
Е х х 
2 г .:. =» и проч. 
г м 7 хз 59 24 
22 5 звтН ея" 3 » И Проч 


— хо 99 Е 
Е -Ны Неа таз” И ПРОЧ. ›. 


изъ коихъ одипь токмо ‘низхедяний.: (%) 


{*) Сей сповобЪ ‘находишь. рады» вой бы выражали корни элтебраичестихЪ уравне- 
‚ВИЙ мекду двумя неизвфетвыйи количествами, и поихЪ вндЪ. не иззфстенЪ 
я даже «Б трудомЪ найдевЪ бышь ‘можепй», кажешся принадлежни соб- 
ственно г. Жузену, и сЪ пальзою зафняеш® изобретенный ца сей конелЪ. 
НюлонойЪ спамкинниекой лоралаелогралнииь , с1е замысловашое оруд!е, 
ру хказать „ вошорое г. де Тюа #Ъ ‘послфдолати обрашилЬ 2 члрецасаь 
энив. 


ее д у 


0 радахв возвращающихсл/ 


(95) Моаврь ‘назваль волвращающимся радомё тошь, у 
‚ннесвь предстозцее равно нфкопорому числу 
предсшоящихъ ; ИЗЬ коихЪ каждое умножено. на 

оззновещл` 


кошораго какое 
предъидущихъ › 
количество посшолнное, ‘и наименоваль разиёрогиб - 
совокупление. постовннкв. воличенивь служащихь къ образова- 
вю‘ рада Е мавёоСяь озочлен: ).- срадь А зн Вил" —р 
=Ни: проч. , вв которомъ предешоя щи, А, ВС В, > про“, 
инбюмь между собою отношентя изображения чрезъ ‘ураввеня 
тА’- Ро, мВ--ПА-1-20, С -ПВ--РАо, тр-ясС 
НВ ==0 и проч. › есть возврадовиийся ИиВЮЦИЙ размфромъ 
ощноменая. количество ия. (*). Сей’ рядъ „вошь. “частное 
произшедшее ошъ раздвдешя. числшуеля соизмёримой `^ дроби 

Ь 2 ед знамеватщель ; и. тоже” самое примвчатв ‘надле» 


их Е ре 
жишь 0 воякомъ ‘друтомъ -радб, кошорой ерть разложенте 


виесшь  соизмфримой функций. [по ель, Чо’ онв всть 
Щающийся „имо икоторое. количеспуво.. рартройи 9) 
ни]. “Положить се требуется лайши. общ Лену "какого 'нй- 
есщь ваввращетощатося ряда предотавленааго Ярезь 


Аср Вл бл -- Бхь В и проч. 


тт “т 


шее о въ азы ошнёнения поно 


136 р] 


Поелику соизибримая Фунешя, изъ которой опый произхолииу, 
можешь разрфшена вышь на просшыя дроби, изъ конхъ калдая 
даешь рядъ возвращаюийся; шо, есшьли изобразимъ сти рядь 
чрезь анис -- ах ох’ и проч, -х-нсх-На ее" 
ченпроч., а’ д -ре’х- и проч., и проч, мы 
6} демъ нибть А ана’ На’-ри проч, ВЕНЫ и проч. 
Сенин" Ни ироз....... ТЕРНИИ и и0Ч. д 
и проч.) сирЪчь какой виесшь член р предложеннаго рада будешь 
равему сумм всЪхь тлбыйкь и чаешиыхь радовъ, Нзпримфоъ пусии 
будешь ридъ г-- бах" Из? тол и проч. которой всииу 
Газложее совзиВримой дроби ТЯ ЕТ т —Ё]у мо 


^— 6% ‘а, дя #? 


поелику = 1 хате проч, гб предешия ее 
члена и= и т урал р ВЗР и проч, , та 
прелстолиее члена и —- #1, должно выдши, есшьли Т будешь 
предстоящее члена №2 ирелложеннаго рада, 
, а ан, 

зд придаешнся первому члену’ величины предстоятато ТТ зпак® 
— ‚когда и будешь число. чешное ‚ и -- ‚ козла нечешное. И 
такъ вопросъ состоишъ; 1) в5 найден?и” сонзмфримой. дроби, кон 
торой, предложенной ° рлядъ есть разложене ;: 2); въ разрфшени 
сей соизмфримой дроби на дроби вросшыя, какъ шо выше мы 
шоказали, 3) въ разложеми овыхь просшыхь дробей въ рады 
и 4) въ сыскаши общато члена каждаго изъ вихв рвдовъ;, сумма 
в0ВхЪ оныхь общихь чденовь будешь общий чаень нредловецге 


вато. рада. 


.(96} Вейкал двухчленная дЕйствительная дробь иожету 

быть предсшявхена” чрезъ =, кол разложениая даешь радь 
-: " т ие 

В мх -- РЖ и проч., пошорой общимь. членом 

синЗешь (хм т. Таки же удобно найдется и общий" членъ 


` ряда» которой есшб разложенй дроби сы ибо, когда 
д 


—4 


{г ны и проч. = + ирж-Н {и ча. 
{пп р. ап. = пызр д и проч. г-н. р 
В.Е . т Ра = и проч.; шо рядъ, о которон»  НАСШОНИЛЬ 
АВло > пыбеть общимъ членомъь выражеше дп. 1:18... 

ь- (1х) Мы возмемъ для о + $х 


рай А бат -5и проч. кошорой произходитъь ошъ дроби 


Яд — 5 _ Ы _ 

ен а Ри - Поелику ИЕ б(е-ах 

Ноно и проч.), которой, рядъ имбешъ обдуииъ зле“ 
Ш 


номъи(и+тг)(и-2)5"—°, яя $8 26( 3-6 тол ипроч,), 
которой _ряя® пузеть общимъ членомъ 3 ши т) т, и 


с г ета Нат, —Ни проч., кошорой рядъ ныфешь 
и ЧЛЕНОМ дк =; шо рялъ 18-е 37а 64° ох Е 
и рлпоч, имбеть общиимъ. членомъ {«. ИЕ. ИЕ зи. ИЕ 
ие © °, чшо въ прочемъ само собою явсшвуетъ. 


3 


{0ч). Требуешёя “найти _общуЙ членъ ряда произходя- 
тате  ошЪ ‘разложенм штрнчленной дроби" __? Поло- 


тия Ев 
жнаь для крашкосши соёВ-Р ва Ву-т = К и соЁ. В — йа ВУ-Т 
=К/, найдешь 


И т та--аЕ пажа) 
1— вхо, В г 08 22 ай = К —ах &—чя 
=. . ИА 
[ Ибо чрезъ с1е ноложеше сдфлаешся т.— 295 соЁ В-- фх’ = 


тих А в 


{К — 9) (К’- 9%), п положивь ти Е 
(па-НК) и В" 


парни — 


найдется А — 
. . 


сала ВУ 


зам Ву . 
Но рялы, которые произойдуть омъ дзухъ лвучлен- 
‘выхъ дробен М" и прет имъюшь обличи членами 
ах 7—4 я” 
танк 1—1 а: . (12 ит 


х д ы 


138 . —= 


тортЕ 
{ ибо. по причинв чшо дроби и и" ыы равны пи и 
така” - 1—1 
— =, Для 95 ии 96 членовь будешь, н прот. ]; слБдова- 
Р ; 
тельно некомый. обций членъ. будешь 


— 1 тат к __ ана К хё-* 
ау Тат. В хе ке (9 7 . 
хопорой, по причин чшо КК” т, КиК у -тбаи В, КА 
— К-т аут йа (и— 1), сАЗлаетея [для члена 78] 
ва Лии пи д)", 
. ол. В . 
Займемся шеперь пзъисканемъ общага члена ряда, которой про- 
изойдешь ошъ разложеня дроби 


т -- тх 


пе ев чан . 
(оз) Ся дробь разрьщенная на просшыя свои дроби, 


„даеть 
А .`В н 
нь Неее 
К-ыл Ж—фех К — 9х 
и , 


Неее 


О 
(К чел .(К/-- ах» * 
но рядъ произходаший ошъ’ разложеш я дробей 


А : 
р що имфешь общимъ. членомъ количество: 
(Ка ху (К 9 Ав 2 у 
, и - _ 
ма Аа АЗ. не ИВ (11), умноженное иа 


АК. Ак Аи Е АКА АКА", по причи-' 
38. ро. „БК (3); слбдовашельно. ‘рядъ произходяцй ошь` 


[№ бо › по. причииё что дроби 


СА - и 2 АНБ р 
ДЕЯ "(Ех ра 


й 


у › Аля обго члена будеш обрлй членр ряда первой &ро 
у 


=—, 259 


разложен!я дроби Син. ЛИ будешь имзшь общим» 
(1 -— сах соснах 
УЗЛеномъ 
(: АК ААА?) (>, Ха. Аа Хи. 
3 
(ВКР 2 ВИКА 2) (Е.Д... Аа 


окно Я (2 2.1 А х 

Зее 

дозе ва ЕНКАЕНКЬ) (дк), 
Жотдал —4, в1е количество сдблаешея 


((АК = НАК” и--ВЕ-НВКа Эк: 


тт _ в й ^’ : 
и поелику а св -- ши [2 и ОИ И 

‚ кв 
м АК №, о приведши си дроби къ 


г-п "4 (7 ах 
одмому знаменателю, получишь тожествениое уравиеиЁ (*) , 


в, — А АЕ А-а (О А-НИ-а (ах Е ий 

и ‚ и общий 
` | ^ — № 

член ряда второй дроби —` АА АЕ Аа Ари. (40 


Ес‘ а д’ ик: 
и слёденвенно  объий, членЪ ряда суммы ‚и — 


Ак ла и. (Ц: А А" 
^. р. ь т. та ЕРан-+ (реза д 


КА... ни: таке, 
^ понеже К.К —ь 


{=} Чшобы облегчить пруль чивашеля, я зл&есь предложу се шожественное 
угавнейе со вефии изЪ него произходящими слбаств ями, 


АК” ВЕК” — ВК ра 28. яв. 
т РАК + А ие. 
. —авКе + ВК : В 
АВК ВК ВК в. =. 
ГК ол и 
—.вкк вю - 


во — п. 


а4о 


Уз. 
в 


ива 


которато удобно извлечешть 
—В, АА’ В(К — К}, 2ГАК-- А) —В(К-К^) =6 в, 


АК АК—В(К— к ) =; ошкуда. выдень 


— Ю-ЯК 
А пС-ыЯ-? ^^ ты ы ь 


Ва, РЕВ. 


к. 


в Во, а ВАК 25 РА ВЮ о 

37 ВК" ЗАК ВЕКА. В 4 ЗА ав и о, | 

4) АК" -- АК - ВЕК? -|- ВЮК? — и = 9; д выдетЪ. 1) № =— В, 

2) ААВ КК’), ЗА 2 АК’ А’К,— ВСК К) =» 

4) АК? ЛК: - ВК К) =”, по причин что КК’ т. „.Вифешо 
47 


з взятую язЪ вшораго ранен. 


количевниая В посави (В его зеличиву 


И: рос Афднуя дна ‚ Золучить 
2(АК-- А -(АЕМАК + к) == АК АК — 4 Аи; 
уиноживЪ ча К, будешЪ. -.. г ‚ 
А-- АК: АКА вы > изычия 9 а посАВАЯкЬ уравнения 
зыдейЪ . 
АК? - зА-- АК т 45 Е, или АК: АКК’ -- Ак = = вк р 


:# 
т Ва Ко, шакЪ же сыщешея. А’ 
= ЕЕ Ею; Ро" 
к 
т-- и тен я К/ 
Кок = 


отвуда найдещея А = 


ик" 
ИЗЪ чего злствуепй что двторЪ зЪсвоемЪ вычисленти отийря, И По се» 
му ьЬ послфденюи змВето.найденнаго имЪ выавиЬ: ы 


1) АК АК" — Е паз (об (м т. 16 = вии) 
маек” 


т Син 1) 6+ п, ( ва) ВУ =) = 
ре НАК ИВ 


и Они. оны п о ив ог Обь яму вв, 
и аль В р т р, 


ом" зы 


Я ши 28 случа показатели Х=2; найденоя АКТЕ АЖН-+Е 


В ВК ВК авиа И нокбмый 
т, 


обний члень ряда булеть — = . . 

в 

{уе Телерь денется Шовмо разр шить сию’ часть вд> 
роса: по дапному возвращатюаемуея раду, найнги сонзмфрим} ю- 
дробь, Которой овъ @ебть разложешне ?.Жстьли зозвращаюци [И 
филь представится  чрезъ А-В сх +0 = и. яроч, 
вззимное ошиошеше между нредситоя 1 ими ОНа1о ДАНО. ть 
Чрезъ посредство уравневтя иТ--п-ерЁ- д О-РУР-- ипроч. 
=0, ШУ дробъ, коврой-онв, есть разложене, зваменатшелемъ бу- 
дев имвшв тие ря” нах И и проч... исесшьли числи- 
мель сея Яроби изобразишся чрезь а-- вх сх" г =-‘нироч, 
ос вверьх® мото будешь 

ТА Б-НА-- ТВ, -рА-НИВ- Ш С,Я = ФА РВ--иС-и, 
з ироч. [зри членъ 95]. 

, Я возвму для прийвра радв тех =ые батя 
ая. иро с’; В воторомъ имбевь Т—45-+6&— 49-НР — о. 
Е» сбить случа, знаменайелр` - дроби. будешь т -— дл би 
р = (-— ®); но. момъ вайденея в т, 6 4-8 2, 


ИН 


ние в АА — Жак К: =. ВЕ 
‚9 Монеле ВЫ акки Роке КК! 


: и В == — В = 
ние. 83 


шов день ВК ВА И (ив — бимВУ Е г 


акк 

пос и в9/В 
Е ччеал В3 У = 
Соб иВ-- би нВУЕь) = 
ИР ви. мВ 


т 


мечи. 
Эли. али. 83 —. 


5) Накове ^ чневоныий ‘вым че ра АА т А ве р 
бо оу 


+ 
1 д. 09. и ав чт тет ь м со В у (ах -—*, 
4 _й Айя: - ат да ивЗаг) : 


#42 = 

е—в--за-нач= т, а=- 4-48 — то8-- 64 ==, и сл®денен- 
но числищель дроби, коея рядъ тер ачх’-- и проч. есь. 
разложене , будешь г--ах--а?. Возмемъ для друтаго примёра 
р&дЪ т — бх-- 22 -4 48 1200 -— и проч. ошносишельно кое- 
„хо инзешь Т--5$—6 Во. Зваменатель дроби будешьг--х 
-—- 67; помоиъ ‘найдешея ат, 6 = б-р == 5,0 6—6 
Но, и оная дробь, которой рядъ есть разложене, будешь 


1-х 
ти“ 


кт ен 
0 слособё обращать функий, Заклогающия 88 6668 несозийри: 


мыя.полиЕества,” вб' сдизийвимыл. 


(100) ‚Предлатаешся сдфлать  соизмёримою форяулу 
Уа-ны-нсх. Вопервыхъ есшьли иножищели количестива 4-65 
5 ие равны между собою ›. но. дЬйствительные , каковы 
сушь ее ‚&-РПо; мо положи. рее 2. 
откуда удобно иайдешся х = Е иуа--.6х + сх" — Е 
Во впорыхь есщьли оные, множители суть мнимые, м0 придай 
тричлен ному количеству а-+фу--сх’ слЗдуюций видъ ? ++2рдх соГ.8 
--д’х”, и положивь с1е количество въ ономъ вид раваычь(рв-- 0х), 
будешь имль ЕБЕТ» Уи потом Ув фенов = 
о Ясно видноучлто-чрезв.Поередсшво шВхь жесамыхь 
ветавливанй сдвлаешся соизмЕримотю дсякая формула за чаю 
здая в себЪ несоизы$римыя золичества токио сето вида Убей, 


И лосёму воетда’ иожно сдЪлыть  соизмфримою формулу 


5 
Жал" (п ни 9", естьли 4 из суть ЦБлыя  положишельныя 
или” эрицательныя числа. Нбо пПоложивъ ях, ия формула 


5 
саблается Кан Е ри 9х", которая’ не. моженть ак АчатЬ 
въ себф инаго цесоизифримато количествя, какъ токмо -- р-на. 

(гот) "Требуются случаи, въ коихъ возможно сдзлашь 
соизмфримозо формулу Ка (в --9а" ):?„Ежели`$ есть хакое йи- 
Зудь `ЦВлое число ‘или вулб, 110  довлЗешь. шокмо 5 `уравняшь 
у", полатая и общымъ зваменателемъ двухь показашелей тих. 
Но ежели 5 веть число дробное тои вопроб». сосшониеь. вз .с0- 


| В . 
Яблони  соизывримою формулы Кл"(р их"), шо положи 


дешь соизмёримая ,. . 
или нуль. Я придамъ шой же оной форзулВ. вАдузЩНИ 'ЗидЪ 
: 5 


144. ыы 
Как” р (рх- "Е хи положу Вх тн ативу из чего я 
. г иг 5. 
получу (-”ефе Ни, а (= КА (рае = 
= . 

Кн’ у" „ которая фопмула: будешь: соизивримая; кот- 
да ве будешь. какое. внес шь”цВлов: число, или, нулы Н такъ 
инбкиися два. вспавдинантя: способный» учинить. фФориу лу. 
Ка" {9-е 4 г) есоизитримию.. Когда. будеть’. каков» инесть{влое, 
ол Или. нуль,, шотаа ДАСТ положинь. и феи посему 


въ. случа формулы К И надлежниъ. положить ры у 
$ - 

2: д: ут я Кх° Ира . 

и, которая. формула: есть. ^ соизмфриная.. Но. еоБли: 


= ИЗЪ чето. подучииь, УРА. 
= Би 
дана буде формуми: Кох’ Уря $ поз положа, ИН 0% 


у; 
изъ чето: найдется, Ур сай ав ее и КаКур-Н 9х 
ЕБхих] ЕКА" из Ещ у, опора форяула-есть ооизмерииая. 


(102). еьдих предлежииоя, ‚формула; Ка" (р. 42 
що положи БЛЯ, 4 ыы ий. изо чего получийь 
9 Ч с" . 
ж=(РИ СР) и ки (В рае ка (ЕР 
р — 4 И й р’ х" 


торая. формула: всетда. будешь. сонзмфримая ‚когда в будешь ва-- 


06 иесшь.. ЦВлое. число. пли нуль.. Между: вошазлизануями;спо-- 
Фобныии, учинить, функд!ю. обдержащую. въ. себ: песоизмерийыдя 
‚ количества:; сойзмримотю,: бываюш®- шакйя, кои, веду шь. къ’ прое 
сшйшимъ: САЗАСШАНМЪ- нежели: дру11я.. Напримръ: весил 


пололу Ирин ми; шо. получив. Е 


Ива =, я. нахожу, Курно Ки 


8 птуа. 
НФ ничего. довольно: общато ;о-тбевгь: род преобразаввиль предлот- 
Жить не можно... 


‘: НР 


тмин, 


О фукшлхв завлогающихв в8 себё мнойя Леренйиныя 
волисества. 


(103) ПросшёйшИя ‘изъ сихь Фунний суть функуи одно- 
одныя. Называются такъ Функии, у кошорыхъ сумма разм8-_ 
ренй перемфнныхь колнчествЪъ во всЪхъ ‘членахъ есшь одинако- 
за, И шакъ цзлая фуникшя © 5 аху-НФху есть одиородная, 
и. число размфрешй каждаго ея ‘члена есть 3; равнымь образомъ 

а ауру 
функция у т 
сло размфрен.ея есть 2, которое получается ‚ ошнимая чи- 


сло размфревй зпаменашеля ‘ошъ числа размфрейй числитела. 
Когда число размфрени числимеля ‘равно ‘числу ‘размфрейй 
знаяенашеля ; тотаа товоришея, что ‘фуикша ‘есть раз й- 


-2^ есшь ллакъ же однородная, и чи- 


ея нуля; такова Функшя есть 220657.  Фстьли чи 
9, хот 


сло размврешй числишеля меньше числа ‘размфрен  знаме-^ 
нашеля; что число размвренй функии будешь отрицашел ь- 


ное; акътт, 2 есть однородная фунвшя, жоея число разивре- 
ый — 1. я. " уразумиия предложен!я [колорое при семь пред- 
ставляешея] цичего болфе ве требуешел, какъ покмо изъясне-” 
Ня, въ чемъ оно состоипть; сирфчь, ‘еильли въ однородной  Ффун- 
ЕШи двухь перем$нныхь количеслвь хои у размфрен!я п ноло- 
Жится 2=4, шо она перемфнишся въ ‘функцию сего вида Ох” 


тдВ О есшь фФункия количества д и постояниыхь  входящихь 
въ предложенную функию. И шакъ чрезъ с1е всшавливане четы 
ре” одноролныя функия, выще сего для прииЪра нами взяшьтя, 
перем натся въ си . _ 
над дв, тент Жы, Ей 
УЕ _ Не 

{г04.) Откуда сльдуешть ‚ чаю сонзмвримая. одиородиая 

йребь, кошорая содержищь въ ‘с6бф покмо два. ‘перемфиныя ко- 
Хх 9 


146. — 

личествы, какь шо дробь 

в рт сх ву (г. Нл» 

= дам у: = у „можешь бышь раз-- 
п пи ту р ру Ну 
рЬшена на простыл ея дроби; ибо положивъ у = 0х, ве пере 
ивнишь въ оно ао... 9 ж-ь. 


т па о. 

Но когда дробь заключаешь въ себЪ болфе двухь пере- 
ибнныхь количесшвь, шолда знаменатель ея не возможно вооб- 
Ще разрёшить иа’ множители. первой степен Пусшв предло-.. 
жёно будешь. количество-в ух сине ут --руи ахи 
и есшьли ^одниъ изъ множителей его будешь му-пх--ри;, 
о в». немь сдфлавь у— — ТА ЕР", учинишь его нулемъ, и бу- 


дешь ниЗиь тодественное уравнеше 
. вт. х “Нат р. „Ри-нбатр.. жи ел. хина. и — о, 
НН бий апр ет’ ‚5. Яд, Ест 
ети”. = Лит . ртр ^ 
= 5 - 

° изъ которато получинь аи Би Нен’п?=о, ар* ест #-- ри“р”=о,, 
‘за нетто, зао, затр-Н вто (*), и сль, 
довательно . 
=, а, в=1 „ [по причин что] в =; 

И " так между 4, $, с, в, Гиз панношся услойя , `да- 
бы: предложенное количество могло разрфшищься на. множишели ` 
первой стененя; и. положиву оных ›. заключишь, что. количестно» 

ву == 4-24 Наву" З-ауути" — - Чи 
иметь ножителлми., первой сшепени _` | 


= 


ват 


ос С:е уразиене получено изЪ балу? ий РЯ а ив иен ео». отиязЪ. 
Уравневи 2ия” нат = = о. и.2ар?-|-/т 22 о, умножевных. ва 2” и". 
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(105) Въ данномь уравиевфн между дзумя перемёниыми 
кохичествами не всегда возяожно опредфлизть одно въ видЪ 
фувкши друтаго; по удобн5е найти каждое” изъ нихв в5- видв 
фунюин новато ПеремВинаго количества; и сей вопросъ въ пот 
влёдсшии будешъ имЪинь свои упошреблентя. И шакъ зъ уразнен1и 

ву рух несу" ах ноу ух вх о, ^ 
положнвь = 2%, получишь изъ него 
а ув — 218 2-Е в 
а ерякота? У а Ра езна” 
Повредетвомъ шого же самато всшавливаня изъ уравиен!я` 
у’ == зах + у-сх, найдешся” ое ме ах" ра -Н о, 
ошкуда же . 


т, у УТЕРЕ. 
= : 

эуя зУ= 

Зошь еще прим пусть дано‘ уравненуе ву” Ноты суб =9; 

положи у = и перембни его въ Ме`ах”” .  фх" 

с. "+" — о, изъ кошорато можно найщи величину коли. 

чества х въ сладующихЕ случаяхь : 


1) Когда тел, вь семь слутаф оное уравнев!е сдблается 
та натф рт” . 


(а 5) х ть св › и оштуда найдешся х — 


м Вин 
( — 628; ку” Ш ‚— с: у 
у о. ре < 
6+ а="° в - я ая": а 


2) „Котда в — Аи-- р; въ ономъ. случав ‚уравнение саблается 


(с : = , н опипуда’ найдется х = 
" 


в 

3) Когда ИЕ въ семъ. случа. наше уравнение’ од$- 

дается (аа са" ди", и оштуда” иайдешся. х= 
: т . 


( —Ь ПИ „= 
(я ти, (еее 


Хх. 4$ 


Есшьли данное уравнен!е ‘будешь улаково а = гу, 
10 положи 5—1, и будешь вишь : 
первымъ образомь Г, и“. 


г. 5 з—. 
вторниъ образомьт == 2, х > ЕВЕ у Иа 1, 


= 


Е ‚3 
трешьимь образомёт = 1 х == У(ез 


ГЛАВА Ш. 


` 0 стособв разностей, . 


(1с6) Изъь количествь, кошорыя’ между” собою сравии- 
ВАТО НТС Я , одн8 негрес панно прибавляющел НлАИ Убав АЯюЮшся ‚ а 
друшя всегда олинаьовы пребывалопть; мы назвали первыя коли- 
чесшваяи переяфнвыми,. а` дру я постоянными, , Величина , 
накошорую перемфиное количество когда-либо. прибавинся: или 
^ убаввиея- ‚ Именуется: его. разяостио;. Вь послфдены и: для. озна- 
чентя. сей разности перемвннаго- водхичества ›. мы упошребимъ 
звакь Д. Такъ иапримфръ, дл, означения раэносши‘ количества 
х; мы напишемъ Ах; которое выражен!” будешь сопревсждеца 
знакомъ -- или —, СмОоШра Ио тому какъ перембиное количе- 
сшзо положено бу дещь перемвняюцигися, возрасшая; или убывая. 
“Пусиь % $: я мНогихЪ перемфниыхь количесшеь у, м, 
и: проч; }. требуешнся` разность сей фупкии 2? Положимь, что 
по носшаповлени уз Ду змфешо угл Ах высоту. и "проч. 
`фучкш 2: сдфлаешея. %; шохда, по. опнации ‚р ошь х,. 6у деть: 
имфшь: А 5. 


Ещели я равна” какой: ниесть” степени и= перембинаго- 
количестаа > шо найдешь № (мк дли А РЕ их" Ах 
НТ. а А" Нева, Дер и проч. . Когда" есь 
ИЗлое положншельиое число, "по сей рлдъ'конець имъшь будешь, 
и. заключийгь. въ себВ всв по спорядку сАфАуниияЯ сшепени раз- 
ности Ду’ ошь Ах:до ДЖ, со включешемь оной развосши Да» ^ 


"Гребуешея: разность ‚дроби, таВ- а" поошояниов- 
воличеснию и’ х ‘кавое” ийесть: перемфиное? `&- пололу ие; == . 


ол я а — ад и. 
ошку да. иаЙду. 25 ева. й. 3. то ИЕ арке” 
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Чтобы сю’ дробь разложить 35 рядъ разположенный въ 
‘разсужденти но порядку «Авдующихь сщененей разности Дф, но- 
ложи Аз = А ДР -- ВАХ-- САХ -- и проч., и будешь имыиь 


Вохна В 42 — 
А Дези Вии Сеня» и проч. 


Предлагается еще найши. разность функии КЕЕЕ А 


== откуда. найду %/ ЕЕ и Ая — 
. кА. 


УТАЯ 
Положим» = ХА 4+ ВА Са --и 
и ДЕ АДх-Е В дл" + сд 


Заз + дах с — 


проч, иы.будемъ имфть Х == 


а —- 


ЗЕ и проч., тд8 А == 


Гоним ри * ая ри) ув ая * 
22 Язи д 908 р: прот, . . й " 

о р уаз ив ^ : 
Не, нужно, приводнщь болбе прин#р6вь, ‚читов, ЗаключНиЕ: 

зо разность алтебраической фунвши количества .х. нпосшоян-, 
ныхь всегда можно ‘представить чрезъ А Де-- Вах С д 
— # ироч., тд8 А, В, С, и проч, ‘суть неопредёленныя фуп- 
ЕЦЕН количества хи постойннихь, когда оное количество ин 
есшь растущее; когда же х убывающее количество, по „разносшь. 
ой же самой функции будет —А Дл, “НВ А С Ах -- РА 
= я проч, . 
(107) Сшанеиь меперь искать. разности функой .мпо- 
тих. перемфниыхь количесшвь, ЗдЗсь можешь. случиться, иди 
чи в перемфиныя. колическта въ одно. и шоже время. прибаз- 
ха тел, Или что нфкошорыя изъ нихь прибавляются, а друпя. 
убавляющоя › ИЛИ. ЧО ‘ВСЁ въ одно и шоже. время убавлаются, 
Й шакъ когда. дана фунюия ра перемфнныхь воличеснгвь УИ я; 
и’ оных прибавляются” въ одно и ноже время; шо найде % 
поставляя у-- Ду зи Воо у их-Н Ах выёешо в; естёли же 
У прибавллешся ‚а убавляетоя ‚ то. найдется теотавляя 
У- АХ выбсто уг и в = Ах зифощо зи наконець еотвли узи 
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убавляющся зь`одно и тоже зремл, шо найдешся 2’, поставляя 
У — Ду вч5сно у, и х— Ах вместо х; пошомь во вефхь сихь 
различныхь случаяхь ошнавь % ошь #’, будешь имфшь Дэ. Но 
для. тчбъжаюя длинностей , мы будемь полагать по крайней 
мзрё пока о томъ не предъуз$домимъ, что всё перемфиныя 
количества расмуть въ одио.и шоже время. 

Положивь це, пусть содержануе- между уих дано чрезь 
уравнене 


ах’ —-. Бху -Н су" + аа -нау +} =; 

требуется найти содержан!е между разности сихъ перемфн- 
выхь количествь? Удобно’ сыщетея, чшо оное содержаше за- 
ключаештся ‘въ ураввенти 

(зах = фу жа) Ах (2 ву-+.е) ду + а 4 +-Ьдх Ду + слу о. 
Пусть еще ` дано уразнеше 

а’ Бу - слу? --. уз -рех -- ру ву Вх ИЕ -о; 
содержание между разносшями перем$ныхъ количесивъ унх 
изобразишся чрезъ 

(зах -- 26ху -- су? ++ зех 6 Уу-Нй) Ах -- Ох слу заду 
Не --зву-н и Ду (вах зу --е) Ат -- (25% + асу- 
РАх лу-+ (сх з4у + дл’ аАю-НЬ Ах ду -- сах ду" 
-- аау =о 

Зообще естьли содержаше  мелду перенвиныии колизботвани 
хуи х дано чрезъ ‘уравнене ` 

<. А оО =... +8” набат Бао 
Себу =: уе ии. Ау + = о, 
и с1и перемзиныя количества полатающея растудузми въ одно и 
шоже время; то уравнен! заключающее ®ъ себВ содержаше мех 
ду ихъ разностями, всегда можешь быть представлено арезъ 
(В)..... А дк --Вау-- Сл р ААУ АУ Е д" =} 
С Ах" ду + НАх ау Тау +. еее ТИР Я. 
‘На Ах НБА Ду сах АР... Е & Ао, 
т48 А, В, и проч, суть алтебраическгя фуньии ео же ‘пере- 
20 


т 


эбнимхв количесшвь, И 4, 6,.:6 5. ..ъ. 5 же вамых пред- 
стояния, что и въ, уравиен 4» 


60$} Есшвли фунних х не пресшавая перембнуться, 
примет» по перемфнно. величины, которыя мы означимъ чрезъ 
и, 1”, М", н проч, о будемь  имбщь х” — 2 — Да’, 5^ 
и = да, и проч; приченъ. весьма ясно видно, что Д2’ — 
Де= А ( — 8) — АДз; са шо разность разности Аз. называет 
ея второю. разностио. перемфниаго количества &, „и которую. 
мы означимъ просшфе чрезъ. 12%; дла сего будешь ДУ’ АА 
Д=””^ — Аз” = А"8”, и проч. Такь же весьма удобно усмошр®ть. 
можно, чшо А“ — А — А" (& — 1) =: А’ ДБ, чшобы означить 
спо вторую разность разносши. Ах, кошорая. называейеся пре- 
зиъею разноспИю перемВниаго количества %, мы напищемъ д35., 
такь какъ-и. разносши. вышшихь „НорЕдКОВЬ ,. „Кошорыя.. вайдушев 
хлакимъ же ‚образомъ, мы\-означимъ. чрезь "Аб, Аа, и’пров. ^ 
Ежели 2 есшь фупкшя двухь перемьниыхь, колинеси 
у их, то Ах будеть. заключать. въ. себ у, х, Дуи Ах, 
будешь. ия ть Азъ, посшавляя У-НАх вмБещо у, х Ах и. 
сто. х, Ау -- Алу вмёсшо Дун Ах-- А*х выёсшо Ах. И шакь 
` А“; будешь заключать въ с60$ у, х, Ду, Аж? А'у, и Дек, и посему 
будешь. им шь Д"=”, цосшавлал въ Дау Ау вмешо ух + Дау 
амёсто м, Ду + му визсшо Ду, Ах = А’х вивешо Ду, Муна 
вифс то’ д°у, и Ах. -Е- 4* х вмЪето. Ах; пакъ же будешь нм ыиь 
Д3х ‚ посшавляя: въ Ди, у-- Ах вызетю Ду, х-- Ах вмъето, 
„5х, Ау + ду вмъето Ду’, Дх-- Д° вмфото Д.А -- АЗу 
вибето Ду, Дзю Дздвизешо Дж, ДЗ, -- "У вивешо ДЗ, ДЗ 
= А*х вы сто ДЗх, и шакъ. далфе.. Но въ. изчислени по порад-- 
ву слдуюшихь разностей, фуикщии. „ мы весьма: часшо будем 
полагать, чио` одно  пзъ. перемёниыхь волизесшвъ ео содержи-- 
мыхь ‚ перемвизешся равиомфрно, или все’ шоже; что однй изъ, 
перзщхь разностей вошь Мостояниа.:. мы примемъ сю предполо-- 
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‘женную разность за непремфяную сравнительную м5ру разно- 
стей прочихъ перемфвныхь количеств, 

(10%) Полагая  перемфньыя ‘количества растущими и 
первую разиссшь количесшва х постоянною, требуниися по 
яврядку сл$лующя разносми фупвши ху? ‘Сперва найдешь 4% 
Ах --х ду-- АхдАи, помомъ поставляя въ се выражеше 
первой разности, х-+- Ах тифсто х, у-- Ду выфето у, Ду Ау 
зибено Ду, будешь имфть Да” =-у Де --х ду +3 Ах Ду ху 
2х Ау, Е ониимая Л отъ ДА’, получишь 
вторую разность . ...: о дз Ду ча у а дед, 
“Гакв же найдецы реет рави, ат 3 АХ лу х Му ЗАхА у 
четвер кую и’ ини 4 Ах мух д.у-4 Алу 
ПШУЮ ани: = Ар АЯ, НА +5 АхдУу, 
и шакъ далФе. . .* (о 

Предлагается еще мафии по порядку сАЗдующЁя раз- 
‘ности фуныйи 5“? Понеже первая разнесть есть 
ТД А кв, ВТР 3 ДР + и проч;; 
: имётв для второй разиосши 
ит 7+» 8-Е Ах" (= А+ 
РД ((х + дат — = и проч. , 
яли разлатал вс8 и ‘биномы въ ряды, будешь имИГЬ 


нев иыя Чдай че идроч. 


я Ди роч. 
к. А ‘си проч 
или ие АЗлая пужния <окращен!я, { Фудещь имИЬ 

Пя Ахчии ан 2. ‚ря я МНЕ та" "Ая и проч, 


АЛЯ чешвертой разносши 


Вия. #—2. и — 3. д и про 
* 20 
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и шакъ дал". Ежели п есть цвлое положительное число, шо 
будешь иуф'иь для разносши порядка я. у 
т. 2. 3. Чен п-т. ВА 

н какв явствуетъ, чшо с1я разносшь ипосмоявнна, полагая Ах 
посшоянною и м цвлывъ положительным числомъ, шо раз- 
носщь Фупеши х’ порядка п-{- г будешь пуль. 

{1 1с) Есшьли мы возмемъ прежнйй рядъ ъ р я”, =”, У 
и проч, и замфшимъ, что - ” 
ии Аа Ам, 2//— ЕЛ”, а — 1“ — д", 
А’ — Ав = А, д ди — А, Ах Аа 
4°/—- ДВ 2 А, А” — А АЗ, А — - 
АИ дс ДА, а” ДИ, АЗ А, , 
и проч., шо увидимъ ясно, чшо 
2” = в+ Д%, 


и проч, 


д” = инодан 4" : — 5, 

Е вездячзДиые д Е а, 
а ада +бА ея, АВ В Де, 
и проч. и проч. 


И пакь озназизь чрезъ 7, вообще какой ннесть членъ ряда 2, 
%, =”, и проч. и чрезь Я число предтидущихь ето членовъ, 


будешь ичЪшь ° 
‚те, Иланидяч т ЕДВ РАЗН, 8. Аа +. и проч. 


п 


2е, "ив" — И +7. 


о впых и-а ве 9, : 
: ® ра — и проч, 


(1=т) Пусшь ХМ7, (черт. ХХ) будеть кривая личея 
имфющая прямую АВ аметромъ и РМ одною изъ своихь 
ордить» и’пусть ло ту и друтую сторову точки Р взяты 

разныя части РР”, РР”, РР“, и проч., Р”Р., "РУБ, 


будут 

“Р-Р, и проч. 3 то означиюь чрезь х АР, чрезь у РМ, и: 
чрезъ у у у”. ..У ординаши - соолифношвующия 26- 
сциасаму -НАх, х + 2Ах, х--зЗАх..... ПА 6у- 


дешь ии» у’ту-+-ду, у’ учзду + ду, ууу 


+ з3А'у + Ау, и проч. и Х = у-нтАу-а.* 
В, В Ари проч. 


(1:2) Мы мотли бы принять всякое другое положен , 
Кром шото, чшо разность Ах посшонниа, Такь напримЁрь 
мы могли бы положишь, чо ду. АУ, Ау”, и проч. равны меж- 
ду собото, или. все шоже, чано разность Ау посшоянна; м шо- 
тда по иричнииЗ что ХМА не прямая лицел, Ах была бы пере- 
мзнная , или вос щоже, части РР”, РР”, и проч. были бы не 
раввыя между собою. Въ самомъ дВль ипроведшн хорды сшя- 
тиваюния какя пиесть двВ дугн ММ’, ММ” и прямыл, Ми, М и’ 
параллельныя даметру . АВ, найделть , что два треугольника 
МтМ”, Мли м были бы совершенио равнин. между. собою, когда’ 
бы въ шоже- время могла быть М — Мои’ и МАМУ, 
и по сему дв хорды съ параллельныии Ми, Муи” сосшавлялн 
бы разные углы, или все тоже, сосшавляли бы одну и шу же 
прямую линею, и лииея ХМАО была бы шакова, чипо хорды по 
порядку слфдующихь дуть ММ, ММ”, ММ”, и проч. сосша- 
злаюшь одну ишу же. прямую лниею, и пошому была бы пря- 
мая, съ нервою слизающаяся, И тавь зАругъ не возможно по» 
ложить кромВ одной разноеши посшоянною. (*) Но хоия бы 
положиль кто одно изъ перембнныхь количестеъ равномёрно 
перемёияющимся „или бы пи единую разносшь не прииаль за 
. постоянную, всякимъ образомъ долженъ досшитнуиь къ одина- 
ковому заключен!ю. ` 

Чтобы <1е ‚доказать, положимъ, что кривой линеи ХМ2 
уравнене есть `и=х’, и что шребуется по ординашв РМ 


) НедосшаповЪ и очевидная слабость сего доказательства пронзжедии 5 
сть ато) что авторЪ не упошребилЪ =Ъ оиомЪ истиннаго опредВленея. 
вривой линеи и дуги ея. Сиошри первую книгу машемащичеснихВ мру- 
до8Ь моихЪ. 
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резЪ-посредошео авухз по норядку слтлующихь разностей дости: 
хнучиь кЪ- ордиваив РМ”. По причин чо Р/МИ-У-Ь АУ и 
что =ту-- АИ. будеть вмшь во вофхь возможныхь положе- 
их РИМУ 2 Ау у. Потомъ- есщьли’ возмешь. за 
первое: ‘положен. 5, 35. кошоромъ. РМ” раздфляеть РР 
на дв% равных масти, Шо означияъ- каждую изъ олыхь частей 
чрезв Дб `булень пмфиь Ду трожА и -|- дя’ и по причинв чшо 
Аузесмр Посшонниа, Му ода", и слвдетвенно РМ ай 
М АЖ АА. Валвь же-за друтое положеше се изь ‘кошо- 
розъ МР” раздфалешь РР”: на дёБ ме. равныя чаши бл: 
будешь ии т м 
ду Еата-ь А, Ду рой” аж х -- 4бхй (2% у; 
и слЗдешненно, 

РИМ Е ях Ач ха ай хи (Их )". 
ЗАФСЬ 50 БОЙетинЕЙ, разноса неравиы между собото» 
однако додЖнНОеВьИне ЖЕ 5 " Лири поелику 
ео сфианивь оо величину количества. ЗА х. въ первое” врражение 
драйматьт: 7М/”; получается другое, то- явотвуенть, чипо обоими 
елесобани мр!: досшмигаемь къ одпнаковому зака ючен110: шоже са- 
мое будешь 9-30 весякомъ друтомъ положена, (#*) 


(#8) “Се доказательство слабо и совсемь ве нужно: 1) поюому > зипо чрезмьру 
о Чагино: 2) волому, чо смо собою’ вилиез. на раяныя ли части разаБлипе 
ся ГР” или на нераввыя ‚ ордивата РМ” ипребудеш® одниакова, Линь бы 
РР” рошаласв шажс. С‚ерьхЪ лого брушь раания пли во равомя разности 
ЗУбебисвы, Ая опредълевтя ло. овымф разносикй друтихЪ воличевтер, пакЪ 
оеозриаиеииой, ораииашя, или ‘уго кривой линеи, совершенно зазисияЪ оп 
зашего” произволу и ео столь лено, чо ии какого докизинельешев ие 
вужио» 


——— 


9 обратном „слособё разностей,” 


. (113) Всегда ‘удобно будешь изйши такую разносигь, ка- 
-кую хочешь, всякой функции; во обрашной вопросъ, кошорой с0= 
стонпь въ шомъ, чио бы поступить ошЪ разносши какого ни- 
есшь количесива, къ самому сему количеству, заключаенъ въ 
себъ шрудносши вышшей степени. Количеснтво , которое найти 
потда надлежийгь, называещеся сузаною предложенной разнос, 
и зто бы означить оную’,  упошребляешся ‘знакъ 3, которой 
втавишся предъ. сею разносиию; и пакъ выражене УтАХх 

означаеть сумму, которой Ах всть разность. 

`Изъ ‘предъидущаго’ ‚явемвуеть „ чиго. оумиа разносши Ах 

‚есть хуи когда, Ахоестшв постоянна, шо суима разности. Ди 
вст’ х АХ, сумма разности ДАХ? есть хАх’, сумма разносии 
Ах всаь х АЖ, и проч, Положивъ се, я примЪчаю , чшо раз- 
ность количестиа х -= 2х Дл + дд, опкуда нахожу т = 2УхАх. 
-НХАх;. и Зее. Такъ. же поелику разиость коли- 
чества" Я" АХ Е зх АФН АЗ, будеть х == 35 Ах-- 
ана А, и ХРАП -еаЕ, 


6 
Полобиымь образомъ. найдешь, 


4 3. 2 8. 
Зах в — Ая Ах 
УжАХ = #— ааа у Яхт Ах 


Я 39° * 


— 2 4 4 
Ух р — = На хх, 


и даже ину разнобаии А тдб В какое виесиь ДВлое 
‘положительное число. (*). 


{®) ЧрезБ поерсдетзю сичЪ- пайлуллен суамьг слълующи 5 прбизведе- 
ции (хр Аж, (г 5:4 (х (я (#9). ( (© а») Ам, 
й тар дадфе у коморыя какв’ сливном ИА -рЬт, акр. и’ Бобсю, #Б своихф 
дифферональныч изчиеленаих в, у. Ощушь `чрезфа обобеннбй ве прямой 
$иособЕ- Во самомЪ’ дал!” 
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27—х Ая - Ши дх — 
у Нх4х г 


1) х(и-РА) ДЕЕхАХ УД: 
х(х Ах), 
2 
2 (ар Ая ) (адм) Аа мдя Ездра А 
зал Ая 2х А ая 5. А А-а и жах! | 


з. 
Ад" — 23 ал. 2 222 — КЗ + АХ КОХ А хитах тах) 
2лАх = == 5 = > . 
3) 5(= ах) (х 242) (х С ЗА) Ах ыы -- бат ле 
— Ах Ах ЗА 
Нат дай У еду рб 5 НА бл тАя 
С з— : — 4 3; Ах 
па) пая (Е АЯ | бхд дз ЗЕ. ПАЯ зна 
оба я св а 6543 ил т Ах исАХ НИЗ АХ} 
—4 — $ —. 


И макЪ далфе. . 
Г. Бессю по сысканнымВ симЪ сумигмЬ ишешЪ еше сумиы слфдую» 


шихЪ произведенй- Ах, х (а -Р Ах) Ах, х (х-- Ах! («-- ЗА) Ах, и пакЪ 
дзялфе; чо и дЪйствишельно весьма удобно ‘уже учинено быпиь можешЪ., 
ВЪ сямомЪ длБ, когда суммы сихЪ. послфдйихП рронзвеленТй означныЪ 
зрёзЪ У, мо сушиы первыхЬ изЪявнием чрез №! 1 У -- ДУ, и АУ изо- 
бразишЪ чамыя м послфдия произвелоня; И шакЪ по нричивв чшо Х = 


У! — ДУ, будеш ух дя — АЕ ад, 
$4 (РАЯ) Ах НА (даа, 


хх -- Ах) и 2 Ах) (д Зах! 


$ а (и -- 45) (х-- 24%) Ах = 4 
хи ах) Сл-Нзаз)Ах, и макЬ делфе. 


Разным6 образомЪ по Ъ\Ъ же высканнымйЪ суммзиБ можна найши сум 
мы слфлующихЪ произведен (х--пАх)А», (х + эх) (х + в -- 1.6%)“, 
(иаах) (ха: Ах) (х-ра--а.Ах)Ах, и АКБ дзлфе , гл в 
ЦЬлое и положительное число. Ибо, когда зам йМивишь ) что ях, 
хня, хо в-р2д», и пров, суть не ‘иное что вавБ (я4-п— 1.0%) ^ 
Нах, (хитах) Надя, (х--я-т. Ая) зах, и проч. › мо 
означи Ъ х--п ‚Вх. чрезЪ Х, увидишь что приращеше очаго количе- 
слва Х будетЪ тоже самое Ах, шакЬ чшо АХ Ах; и отЪ мото фа- 
ши произведетя обратятся въ ии [Х--АХ } АХ, (Х--АХ){Х--2АХАХ, 
(Х-НАХ)(Х-2АХ)( Х+-+-ЗАХ)АХ, и проч., коизЪ суммы суть 
МЕ-АХ Х(ХАХИХ ВАХ} Х(КНАХ(ХРАХ)ХЕЗАХ) 
2 ? 3 м › 4 з 
(и проч. Ночему змёсио Хи АХ посмавивЬ х--а-тАх и Ах, полу 
'. Зишь суммы предложенныхь. произведен РИТА ААА , 


2 ит. з Е] 
2 ирак АЕеНЕГАЯ ела 2 ипроч, 


2 


(х--и-ТАХКЕ НАХ ЕН 
Е 2 4 
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ВЪ прочемЪ #Ъ шёыЪ же заключеням6 досшигиуть можно прямо. ТакЪ 
напрнмфрЪ зозмемЪ произведен (х-ыи4х) Ах; булетр _$ (и я Ах) Ах 


"— хдА ея — 
= м дл -- 5я дд = ты 5 вх м. ЖА, котерая сум- 


ма опЪ предпайдениой (х У А) (и нАд) ( — жел 1) азия Ая?) 
и а — п] ля 
разиствуешЪ топмо па постоялиное количество ^^. И чило бы здФгь 
оное постоянное количество. опрефлить, 90 замытныТ, чипо У (хи Ах) Ах 
должиа обратиться #Ъ нуль» когда сдЪлаетея х = -нАх, ибо на сумму 
произведен!я (я -- п Ах) Ах можно взирать какЬ па пространство состазля- 
ющееся изЪ прямоугольнияовЪ, у коихЪ-основане Дх, а высоша х -|- п Ах, обра- 
эдлющаяся 8№ нуль, когда х ях; пошомЪ означивЬ постоянное кб- 


личесшва, которое кф находимой сумив всегда присозокуплять. надлежипЪ, - 


чрезЪ С, и получизЪ $ (х-- я Дя) Ах — я ШхАх --С, полокимБ 


2 
. . ны ва. тп д 
= паху чрезЪ что найдемЪ о = АЕ ПАР -- С иотшуда С = 
491, сирфчь Шо самос количество, на которое прямо найденная сум“ 


2 
ма разнепвовала ошЬ найденной предЪ симЪ друтимЪ образомЪ. 


(1:14) Надлежить примфчать, чшо Дх равно есть раз-° 


ность функши %; когда оная прибавишся или убавимея на ка- 
ное ниесшь постоянное количесшво; ошкуда слфдуешь, что сум- 
ма предложенной разности, дабы бъипь полною, непосредстшвен- 
но долженсшвуеть заключать вь себё произвольную величину. 
Пришомъ разность Ах, которая сама есшь колнчесшво послтоян- 
ное ‚ должна войти какнмъ ниесшь образомъ въ произволь“ 
ную постолнную величиву. Мы шо же самое должны” сказать’ о 
волкой функши количеств х, Ах и постолнныхь, копорой раз- 
носшь равна нулю. 


Что бы лучше усмотрВшь надобность зъ прибавления 
произвольной постоянной зеличины, пусть предложено будель 
найти сумму разносши (а х)*° Ах. С1е можно: учинишь ‘двумя 
образами. Разлатгая с1ю’, разность, получишь АХ 2 ах Ах -- 
д Ах; но Ха’ духа, Хоах Ах тах’ ах дя, Ех Ах = 
Я РЕНА, слёдовательно будеть У (а--ху Ах = вх + 
пл’ — хх их Е а ея я Др | ака дх: 

27 - 


1:60 
—а дея тдВ я не прибавляю произвольной посто? 
янной величиньь Иначе же, я положу а -|- х = уу; ощкуда `на- 
хожу Дл аду и (а). дк = у Ду; но Ху ду — > 
2х, сабдовательно поставляя вибето у н Ду ихъ- величины, 
будеть имвшь > («2-Е х)’ Де Яя ЕЕ де -- ая Дх", тд 
Я опять’ ие прибавлятю, ибстоянной величины. См. два слфд“ 
сля‘разняшся на постоянное количество — Р-Р 4 — 245% 
и видно, что [7:63 не иное что умь, какъЪ абшныя суммы  за- 
хключающ/яся въ выражен!и ев ея Ах я Ах" -- С, во- 
торое. есшь полная сумма предложенной разносши, ‘ежели 4резз 
С будешь разуиёть произвольную постолнную зелачилу › какъ 
выше сказано. 

(115) Есшвли предложена - будёпгь соизифримах ` дробь. 


Зи АЕ Но Аха т ох 
РАЯ › шо’ „разрёши . ‚её. из: очных дроби 5 =: де 
Ра . 


бы — 5) (=: де в ы коморой. „раз: 
3 и такь сумма разнасши пред: 


и-ВАЯ 
носши суниа есшв.-— о 


ложенной 0-9 тд а произвольное количество, Та- 
ХЕ. Ах да 


кимъ же образомъ найдешь, чо и о а- 
(8-Е вля {я В--ТА я! 


=. Но часшо Не, разрёшая сонзмфримой дроби па двухчлён- 

ных, довлвепгь токмо ‘разрёшить ве па ироби „' жоихь бы знаме- 

натель Нил наименьшее число множителей. Такъ напримърь, 

есшьли предложишёя. дробь — а-ля о 
А (Ев ва ре-ь чт АЯ) а ВБ А)? = 

{а-я А яда те. и (осно. 45} (яна 

и будешь Ицёще пожественное уразнене 

ДЕ Аи а. А, Ах, 

Щыв. : ИВ. 
изъ колгорато пайдень :А. = 


уразняй её 


В, АЕ и оттуда 


— ща 


зы ЕЕ Ах) {4 Кино. Ах) Ци вода 
Так же х : 4. : 
НАДЯ в {я-а Ах (я, Е 


пеерие 16: 


а — 


—- ти ы 
Зи а (ЕЯ Е АДЦЕНЯНЕ АХ 
. 5х 


{Ета я) (ха але да) в 8. Ам (хп 44 Ах). 
а — т 


=== =: г › 
4 (ин Ах ах. Ал) (Е --П-Е 2 АХ) (хз АЯ). 
и такь далфе. (#) 


(#) Мы здфсь. сышемЪЬ суимы еще нбиоторыхь  соизмфримыхЪ дробей, паче 


общих нежели взяюыя авторомЪ. 
1) Требуешсх сумма д оби АХ 
р Ро ана х)› 


ешо, п ифлое положищельлое число и Ах посшолниая разность перем5н* 
‘наго воличестка х. 


5х ; Я 
НанисазЪ предложенную дробь симБ образоыЪ =. 


у копоройуе посшоянное. количе- 


пах. 


Я(ЕнАН} 


ЗЕЕРЕАР,} ПОТОИу что сизая сумма умно- 
пах 


а ` 

женная ‘на 7 даст искомую сумму; сего ради дробь 5 крен раз- 
} . 

— УЕаАя: 


сшаяу, искать сумиу дроби 


рЬшу на дроби просшыл ‚ и шого для положу ве — А 


— — пах 
- чего будеЪ А-В о, Атвдов = А, А= и екае) — 
Е — 1. у и какБ оныя ‘простыя- дроби. х, идя МОЖНО почитать 


о таке 
38 разносши сумийр всЁхЪ дробей, кои пайдушся поставляя 85 нихЬ 


и—Ах, х—2Ах, < —3Ах и проч. вместо х, то выдеть 


> пая Е х 


яхтах; нах" 

ПоложивЪ "че ‘л примфяаю ‚ что вообще разность дроби вида ЕЕ 
даетЬ уравнене А а — казни д. эх Е ‚ или её , 
нЕ =А( ЕЕ | ЕЕ} $ откуда завбюю , что все- 
та, будеш 3 реке ЕН ЕЕ» $ а такий 


ебразомЪ поперемфнно полагая от, ата, 9-3, + с. 
4 —#-—т, мы получимЬ слфдующа формулы 


т 
УЕ Ея 
>. от хот Е 
ХЕАа АХ 
т = т т 
хАЗАЕ оодх, к. Вах“ Е . в 
тт т. Е 
так К аыя= = т =, и в006ще] 
т я : т. 
} р 2х. 


НАХ ра ХЗАЯ °° * * хе Бах 


ат 


462 


— т 
Ах г р Хз 


У ядя ы 
Сей. рлАЪ, коего члены суть алтебраичеекгя количества , всегда прерзещ- 


ся; шакЬ пусть п—- 3, будеть 
3-я -+тЗА 92 


зах -— т 1 г — С. 
ря) ы хгах ЯДАХ (АХ) Яо Ая |» 
| 144 _— (1 ДА о 

ия зах 3’ АХ ЦЯ-НЗАК)* 

р . 


е Е. Ах 
©) Естьли тшребусшел сумма дроби РЕНА -ЕРАЕ г. пир ца 
лых положишельныя неравныя между собою числа, и большее изЬ нихБ 
2; шо я положу х ПА &, что дасиЪ АА и х-рах- 8 
—вАз-рАз=8— р (в —#) Аз, и пошому предложенная дробь оцра- 


которая как шо двно, есть одного 


швися 85 Чю ЕЕ Ая» 
рода сЪ предЪидущею. 


: и фахаж Ах 
3) Пусть шребуется сумма сей дроби а ее 
рой диф лостоянныя предетоящия. ив,Р Блыя положишельныя неравных 


мекАу собою числа. 


‚ у кото» 


_ АВЕ 


55 евй оби и опними ошЪ оной 
 Приложи Ё: др дробь 2+ лав} 
5 чЕАЕ-ЬА к хоахах Ва В лАх 
будет НЕЕ. Пра! — ях лахияраАх] | ям нная) 
—- (АНЯ ХА Арт 6,4 х*  ААХ — 
иная] ^— 


== хи Ая Ци -рах)] 


ОА Аза дах. 
—ТЕБЕЕЮ? Меперь положи, по причин 


(инд) бра). . 


Ар+Ь 9—5 
иеопредфленнаго количества А, о й, зыдеШь А — уг. и 
я хыражене  сдфлаеи ках. ЛАх = 
„предвайденное ражеи дЪлается ха рай ЖХННАХ) 


. ПН пакЪ давно, что сумма предложен- 


др ОР 


х(&-НрАх . «(5х птАх) 


ной дроби найдется по’ первому зопросу, 
‚. 2ХАХ--ЬА д - 


Е у 5. ры. 
4) Естьли шребуешся сумма дроби СЕРЕЕЕЦЕТУКЕ ЕЯ =! 
лю сшоишЪ шокмо положишь меньш!й знаменателя множииель ЯР нд =, 


и дробь наша примешЪ ви&Ъ предЪидущей дроби. 


ав, вр 
ВАХ. и уь А 


еле 163 


2.59 А -Ы Вх А 4" -ыС Ах 


5) Пусть предложена дробь т ЕЕ РНК ; шо при 
АХАХ-ЕВ ла 
ложи кЪ ней н вычши изЪ Нен дробь Ян тАзияераяу ПОРУЧИШЬ 
ЕЕ — 
Ра Т ИА 
(А-а) (НР плов А) да 
м © НРАят, ах 
Ал во АВВ. 
ЯЕЕНЕЕИЕ СРАЯ $} пошомЪ. положинЬ к? Ех ^А& 
Е ЕРАя = (я-рвАх) (крах) и сыскёЪ Аи В, дло со 
(А-а) Ах 


стояеь будешЪ вЬ сыскави суммы сего вида дробей де-чАя) 
АХАЗ-ВА и 


НЕЕ рАЕ, о чрезЪ первой и преп зопрося ‘удобно 
уже и учинено быть можешь; И пан далфе и далБеь 


Когда, ‚множители, Зизменышеля эВ или ошЬ. забши ‘равные и. дВй- 
сляйтельные илизмнимые, то взяайе сумиы бываеЪ гораздо ззмрудни: 
зпельнфё; во по причин Чо се с4е напало свое зозпризло ошЪ дифферен- 
Дельнаго изчяслениь мы 8Ъ оныя подробности. зАВев входишь. ие спанемЪ, 
а присовокупнмЪ помо нфчшо: о кзаши суммы ФормулЬ 60 многныи пе- 
ремёвными количесявами, | 


Нах пребуется.‘язящи. ‘разность. произведеяйя, панБ шо ху; ше 
‚пени дяетед ВВ” опое 5 -|- Ах вместо. хуи У-- АУ выЪошо. 4, и ошБ про- 
изшедшего зновь произведения бинимаетея ‘длиное ху, Но ВЬ шому же. .3а- 
КАюченю доститвешь, когда. ‘по ‘посйёновлети х---А х вмБещо х яБ му» 
и по ‘Чолученти 29.-- уАя, примещь & и Ах за постоянны, потом по поещае 
новлен!и 85 ‘онйе. выражение у-|- Ду  вмфешо у, опнииешь- ху. СЪ ова- 
шельно и обрашно, Когда, предложено. будешь‘ взищь. сумиу. ‘формулы со 
многими. пёрембупыми Количестваии , 110. можно положишь :‘одйо -изр пере“ 
иКиныхЬ 24 побщоитиое и взать оной формулы сумму $ ‘сезЪ предпол9- 
ОЗЕНЕИ у поломЪ -вешьли полученной пакимЪ образомЪ- суммы ‘зозивмеся рлз-” 
‘НоййЕ ; полагая ‘перемённымЪ и шо: ‘колитесшво , ков #зято- было за 10- 
оелбяинное , и оная, разачешь ‘дастЪ предложенную формулу ‚ шо ша сумма 
будешь искомая; еёньли ме ‘не даршр, то формула не будейЪ имыть сум: 
мы, или КБ найденной. предЪ симЪ сумиф будешЪ не досшавашь нЗоага 
количесив у Ш еыЪ прилагасмые примЪры- подснаи” сей спогеб 


1) _Сыскатйь аетьли, можно, сухму. формулы ЗАД АИ 


Я приму у ЗА постоянное › й понтом * офтазлю- бевЪ.‘Эиймантя `чхены 
содержарие 3Ъ себЪ 9; зрезЪ. се. 5 буду. либшь одинВ покио: членЪ 95% 
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коего сумия › полагал у постолинымЪ , есть ух, НашедЪ слю сумму’ я 
белу. разность ея, ползтзя хи у перемфиными , и получаю улх | хАу 
-НАхАу, которое выражеше будучи тоже самое, что’и предложенная 
формула › показываетр ‚ ато искомая ‘сумма дАйствительно есшь ху. 
Тстьли же предложена будетЪ формулз уАх-- Ау —Ахду, то поету- 
` пая товимь же бразомЪ , найдешь паки для суммы у; имо поелину. вод 
мал сеа суммы разность ве дасшЪ предложенной ‘формулы, мо завклю- 
зишь должно, чшо оная формула не подлежитЪ ко взаш!ю суммы, 


5) Сыскать, естьли можно ‚ сумиу формулы рух Ауд м 
2х ах Ау 59 6". 


Я возьму токмо два первые члена с ух Ах --удх" , хошорые содержа 
&Ъ себф Ах, безЪ Ду; и паписавВ изъ’ шакЪ у{2х дя 44"), приму у за 
постолнное; почему призедти себф из память , что 2х Ах -- Ах? вешь раз 
ность поличесшва х", я нахожу для’суммы у И вакЪ взявЪ. разность 
оной ‚ полагая х и у персмЕнными, иы получаемЪ ту же формулу, что и 
предложениая, шо оорлуеть, это искомая сумиа дъИствительно сеть 1х2. 


зУСыскашь, естьли можно. сумму формулы @(35° дх-н 5х д? 48 } 
Ему умы -- м4"). . . 


„Я беру сперва сумму первой части, зЪ кото входитЪ одно токмо перемфи 
ное колнчесшво х› и нахожу дли оной 443; пошом чтобы вляшь сушму 
другой, я беру членЪ ду" Ах, содержаний 5Ъ себЪ Ах, безЪ 9, и нахожу, 
полагая у поспояинымЪ,; для суммы онато фу*х: и какЪ вляшая оной суммы раз- 
‚Лось, полагая хи у перемфиныии, дастЪ точно ту часть предложенной 
формулы › которой сумму набши вадлетало, то изЪ чихБ двухЪ ДАЙ 
сивй слдуевфу что искомая сумма вешь ах? -4- фу*х, какЬ то удобно и 
улостоябриться можно чрезЪ ззяшйе разносши еего выражен; чшо зеетдя 


наблюдать надлежишЪ. 


(116) 'Означивь трезь о “в, Гу, и проч. предъилуцие чле- 
ны рада и проч. %,.1, 2”, #”, и проч., будемь имфть в — 5 
== А’, Ив ди, и: и = Аи, и проч., и #2 АН 
ив 1” + и проч. — А ить ВН и вроч.); и шакъ $ 
или шакой члеиъ, какой въ раду, н проч. зи. 5,2”, ° 
и проч.» взять захочешт, есть ве иное что, как» разабстьюуя-. 
мы предшесшвующихь его членов», 


=—== #6; 


Посему какая инесть фувкия количества м есть 
‘разность сумиы всёхь фупкщИ, кошорыя найдутся, поставляя 
въ нее х-Дх к-з Ах, х —з Ах, и проч. вмфешо х (членъ т1т);. 
но пространство МРЁ’М” (черм. ХХИИ) можеть бышь. почитае-. 
мо за нвкоторую Фупкшю количества х, въ которую есшьли 
посщавишь поперем$ано х — Ах, х-— 2 Ах, и проч, выфето х, 
шо получишь поедшеотвуюция пространства ”М/РРМ, “М”Р/Р/М, 
УМ/””Р”Р”М, и проч.; слёдовашельно МРР”М” есть разность 
суммы всБХЬ сихь проспранствь, или шакого друтаго. прострак- 
ства КНРМ, какоевзять захочешь. Такимь же образомъ докажеп 
ся, чо ММ” есть разность такой другой дуги КМ, какую взашь 
захочешь, чшо поверьхносшь описанная дутою ММ”, во время 
обращен! я чертежа около оги АВ, есть разносш$ поверьхности 
описанной дугою КМ въ продолжьшме того же обращеня, и что 
шло произведенное площадью МРР”М” есть разность шла про- 
изведеннато площадью К.НРМ и проч. Привзапии же полной сум- 
мы какой ииесшь изъ сихъ разносшей опредБлишь произволь- 
ную. постолнную величину, разсиатризая, для какой особенной 
величийы , количесшва х, [99 сумма. долженсшвуешь бы из нуль, 
естьли опрось требуеть’, чшо бы овал сумма дала паче то ,. 
нежели всякое другое просшрансшво, 


Положииъ, что ХМЙ есть линея прямая встофчающанся 
съ даметромь въ шочкв А, шакимъ образомь что АН =а, НКЕЬ, 
и имъюшщая слАВдетвенно уравнентемь ‘ау — 6%; шогда просигран- 
смво МРЬУМГ будеть у Аз ата Е А, кошорой раз. 
носши полная сумма есшьё, 5" с. Тепя ны есшьли хочешь по— 
лучить площадь юреугольника АРМ, вопросъ  шребуешь, чтобы 
сунма ‘была нуль, когда Х —2 с; чшо даешь С — о, и для площа- 
дш шрёугольника выдешъ =. Но есшьли шрапещи КНРМ шлебу- 
‘емся ИлОШа дЬ, о . ‚надобно сумму взяшь акимь образомз, что’ 
бы она была нуль, когда хм таг чшо ласть С = -%, и площадь 


транеши будешь “2. Еешьли сверьхь шото шрайешя. и тре- 


66 —ы 


утольникв долженсшвующь имфшь иззетиую высоту; и именно 
зпаковую, что бы было = с; то вь неопредёленныя выраже- 
ия м, = поставБ на мёешо хи у ихъ зеличвиы с и", и 
и с2—аа оз 


. ъ 
оныя выраженя чрезь шо сдвлаютщея г. о. 


Насала слособа изифненйь 


{119) Пусть ВМ2. (чер: ЖХИУ) будешь кривая линея, 
и РМ, РМ, = 9/, дв по порядку олЪдузния ордивашы, ко- 
дпорыя соолв тетвуюь абсциесамь АР, — 5, АР’, = х'; # во 
обрАжу себ, что взаимное между координатами я и у ошноше- 
зе перемвнилося (какимъ бы пю образомъ ‘ни было, или чрезъ 
жзифнен1е параметра, или иначе) и кривая линея. изв перваго своето 
востнояшя перешла въ другое, означенное чрезъ из; и на сей 
пзлебтившейся кривой линен взявь дз шочки жи м’, я провел 
ду двб ординат ри, 5, оф “ии; — У", ‘параллельных ордива- 
пазь кривой ВМА и соот тенвуюция абсциссамь Аф. х, 
Ау’; = Х. Мы употребили выше знакъ А, для означеня разно- 
спи ‘двухь по порлаку влёдующихь ординапгь одной и шой же 
кривой линеи, и ‘разносши соомьфтешву ощихъ абсцисс , ша“ 
химъ образомь чшо мы писали. х— Ах, --у=ду, 
Хх хх, у — У — АХ. Но здфоь сверьхь шого надле“ 
ЖИМЪ тринимань 8Ъ разсужден!е разиосшь двухь ординашъ, како 
зы суть РМ, ри › и разность соошивтетвующихь- имъ абениссь, 
кошорыя разности проязходяйв ошъ измвнен!я инаго рода, в. 
именно ошъ измвнен!я` 30 взанмномъ  ошношен!и -координайеь „е, 
9, и которых но сему не могуть бышь означены прежнимь знё- 
хомъ А, Мы для озвачентя сего инаго рода разностей возмемъ знакъб, 
в будемъ писащь Хей, Уи Ви, Хаб, УЕ 
(№). Но ордината У” въ одио и тоже время равна какь у’-ЕАУ,, 
акъ и УЧ-ДУ; чего ради будеть у ду 0 (у--ду)=у-нбу 


{*) См ‘особливаго ‘роду `разносйи перезфиныхь холичестяЪ ^ НаЗыРЯ 
гарнийлйй,” 36 казЪ собственно: зарар?онное изчислене 3Ъ еПужлени 
иачвелевя сих. разйостей ‚_ вари тли, названных есь. ЯВОже самое, 
что лифферевиельное  вЪрэзеуждей!и изчислентя обыкяонённыхН” разное 
оной; шо мы для ошлия: овыя разности будемЪ. надьвать изайнот линь, 

Ре 
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-А(у--йу); ошкула выдешь ЯДу = Д\у. И шакииь образомъ 


ЗЕ ДАДу == АЗу , Ау Ау 2 Ау, . ВА"УАМу, 


(1:8) Такъ же мы означили чрезь УУ сумму какой ни- 
есть фуныии У перемфнныхь количесшвЪ у их и ихъ разно- 
стей, и мы замфшали, что У— АУ У ИУ и проч.); 
чето ‘ради будешь У\ 5-5 Зе ГУ -- иррот, Но по причи- 
ив чо ЗУ ЕЗАСУ +7 ^У + и проч.) ДА -КИУ У + и пр.), 
выдешь: ЗУ (У “УМ -- и проч. }; слёдозательно» 
У — 55 М. -. 2 . 


Изъ, сел. аеоремы- слфлуеть, что УХУ УБУМ ХУЙ, 
УМ ШВАМ 2 ЕХЕДУ, и проч. Мы для сокращентя, вифсшо-, 
двойнаго., шровнаго -и проч. означеня Ж2\, ЕУЗУ, и проч, 
`цо порядку слъаующахь суммь , * будеиъ. лисашь ХУ, ЗУ, 
‘и шроч. Ошнуда: охфауеть „. чо. воетда. можно перопужииль 557 
на "ДУ... : 

“Котда дана будешь формула МАУ то можно обрапинив- опуто` въ. 
сю У у-хАуду.. Въ. свмомъ двлЬ, встьли положишь ЗУду = Уи. 
К, ТАБ К. неизвёсшиая ‘Функия, которую. опредлить надле> 
Жишь ‚о. будешь. имыль УЛУу —= УДРу + ДУЛу +- ДУДВУ- ДК, 
и АК = — ДУСу- Му) = 2х слддбмвенно _ЗУДАу == 

Уби — ХАУЗ. 


Есшьли предложишся. с1я;  друтая. формула: БУДУ, шо ее 
ремни ‘сперва. на следующую. УАу — ХДУДУ ; потом» 
иЗИН®. Что ЗУД” == ДУЛу" — ЗА'УЁу”, будешь. имфшь 
УУЗу УАЗ ДУХ’ Деу”, с 

Чакимь же. образомь: дохажетсл, что ЗУД у зулу 
= АУ" = ХМУЗ и, и что вообще : , 

Ум == У ААУ А" АА" = 
ив. . Ве . он В фо, 
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(119) Въ послвдети мы сдвлавив  сиив началамъ мно- 
Ия приложешя; - но шеперь ‘удовольствуемея разрфшенемъ 
слвдующаго вопроса: Между всфии многоугольниками, каке ок» 
мо изъ какого ниесшь числа данныхъ сшоронъ составить воз» 
Можно, ванши шошь, которой имфевь нанбольрую площадь ? 
Естьли мы означимъь одинъ изъ сихъ миогоугольниковь чрёзъ 
`Р; н непосредственно за нимъ слФдующй многоугольникъ чрезъ 
Р-Е5Р, по &Р должно быть количесшво весьма малое, и да- 
же мы положимь сто столь малыиъ, что кромф первой, вся- 
кую другую ошь него степень презрФив можно, (*) „Досшит- 
нувъ такимъ образомь до наибольшаго инотоутольника.; измфне- 
не сто’ изв положительнаго сдбластоя отрипательнымь; что 
требуешь. чтобы ‘оноебыло‹ сперва нуль; слфдозашельно, ежели 
ПП есшв. наибольшй мнотоутольникъ, какой токмо изъ шото же 
числа данныхь сторойъ составить возможно, будете @П ==, 
Изь вершинъ угловв М, М, О сего инотоугольника (перш. ХХУ) 
я опущу на прямую АВ перпендикуляры МР, МО, ОВ, и при- 
нявь въ. разсужден!е одну изъ пралешй, кэкъ МОКО, я означу АО, 
чрезь х, ОМ чрезъ у [6]: чрезь Дм, ГО чрезь Ду, и получу для пло- 
щади оной (у ---42?) ДХ; а-по сёму количество коморое должно 


(®)-Сае положене вЪ самой омрогосши, солбфыЪ ве вужно; ‘по автор не 
роказавЬ еще для строжайшаго рЁшенТя сего ‘вопроса пошребныхь мачалЬ 
привуждень былЪ саблашь оное. ВЪсамбыБ дфлЪ не. по‘ приближеню 1 
не омматая ‘за малоспию вторыля сшешени заре Ша Ах, ЗА ‚ найден 
изЪ ‘уравнея ЗУД? Е Ду о блёлующее Дкдле Е: ада — 05 и п 
дамой сшротасти доказать можно; что варашя выражения УАХ-НАу” сот 
дабдаз. дубу. - : . У — 
А дочь по сему изЬ. уразнетя И Дх”.Р Ау? а 

УзА } 
зыдешЬ ов дд Вуду О. ТакЬ же по самой строго 
по приближенно докажется ;. лто уразнене а --А Ах Е 
ся: МожешЪ. 25 слФлующее Х{АхЯ 


тельпо перем®нилт 


(Ноя) а 


та 


—— 
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быть наибольшее, будешь 5, (у А г) Ах, н Из это. выдешь, 
тут & ) 5 —0.. Сверьхъь щото, иъелику ивогоугольнякн, изъ 
воиухь мы ищемъ намбольщи имбошь. спороны данныя, должно 
быть У дх -- Ду'=о0; откуда, удеожавь шокио первыя’ стен 
пёны измьаешй. д Ах, 5 Ду, найдешь До Дх-- Дуб ди = 


Положивь с1е., я возьму уравнане 5 /у--- 42) Дуо, 
М перемьню ео въ ое У (дубу -- 42 бур (+82) 1х) == -. 
Прлоомь. когда вяйсшо изчфаени ТАх посшаваю 10. величину; 
—5 Ау; шо оное уравнение: саАБлаеися 
У г у (== —2^ — 2) Ау} = 6, или еща , полагая для 
— {, учинишся 


, Ас ра, А 
врашкосити р 


Зав Ул =, 
{20} ВяБато Ау я поставлю у’ — У, и- переображу:- 
предъилущее суравнене въ> се, У((А и `—\) Уфу.) = © 
но, есшьли я, положу (де — р) ууу = У, ош» получу 
М = (Ав) мун К рут, 
= д - У) уче И" у, п проч., и по причин чи. 
= У-^ У--У я проч., буду ныммь уравненте- 
Ру дк) у — 
У ВИ и прозу. 20, или 
паук)’ у АОИ") и проч. = 


Я придамь суму УУ ибкоторое опредблениое про-: 
оттраяюшно, „й у да будешь ординишл, сох ить фпс ву вщая концу сей: 
сумчы. Но, не могу ли я положишь ось АВ пресфвающею много- 
узилвивию вакимъ, образомъ, чшовы. ордниашы › началу и концу, 
суяня УМ гоошьБиешвующия, были равны нулю, вабъ и ихъ из». 
(аи 4? Фуеемь изложены пре нд) щее уравиен1е сдвлабтея. 
Куанда фа) Иучи проч с; 

и кк ге уравнеше должевсшвуень имфиь мфошо, какое вы и. 
быль изыфиение, чрезы. д ознанениое, шо будешь нывшЬ 


—— рут 


— "= а, А (И — 5) = о, и проч, 
и слВаовательно вообще у —х >. гдф { произвольное п0си1о- 
анное КОЛИ4е 311805 МАН , вмВсшо м’ поставляя х НАХ и. вмВс- 
110. бубаве Це ед величиту, бу. ешь инь 

и 42 Ая А Ио. 


5 


А (7 _. ) =оА (^^ 


Я умиожу_ Ш уравнение на Ах и кажлато ето члена 
зозьму сумму; что миВ. даете. уравнешме х 5х 2 = & 
принадлежащее къ кругу, коморлю цениръ на оси АБ. И шакъ 
о’исюда. сльдуеть; 910. нанбольный многоутольникь , какой шок- 
м изъ. данныхь сшоронь сов. пав ИЬ. можно, есть мошь, кощач 
рой`вь, круг. вписаться. можешь. 


(121); Перемвняя УДу на ду: получишь уравненее 
(ах Уф Ау) = 0: 
И УТУ Аи — Ху Ау — Ау — ЗААиу 
о когда предошавишь себё рядъ и проч; де зу, Ауту, 
Уча Шо пб. предъидущему вылешь 

я и. прочен А’фТу Ау = = АИ А” чи} 
чезо. ради наше уравненте сдёлаешся 

(\— Ар) 7 а (х — р) лу == пост.: количе- 
{ибо для получен полной сумчы ХА (р у надлежишь 
зкегда прибавляшь постоанное ‚доличествы 


Удобно усмотришь, что. ве’ постоянное количесятва 
равно тому: в0 чшю обрашишен ({— АЗ) Ту, когда. положив 
%А(х —- Му) бугор и сего ради означивь чрезь а’ орлинащу 
боошв шести ву ву. бей почкВ”, и чрезъ А; шо, чёмъ сдЪлаешся 
и— Ау, когда 0; мы будемъ нившь уравнезте 

(фр — АА Ту ХА гх — у Аба: 
Снерзхь ото’ встьли- мы ‘придахнмь суши 3 А(х Ар) ду 8. 
хоторое опредфлевное пространство; то означивьчрезь $ ор 
динашу- соошьвщешвующую. Кони)” сея. сз мы, и’ рез» В лю, 


` 
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чвыь сдвлаешся { — Д’,-когда положишь у = В, преднайден» 
ное уравнеше перемёнишся въ с1е 
ВБ-НУА (&— 7) у = = Айа. 

Положииъ;, какь и прёжде, ‚ось АВ пресфкающею инотоу- 
тольникь шакимъ образомъ, что бы аи были нуль, вакъ и 
ба н085; шотда мы получииъ уравнен!е 2. (х —^) бу == % 
хошорое- вообще ‘даешь х’ —\ = посшоян. колич,, Се завключе-” 
не сходбшнуешь св вызеденнымь выше другимь образоит, 


О сыскаши в8 лредложенно.иб ряду общаго глева и сулрты. 


® (122 ) Пусшь Ах фупяшя количества х и постолнныхь ; 
есшьли вм#сшо х посшазишь: по поремфнио въ нее о, т,2, 3,4, 
и проч., и симь образомъ сосшавишь рядъ А, Дт, Аз, Аз, А+ 
и проч., Шо Ах будешь. шо, что мы выше назвали общимъ чле- 
ноиз сего ряда. ивы вейши его. выражен1е ‚д положу { член. 
110) Аг А = Ал. — 2 Ат + А, — 5, Аз — ЗАЗ--ЗАт 
— Асс, ЧАН. бАз --аАЕНА а, н проч, и`а 
найду Ат = А, Аз —А за Ь, АзЗА | за 35 
-ые, Аз А ча оБ- чека... ... Ах А-Нах-- 
ва И ли 3-|-. и проч. Сха фор- 


3. 
мула служить къ пайделию общато члены какого ниесть’ ряда › 
и она дасить. ето шочно всякой разъ, иотда возможно будейть 
достигнушь къ разносшамъ разнымь нулю. Для примра я возь- 
Му рад. т, 4,9. 16; 5, и прол. ввадратовъ нашуральвныхь чи 

‘в ; будешь а=2 3, Ба, С и сллующия разновши раввы 
нулю; слвдовашельно общий. членъ ‘сего ряда есть г--3х 
аи). Пусмь. еще буденть рядъ кубовъ 1, 8, 29, . 
64, и проч, ; будешь ‘а -1 6 т; с=6, аи сладуюдия 

разносши равям нулю; слБдовательно обций "лень сто ряда 

‘веть гта. еб Е вв (уснх и, 


(123) Представим. себь другой рядъ Зе, $2, 535 945 
ин проч. , шаковый что 


$5 =А;” мы. будемъ циЗиь 91 = А, 

52 А-- Ах, , 52 А+ в 

83 = А Аг Аа,. $33 А-З ву” ВЕ; 
54.2 А -- Ат-НА"-Ы АЗ, 34 =4А-- Е 46 с 


и проч. ит проч» 
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Слвдозашельно 5х, или сумма числа. членовЪ х ряда А; А, 
и проч, равна 
хА-НА. 5х ах‘. =“. Бых. "т. = 8. 2—8. + ипроч, 
Ошкуда нанеся суниа числа Хх первыхь  члевовъ ряда сосшод- 
Щато изъ, квадратовь 
х-1 о ЕЕ 

хз. м з 
и сумма числа х первыхь членовь ряда, состозиато изъ кубояъ 
хх — -3 2 5 4.2023 54 

Но формула теперь лами употребленная можешь дашь 
очно, сумму какого НиесИь числа членовь предложеннаго, ря 
да тогда шовмо, котда возможно будешь досшигиуть до разностей 
равныхь нулю; следующий слособъ гораздо болфе обний. 


+ 2х. т.о. ХТ. 2; 


{124) Поелику членф Ах ряда А, Ат, Аз, и проч, есть 
разность суммы предшесшвующихь ето членозь, мо означивъ 
чрез с лю суиму, будешь ‘имфть Ах — До, ги => Ах -- 
- посшоян. колич.- Надлежишзь замфтинть, чито здфсь разность Ах 
взята за единину, повеже члены, которые предшесявуюлть Ая, 
получаются, поставляя вмВс11о. х по. перемфино х — 1,2, 
х— 3 и проч. у 
Взявъ Дх за единиду, Форнуля лена 113 дедупь 
‚т. х, ==. в, ЖЕ, - тр ви, 
ЕЕ мня ВЕ зы 2. И проч, 
Положив де > пусть-Ах == (Е -- ху; будеть а = е-- 1 -Н =* 
#-8} и вемьли хочешь нызшь сумиу ошъ перваго Члена со вклю: 
зенеяв  опато., то ясно видно, чшо оная должна  сдвлашвся 
иуль, когда о; чо даешь с-= о, и сумма ‘числах первых : 
зленовь ряда,“ востолзщато ‘изъ кзадратовь нашуральныхь Чи 
сель, будетъ Е. , 


Ежели Ар (та шо будешь == а, с аетть. 
ли хочешЕ инь ушу ошь перзаго члена 65 включено в`она- 
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го, или сумму числа х перзыхь членовь ряда, которой состо- 
ишь изъ кубовь нашуральныхь чиселъ, (*) 
(1:5) Поеливу дробь |: не зу сошь обиий членъ ряда 
. етих 
ТЕГ т Х. „ - 
тр ра = И проч. коего зчаменашели сушь шреугольныя 
числа; що для найденя суммы какото ниесшь числа членовь 
хе Я : А ыы — 2 —- 
опаго ряда, будешь имфть уравнене ое ии 


(дла члена 115)52-—:°,. Естьли хочешь имфть сю сумму оть 


перваго члена со ввлюченемъ она, Шо она должна сдВлашься 


(+) ЗаБсь помнить падлеживЪ , тшо за обиИй член Ах ряда приемлется по- 
слВлующий шего, веторой занимаешЬ 5? мёешо. Нослф чего удибно будешЪ 
уразучфть, вакимЪ ойрэзомЪ „найдены суммы слёдующихЬ рядозЪ: 

1) Рида а; а, в, а; и проч. запимающий х? мвсто члень есть д, общий 
Ах гсть шакЪ жеаи сумма о — Ха пх1 г в. . 
2) Ряла а, а-РЬ, ва-|- 25, @-- 36, и проч. зааамамиИЙ ” ифсто членб, 
есть а-- (кф 1), оби Ах — а-- ах и сумма 7 уа-- бухг ах 
° жи) и та+ь(х--т,)х 
-- т = = 2=. 
3) Рада 1,3, 6,20; 19, и проч. заниизюций х” мФето член сеть 
их 1 ы И ы : 
57 = в*(я-Н:)., общий АхзЕ(х--:)(&--2} и сумиа о 
у + 2} = 
(из) (к-р) а. НЮ А р 1722. Смотри примфчаше #Ъ члену 


‚ау му, 
4} Ряд 1.4.7.10, 4.7.10.13) 7.10.13,16, 10.13.126.19, И 
проч. занимающий х? мфето членЪ вешь х(х-3)15--$) ([--2.), общ 


Ах (изв) (и-ро (+32), и вумиа в 
ах бл 9) сх к} ри 
А: р ибо зАббь Ах = з. 
. т т т х- ыы пе 

5) Руда, 13° 23’ 84? 45? И проч. занимающий хе мбешо членЪ есть 
о. 18 о "ЗИ : — т — 
&1=+5? обнй Ах ура) Им оу 
а ит . 

ЕЕ рр” КОТАВ зозмешся ощЬ перваго члена со зплюченемВ си 


те. Смотри члейь 115. . 


ЕВЕ г х ны 
6) Ри, с -. п: е р 
1отНАЯ туз уу’ у? цы, И проч. запимающуй НО: 


т м х 
есь —_—_ А — ——— = 
ая)» 06 *— ДЕЯ, и ‘Умиах й 
_ = ИЗ . 
х ЕР =а 2 Ея Сиотри члеёяЪ 117 или 


примфчан!е вЪ онозу. - 
23 


31156 =—= 


нуль, котда Х-— о; что Даешь с, и полная сумма будешь 
Но есшьли шребуетшся сумна ото же рада опть члена Ш го, 


ЕЕ 
со изключенемъ онато, то надобио её взяшь Шакимъ образомъ ,› 
„шо бы она была вуль, когда х = 1; чо даешь с ‚и 


полная сумма въ`сеиь. случаВ будеть —— Н.Е ля. 

Въ сей формулв положи. жд т-ыи, и будешь иммиь 
сумиу. числа членовь п предложеннаго ряда ‘ошь члена Из го, са 
изключенеяь онаго. 


‚ Ряды внселб образоваще у общ ихё’клены › 
лриенлющихд , ` 
тт Ел, 1.2 
ТГ, 8: 6. 0.1: м, И проч, Ека)? 
тел т Е 1.2.3 
Та: 6) 0. №, И Иро4. иерея) 
вод тг 1.2.3.4 
т, 5, 5 ЕЕ проч. ити ра ИИЕЯ) › 
т т т т .3. 
Та) щз 5? 5, ще И проч. СЕБЕ У ЕЯ, 
и проч. р ` и проч. 


Полныя. 5}. иль наиная 075 ледрваго слева, с9 вклосёнемб онаго, 


3 

2 ЕР, 
4 1.2.4 

з ЕЙ 
5— : 3.5 


у а ИЕН 

ен рада видно, чшо взяпе суммы ряда, коего. извзстшенъ обрий 
членъ., зависить: ошь найдеия суммы предложенной разности у 
„но не возможно еще здфсь разсмашривать ‘Си вопросы со всеоб- 
ааносиию, каковой они подлехать : мотуть. (*) 


“) М.жлу ты ЯЪ конц® сея книги, #Ъ орибавлентяхЬ , - мы присовокупии в 
ЕЪ` сему посл. 2. Восею о сыскайи общаго члена и суммы зР рядах: #08: 
врашающихел; заНЪ и Б-ртВХЬ, вом сосшолтЪ изЪ синусов или’. косину-. 
со дугЪ. кратныхВ.; 440 оный г. Боссю учинилЪ, восъма дооиеиримфча+ 
шельнымЬ образомЬ. 


типом иди телевизионном апииоеурето 


О-вставливани вё ряды новыхв гленовв. 


(+26) Въ предъидущихь членахь мы полатали Фрдинашы 
равно отетолщими, или все Шоже, рядъ А, Ат, Аз, и проч. 
произходищимь ошь постановленя въ общий членз о, 1,2, 3,4, 
и проч. выёешо х; но естьли хочешь, чтобы оныя ордипаты 
были не равно отстояцыя, то озвачь разстолня ихъ до непре- 
миной точки чрезь а, В, с, 4, в, и проч. или: все шоже, означь 
чрезъ д, 6, с, Ч, в, п проч. количества, которыл поставить 
надлежить въ обцИЙ члень вмёешо х; изъ чего пройзойдеть 
рядъ А, Ат, Аз, и проч. Пошомъ положи’ | : 


АЕ В, АЕ Ву, ААВ = Ва, 44248 5 ВЗ, и проч. 
— 2 = № —- Е 2. 
С, Ем — СЬ, НЕЕ С2, и проч. 


= Ох, и проч. 


? ео 


и проч- 
Изь а, уравнента извлечень Ат А А(6— а), изъ во- 
раб: Ио == АНВ(Е—®-С (а) 6--Ъ),. изв о 
А3- А-а-а) -С(а-а{а-) + р’а-в)(а-К(Я-), н проч. 
откуда Удобно иайдещь, ч110, естьли означится ` чрез `У ора- 
ната, которой разсшони?е ошъ непреминой мочи есть х, будеть 
У= А-В в) + Се-а)=-Б-+Ь (х 8-0: 29“ 


(ха) (х— В) (о) < —4)-Б и проч. 
Ми сдзласиъ. употреблене сей фориулз, при опредблени по 
нфеколькимь  полуденнымь высощамъ ‚волнща чпого мтновентя, 
въ кое бываешь солидестояи!е, . : 
Высоты солневиио цвитра, ислравленныя в8 прелогм, ден „лу 
гей п ‘лараялалс, и успотрёвныя 06 сабарощие дип Фони и 
сяца 1758 года, 
бон ее. › 64° 387” д уве. Аз. 


1 чета 36- 36, 8-е 
РВ В 37 49.8. 
Феи аб ини 
2 еееь ни 6946 5 НИНА 


#23 


148 еее 


Мы означинъ чрезь а, В, ©, 4, е промежущки наблюдений, и мы 
будемь нифшь а 0, 622, 0==4, 9—1 ‚ео; сверьхь 
того ‚ 
АТ-А =. 2749” удо кб 9’л,ошкудавыдешь В = 84,85 
А - А 16 =- 66, Вт= 35, 
Ау Ад 125, 32-8 5 4, т. 28,4333, 
№4 - АЗ та ь :90,5- 1 
Пошомь мы  внайдемъ . 
С = = 12, 0625, р %9 50,0966, 
Са. 3 те, 2866, РЕ = 5 — 0,0181, 
Са = “ов — — 12, 4133, Е = ОМ, = — 0, 01246, 
и = А 84 85 = — 12, 9х (ша) но, ток (х- 2) (и -4)]- - 
оротхих — 2 (и — хз) . 
Но поелиЕу СТяЯ величина количества У должна битв напбол вт 
ая, шо (шо член. тт. } будешь имиь УХ о, в раздёлия на 
25 получишь уразнене шрешьей степени 
$4.85 — 12,96 (27-го, т (и Е) (и а) ая учна(х-в))- 
9,01((5-2 (#—1 хаха ни 2) (7) (х-- 4), 20% 
которое удобно. привести иожно КЪ сему 
4х — бух" 28175 — 11213 = 0, 
‘Изв коего’ найдешся 8—4, $3) и величнна высоты х въ самое 
волннеслолне будешь. 64° 54.44”, 15- 


ГЛАВА ту. 


0'сл0с0бф древнихб  Геометровб, влатном под. иненеи$ 
слогоба прелёловб. (*) 


(129) Товоришея о величинВ ‚, `члто имфеть  предёломь 
другую величизу, когда ‘вообразишь 6ебё, что. она можешь къ 
.‚ сей друтой приближиться такъ, что: будеть съ. нею. разниться 
на количество сцоль малое, кавшь хочешь, не могни никогда 
совеВиъ слишься. (#%) Изь сего опредфлен!я сллуешь, что двв 
величины ;-кошарыя суть предёлы обдной и шой же велизчиикг, 
зепосредешвенио будуть разпы ‘между собою ; ибо, есшьли бы 
между ими была какая’ разность, шо бы шрешья величина не 
могла приближиться къ одной изъ первыхь двухь болфе нежели 
СТ сразностьр что. прошивцо положеню.. Другое предложене не 
менфе. ясно [которое ‘изъ ‘предъидущаго ‘опредёленя слфдуейз] 
сосмойтшь въ шомъ; чшо’есшьли. де пелизины, которыя непре- 
станно возрасшающь или убывалоть „‘сохраняюшщь между собою 
одно. непремфнное содержат, по’ оное содержание будешь шакь 
же содержане и предфловь фхь велитинъ. (№%%); На сихеето 
двухъ ^ предложентяхь. весь способъ предёловь основан ( 


(®) Слого\Б предёлоЁБ существенно’ ‘разнится опЪ`610е06з древних Геомещ. 
` ро8Ъ; что я яано показал вЪ первой ьниг6 машематических шрудовЪ мо“ 
ихЪ, смотри тамо примбчан!я. кВ сшран.. 28, 45 сн 150: * 
{= Се спредьлене. подвержено цеудобстиу , лошорое д изЪяенихЬ В упомя- 
нупой моей Квиг%у смолри стра эт. Туш же иайдешь друхое дочнфИыйе ° 
сему слову опредфленте, смотри сшран. 34. - о 
(***)_ Се ‘предложено получившее начало. свое оШЪ то предложены ХИ” книги 
` лклидовызь ЁлементеяЪ, ЗВ упоманупюмЪ” моёмЪ зозинению строго докае 
вано, смотри Яйрани 558 Ялту, . Е. ° 2 
Сиы*) СихЪ двухЪ предложений, к ипорыя ИОЖно Мазвать На КЕНЬНИ Мопиия ами. 
особа предфлон® ‚для Геомежри“иервоназальной древийхЬ = ==. 


189 = 


мы начнем приложенемь оныхв къ’ докаяательсшву иЪкото- 
рыхъ первоначальной Геомелмрти егоремъ, 


= ———— 
но довлФешЪ, вакЪ шо изф призеленной выше первой книги мяшеманиче- 
скихЪ прадовЪ моихЪ чишащель ясно усмотрёщь можемЪ; но для Геомель 
Зи трансдендевшной нозыхЁ, пошребиы еше мномя друя истинны, коныЪ 
звторь“адфсь сдФлалЪ скрытое. употреблен!е, ве шовми не доказазЬ., нои 
ще майменова» изЪ, и кой состолюЪ ЕЪ слфдующемЪ: Когда дв деличины 
`Х, У; которыя купно зозрястающ!, или хувно убызаютЬ, или изЪ кбторыхЬ 
одна возрастает , а другая ‘убываеш?, вывюшЪ предфлы Аи В, шо ` 
1) сучиа Х-РУ имветЪ предфломЪ сувму предфлевр А-В, или равиа 
оной суммё предфловЪ, когла сувма Х -- Упостолнно одиу и шу же вели- 
чину имзетЪ; 2) разность Х и -- У иифешЬ предфломЪ разность предфловЪ 
А — В, или равна оной разности предъловЪ, когда разност:. Х — У постолна 
во одну и шу же зеличиву сохранлешЪ; 3} произведен ХУ имфешЪ прс- 
АЪломЪ произведене предлов® ДВ, или разно оному произведеню предф- 
ло8Ь; когда произведене ХУ одну и уг же зеличину имбетЪ, и 4) ча- 


й - А 
саное © цыфелй лгредфломЪ частёое` предёловЬ > › или разно. оному ча“ 


*. 


Е з 
ых 
епному пред®ловВ, жогда увещное  носшеянно одну и Шу же величину со- 
храняешЪ, у 


‚Сверьх В ‘шото. 5) Хи ‘имфею предфломф шу же степень предфла Ан 


я. . п 
и 6) корень ИХ имбейЪ предфломЪ шошЪ же корень предвла ИА. 
Для меня здфсь довольно упомлиуть о сихХЪ на исчислении оснозан- 
выхЪ исшиннахН, изм лузше алгебраическихр ‘началахЬ. енособа предвловЪ; 
‚ Пошому что я буду цыфшь слузай со вефии подробностями издашь ихЪ 
ЗБ другомЬ сочинен?и, 


Приложеше избясиенныхв нагалё сЛосова ЛредЁл086 #б най- 

деню площади круга, поверхности в тполщины конуса и ша- 

ра, инмфожщагося содержал лежду кругом пеллилснсонб; 
ик же шаров и сллилсондолнб, 


(+23) Пусшь х сторона празильнато многоугольника впи- 
ваннато вЪ кругБ, кошорато радфусь г, и п Число сторонъ она- 
то ‘многоугольника ; 40 2 будешь содержаше периметра много“ 
утольника кв рамусу. Явно что чфиъ и будешь увеличиваться’, 
шфмъ "боле сшанеть приближаться къ содержаню ‘окружности 
крута къ рад1усу, никогда однакожь не доститнувъ онаго; чего ради 
второе содержае есшь предълъ перваго. Мы впредь содержане 
полуокружносши круга къ рамусу будемъ означать чрезь п, и 
пошому 27у всегда изобразишв окружносшь, косл радтусь Г. 


Котда рамусь г, шогда вмёсто т беремся 31415926535 
.. и ‹1е приближене весьма уже велико (*); вошь какъ къ 
оному досщитнушь можно: ‘означив» чрезь р синусь дуги и 
чрезъ 4 синусъ половины сея дуги, получишь между. р и] ура- 
внеше у —29УЕ—4; посрелсшвомь сего уразиея ищи синусы 
дуть, кои сушь непрерывныя половины половияъ дуги 30°, ко- 
шорой синусь изефстенъ; положииь, ито чрезъ се досшигиешь къ 
синусу дуги’ вв 11 38 52 з4У 11 52 УТ зо, —кошорой 
синусъ найдется о, 0000049894$327005 ; сего ради хорда двой- 


-— А —— 


{9 См большее приближена есть М.хипово и Лагпизо ЗВ котором я — 
33141592653580701238462643383270502884197160309375195820074044502 
.3078164062862089986280348153421170679982148086$1327239654/70933446 , 
и яйрч, - . ” - 
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цой дуги будеть 0,000015098 966 54от, И оная дуга содержишел 
вь окружности 393416 разъ, сирфчь въ круг впибанъ многоугольа 
ННЕЪ 393216 сшоронз. Умноживъ найденвую хорду на с ча 
сло; получишь 6,2831$53090819616 для приближенной, но мень- 
шей величины окружносши, И какъ тантенсь пюй же самой ду- 
ти есть 0,00000979894832703 ‚ Шо 0,00001599896654.06 будешь 
‘сторона описаннато иногоутольника, имфющаго. 393216 сторонт, 
и‘ 6,2831853072285696 ` выдеть для приближенной, но’ боль- 
шей зелизины окружности. (%) И шакъо число, чрезъ кошорое ^ 
можно почно изобразить окружность, коей рамусь т, содержим- 
ся между двумя найденными вами числами; и естьли внишешь 
и опишешь миогоугольникъ большато Числа сторовъ; шо най- 
дешв два числа, еше иенфе между собою разпошвующия, и пошо- 
му шзкъ де получишь ивелнчину буквы т еще менфеошь истиннято 
содержан!н полуокружности ‘круга къ радусу опмаляющуюся. (%№*) 


{*) Сей. способЪ находишь по приближенно содержан@ опружносшя вруга Ъ 
‚АЯамешру иль самой первой, хоторой уму представиться долженЪ, и 
`АрхимедЬ, первый изобрышашель сего приближен, упошребилЪ вЪ сочине- 
аи своем, @е сшсий айтенЙоле, ‘шонгЬ. же самой слособЪ ; но ВЪ самомЪ 
изчислеши посшупилЪ совефыЪ инымЪ весьма дестопримёчашельнымЪ обра» 
зомЪ. Чишатель можеюЬ получишь о семЪ поняпйе изЪ АкадемическихЬ 
извфопИ на г779 тодЪ, часть Ш, отр. 343, пля ещё Лучше, из Архиме- 
дбвыхЪ теорзыЪ зыбрайныхь ТавешомЪ и издавныхТ ва росстискомЪ язы» 
кВ 1735 тодз, стр. 208 и сабдуюния. Новые Геомётры нашла мно е дру 
Ие вовращенные для сето способы, м по изобрфшен  дифференнльнато 
изчисленйя зопроеФ сей не заключает #Ъ 6668 ни мзафйшей шрудности, 
чакЪ по мы пиже улидиыЪ. .: , 

`@ у Юобствение совсфыЪ вФшБ содержан!я между полуокружносй!ю и радтусомЪ 

. круга, по тому Что окружность ©В свонмЪ  дамешромЪ не сонамфримау 

‹ чо вЫЪ. Чавеи зидио иЗЪ. изчислен! я Архимедова о. восыр мы 8Ъ НААЪ: 
идущемЪ примёчазйи упомянули, в зо Посл слазиато. Ламберша весьма. 
удовлешаорищельно доказалЬ т, ЛежаварЬ, вР елемениахь своихЪ Геомерйи; 
Мы ниже, тдЪ пристойнфе будсш®., ме упусшимЪ предложищь ото довлва- 
зпельситво, * - " 


— | 183 


Означивь чрезъ ц стр$лу, получить для илощади всякато 
празильнато мпогоугольника вписаннато въ круг, кошорато радтус® 
т, (’ — и); и кавъ чиь и болфе убъгаешь иФиз $4е количе- 
ство боле приближаешся къ равенсшву съ 17”, шо явсшвуеть, 
что оное второе количество есть пред$ль перваго, Но круть 
есть шакъ же предёль в6с%хъ вписанныхь мнотоугольниковъ ; 


слёдовашельно онъ ‚равень пт“. 


(129) Поелику поверьхиосшь конуса ЗАВРЕ (черт. ХХУГ) 
есть предВль поверхносшей всфхъ пирамидъ, имфющихь верши- 
ною почку 5 и основаемъ многоугольники вЪ кругё АВОЕ 
зписанные, шакъ же и самой копусъ есть предёлъ вофхъ сихъ :са- 
мыхъ пирамидт; шо есльли можно будешь найши друтой предёлъ 
поверьхностей оныхъ пирамидъ, и друтой предфль‘самыхъ пи- 
рамидь, будешь имВшь поверьхносшь и шолщину конуса. 


Въ самомь дфлё вообразимъ себ правильпую пирамиду; 
коея ребро у и основаше одинъ изъ правильныхь многоуголкни- 
ковь вписанныхь въ кругВ, коего радусь 7; шотда означивъ чрезъ 
х сторову многоугольника и чрезъ и стрфлу, найдешь для по- 
верьхности сея пирамиды, не приемля въ разсуждене денозаня, 
у — %; чшо , по причинв & — 27и--- и", тии, 


д} 
И кавъ се выражене поверхности всякой правильной" пйра- 
инды швиъ боле приближается къ равенству съ пиу, ЧВуъ и 
будешъ` меньше, шо сл$дуешъ , что ‘лгу есть преджлъ онаго, и 
слБдсшвенно есть поверьхиосшь прямаго ‘конуса, вошораго 
радусъь г и косой бокъ уу, вогда ‘ис ‘приемлешся въ разсуждеше 
основаите. 


Выражене же шолшипы всякой пирамиды; инфюшей № 
высотою и основанемъ шошь же, что и прежде мнотоутелЕникь, 
вайдешся =. "= (= ги), коморато' кодичёснвй предбль еспк 

и 
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тт н такъ толщина прямаго или косаго конуса, което раду съ 
основан я г и высоша В, есть тг. Вошь нёкоторыя присово- 
куплен!я, коимъ МЫ въ послБисошыи сдфлаемь употреблене. 5 


(130) Да будеть прямой усбченный параллельно оспова- 
‘ино конусь, и да низешь онь высошу |, косый бокъ у, радлусь 
въ верьхнемъ оснозаши У, и въ нижнемь г; о означиеь косой 
бокъ влаго конуса чрезъ у, найдешь для позерьхности усбченнаго 
конуса не приемля въ разсужден!е основанй, пу — пу-у; 
но поелику у’: У: у — УР ИСИ:Р, шо посшавляя вяфешо 
у’ ихь величины ‚ выдешь для искомой поверьхносши 
=иу(к-нн). 


Означивь же чрезъ № вмсошу иВлаго конуса, будетъь тол 
й з —_ р ‚. ы В 
щива усвченнато равна те тт но поелику ПУТЕЙ - = 
толь, шо поставляя  змёото Ви В имь величи` 


ны, выдеть толщина усьчениато конуса = т 183 — 
ты 8 м „зу ^ 
"г (в-ним-н я”) 


3 "= 


Треутольникъ ВРО (черш. ХХУИПГ), инвющИй прямой 
утоль въ Р, совершивъ цфлое обращение около линеи ВО, хакъ 
оси, произведеть шёло, котораго взыражене будешь ?. ®(РКу, 
тд8 РК перпендикулярна къ ВО; но поверьхность въ тоже вре- 
‘их описаиная линеею РП равша т.РК.РО, и РК.ВО —- РО.РВ; 
слдовательно, упомлвутое шло равио описанной линеею РП 
поверхности, умиоженной на 1? Да ‘будеть по произволеню 
пропянуша прямая ВК, найдешь, проедши ВУ ‘перпендикуляр- 
но въ ВО, чшо шёло произведенное шреугольникомъ ВКО -рав- 

ив тр. =(КУ).. Но, ОВ. ВУ = ОР: РК — ВО: ВР, и сверьхь ;Шо- 
то поверьхностьо оцисанная линеею ОБ равна я. ВУ . ОВ, сл®- 
`довательно Шфло произведениое шреугольникомъ. ВВП равно 
одисанной липеею РЕВ поверхности, унноженной" на 1". "Такъ же 
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#ло произведенное преутольникомъ ВРЁ равно описанной лч- 
неею РА поверьхноспи, умнпожеиной на в? ибо с1е шБло равиз 
тЗлу произведенному тшреугольникомъ ВРЮ безъ шла пропзае- 
деннаго шреутольникомвь ВЕБ, сирёчь равно линеи Е униожен- 
иой на разносшв двухь  позерьхносшей, изъ коихь одна оли- 
сана линсею РБ, а дуугая линеею ВО, и коихь разность есшь 
поверьхносшь описанная линеею РК. И шакъ изъ сего слёдуетъ, 
эшо пло произведенное какимзъ пиесиь треутольникомъ ВОВ , 
обернувшимся около оси ВР, какоебы шо положевще въ плоско- 
сши ВОК ни имфвшей, равно описанной линеею ОВ позерхно- 
сти, умноженной на шрешью часть перпендикуляра опущеннаго 
изь шочки В на линею ОВ, продолженную, естьлни Шо нужно. 
Се предложеше наиь полезно будешь при найдеши толщины 


шара. 


(131) Въ полукруг САМО (черт, ХХУНО ‚ имбюшейв 
радтусъ г, да будешь вписань правильной полумногоуольныъ у 
явствусть; чшо во время обращешя чертежа около оси ДО, ио- 
лукруть произведешь шарз, а полумногоугольникь шФло, коего 
позерхносшв будешь сумма всВхь поверьхносшей описанныхь 
сторонами АМ, ММ’, и проч. Чрезъ средины сторонъ полумно- 
тоутольника я прошяну рамусы СО, СО’, и проч., на ось АО 
опущу перпендикуляры тр, МР, ур’, МР’, н проч. и парал- 
лельно сей самой оси проведу ти, и проч, Сдвлазъь ‹1е примЗ- 
чало, что поверьхность описанная сшороною АМ равиа зт.рт.АМ, 
х чо подобные треугольники МРА, Сут дають МА: АР == 
Ст:тр; ощкуда заключаю ‚ что поверьхносшь описанная с19- 
роною АМ будеть ст. Ст. АР; поверьхиость описанная сшо- 
роною ММ’. равна 2ви’р’. ММ”, или по причинь подобныхь тр=- 
угольниковь, ММ ‚ Ср’И/, равна 2т.Си’. „РР и шакь далфе. (Сл 
дозашельно озиачияь чрезв ш стрёлу, и чрезъ х. абоциссу ‘АК, 
соо тешвующую какой ние ить дутв АО, коора соста- 
вляеть сумму всБхь линей Ар, РР’, и проч.» будешь имМпь 


*24. 
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для описанной. сторонами АМ, ММ”, и проч. поверьхносши 
зая(г— и), и ‘для всего шфла Итг(г фил Сы количества 
иифюшь предблами, одно зтух., а аругое 4тг”; но поверьх- 
ность описанная дугою АО есть шакъ же предбль перваго 
количества, какъ и поверьхиость описанная полуокружностюо 
есть предфлъ друтаго, или всфхъ поверьхносшей, кои опи- 
шушесх во времх ого. же обрашентя периметрами вписан 
иыхъ полумыотоугольниковь. Слёдовашельно поверьхносшь сег- 
мента шара, коего сирфла х, равна 2т7х, и поверьхность 
самаго шара равна 4”, или чешырекрашной Нлощади одного 
изь наибольшихь круговь его. 


При чеяъ явствуешь, что во время того же самаго обра» 
щеня чертежа около оси АР, каждой’ шреутольникъ , какъ 
МСМ/, производишь шло, кошорое, будешь равно описанной 
стороною ММ” повервхносши ‚ умноженной иа шремь высоты 
Ся шреугольяика. ; слЪдешвенно Шфло произведенное часпию 
АСО полунногоутольника равно Зтж(г— цу, и ЦВлое шёло 
равно тк(и— и; «и количества имзюшъ предфлами , одно 
тих, а другое чт, и секторъ шара, произведенный  секито- 
ромъ круга АСО, есть шакъ же предёлъ перваго количества 
какъ и шаръ есшь предфлъ другаго, или вебхв тфлъ; какЁя иро- 
изведушся во ‘время обрашенгя чершежа около оси АШ, вписан- 
ными полумногоутольшиками, савдонательно > олщина секшо- 
‚ра, у.което стрёла х, равна Зтгх, и шолщина ‘шара равна 
ти; или равна` полщинв конуса ‚у което осиованте одинъ’ изь 
наибольшихь круговь шара, а высота ‘двукрашный дланетръ. 

; : : 


(х12) Пусть АЗВ ‘полукругь й АВВ полувллипсисъ 
(ерт. ХХХ); я означу чрезъ @ общую ось круга“ и ‘еллипсиса, 
и чрез Б друтую ось еллипсива, впишу въ кру!В многоуголь- 
цикъ, котораго М5 пусть одна изъ сщоронь, опущу‘ на, 09 АВ 
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перпендикуляры МР, 50, прошяну лннен, какъ МВ, и симъ 
образомъ впишу въ еллипсисВ соошвбисшвуюций многоугольник; 
сдвлавЪ с1е, по свойсшву круга и еллинеиса, будешь ичёть РМ: 
РМ =а:Ь н РМ: 095 =ЬМ: ОЗ; слфасшвенно РМ + 05: РМ 
-Н ОВ = а: 6, и поанешя №) 3, кь шранеши МРОВ = а: 5 
И шакъ видно, что веякой многоугольникъ вписанный въ кругБ 
содержится къ соошвьвагхевующему миогоугольнику вписанному” 
въ еллипсисб, какъ а: 6; вошь количества, кошорыя хошя бы 
возрастали, или хошя бы убывали, сохраняюшь между собою 
одно непрем®ниое содержаше а къ 6; чего ради се содержане 
должно бышь содержане и ихь предфловь, сирфчь круга и 
еллипенса. 


Естьли помислимъ, что чершежь совершиль цблое обра: 
щен1е около оси АВ, шо иолукрутъ произведеть шаръ, а полу- 
еллийсисъ еллиасойдь. И усвченный конусь , произведенный 
тпрапещею ` МРО$, будетъ содержащься къ усфченному конусу, 
произведенному прапешею МРОК, какъ Р№- РМ. 08 05’ кЪ 
РМ’ -- РМ. ОК-- ОК’, или какъ (РМ-- 03) —РМ. 09 кь 
(РМ -- ОК) - РМ. ОВ; но (РМ-- 98): СРМ-- ОВ = @:Ь, 
и РМ. 03: РМ. ок =: В; слбдовашельна и (РМ-- 95)* — 
РМ. 93: (РМ -- 9%) — РМ. ОВ = а: В; и шакь шло произ- 
веденцое всякимъ виисаннымъ въ кругВ много угольникомъ, содер" 
иншся къ ш%®лу, произведенному соошвёисшвенныюъ влисан- 
нымь въ еллипсисв миотоугольникомь, какъ а’ къ 5%. См шёла 
шакимь образомъсохраняюь одно непреч нное содержаше а* къ 6", 
и сего ради оное должио бышь содержан@ и ихъ предёловь, 
сирфчь шара и вллиисонда (*). : 


—_— 
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(*) ВЬ первомЪ. издани , КБ заклюлеше сихЬ` предложен й › ааторВ ^ присозоку- 
пил сфи слова: „УГакоЪ веть, л”думаю , просшейний й строжайший спо- 
со6Ъ доказывать с1и первоцазальныя предложел» Но вБ семь вновь 
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исправленномЪ издани он зыпустилЪ ихБ , а5роящно для ого, что т, 
ЛевавАрБ по издэнф?и ФвоихЬ елемевтовЬ Теометруи , подалЪ случай -ему 
усмитрьтв исфовершенсшво сего способа, смемри стран. 20, 30, 31, 32 и 
33 первой книги машемаяическихЬ прудов монхЬ; шум узидишь › 2Ъ 


чеыЪ именно олое несоверменсмво  сосмоижь. 


Что должно разулйнь грезб 0 итили нуль м безпонеенаеть 

лриетлетую Геолизпра.ни; глезв безкопесной путь кривой 

динен; срез суиму ряда 40 безкомесноети  простертазо , 
м наконец грезв 3. 

(138) Чвыь болфе увеличивается знаменашель содержа- 
нд, швмъ болфе се содержаШе уменьшается; оно зепрестано 
хъ нулю приближается , не могши никогда онаго досшитну тв. 
Естьли я се содержане положу — их — Е, шо найду, что 
чфмъ т болфе уменьшается, шфёмъ х боле увеличизаешся; и 
хакъ о есшь _предФлъ, къ кошорому т убывая, всегда прибли- 
жается, шо явешвуешь, чшо 1 есшь предфль зоёхъ приращенай 
перемфннато количества х. Всякое количество .подлежи ть `п ри- 
‘бавленио и уменьшению безконечному ; прибавляясь, оно при- 
ближзется къ нфкошорому пред8лу, которой Геометры лодъ 
‚словомъ безконегность означатюшь, и которой иыфешь выраже- 
з1е другой же предВль, къ кошорому количество приближает- 
‘ся уменьшаясь , имфешь ‘выражене о. Ни безкопечносшь ни иуль 
не суть количества; но суть предёлы ‚, къ которымъ количе- 
ства непрестанио приближаются, Никогда СЪ ВИми не сливаясь. 
Самое поняшЁе о безконечно великомь или безконечно маломъ 
количеств есть нелВаость. 9еор!я ливней параллельныхь слу-= 
-жишъ къ вящшему увержден!ю р3ченнаго нами. 

Да будеть КРМ (черт. ХХХ) какой ниесшь треутоль- 
никъ, въ кошоромь уголь Ри сторона РМ постоянны, уголь же 
М в сиорона РК непрестанно прибавляющся; будешь имёть 
Ги. (Р-{-М): РМ = йв.М: РК м, Но чвиь точка К 6о- 
ле отдаляешся, шёчь прямая МК. балфе приближается, ‘дабы 
сдБлашься параллельною къ прямой РК; н шакъ какое ‘должно 
бышь выражёнше предвла, къ которому’ прамая РК, подлежщая 
прибавлешю безконечиому , всегда приближделся, ие иогши ни- 


$] == 


когда ето доститнушь? Найдеть оное, приведши себф на память, 
чии, котла дв прямыя линеи [пресфченныя шретьею] папаллельны, 
тогда внутренне по одну сторону углы вм$сш8 составляють 
два прямыхь; шо есть найдешь сей предфль сдВлавЪ въ выражени 
РК (= Им), Р-|- М == 180°, или би, (Р-Р М) = о, кошо- 
рое выражеше чрезь шо сдфлаешся $ нли безконечно. {*) 


- . у 
(*) Что выражеше $ не есть количество, &Ъ шомЪ ин кшо спорищь не станем Ъ 
ибо АЛЯ всяяаго Понапии, шо положиЕН ето количествомЪ , какЬ наириу$рЬ 
== выдетЬ 2 — охй, шо есть невозможное. Но чйобы оное зыраже- 
ше р было одинЪ. язЪ предфловЬ, между копорыми бы всф. возможный 
величины неопредленнаго воличесигва сод, ржалися , то вслной усумнитмся; 
60 есшьли и сположеть, чшо количество уменьшаясь приближаелся &Б 
нулю, то ееть ЕЬ пебытню ‚ шо все еше остаешся не изьёспиымЪ, вЪ че» 
иу узельчивающееся количество, вошорое можеш преззейши зсякое по 
троизволеню данное, приближастся, И ееоргя липей илраллельныхЪ ни 
мало не служишЪ ‘кЪ подшзержденю того, что авшорь утвердить хочешЪ, 


ЗЬ саиомЪ д+л когда уразнейе РК. Ей › какБ изЪ треугольника про- 
изведенное › по ш®УЪ портовые имфемт  мфето, пока Р--М меньше 
двухЬ прямых , шо пельля в} ономЪ положить Р--М 180°; и всегда 
РМ — 1#0°, тогда РК по причин чшо ве пресфкаешся уже чрезЪ 


мк, перестаеп/» означать шо, что прежде озвачале, №о есть одну изБ 
сшоронЪ треугольника, и слфдетвенио, язЪ  сдъланя въ. выражени 


ном 
р» Р--М — 180”, ошносиие льно ‘сшореиы РЕ ничего получиться 


недолженсивуетЪ. — Правда, чфыЪ сторона РК болфе увеличивается , 
зи сумма утлоЁ РЕМ воле &ЪФ авуиЪ прямымЪ приближаешся, и 
можешф разниться ош® нихЬ менфс всязой по произвеленио ‘данной зели- 
чины, вемогии. пибегда ИХ) досшитпуть, но изЪ мого, что по мФрф увё» 
мичивзи! я РК сумма углов Р-- М предьлЪ имфеш?, обрашно совсьм} не 
-вАБдуетЪ, чтобы и стороша РК по мЁр8 увеличизания суммы углевЪ Р-ЕМ 
опреДЪАЬ имбла; ибо умбёньшая разнесть между 'Р-- М и двухЪ праммуВ , 
наирим® па половину, найдешь 5‘ чо. сторона РМ будетЪ прибанляшьея 
уа величину всёгда большую и большую; и вакф вЪ уменьшенти упойяну- 
той разности вивогля конйа, бить неможеш®, то слфдуешЪ что н.узе- 
личиваюйе стороны РК булошЬ” белпредфавно» и оиа можеш превзойти” вё 
кую. по произволе ю лапиую величину, не имЪя ии какой траниды, ‘ва ко“ 
шорую бы прейши не могла, | . 


етотеке тот 


(134) Богда одна какая ниествь ЗЕШВБ &ривой линеи до 
безконечносши простирается и имфешь асимпшоту, по она къ 
оной ‚непрестанно будешь ириближашься, не могши инкотда ‘ея 
достиунуяь, И еситьхи вообразимт, чо «я асимпиота есть ли- 
нея абсциссъ, и чшо въ одной изъ точекъ безконечнаю пуши 
лротаянуша касательная, встрёчающаеяся съ пою осью абециссь, 
10, кавъ явствуеть, чфыъ абсцисса болфе будешь увеличивамься, 
п®мъ касательная болБе станешь приближаться чшо бы соеди- 
нищься съ асимптолою; и си двб линеи наконецъь достигли бы 
совершеннаго соедннешя ‚ естьли бы абсцисса могла Учивиться 
безконечното, - 


Между тфиЪ выражение 5, своль мало пи значущее ‚ шфмЪ достопри-. 


иБчашельно , чшо посюавлениое, напримфръ зЪ уравиешме РК ее. в 
зыфето РК, дасшВ шачио Пи. (Р-Н М) — о; или Р--М —- 180", шо есь 


ПредвАЪ сузмы дзухЬ , утловЬ. шреугольника; макЪ же вЪ уравнеше 

т. : : 
468. 9 = ЕЕ „пошорае. при’ пред®лВ угла $, то есшь при 95°, обра 
зцаейся: 25 ов. 00° &; поставивЪ & выбешо” вап8. 9, получишь точно 
со 9 22 о или 9 = 008. Юмвуда` авошвуешВ , что выражен? имЕетБ, 
свою полкзу. Й шовЪ водадныЪ. 9бЪ нейЪ прямое поняшТе, Когда вФ ура“ 
тнетт между персифиными количесшвами, х и. у, одно изЪ. нихЪ 9 3Ъ 
свосМЪЬ  возрасмайи или убываья” предфлЪ а нм\фешь › 2 другое безпре: 
АЪлЛЬНО проспираслея; шо по носпановлени: вБ. оное виЁёешо поличебцва + у 
вто предфла @, поличеешво х. пересшанет означать шо’, чи ‘означало › 
поелику у ЯБ иредфлу съоему пикокаа доетитнуть пеможеншЪ ‚и ’пошому 
прчемлен выражене г, номорое собетвенво ничего иезназийЪ, но коморое ; 
как? выражен1е приемлемов количествомЬ х при предфлЪ поличестиая у, 8 
тоже уравнаше зифсно х поставленное, долженсшвуемф дашь шочно оный 
предфлЬ количесщва у. И ддя мого шо авшерЪ . вБ сл дующенЪ член 
ЗЪ фориулё 2: с, хоморая означает сумиу да тр МЫ 
ы-Е проч. числа чЧленовЬ =, положивЪ я г 


оной сумны, 85 самомБ д%л% положи Ен = илоя В = 
>, узидииь ЯбНо, что Е ‘проаЪАР имфетЪ , а. ныенно вл 2, и чб 
я при ономь предл воднчеыина 3} приемлешЪ. выражеше. 


25. 


102 — 


Требуется сумма ряда безконечнато; что можеть 
значить с1е? Я возьму для примвра радъ т НЕ-НЕИ д 
-= ан проч., кошоряно сумма числа членовъ х, вакь шо мы 
выше нашли, равиа с -- Г?, и ежели я положу въ сей форму- 
^8 ХЕ, Шо она учивишея разнето числу 2; и шавь чёлъ 60- 
л5е возмешс& членовь ряда, шфмъ боле сумма сихъ членовь 
приближаться будешь Къ равенотву съ чвеломъ 2; и (1е число 
есть преафлъ, &Ъ коморому всегда приближашьса будешь, немо- 
Ши уньогда его досшигнуть, или все шоже, сумма безконечна- 
то ряда. Тавияъ же образомъ найдутея суммы другихъ безконе- 
чныхь рядовь, о кошорыхь мы говорили въ 145 членё, и 
будешь няшь 


НЕРОН НЕ и проч. = 
НВ Бы Ну и проч. = % 
2+1 НЫ проч, = 
и проч. 


Иифются рады ‚ коихъ сумуа до безконечности простершая ; 
есть безконечиость самая; шаковъ есть ря АВ напуральныхъ чи-., 
сель 11,3, 4, 5, и проч. , которато общий членъ есшь м-нт, 
и копораго сумма какого ниесть числа членовъ, взашая ошъ 
перваго члена, со включенемь онаго, есть х*- 5 ибо положивь 


х— Ия сумма сдьлается 5 


235) Положииъ, что два содержаня тия совокуплены 
между собою шакииъ образомъ, ч110 одно изъ нихз не можешь уве- 
лизизаться или уменьшаться, безь мого, чиобы и другое не 
увеличивалось ‘вли не уменьшалось; шотда предёль, къ копю-. 
розу " приблнфашься будешь, въ обоихь случаяхъ, въ коихъ 
м п п приближаются иликъ’ о или къ безконечности ‚ можеть 
бышь изображень чрезъ 5. Но поелику, когда содержан1е дано, 
всегда можно найши друйя содержашя, кошорыя къ оному 
иепрестанно приближаться будуть, ие мотши Никогда слыишь- 
ся съ нимъ, сирчь › которыхь оно есшь предфлъ; шо явсшву- 
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ешь, что @ ‘можешь предешавлять всякато роду. содержанйя. Мы 
видЪли въ. ееор!и касашельныхь. предложенной въ о членв, 
чо подкасашельная вообще предешавллется въ видВ 0, кошо- 
рой видъ для каждой особенной кривой линеи ириемлешь опре-- 
двлелную величину. | 

Въ р5ёшеши вопросовь часто приведены беываемь къ за- 
хлючентяиь, кошорыя предсшавляюшся въ видь 9, отъ непри- 
ведентя ихъ въ просшфишимъ выражентямь. НапрнмьрЪ се заклю- 
И сдблаешся 3, котда х есмь всшь дуга въ 90°. 
Но есшьли л придамъ ему другой вилъ . 
Хоу рии ЕЕ Ут): Г. Ех) ТОТ ИЕ, 
ри. инж т. Ире. Е пра ТЕ. й. пет я * 
шо увидишь , чо 8Ъ случав дуги х = 90°, или Вв. лы, опо 
саЗлаешея. — т. Чрезъ си преобразованя мы пр изели предлб- 
жеёвную дробь къ просшЬйшему ея выражению, разделяя  числи_ 


шеля и знаменателя” на общий множишель Ут — ба. х, кошо- 
рой въ положен х—90°, сд$лавшись о, быль причиною „ 
что въ ономъ положен?и дробь предсшавлялася въ зидВ 9. "Така 


8 ая аа 0 43 о —_. 
же. дробь питера: САЗЛАвШся ©, когда положишь 4 — в. 


Но есшьли приведешь ее къ наименьшимъ членамь, раздёля чи- 
слишель и знаменашель на обиИй. множитель а х› шо най- 
дешв дробь ое, которая въ случаф ха, иметь 
зеличиийу — —6. Не всегла удобно вайши можно. вей общий 
множишель, но способъ предЪловъ подасшь намъ средешва раз- 
рёшишь. слВаующИЙ вопросз всеобщимь  образомът Дана -функ- 
Зия:; кошорал вв нёкоторзтуь особенных. случаяхь обрашастоя 


‚въ 8, вайти ‚ какая ‘есщь шогда величина сд 3 


чене 


Е ЕИИВИ 


ДПриложене слособа лредй. 7066 ко олредёленю вд хрнвым8 
линеяжб касательныхд. 


{.36) Положивь оп начала, мы , можемъ ` предетавиия 
Зеортю касащельныхь подв друтимъ видом, приемля вс теоме- 
трическТя строевя въ 19 член$ учиненный , сирёчь приемля 
описанную кривую -линею (черт, УП), протянушыя дяБ пер- 
пендикулярныя ординаты МР, №, проведенную и продолжен 
ную, пока вопрётишоя съ линеею абсциссь, хорду ММ, прошяч 
нутпую касательную МТ и прямую МО перпендякуляриую къ 
ОМ. Сяошря“на вогнупость идиовыпувлость кривой линеи со 
стороны оси. АВ, бодержаше МР къ РТ будешь болбе или ме- 
нфе содержаня МР.къ Р$ ‚ которое же по ипричинв` подобныхь 
преугольниковь МРЗ и МОМ, ‘равно солержашю МО къ ОМ. Но 
чфмъ шочка М будешь. ближае къ М, тьмъ $ боле приближит- 
сякъ Т,›и шЬиъ иРийе-с1и два содержан я разпишься спам 
вуше..И содержане МО кь ОМ можешь приближиться къ соде- 
ржа МР къ РТ сшоль блиско, какъ хочешь, никогда одиач 
хожь не сливаясь съ нимъ. Слёдовашельно с1е послфдиее содеч 
ржаце есть предёль перваго; и какъ содержаме МО кь ОМ ешь 
содержан1е между разносшями двухь координашь МР=у иАРЕ’ 
х, шо. явсшвуешь, чшо для найденя содержаня между ордина- 
о и подкасашельною; надлежийгь искашь посредешвомь ура- 
внен1я ‘кривой линеи ‚предёль водержавя между  разносшями 
орАинашы и абецисеы (*). | 


(5) Се и вобще зу, доказительетва › автором зАФеь предлахаемыя, вера 
далепи офф совёршевной. строгости. Я пределавихЬ Академти ИауЖЬ. 2Б 
1796 году ‘сбчинене под®. заглашемЪ  Натала трансевдеяшной  Гебмет ги 
и лифферсицильнаро Иа извлеченныя-изЬ исширной“Яатуры ихЪ 
предмситляЪ, вФ коморай "АЕ, В6 оных `доказаше лота ‘дозасши,да 
созерщенной стротоеши, и за воторое ‘я ‘былЪ удббиоейЪ ошЬ Академ, 
яашя Адьюниша, Оное сочиненйе <Ъ. нфяоторыми' предварительвыми по- 


т9б —а 


Я возвму для примфра уравнеше у" -— Вх, кошорое еста 
уравнене всфхъ параболъ, когда показащель т есть число по- 
ложительное цВлое или дробное, и воЪхь типерболь, котда есть 
чивло отрицательное; найдешь - 
утру т утв и проч. == ВАх, и 
Е иу" тент. п Ву и проч,). 

ГИ ч$из Дх и Ду бол5е убъваюшь ‚ пиъ: содержание между 
снии разностями болфе приближается, никогда не ‘досшигая ; 
къ содержанто, въ которое оно перемфнилося бы, еств-ли бы 
саБлалися Ах — о нАу=то. Чего ради въ изсшоящемь прим$- 
РВ содержание == нмЪешь предфломъ вт, и подкасашель- 


ная кривой линеи, коея уравнеше у" = Вх, равна пу =. (*) 


{139) Но прежде нежели далёе посшупииь вв семъ при’ 
ложеши сповоба предёловь, небезиолезно будеть пояснишь ел 


= 


знзизыи состазиюЪ вторую книгу’ матемашическихЬ прудов моихЬ, ‘ин: 
>Ь: продолжительномь времени издано будещЪ, есщьли шольхо чшо’ незоз, 
препяжетвуешщь, 
я „6 АУ. в 
{*) ПредвлЪ водержаня 5; или да, когда оный ее не иззбстенЪ,, автор 
ЗВ послёдешаги сего зрелая зЬ дифференшальное И инет ральное изчисле» 


Ас 
Не означаешЪ чрез. или 1; шавЬ же предфхЪ содержании ВЕНА › 


тАВ`е дуга кривой Хнчей`, означает мрезБ. Били, и макБ друме; но 
ХЬ  самомБ’ ‘сочинени оиБ осмавляешБ ‘8 знакоположене; ‘и’ упоше 
обыкновенное , сиръчь вместо ^ ’ Е . 3; =) я ироч 


5 32. =, тя я проч. 5. называя лены  сихЪ содержание 
инфферыьлами перемъиных® количестяЪ х, у, о и проч, Почему дабы 
читатель не пришщелЬ #Ъ. зам шательство и ие прелеро®лЪ. скуки, при“ 
зыкнузЪ ‘сперва &Ъ, одному зйаконоложенню., а пощомЪ оставя онбе в ‘при 
зывал К другому," яв своёыЪ° поревод% разсулнАй зя благо. 
олНо токмо воров знакоподожене, какЪ шо ‘онь саыЬ саБлам 
Мзда сего созинентя. 
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чрезз нфконорые ‘примёры. Возмеме перенЕнныя количества 


а ‚ * 71 Ах. Ау Аз Ё 
с .У, =, ци озиазимъ предвлы Содержаний язя та, рев 
х ду 5 Е с ануй ® з А- % х ду 
Зин 5? ИА предълыт содержан! Ах ХЕ РЗ ужо ох» 
или предвлы содержаий, и ироч..; шребуешся урааненте закл“ 


зазощее въ себф содержаше между предфлами, когда угавнен1е. 


&= -— 


между перемфнными есть хуи? изъ онаго найдешь 28 


в :, Га зу — 
иб--у-- Ау; ошкуда выдеть [= и 87-Ну, или] 9% —= 
иду + уди. Естьли предложитея уравнене 5 —2 ‚ По изъ 
онаго выдешъ шгу, 9у=нс% жи и 93= ей Посред- 


сшвомъ первой изъ сихъ двухь формуль мы докаженъ, чшо ког 
да х = у", тА$ т есшь ЦВлое  положишельное число ,-а а: 
хакое пиесшь цослоянное количество, шогда должно бышь 2 = 
вату" ту. Въ самомъ лЪлЪ, положивъ въ упомянутой Фформу- 
Ав -ау, получишь ди аду, и изъ шого’ найдешь 9% == 
зауду, когда $ = ау; котла же # — 493, то положивь и ау", 
зыдешъ ди зауау и 9% — заду; вогда 9 —=а/^, шо поло- 
хизъ и —а)° „ получишь ди == зауду ид%— 4ау?ду; иакъ 
далье; 


. т 
Предлагается уравнеше х-ау-я, въ кошоромъ показа- 
щели ти в или оба положительные или. оба отрицательные у 


изъ онато произойдень 2" = а‘уй, и слёдетвенио итд = 
т т 


ту" Тду у посему д% —тТаут "ду. Есшьли и=тау 2, 
= п. мор - у 
мо будешь зузта, утдк-- Ввут ду зо, иоттуда вы- 


—: —т-х в 
дешь д -=-—тау * “ду, Исшакъ есшьли = ау", -гд® 
есшь всякое, какое хочешь число, шо будеть 0 -ату"—1 д/у (*). 


Относительно зелкагь ‘числа, неззключая тлухаго или 65 елинйнею яе 
сей змримато-, из? предльженнато авшеломЪ сле еще ве бэфлуешВ 5 и шре- 
був шЬ созсфиЪ ‘ираго мазала: „бперва- надлежит. довазаь, что’ когда 
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Пусть ут; хуя Не ‚будешь у”—2ху=а“, ур пу—хду—удхго, 


ИА. .9х. Пусть а › Положи 


= 


х- У ==у, будеть =: нда 
зыдеть 9%[ —=(х+уие- ох их; (дну 


2922292; оитуда 


У 52 
192] — ЕЕ я дл — 
(НУ Е рат дв {таЕ р хо + х} ат ха 
ах „Г = 4? чх. (а? = м — хи. ..: — 
ФИТ д: -н край 4. д ИЕ хе хп ах Ир 


аа дх (а +152 — хи 


- 9х 358х ( 
ау уие ы 


(138) Пусть теперь предложенная кривая линея будешь 
зтораго порядка, коея уравнене можно изобразишь такъ 
ах? ху + сл -- аз -нву +! == 0, 
=. тя >А — Зимуче 
шо изъ онаго извлечешь предфль содержашя 5) — твер о 


Но шоже самое содержане предёломъ имфешъ еще; слвдова- 


тельно РТ = — вые, 
ах т ьу-на 


Из» выражения лицеи РТ, извлечешь выражене АТ = 
з 


РТ —х, и выражене касащельной Аё, кошорая равна 2-^'.(#*) 
И макъ вь семъ примёрБ 
АГ еу-- 4х — 2# и АЕ — вхо 
50 -- ря фх муче" 
[Ибо уравнеше ах’ -- ху 5 су’ -- ах ву У=о да- 
ешь 2057 - 20 -- 20° = — 2 4х —пеу— 1] 
244", погла будетЪ 105. х = юв.а -- т 105.5, хошя бы буква и означала 
число, или всякую линею; попомь изЪ того вывесть , Что аи. 92, . 


ид — тт —_аму"-"9/, ВЬ разсуждени сего, я надюсь , мёнЯ 


лучше уразум8юшЪ изф  другаго сочинешя ‚ о которемЪ х зЪ предРиду- 
щемЪ примёчани упомлиуль. 
(+) Сей член вывешо 137ко у. амтора быхЪ 150иЪ; зцимательной чишамель 
топчась увидитЪ причину, КЬ сему пебемфщенйю меня побулившую. 
= 


(=) Ло принятому нами звакоположению будетЪ подкасательная РТ 


АТ=З = и АВЕ пу 
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Котда кривая линея иметь аснипшоту, то найдется точка, 
К, вь которой с1я жимишота всшр$зается съ осью, дфлал въ 
выражен и линеи АТ, тн У безконечными ‚ и шочка Е, вв 1о- 
шорой она встрёчаешея съ касашельною къ кривой въ шочк® А, 
прошянушото, чиня 11$ же въ выражеше линен АЕ всшавливан!я. 
Но когда у исх безконечны ‚ шогда предложенное уравнене 
обращается въ ом --62 на=о, и АТ, ДЕ САВлаЮШся о 


2 

а — Е 9, куда вместо содержанйя 2. издлежитшь ое 
ъ-- 54? г - ы 
ставишь это величину — г 
АК ао АБ омут, 

фае-фти ыы Та 
или для большей простоты саёлазь Б=о,его, будешь иябшь 
АК = ь АЕ = -= 

я 

И шакъ удобно видфаь можно ‚ что въ случа еллипси- 
са, тд8 пи с вушь положимельрыя количесшва , выражене ли- 
иси АЕ есшь минмое ‚ чшо въ случа5 параболы, тд одно изъ 
сихъ. количествь п или с есшь нуль, выражен!я линей АК и 
АЕ сушь бозкопечныя ; ‘посему между коническими сфчейями 
одна шокмо ‘типербола имЗешъ дв асиипшошь, копорыя’ по- 
строяшся, прошлиузвъ изъ. ценшра Дз$ прамыя пресфваюцИя ка- 


‘сательную къ кривой въ точ? А, макимъ образомъ ‘что бат. по 


шу и друзую сторону сея шочки была АЕ — . Ста заклю- 


которое мы вывели. 


2 2-4; симъ образомъ будешь ныВиь 


ченте совершенно сходствуеть св шмь, 
друтимв образомъ (въ члейф 32). (*) 


{} Для упражнения” я Иредложу еще два иримёра, взятые язЪ кризыхЪ линей 


вышиато порядка» 
1) Пусшь сдано уравненме  кризой Аивец $3 — ах 2-м, вудеть 
ры 823 др Заж 323 22. ее 

й 3:8 #3 хе Зах г 3х2 а ыы 3%? 
ВБ 


з 


зе яю 
получищь.. АК = 


Чи два выражевя посшавизЪ. Хова  ижелю х, 
26 


8.й 
— Е 
-0 


2а--3 


2) Пусшь уравнене кривой лицеи будешь аут ® рт (ох; 
у. анну чт 


е — зах . 

ошвуда выдешЪ АТ =? - — 

у 8. тит Качнкучетх(ачнху т) 

д (тп) >" (а ху — (1+1) (а2+*) 
тя" (анал па" (анал т азеф-них 


—_ нах | о, яду 

7 парики, и АУ в) = 
Бот" (ан хин" Каир) 

7: а(и ву т" 

фтп) ха" итак ах -5 _ 


т ела Е 
а(т +) "(а -- ху. (2) вах вт. (а-Нх) ва 


(9й па (ат) (т —=) __ 


а-я 


. а ъ 
(пен) х”(ахлх пи. (в--х) ИЕ 
ни и 


п и шит 2х" .. . . 
ба Щи 2Ъ о два выражевя посшавизЬ 
т--п (&--=) 


Е : х — па И 
Я _ К 
ровившо я, получишь &К прь И АЕ. ака 


Уи 
п 


Убит" 
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(:39) Мы ‘предложили въ 19 членб .способъ извлекать 
изъ выражен подкасательной выраженя суб-пормаля ‚ самато 
вовмаля и касаптельной; Но чтобы привести къ ванну изчисле- 
в! прямоугольнаго тшреугольика ТРМ, мы замйшимь, что 
“оный даешь еше сти двё пропорции Т2: эм= (аи. РТМ, РМ: 
РТ = 1: воз. СМТ; откуда вайдемъ, чо величины Чаис. РТМ 
и аве. РМТ сушь предвлы содержанй р и ^^ (%) Первой изь 
оныхъ предфловъ, есшь нуль, когда касаше льная къ кривой въ 
шочгь №] параллельна оби абециссъ; виЗето того предъль соде- 
ржан!я 2 воть нуль, когда шаже самая касательная параллель- 


на ординатамъ. Для кривыхъ линей втораго порядка бная точ- 
ка, въ которой касателуная параллельна оси абсциссв, вейдет- 
ся, саБлавь зах фуа — о, и шочка, въ кошорой касате- 
льиая параллельна ординатамъ, сыщешся, сдфлавь р +6 
=, ся уравненуя надлежишь соединить съ уравненемъ ах 
= ыу-н су" -- 9х + г’ + Ё= 0, дабы получишь въ томъ и дру* 
томъ, случав величины координашь уси 2. Ноложиеь для краш-- 
вовшиь,.е и} нулями; изъ перваго извлечешть =—& илЗд- 


ственно “22, кошорое выражее шогда шокмо будешь 


та 
положи мельное ‚ вотда шо и другое изъ количествь @ и сс есть 
положншельное или. отрицашельное. Но въ- типербол» ‚одно изв 
нихь положительное, а другое отрицательное, вЪ. парабола Же 
одно ЙлИ другое ву ль; слвдовательно ОДИНЪ ПОЕМ еллипсисЪ 
имфетЪ дБ касашельныхя ‚ которыя. нараллельнаг оси абсниссъ . 
н кошорыя. сушь шб, ‘кои проходямь трезъ концы вшорой оси, 
Изъ вторато уравнения извдечешь у 0, и слфаственно ах” -= 
Ях = о; ошкуда найдешь хо. и =—@. Й тавъ еллиосясь 


"И протнивоположенныя липерболы визюшь дьб ораднпатамь. па-- 


- а. 


(=. р того ЗИ 9 прииивиу вами Знавоположенйо будешь ааа м8: 
щ- ао РМТ = 8 


5. . 
* 26 


роз ет 
раллельный касашельныя, которыя проходяшь чрезъ вонцы боя 
льшей оси, Парабола шакъ же инБеть параллельную ордпнашань 
касашельную, коморая проходишь чрезъ вершину ся. 

Езшьли МР, МО будумь ордишашы принадлежащия кь 
какому несть дламешру, шо по причинв параллельныхь МР 
МО. не менфе будеть Ду: Дя-у: 28 ‚.и РТ равив ординаш& 
у умноженной на предфль содержан!я между разностями Ах, 
Ду. Такъ же найдешь, что ТР: РМ — 0. ТМР: а. Т.; ошнудь 
заключишь, чиюо предфлзь содержа я Е есшь ‘нуль ‚когда. каса-- 


‚шельная параллельна оси абециссь, и что выЗсто шото предёлъ, 
содержан!я 2“ есть пуль, когда касательная параллельна орди-. 


намамз. И шакъ предъидущее предложен!е можешь быть при- 
зедено во всеобщносшь, м выражено шакъ: Въ еллипенеВ всякая 
касательная проходящая чрезь конешь сопряженнаго дамешра- 
параллельна друтому Мамешру, которой ‘берешся. за ось’ аб- 
СШИССЪ ;. 8Ъ еллипсис® и провизоположенныхв тицербола хъ. ка- 
сашельныя , проходяцИя чрезь дёВ шочки, въ коихъь даметрь 
ветр&чаешая СЪ ЕРрИВОЮ , парчллельны ординашамь принадлежа-, 
щичъ въ сему даметру; вь парабол$ касащельная проходящая. 
чрез® точку, въ кошорой Даметрь ястрЭчается съ кривою,, 
параллельна ординатамь принаалежащимь 5% оному Мамешру». 


Присововуллене кб предёниищелну пПриложин!, заклюсатощее 
66 себф веорио тогекб кратным$, 


(:40) Мы предложимъ друме примВры взятые изъ кри- 
зыЫХЪ линей выашато порядка, и вопервыихь мы. разсмошримь . 
зривую линею, кошорой уравнеше ау — В" — хх — ар =то. 
Изъ онато вайдешея уравневе между разностшями 
хау- Ау (ха, (х-а) Ах+абу“- (за га)Д" - Ато, 
пошомь 2 А .5а ,‘кишорое содериа- 
не имфешь предёломь 


В) ма) 


ре“ 


Въ разсматризан и кривой лицеи надлежишь изелфдывать 
вс$ точки; и шакъ. примфчаемъ, чшо въ шочк®, при кошорой 
х— а, и при которой слфдешвенно у --6, найденной нами пре- 
дЁль. предошавляевся вв вид» $ во заключимъь ли изъ итого, 
зто. споспбъ въ семъ случай не разрьшаешь вопроса? Въ шочкз, 
при которой х аи У=5, уравнене между разпостями об- 
ратишея въ. А — а Ам” -—Аж:то, и оттуда найдешся 
25: а ===, и дла предвла содержантя А, ых. Слтфдовашсель- 
но въ шочкВ, которая ›изслЯдываешся, предвлаъь опредфляется. 
чрезь уравнеше второй стенени, коего оба кория равные , но 
разныхь знаковь ; чию не можешь иначе построиться , Ка 
зообразивь  сеёё проходация чрезъ сНо шочку М (черт. УХх| 
дв ввшвну ‘кон ‘взаимно пресЗкаюшея тавимь образомт, чию по 
проведенш ‘двухъ касательныхв МТ и МЕ, и ординашыя МР, 
низеть РТ РЁ И щшакъ всякой разъ, когда при какой вин 
есть ШочкЕ ноедвль опредёлляешся. о чрезь. уравнене  этюрой 
стелени; чрез онея. проходят. дз®. вБиви. кривой линей, буде 
два. корня ‘уравненья. не суть мнимые; буде 6 ори № ДИешви- 
шельные,. но: равные ‘между. собою и одного. знака, по: ДЕБ ВВ 
ви. це пресфвушся ›. Во овмо. будуть. взаимно. прикасаиься. 
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"Точка, которал есть общая двухъ вВшзей шой же. кривой ли’ 
неи, называется авукратиою. 

Пъсшь предложена кривая лицея, кося уравнене у* — 
аху -Н 0 =, и онаго уравнене между развостями 
(ву? — заху)ду + (355 — ау") Ах -+ (5у* — ах) Ду" — газАхду 
+ зат --аулу — дАх ду" -- БА -- Ау —о; шре- 
буешся провесии къ” ней хасашельную въ шочка, при кошорой 
& =ону=0? Явно видно, что се положене обращаеть ‘ура- 
вне е между разиостями въ © Ь дх — а Ах Ау 2 Ау* = —о,и 


ах ‚ АХ 
всшьли озпазимъ зрезъ Е пред$лъ содержан1л у шо для опре- 


дфлеШя онаго будемь имфшь уравнеше шрепьей степени 
— а коего три корня 2" -— о, 9% — руби 

ь [С ‚ ко ри корня 5 Е Е-НИЕ и 2 

повазуюшт, что чрезъ спо точку проходять три вЪтзи 


Еривой линеи, кошорыя пересфкающея’ шакимь образомъ, что од+ 
на изъ нихъ в5 упомаиущой шочкВ. имфетъ. касааельную. парал- 
лелрную  ордипатамъ; 'Гочка, чрезъь которую проходащь шри 
вышви пой’ же кривой линен, именуется трикраюиною. 

(141) Есшьли криваз линея ‚‘кошорой зшребуется при- 
надлежноети, будеть порядка п; шо содержане между коорди- 
натшами. опред$лится чрезъ уравнеше и, предложенное вь чле- 
5 109, и содержане мекду волечными разностяии: навдется 


7, 


чрезъ уравнентя В, а изъ онаго вообще получишся предВль о ых 
=. Но есшьли при извфошной какой ниесть мочЕВ правой 
ивев беобенныя величины количесивь у И х учиняить въ Шо 
же. время Ап В пулями, шо’ два члена Адх --ВДу ие вой. 
дуть: вз уравиене В, и предфлъ содержаня 5 получится изъ 
уравиентя се РНЕ о; сей самой предёлъ полу» 
чишея изъ: уравнения прешьей. степени Е (= +60) —н © 

-=1Т=о, когда швхе всшавливаня иЗпреба ть сверьхъ того. 2 
С, РиЕ;ун шакъ далфе; Словомъ сшепень кранов” Жавой 
ниесть точки будешь. паже самая, что и смепень’ равлентя , 
ЛЕЛСАЗАЪ въ себ} заключаюаго; пусшвь уравцен!е междузвоорди- 
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зашами будешь сшепени и, шо уравнее между  разностями 
будешь шой же сшелени ; но слёдуешь ли изъ. сего, что бы 
кривая линея степени п могла имшь точки равной ойиой стпе- 
пени п крашносли Есшьли бы с1е было, то бы предёлъ соде- 
ржашя между разностями должевъ былъ получишься изъ ура- 
зненя р 


а(#)*--ь а ее НН 6, 
въ которомъ предотояия а, 6,...... 5 сушь постоянныя 


количесшва, не завислция ни ошь качого положен учиненнато 
въ координашахъ, и которое по причин что всегда можеть раз- 
рёшишься на # уравнений первой стелези, ноказуеть. чшо поч- 
ка, о кошорой разсуждаемъ, не принадлежить къ криёой линеи, 
но кь собраню- и прамыхь линей, въ ей точкВ пресВкающихся; 
слВдовашельно кривая линея порядка п не можеть имёть лоч- 
хи большей кратносши, какъ 4 — т. И посему кривыля линеий 
вторато порядка совсёмъ не мотуть пибшь крашныхь шочевъ; 
Еривыя же линея шрешьяго порядка мотушъь иммь шокио дву 
крашных шочки», кривыя липеи четвертато ‘портдка мотуть 
'имвшв двукрашныя и шрикрашныя шочки, и зпакъ далфе, (%) 


/* 
ии пяти ежи тпчии ттт иже ишиас шишки 


{#) Весь сей зленБ ‘шребуешЬ поясневия, оморве мы ЗдЪсь и предложим, 
1) ПредёлЬ 5 8: или 82 имфешЪ многя величины и вЬ зпавихь вр ирыХЬ 
линеятЬ , которых совеБмЪ кращзыхЬ шочекБ не ны - такЪ наари- 
мЬрЬ вБ кривой. линеи уравыен1а тах, предзлхь 2 имЪетЪ дьБ ве- 


9 В а. В „ зе 
личины ИЕ и У 28 о И “илойя зеличины предъла 22 или 


28 > принадлежащь ие КБ одной поякё кризой линеи, но ко шпогныь › 5о- 
В рый ховя и соотвВтетвуютЬ одной и ой же збедиссь у; однако накое 
дятея‘на концахр различныхЬ ординашЪ. М, макБ когда изу мвогихЪ. дели* 
чинЬ. предёла. = заключается о врашныхЪ шочкахЬ какой ниесшь ` иризой 
линей, тогда. разуубется › что сей предфлЪ имЪещь’. мпо и величины 
при. кавихЬ _ ниёсшь ‘вдитственвыхь. зеличинахЬ коордиваиР: фи, у; при- 
надлежащихь кВ. одиой’ и шой же. Шочьй вризОй ‘линеи: И се завлючене 
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<> 


# 


| 


по всей ‘строгобши справедливо. Ибо, когда мвоя величины прелёла 


означающЪ мноше шангенсы \угловЪ составлясмыхь касзтельными зЪ одной 
толи кривой линеи 6Ъ непремённымЪ напразленеыЪ ординатЪ, шо долж 
пы быть мпогя в шви ‚, чрезф спо точку проходяшия, 

&) ВозменЪ уравневе. 

(м)... ват фт туз... ве Нам НИ у... РЕ, 
и опато уравнеше между разноешзии 

8)... Ада ВАу-- СА + РаАзду-- Еду? еее - 

ада Ах Ау ос... + 84 о; 

д товорю ‚ чшо еспели #5 кривой хивей уравнетя ,; положишь # рат 
ную ‘почку, то уравнение ` долженствуетЪ привяшЕ сей видТ аб 
и- фах -—Тду-- д о Ам Шо. ВЪ самомЪ  вЪлё, положимЬ 
напримЕрЪ › чп у д есть тшреюьей степени в Ч дк? -- ску? 
ав ет Ее Нах-ту + Е — о; мо „равен [В будетЪ 


{за * т Е ах та Ая -Н (6 ++ поезда 


с; (=) 

(вкл +е) Ал? НО. ] зу -- Ахлу-- ева ми 
-Н диз НЕ -Н Ау? — о; и ва8Б для шриврашной шота 
жи надлежишЬ , чтобы особенныя величины количестар хи Я удовлетво* 
рящи уравней?ю с и Аблающи Ан В нуллыи , дЪлали сверьхр шого еще 
С, В ь Е нуллий, шо. зыдеюЪ  адхЗ -ЬАх?Ау -- сАжду Е аз — о, 
Садонатольно и звобще дал п кращной о шочки, суразнене должен 
сшвубыф принялаь сей вид аАхи —|- р й-ГАу-..-. 8 Ау = о. 
ПоложивЪ с1е, я воображу себ ‘двВ новыя коордивиия ри 4, который 
6ы имфли свое начало вр овой краптзой почку шотда В уравнен!е 2 поставь 
Ее рамбвето ль и у+Н д вчфетеу, поотнязЪ очое уразненте-ж, будешь имфть 
преобразованное уравиен!е, вЪ воторомЪ ипредстоянии. будушЪ шЪже самыя, 
что и 8Ъ уравненти С, и котоарое слТдетвеоно, по причин® что изЪ оныхЪ 
предсшолщихь А = о, ВО, Со, и вро4., будеш арт-Р И — 14 
о... №4 До и ак. че уривнане можешЪ разрфшиться 
‚на уравнефа первой сешепепи, то оно показувтф, что шочка, о кошорой раз- 
суждлемЪ, не принадлекитЪ кБ кривой линен, но кЬ собрано и прямыхЬь 
иней, »Ъ. сей. точкЪ пресЕкающихся. 


а 
2 


ВЪ прочемЪ, зотЪ самое просш®Йшее сему докалательсиво: Ветьликри- 
зая линол’ порлдна, я можеть: нмфть и крамную шочку › шо зелкая прямая. 
проходящия чрезЪ сю: точву ‘можешь. буть ‘почишаемя пресфкающею ри 
зую 2 я шочкахЪ) и ‘чобсму’ прямая проходищай чрезЪ сю точку хи: ва 
‘кую пиесть  друтую на кразой взйшую, можешЪ. бышь ‚лочиавиа-ооресв- 
вающею кривую линёю Б-р я шочкахь; что. невозможно: сАфдо 
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(142) Предложена какая ниесть кривая Линея; требувт- 
ся опредёлишь ея крашныя точки? Пусшь я всегда уравнене 
кривой линен и В уравнеше заключающее въ себБ содержаше 
между разностями координаюь; уравни А == о и Во, и бу- 
дешь имфаь столько крашиыхзь точекъ, сколько найдешь разли- 
чныхь величинь для у, кошормя бы съ соотвётетвующини ве- 
личинами количества х Уловлешворить могли уравненио а, вклю» 
чая въ «1 различныя величины количества у какъ шв, воторыл 
величиною равны , но знаками различны, пак и тз, коморыя 
величиною и знаками одинаковы, но соотв тетвують различ 
иымъ абсциссамъ. Но не болфе будемъ принимать въ разсужде- 
ие, какъ одну мокуо точку, придавая количествамь хиу 
едипственныя величины; и тогда естьли сЁи величины изъ урав- 
ненй А-— о, В то извлеченныя › удовлешворящь токио ура- 
внено (, шочка будешъ двукратная; она будеть шрикрашная , 
когда т же величины учиняшЪ сверьхь шото нулями предсшолиия` 
С, РиЕ; четырекратная, когда оныя зеличины удовлешворяшь 
уравненто а и учинашь нулями предсшояушя С, Ф, Е, №, С, 
Ни\1; и шакъ далёе. 

Чтобы найши крашныя шочки кривой линеи, коея урав- 
неши а (+ — 6) —- х(х— а} =:0, положи въ уравнеши между 
разносшямй у— 6 —о, (3х — а) (х — @) = 0; и поелику еди- 
пыя иГокмо величины у —Ъ, х2а удовлешворяюъ предложен- 
пому уравненрю, шо кривая линея не боле, какъ одну крашную 
почву иуфешь, и оная шочка будешь двукратная. “Такимъ же об- 
'разомъ надлежить посшувашь при сыскан!и крашныхь точекъ 
кривой линеи , ноея уравнен!е у’ — аху’-Н 6х° 27 о. Положи въ 
уравненйи между разносшями 4.“ — паху == о, 355 — ау = о,. 
и поелику х = о и У=-о -суть единыя величины, кошорыя 
удовлешворяющь предложениому уравнентю ‚ и примомъ 35. то 
же самое время оныя величины  изтребляють члены уравнен я 
между разносшями, въ каихф Дх’, Ахду и Ау’ находашся , шо 
слёдуешь чшо кривая’ линея имфеть не болве, какь одву. при 
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иачалв гоординать храшиую точку, и Что оная почка есть 
трикрашная. [И дфсйшьнтельно данное уравнее приведекиое въ 


СслБАуЮШЙ виЛЪ УЕ -= у= +: Уа — 4 0х, показываенуь, что сёя 
кризая лниел состоишъ ие болфе какъ изъ шрехъ взаимно при. 
начал? пресбкающихел вышней, изъ коихь первую датшшь два кор- 


ня У-ЕУ 
жуе— У — 46%. Первая втвь идешь отъ начала по`шу и 


друтую сторону оси абсциссь , п оканчиваешся при &=%, Е 


друйя дв ошетода идутъ къ пачалу и взаимно пресфкшись въ 
ОНОмЪ, пресшираюися безконечно. ] 

Предлалешея еше иайти крашныя пточки кривой линен, коея 
уравнеше лу — — ту — 3? Сосшавь уравнен! между разностями 
(Ву — Ау = уз Ах--злулу 3х Алу 
(вуз АНА Уд Аю — 3х Ах Ду Лу Ад 
—0, и положи пошомь Зри’ — 5 = 0, зу -- И) = о; омку- 
да взявЪ двБ величины х=о, и—о, которых единыя токио 
улозлешворяють предложениому уравнению , обратишь уравне. 
ве между разпосшями вь 1 Ду’ — Ах — Ауд = о; ошку- 
да выдеть уравнен!е, предвль вь себф заключающее, @} =. 


— 46, а дв друмя остальныя два кория 


хошорое имфетъь шокмо одинь двйстоишельный корень 2 = 


п 
п аБЪ дЪйсшвительно чрезъ начало, координать одна ШОЕМО 
з5швь проходишь; и предложене , выше изображенное, будешъ 
мочи$е выражено, когда скажешсяа, что сшепень крашности КАКОЙ 
ниесть шочкн равиа числу дёИйсшвительныхь корчей уравнении, 
предёль въ себЪ заклтючающаго. (#) 


——_—_—_—_————щщЩщщ—щмщП[Ш[мщМ м6 [ЫВЫИВШИКМККЫЫЫ———— 
. 


{*) Предложениое. здфсь авторомЪ правило обЪ опредёлени точекЪ крашныхЪ » 
посл учиясянаго нами церсмфщеня члеяа т52тго ВБ члезЬ 137, знавно 
сокращено бышь можешЪ, кабЪ шо изЪ слёдующаго лясшвуешь. 
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Выше зидЁёли, чшо вообще предёлЪ  содержантя между разностлми 
переибииыхЪ количествЪ х, у заключающихея зЪ урзввевти $ опредёляем- 
ся изЪ уравненя разностей [3 чрезЪ поередство ураанентя 

у ()..'.. . АЭх-|- Ву оу 
шек же видёли; то естьли отЪ какихБ ниссть соотьбтетвующихЬ ве- 
личинЬ количесшьЬ Хх, у прелемояния А, В обращаются вБ одно и 
може врсия &Ъ нуль, то мошЪ предфлЪ  содержаша опредблячшся изЪ 
уравнешя (8 чрезЬ посредещво упазнешя 

0... Саду Ки до, 
которое предзизменуешЬ дББ виви ззаиыно пресфкающуяся и точку дву 
крашную ; развыйЪ образомЪ зидвли, что есльли сверьхБ того уничшо- 
жащся и предотолиия С, Ди, во мешБ же самой предфлЪ опредфляет- 
ся изЪ уравнения В чрезЪ посредетво уравнентя 

(с ВОЗ Сотду + Накду" 4 94° — о, 

‘воторое предзнаиенует5 “три вЪщви дзаимно преефкаюцияея и шочву зари- 
крашную, и таяЪ. даАБе, 


Я говорю, Фпо уразнеше В есть пе иное что какЪ урзвиене в, зЪ ко- 
торемЪ вззтЪ предёлЪ содержания между разносшами, приемля 9х, 9 
за ипоспеянвыя количеств: чи“ уравнен & ссиь пе иное чшо кань уравне- 
те ф, вЪ которомЪ взяю? предёхЬ содержашя между размостаии ‚ пола- 
хан Эх, 8у постоянными количествами ; и шакЪ далёе. ВЪ самомЪ дЪАЁ: 


2) Пусть уравнеше будеш вх? ху нс Баху Ао} 
выде 
В... . (вах -- бу дах + (вх 2а-Рдду -- адх" - БАхау -- су? — о, 
а . (зах и -- д: х -- (я -- у -Н ду о, . 
р. - адх? -- ддхру Е оз 
И 8243Ъ предБлЬ содержайя между разиосшями перем%ниыхБ- количеств 
х.) 2Ъ уразнени а, присмля Эх, ду за постоянныя, найдешь . 
(2адх --- дду) 9х + (фЭх 4- 2294) = о, или по сокращен си раздфлс- 
Ъ1и на’ 2, адх? + Божду -|- г9у*—1 0, шо есшь уравнеше 2. 


2) Пусть еше уравнен1е д будешЪ, аж? =|- ра? | сху" 4 473 вх" Ру 
а АН у-НЕ = оз выдетЪ ` 
В, (зад абжу ЗЕ гут зах - Ду -- Вах 4 (в? р эсху -- 36 
ЗУ О бу (зах у) дд?- (26х + вс 7) &% 7 
(Ех -- зау 4- ву? -- абз | фАлтлу -- сах Над о, 
„: (зах?еавху-нсуя | аб Гуыву лы" 4-асхуч-з аук 24у)01 0 › 
(зах луна ариннае Нео (ехерзау-не) ду? Ро, ^ 
22. 20% оду хо у"4-4098 50; 
ззявЪ предЪфлЬ содержаня между -разносшаями перем6нныхр количеелыВ 
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х, у в5 уравнени @, полатая Эх. Эу постоянпыми ‹ найдешь 

(багдж-- зуд -- 26594 | 29-Е 2ед х-+- /ду)дх + (2бхдх 2еудх 
Е зседу-- б4уду--/9х-- звду)ду—.0 или по сокрашейи и раздф- 
леши па`2, (за бин в) 9х? (26 Е ав + )9хду-Н(ех--зау-На)ду= о, 
шо есть уравнеше Ф; шакЪ же взявЪ предфлЪ содержаа зЪ семф урзвие 
и 6, волатая Ох, Эу постоянными, получишь * 

(задх- ду) 9х” - (2659 х-- 269 у) 9х 9у + (9х - 349) 9 у? о, 
или по сокращения и раздвленти на 3» 20% р 5х" | сдхду" 4 о, 
шо есть уравнеие с. И макЪ далье, 


Сафдовательно, посл6 члена 137, при опредЪленуи шочекЪ. кратных 
Ш уже нужды изЬ уравнен!я кривой лииеи х искать уравненйя  мсжду 
разиостями В, но прзмо падлежишЪ взять уравиеша, предфлЪ содержая 
ВЪ се6$ заключзющ я, п, 2, в» шакЬ далЪе?, пока не дойдешь до такого 
уравнейя, чрезь которое опый предфлЪ опредфлишься можешь. Мы ‹е 
сокращенное правило поясиныЪ ифсколькими прнмфрами. 


71) Пусшь шмребуешея опредфлить крашвыя точки #Ъ кривой лннеи, коея 
уравнене у м“. — 209 27 у-— о. — ВзявЪ. уравневе ‚ предфлВ 3 
6668 заключающее , (1) >... 45° ду -+ 453 9х — бау"оу | 2бх°ду--4бхдх о, 
и преибразивЪ оное вЪ с1е (4х3 -- 4утдх -|- (443 — бау аби") ду о, 
положи 423 -Н4блусто и 4 13 — базу 20 $ чрезЪ что изЪ 
перзаго уразнсйтя нашедЪ хто, х= и — фу, получишь утоу-о 
ну— 2, когда во второе уравнеше вмёето х поставишь о, иу то, 


: Ра : 
у=$а УЕ == ре »› когда вЪ то же вшорое уравнене вместо  посма- - 


зишь + -— Фу. Однако данному уравнению удовлетворяютЪ токмо коор- 
дниашы х тонус о; ИЗЪ чего заключить надлежитЪ, что кривая ли- 
в:я имфешь шокмо одну крашпую точку, Чшобы опредфлить степень 
храшносши сея точен, тозкми вЪ уравненм а предфаЪ содержашя между 
развостями, полагая 9х, у постоянными $ чрезБ &е получишь уравнене 
(6)... (12 5-4 бу) д-р хх ду -[ (13 у — ау) ду-о; 
и поелику оф хо иу-то, вс члены сего уравыейя изтребляющеся , 
шь зозьми 2Ъ немЪ еще предфяЬ содержантя , полагая 94, ду постояниы- 
ми, И будешь имбшь уразнеме (с). ‹ . 24%058 -- 1260 #94 


+ (249 —128)9 8-50, 2Ъ вошоромЪ, з8Ъ д =то " 5 асЪ чле- 

вы не истреблаются, и кошорое-ощЪ шото обращаешея Ъ Бог“ ду — аду? = о 
з ь — . й 

мли еше УБ 82 © › кое уравыене для р дзешЪ величины 


Р В вам. 
АЗисшШвительных о и У; почему заключаемЪ , что вЪ данной кривой 


линеи имфелтся точка трикратная, 85 коей одна изБ шрезЪ васательныхЪ. есть 
самая ось абеднсеЪ. а дз друма сущь прямыл сЪ оною осью уголЪ сосшавляю- 


т ат 


ии ‚ которахо пантепеЬ =и Сия привая лицея змвямия своими заклю- 
чаешЪ шри проешранства, на подобте дисшкоЕЪ древесныхЪ, 


„ 2) уси ее, требуешея опредфлить, крашныя шочки 8Ъ крипой липеиу 
коея уравнеше х* — 20? — 24*5*— 3 91" 0 2 о. Взяв уравнейте, пре. 
АБАЪ ВЬ себ ааключающее (8)... фа — 42*2)9х — (бе вуду = 
положи 453 — цао, 62 бай у— о; получишь хо хр а и 
у=о, у -— а, М давному ранее удовлешворлюн  зпрояыя координа- 
шы, а именно х —2 о В у = а фузоия-—@ < уо;} ио- 
чему кривая линея будешь от ри крашпыя мочки, изЪ ковхЪ важ 
дая буден мокмо двукрашиая, помому чо взявЪ предвАВ содержаня 
вЪ уравнен{и а, полагая Ох, ду постоннным найдешь, чо ошЪ ^уномяну- 
шызр шрехЪ хоординашЪ всё члены ‘уравнелтя`В не истреблающся. Ся 
кривая линея эЭфювлми своими пресфвается на подо ниши когда изЪ оной 
двлаешея узелЬ, 


” 3) Дано уравнене ау" — м +(-А и? +» = о, вопропиешся будет 
ли изображаемзя онымЬ кривая линея имфть крашныя мочки? ВздЕЪ урав- 
нен, предфлЪ вЪ себБ заключающее, (2) ., - (— 34-2 (8—2) х-- ох 
ао, п положи за бп о извуто, зыдешЬ 

ме. 
Чо: ни 8 =у = 5+ == бл; ивак5 узо ви ЕЪ которою леличи. 
ою  оличебиая # предложеняоу уравиеню ие удовлетворяюи В ‚ шо слё- 
дуешЪ , что кривая линея, овымЪ ‘изобратаемая, никакой крашной точки 
не имвещь, И дЬйсшвимельно по приведев?и даннато уразненя ЗЪ слвлующй 
. Ис») р . 
ВнАЪ УЕ 29, найдешся › что опа собшойшЬ изЪ  двузЪ 
эЪизей, ошЪ начала #6. разешояни = сливающихся и 1безконечно 2йрок 
стирающихся, и овала... 05 — снавющаго, Но есшьли мы. пзаребны БВалБ: 
положизБ с о, о данное уравнеше сдвлаешся пы ий Го, и 
уравиене (а), прелёлЪ содержан1я- &Б-` себ%, дак чаю ее, учинитшся 
{= 35° -Н.2 6%) дхн заду о; д положивЬ — зи 9х тои 299 
220» найдешь у о, хто и луз .м удобно усметриль, что коорди- 
нашы яго и у-то удовлешворяють ‘предложенному ураввенно $ почему 


долженсшаовало. бы заключуть, что в5 кривой линеи имфешся точка крашлай; 
нено причин 9 то воров уравненте (5), предЪЛЪ вЪ се6% заключающве, будуча 


(82) = бо даы 4 дли 97 инимыя зелячивы -- У— 


Заключить совсфыБ:. г пивное, Между. пфыЪ, когда те ян &Б 
уразнейи ду’ еб но бдблании” у 6, ПОХуеиЬ и то, 
сво, их б, обывновеныв Зандчаещен, ут: т коНЬАЙ,: ‘динел проябдишь 


21 


ры 


два раза чрезЪ изиало; шб можно ва сло очку взирать кавЪ иа двукраш- 

хую, называл ве; для оплишя ойЪ пдешинной, ‚464, ; . 
рим 

р зодеуириинное невинно 


Приложенетодго же слособа кб олредьлению касотельнымв вв 
праисиендениныхв кувыхв линелхв, 


(143) Прельилущие примбры взяты изъ алгебраическихь 
кривыхъ линей, шо есть шакихт, у коихъ уравиене межлу ко- 
ординашами есшь алтебраическое, Новсшьля опыя уравненя бу- 
дуть и другато рода, какъ и 10. х, тАВ Чрезъ 105. х разум$- 
ешся лотариемъ количеслва х, у = пп. хут со[. хи Ай. х, 
у = А 18. <, и проч, ‚.гаЪ чрезъ Айах,. А папе, х, и проч, 
разумфется дута, коея синусв т, шаитенсь х, и проз,; шо паки 
все дБло будешь‘ состоять токмо’ въ вайденш предфла содержа» 
ня между ‘разносМями Ду и Дл. [Кривыя л®иеи инзошуя та- 
ковыя уравнентя называюшся трансценденивными; ииже. мы уви- 
димъ шочнфйшее имъ опредфлене], 


Кривая линея , коея ‚уравиене у — 105. 2, Геометрами 
“назвиту исгариомихою. Главное ея свойсшво восшоишъ вв ломъ, 
чи есивли. абсциссы АР, АР”, и проч, (черт. ХХХП) находяш= 
ся 35 ‚ариемешической прогресаш, што ордипаюы РМ, РМ”; 
и проч. сушь Въ протресси теометрической ; сирфчь В ШОМЬ, 
чо каждая орлинаша имфеть соотьбисивующую -абециссу” &80— 
имь логариемонт. „Естьлн посл сего. опредфленя ознаЧИМЪ 
чрез у, у’, У”, у”, и проч. ординаты ‚зоошивтетнуюцщИя абе-- 
циссамь х, хх, +2 Ах, и нроч’ що будемь нимфа у: 


У Уи проч, и убеу уу" 


ги роз, = у? : и проз, 
Воббиь", да будуть уих дЕВ ‘ординат бей ‘кривой линеи, хии 
соотв аешвуюция ‘ абсниссыт, у н тб величины ордиважь, “въ; 
кои.оных обрашяшеся, когда абсписсы сдблающея м-р, а 
будещв имбщь щи ны —#=иИь. сиоъчь, какая бы, разнобтв 
абсциссы ни была; 319 Ишь бы почиталася пособ 9, ‘содер- 
жанйе между развостлий-джухь ориннашь будешь чноже, что си" 


| 
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содержаше самыхь ординашь. Изь чего найдешь, чпго &2: Аз — 
х 


ра И поелику и содержаня 22, СЕ сохрапяюить между собою 
одно непремфнное содержане, то оное должно быть и содержанше 
ихъ предфловь, и у къ % должно бышь вЪ момъ же содержани, 
хакъ и предфль содержаня а. къ нредёлу содержашя 5. И 
такъ 30 всякой логариемикЪ подкасашельныя равныт между собою, 
и предфль содержаня, между разностями ординашы и абсиис- 
сы, пропорИоналенъ ординат. . 

Слфдовашельно, ‘когда содержан1е между двумя перемфниыми 
количествами у и х дапо будешь чрезъ уравненте х -—= ю5.у, 
зпогиа будешь имфить у, взявь подкасательную за единицу. 
Зъ обыкновенныхъ таблицахь с{я подкасашельная равна 0,41342944.8, 
и проч. [какъ шоФинже окажется]. Теомешры изчислили шавъ же 
шаблины, положивь подбасательную единицею, и логарнеиы, въ 
нихЪ заключаюнИеся, назвали гилерболонеескияин, для причинъ, 
о которыхь мы вскорф скажемъ. Но какмя бы сли призилы ни 
были, знакъ 105. поставленный” предъ какимъ ниесшь количе- 
сивомъ, въ послфдешви всетдабозначать будешь гиперболоической 
логариемъ сего количества, 


(144) Понеже доказано, чшо есшьли 2 = 10%. у, шо бу- 
ден да 8% почему есшьли $ — 108, (я-- Иа’ +1’), шо вы- 


деть 9% = ев. Пусть еще предложено найши предёлъ 
Е 
Уз 


содержаня между разносшями, когда ‘Хх — 108. я 


ат а 
‚ шо бы мы поло-. 


сшьли бы дано было уж Ут 
уе а 


жили Уй-х ати, и изъ ото. нашли Ув -Нх —а=и 


—_ ира. ЭН. Е 9» —— ва 
заи у= =} и какъ 58 — ЕЕ и жи, шо бы яБилло 
ду = ^_ 21185. _; но предложено 22108. у, чего ради бу- 
. уав-+ хе (раз кхе а)8 . 
деть 0 = 97 = 2440 = 218 _, Такимъ же 


Ра Уорд Иа РИС а) (май тиб а} уф 


— этя 


а— 


образомъ докажешся, что есшьли в == 106. =, то должио 


аи 
зыдти д%— 222 
ху 
пт. — 
» Пустые Тод, х”)"; положи 10%. х" == у, будеть п 105.% 
— — пд. т —— т —т А 
=у и, ду = 23 но [по причииа #-=у"] ох = ту ву, сл. 


дозашельно дз — тя (108. 5)" т =. "усль Хх — 105.105. х; ио- 
— ах. 
ложи 105. ХЕ-У, „булешь ду —= Е но по причин чшо %=105.У, 
— 25 2х 
выдешь 0% = т слВдовашельно 9% — рез" 
(145) Количесшва возвышениыя въ сшепень, коея пока- 
зашель есшь величина перемённая, Геометры нанмевовали не“ 


олредёленно- стеленными; таковы сушь 9”, у», и сще слфдую- 
р . 

ия а у, и проч. ,‚’которыя называются количеспиамы не- 
опредВленно-сшепенными вшераго поразка, потому чшо показа- 
тели ихь сами сушь неопредёленно-сшененныя количества пе- 
рвато порядка; равнымъ образомь имевуюмся неопредЁленно- 
сшепенными количествами порядка я, у коихъ показатели суть 
неопредёленно-слененныя количества порядка н— г. Положивъ 
св, вопрошаешея вайши предбль содержан!я между разкосшями 
перемённыхь количеешвь % им, котда’ содераше между 
сними количесышами дано чрезь уравнеше 2-2 а”? Преобра- 
зивъ се уравнене въ слБаующее 10%.% == 2108. @, получишь 
88 = 2108. @ — 9*.105. а. Пусшь = —— у*, будешь 108. = ов. у 
и Я = 9х 105, у * 225, и отсюда выдетЪ.08 = = (05 5. +=) 

(146) Чёмъ шочка М (черт. УП) бол$е приближается =ъ 
почк$ М, шфмъ содержашя хорды ММ къ МО и дуги ММ къ 
шой же. линеи МО болёе приближаются къ равевсшву между 
собою, шакимъ образомъ, чи! он будушъ равны, когда разносшв 
абсцнссы сдёлается нуль; во содержен!е хорды ММ кь Моим. 
ешь предфломъ содержаме МТ къ ТР, кошорое но ‘причинив 
подобныхь треугольников МТР ‚ ВМР ‚ равно содержавю нор“ 
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нмаля МВ къ МР, и дуга МУ сверьхь того есть разносиь дуги 
АМ; чего ради содержание МГ № "ГР или МВ къ МЬ веть пра; 
двль содержашя между разносшями дури АМ и абециссы Ар. 
Не мене лвешвенио, что водержаше МТ кь МР ИАИ МА вь 
ВР есшь предбль содержан! между разпосшями дуги АМ и 
ордиваты РМ. 7 у 

Н шакъ, естьли В чрезь.& и :. предфлы содер- 
жанй между разносшяии дуги ($) и берйесы * “(х)» и душ ($) в 
ординашьы (у), мы будемъ иАЧАиь но причине чно Рг= = ух, и 
5, МТ =уй и МЫ = у. Но содержаше хорды мм 
кв МО, или У: = инфеть шакъь же предьломь Уг-Е 8 
‚и слвдошвенно д5= удх: ду“. 


чего ради ТЕМ, =% = 

(147) Пусшв АМ дуга рута, иифющая точку В дент 
ромъ, МВ радлусонъ, МР синусомъ н ВР косинусомъ, которой 
пизеть шу же разность, что и абсцисса, есшьли оная возмеш- 
ся отрицательно ; изъ доказаннаго предъ симъ слВдуешь : 
1) зшо содержан1е радтуса къ синусу дуги, есть иредфьлъ содер- 
жаня между разносшями дути и абециссы; 2) что с1е самое ‘с0- 
держан!е ралуса къ синусу, взятое ошрицашельно, есть предёлъ 
содерлан{я- между разностями дути и косннуса ; 3) что содер- 
жан!е радуса къ косинусу ‘дуги вошь предёль ходержашя меж- 
ДУ. разностями дутн и сивуса. 

И макъ означивъ радусь чрезъь а и дуту круга АМ чрезъ 
$, будаль ИМЕТЬ У =. 5, з=а-— 605; потомь — %& (чщо 
равно: предвлу содержашя между разносшлми дуги и кЗсинуса) 
= дрзи» (что ‚разно предёлу содержан{я иежду размосшяии ‘дуги 


м 
и синуса) == = а Посшавляя же въ си дв фориулы ви 610 й1.5 


уе -у’, получи, ког- 


а 


н 605 ихь величаны узах 


р —” 
‘де кривая линея есть к ГЬ. = 
Р руть Увив? 


— 2197 


(148) Есшли полатая радусь едипитею , дано будепъ 
У = 10. и, х 2=соЁи, то выдешь Пу == гисоГ.и, схЕ-сийни; 


и какь сори у г— у”, и Ук -—х, шо будешь ви == 


_92 — ая. Предлатаешся еще % = виа. и; деи ло при- 
УЕ ы 


Рода [одне к дятла | 
‚д = [ ] 
ни посему сои 
„. Танимь де образомъ докажешся, чшо когда 
а —9=. 
фев И ПОМОлЪ си 
Пусть == {ес. и = Уз -| (в18. и’; положи 4ап5.й = у, 
будешь ди—-22_; но д = -28. слфдовашельно выдеиЪ 
тя "УГ . ==— 
тдв посшавизь на м5сто у’ равную величину Уз -х» 


зинБ что 
9; н какъ 5 = 
20. ий 

выдеть ди == 


д — со и, шогда должно выдти РУЗ 


2 —_ Да. ток 


> 
получишь - Зи = =. Такь же докажется, что коза 7 


сое.и, могда должно выдши ди = 


"Пусть в й0. 0. ит — сори будеть дл = дийп. и; 


`и. какь со.исЕ к, и посему] б.н= ув, шо выдешь 


ди = 9 


(149) Кривыя линеи, коихв свойство ие можеть ` бяшь 
изображено чрезъ злгебраическое урзвнене между координата- 
ми, или коихь свойсшво не иначе можеть бышь изображе- 
но чрезъ алтебраическое уравнен{е, какъ между сими коорди- 
изтами и кувно предблами содержашй между ихъ разиоста- 
мн, называются мрансцендентиыми. Такова есшь лотариеми- 
ка, коея уравнене х = 10$. у или ду = ух, такова еше ци- 
клоида, которал описывается слу юЩимМЪ образомт, 

Вообразимъь себё, что полукруть СЕЕ (черт, хххии, 
което аметрь ЕС перпеидикулярень къ прямой ЕА, вася, 
по сей прямой ЕА. пока шочка С не досшитнеш»ь 40 А; оная” 
точка С в5 продолжене. сего двнженя опишеть часть кризой 
линеи СВА, называемую полудиклондом. Или вието сео можно 
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представить себф, что точка С отисываешь равномфрпо дугу 
полуокружносши СЕЁ, между шфыь какъ Е иереббгаеь часшь пря- 
мой КА. Тотда, есшьли означивь дугу СЕ чрезъ зи ординату ЕВ. 
параллельную ЕА чрезь и, навишемь для изображешя ‘содержа 
ши сихь дзухь равномёрныхь движенй, спо пропорцию 5: и В:Ё, 
мы будемъ нифшь узи и цаклоиду сжатую ‚когда ВЕ, зи 
и пиклоиду разшянутую, котда № < и наконець пиклоиду про- 
стшую ‚когда В=Ё Полощивь ме, предлагается. провести каса- 
тельную въ Циклондв, вв какой нибудь ся точкв , или зообщие , 
предлагмешся провести въ какой инбуде шочЕЗ `касательную къ 
хривой ‘линеи, коед одна изъ координашь есшь дуга друтой кри- 
вой линеи; 

({:50) Пусть АМ (черш. ХХХТУ.) кривая линея, къ ко0т04 
„рой провести касательную МО извфешно уже какъ, и АМ дру- 
тая кривая ЛИНВЯ › КОбЯ СВОЙСШВО дано чрезъ уравненге. мех ду 
дутою` АМ. и прямую ММ; требуется провести. вь сшочк® М 
касащельную къ бей другой кривой лицеи? Прошянувь Р/МИМ 
парзллельно РММ и хорду №М5 зсшрфчающуюся съ касашель- 
нот "МЭ въ шочкв $, проведи.Ми параллельно МЕ; подобные 
шреутольники №8 М, №ММ5$ дадушъ епо продорщк № МЕ ММ 
М5; ошкуда ‘слЗауешь, чшо полатая 1 СГ касамельною,; ко- 
зпорую ‘провести шребуешся , содержане ит будешь — предфлу 
содержан!я ил: Потомв означивь АР. чрезь х, РМ чрезь у, ММ 
чрёзь ‘и и ду АМ чрезь 5, и удержавь у 9х, ду. и. 05 тв же, 
савоси прежде. знименован!я » означимь чрезь 9% пел содер- 


4х; САДОВ 
"Бы рибь предвломь 2. =, и МТ =%, кой 


рая формула совершению. ‘сходетвуень” ось то, кою мы ирискот 
ораннатахъ прямолинейныхь нашли. 

5 ‘дне 

И. шакъ въ циклонав, ‚доелику 5 Ц и = 


“будешь 


— 519 


ВиЕШЬ МЕ Естьли № = Ь или пиклоида простая, шо 
будешь мМ=мМт, преугольникь ММТ. равнобедренный и уголь 
ТМ двукрашный угла МР; по прошянузь хору АМ. заклАю- 
чить изъ свойства круга, тщо углы РМА и АМТ равны между 
собою, и что каждой наъ нихъ есть половина утла ТМР, и по- 
сему равепь углуТМР; слфдовашельно въ случаБ. просшой ЦиЕло- 
вды касательная параллельна хорд МА. (+). 

Есшьли же свойство кривой линеи дано будешь чрезъ 
уравчене ‘между дугою АМ н прямою РМ; то означивь РМ чрезь 
и, будешь имЪиь РТ’ и. Но поелику по положен!ю линей 
М9 и РЭ суть данныя, по мы озиачииъ ихъ чрезъ сие, и мы 
‘получниъ 3 и е=2%; ошкуда выдеть ду — ®, и нако- 
нень РГ” =“. с [Кривая линея. АМ, у койорой АМ (=) 
есть’ дуга рута и уравнеше ысжду сею дугою и прумою РМ(= и) 
пике, что и уравнение ЦИКАОИАЫ Вы: 15, есь нзъ сего рэ- 
ду просшайшая и иззВстиа подь пиенемв трохоиды, | ” 


(=) Нолсе 4е прамо, безБ предположения леммы, вывесши веслма удобно мож. 
но, акр. по’ зветруешЪ из слфдующато, 

Пусть СВА. (1ерш 12) палуциклонда пругомЪ СУ произведевиая $ 

озвачив СЁ чрезЬ х, В чрезь у в. дамеврь СЕ през. 20, будь по 


причинф найдениаго авторомЪ уравнейя {= йш, у — = - У, 
и: оттуда выдел ду == +95 


Уз 
ЕВЕ: вова вы 
уве 


ВЕлЕЕЕЙ Путь # — 


бат. ох 


= СЫ:ТГ, шо есь вЪ простой диклбидь - ка 
параллельна, зорл®, СЕ, . 

Сляанай Ей дерь я режосходномь. своемь воине 
злауба даНпаНачит. посизводишЬ ‘вс шой пода цнвлоиАВ ВВЫМЬ присшайньй“ 


шим для Теоистри образсиЪ, ВообразийЪ, тозоримЪ онр, что по прямой 
линии АМ вашишея иру АСВ (черш. 13), и положимЪ для большей 
общиоещи , что описывающая кривую линею Г шочва занша ие па окру- 
жносии В В, по ТАЪ иибудь ка продолжениьмЪ дамешр® зЪ`О; потомЪ 
означимВ радтубЬ сего крут{ чрезЪ. а, разетояще СР, на которае точка, 
Г? отБ цемира ошдалена, чрез? 6, и перейдениое пространство АО, когда 
®ругБ придетЪ #Ъ положеше @ ОБЁ, чрезЪ. и; будейЪ дуга а О. — и, уголь 
вс ©—* и уголь #0 —х-— ога 4 почйа, 8Ъ которую придешЪ О, 
котда кругЬ примеюЪ упомянутое положеше ОБЖ, и саБдетвенно есть 
одяа. изЬ точек искомой вривой линеи, Положн:Ъ се ‚ опуспимЪ из 4 
на прямую АОХМ псрпендвкулаярЬ бр и па прямую ОК перпендикуллеь 
и; мы будеыЪ ийфиь в рб. (т — =) Ей» : св = соб (и — =) 
Е 660/. г. ПопомЪ ! да продолжишея Чи пока вотрфтится «5 
прамою АО в Р, м да булуйЪ координиая ОРых, РА’. 
мы  получимЬ м бей рб сор, г и У=АО-- &—и- Им 


= 


и оштуда выдешЪ 6 соГ о ф-м, сой = =:— 5 = 
Вузе -х иы= а.Айш. 
На конеиЪ сли величины поставленныл #Ъ у и (3. =, дзлюпЪ 

Уз — м -+аА сор —2) пли у==У 262 -— х--аА йп. 720. 


Естьли за лачало аберисеЪ возиёшъ ценирь и положить р хыЫ, мо 
будешв Узи УЙТИ, 07 1. = рву Р ра. А со(- 


„АсоГ(х —5> Или 


Завев иайдениыя угавиен!л будутЪ принадлежать &Ъ циклоидв пре= 
етой, естьли 72а, и &Ъ риклоид® сжашой или раешявутой › естьли, 


ра или 2—4 


ЧрезЬ посредешво сихЪ урависн!Й, посл. предложенизго пзми выше , 
касательная к» циклонд$ столь же удобио прозедена быть можеш}, какЬ 
и чрезЬ поередешво авторова уравиеня, | 

КЬ пиклоидамЪ должно относитьэлннихяотды игилоциклон ды, 94 
торыя произходятЪ омБ дзиженя круга АСВ (черт. 14) кашящетося по 
окружности АОМ адрухато, и описываются ненремфаною тшочкою РБ »* 
или внушри кашящатоен круга взашою. Пусть гадубЬ ОА, неподнижнато 
круга — с, рздЁуФ кашашегося по немЪ круга СА В — а, в раземо- 
лы СР описыванащен кризую линсю мочки 2 2; возмемЪ , Ираиую 


— 24а: 


ОП. 1 ось искомой кризлй линем ОН положниь, что катятел крут 
ос’навизТ> парзме своз полькене, при БопорояЪ очки О, Си О суть 3Ъ 
прямой лииен, прочя\№ наложено @УЁ и описал ду АО и, шакниБ 


образом, чи ублЪ ЛОО—= } ешь имль ОП ЕАО Ни, п посему 
уголь О = 


пуща 4 будемь принадл 
перпендивулярь ЯР и шавф вс порпенаит 


раллельно оси; ом ого по прични$ чио уголЬ Вен = 400 =* — › будешь 


И Рай; пошемЪ  взазЪ прачую с = СВ}, тАБ 
зать УЪ привай лнази Ой, опустучЪр ва ось 
ар см, и прошане Ъ ся пз- 


упав НЕТ -Ня = = (* ==) в, н иптуда выдеш В @ п ь, (= и, 
(“ с 


иен со ( 


=) и, потомЪ по прични6 чио ОС =: Ор = а --с, будешЪ 


сет=(а-:) ре ;и Ош — (6-2) соб == =. И шакЪ озвачияЪ коордиз 


наты ОР чрез х и РЯ чрезЪ у, будешЪ х = (@+ со, = $ сое з 


—=с 


и ай. 5 в ь да, 19 “1щ; откуда явствует , что когда 


есть количество соизифрииое, тогда по причинив соизмфримости угловЪ = и 


ас 
---— и, можно будешь изключить ненззфешную и, и слфдешаснво пайши 


я: 
алтебраическое, уравнеше между хи у; 86 другихБ же случаяхЬ кочвая 
линся шакЪ описанная будещБ, шрансцендент ная. 


ТрричемЪ ‘примфтишь надлежит , что когда @ есть отрицательное , 
110 Криёз1 лицея едфлается гипоциелоилою, потому что кашящуися крутБ 
будешь внутри подвижимаго круга. Обывновенно разстояне $ длаешся 
равно радзусу а, и тогда выходятЪ собственно макЪ называемых эпицикло- 
иди и гипориклеилы. Вомьли возяется сумма квадратовЪ х® и 5", шо по- 


лучится уравненте 5? -|- у? = (а-не) наф (а-Нс) соб =, поеред- 
сшвомЪ котюраго весьма удобно учииено быщь можешЪ изключене ши, ко- 


хАа а ис будут соизмфримыя. Пусть наприм50Ъ е=4 =, будеш6 
- Пе ба 
жену зе аа" ог, сор ® == и, йо, = 
7х - и $ что посшавиёЪ в5 уравнене х = 
2а(а-ксог и) пи 
се 
Вас Ра = засоГ = но об 1 — Па. 9, или = 24 сей. = 
засо@ 1 — — @, получишь. ровень вамой проси йшей Эпидиклоиля › меж- 


ду  Координашаи Хх вру нау" ЗН х* — ба — ба*д*— 83х30 до. 
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Что бы провести ЖЬ эпициклонд$ ‚ как и кВ типовиклоид®, Каса 
тельную, шо ничего боле ие требуешеся, вакЪ взять дифференцалЬ урав 
пеня изЪ, и вайши изФ онаго Е. Одвако симЪ образомЪ ве безЪ шруда вы- 
зесши можно шо простое правёло длл проведен?я «Ъ обыкновенной эпидикло- 
идф касамельной, кф которому дости ДекаршЪ, синшени чески. Мы ноже 


еего покажемЬ , казЪ друсвыЪ. не менфе зиалитическимЬ образомь кЪ 
ееиу правилу достяхнушь можно. 


О введениу вийесто координатб радиуса векягора и зела, оныииб 
66 осью абениссв соенаеляелиио. 


(тут Есшьли вм$ошо координашь перпендикулярныхь 
АР = х, РМЫу (черт. -УП) будешь облегчительнье ввесши во 
изчислене двВ иныя величины, вакъ шо лннею’ ОМ, прошану- 
шую къ одной изь шочекъ кривой лниеи изъ. недремфиной шоч- 
хи 'О, ззяшой въ шойже плоскоеши, и уголь сосшавляемый 
сю съ друтою линеею АВ, данное положене выБюцщею; 
по поступи шакимз образом» : {Юзвачивь ОА чрез Н, СМ 
чрезъ $, уголь АЮМ чрезь В, дуу АМ ‘чрезь 5, и  предё- 
лы содержайй 22 чрезъ 22,25 урезь 2: 22 чрезь 28, и Е.  чрезь Е , 
будешь имфшь, по причин® прямоутольнаго п рбутольшика МРО, 
ут. В, х= Н — < со. В, пономъ 

ду — 2 Ви. В #0 В соЕ, В, 9х =— — дж соГ. В зд ра, В, 

ид = уд +0 [= (05° ба. В*-+ 3 1059 В пи. 8; соГ, В+ #0 В* ог. * 


Е 98" 601. В’ —-2 5050. В. со; В-- #08’ Ви. В" = #- (2=°(бо. “со 8") 
59? (1. ВЕ с в =Уж-= ор”. 


Поелику 1208. РТМ =, и котда радлусь есшв ть то- 


хда (ап. РТМ = шо йл. РТМ == 8, со. РТМ = й. По- 
ставё вь си выражешя и еще въ луна РТ= 2 ‚РВ 2, 
мт- ==, №5 = вм8ето у, 0х; а’ ид ихъ еличииы ; оный 
зыражен:я чрёзь шо перемвнятсл въ. друйя, кошорыя. будут» 
заключашь `в6 себ шокмо повыя координашы и предёль 60- 
держаная между ихз - разносшями.. - 


З»ъ после АМЫЯ ине, хакбвалвств, Ум, мы 
будемь называшь рад? сад, Г / Кошвли кривая линея 


+ — 


ВМ пресфкаешь сте ралрусыг векиторьт, составляя: со веБми ими’ 
олинъ и шотъ же уголь, то будешь пи. ТМУ постоявенъ, Но, 
ТМо = ТМР-- РМО. я а ТМО = [5 ТМР ео РМО --=. 
соГ. `ГМР па. РМО, сверьхь: лого ви. ТМР: 2 со РТМ. = 82 ‚ со 
ТИР. = Ан. РТМ ; сладовательно. пи. ОТМ = р бл. В. 
= соГ: Ври какъ. сей, сивусь долженъ быть оличесниво по-. 


стоянное , шо, получить, 9х пп. В -Н дУ соЁ В -— 9.95: Переобрази 
сте; ‘уравнение. [Посшавивь, зъ, него. зоо: 0х; ди и; 05. равиыя. 
зеличины. — 05 соГ. В-- 32 6 пы. В, 05 [ь. В --- *0В <оЕ Ви 
уд Ежов: вк. слфдующее 80 ато --я 0 В, изъ: кото. 
= с,, получишь [по. причин»; 
ет 
й В 289 82 9» 

и: что Ё Ш Ит т. Руаь и» 

— еда 28 Г — двор 9 В ди. 8 

28: Е нь р в, к 

= да а: и: ПН ва}. ели, 

ты ЕЕ ЕЕ а ЕВ с001. 8 * сл до-. 


по. призийк. ве 
: 8х г. 1 = ей 8 сли, ЗИ 
вашельно, ОТ 27 | ОР ПИ. В ЕН 


нех со В] = РЕГ „Мы въ друтонь, член8: паки. обрашиме я 
Кн. сей. кривой; иней. 


— - - 
(= Сте. пужно, сдфлать. едииственно. шовио Аля шотб,; чтобы `вЪ.своемЬ меш», 
< Могесшь, #Ь. обрзшиом» способ, пред довЪ, сказать. что уравненае`оной кривой, 

- иней; 8 опредвленныхЪ, зеличинахЪ. есшь 108. 2, тд. .й: произвол“ 
ное помполиное. количество, воторое: вв обрашномЬ 6106065 предё ло >, 
как. и: обратном. способ%: разностей; экегда: прибовуйупляетея,: Но, вЪ 
сии: даь. зебьма: удобно, удостовьрищься: можно ‚-‘ибо, яЪ. уравнении 


Дов ЗезиВ пред®лЪ; содержания: между; разйостями; получишь. 9:8 


Е : % __е 
Е: 5. или: 9.8 9 4. сирёчЬ,_ шо-самое- уравнение ;› вошорае: выше» 


изъ преднолатаемаго- ёвойстаа, крилой» Аиней: азтором. произведено. Было, 
ВЪ прочем предетави:Ъ 666%. произхожиенте сей криной: иней 

`ЗОМЪ ›. созсфмЪ `пе`нужйо будешЪ; иившь прибъх ища кр обрашном 
бу` предвлоЕЪ какЬ. ше мы ниже локаж МР, 5 одномЪ. 35 в 
приифчвый › хозоря огразныхв Геомешрами. изобрьщенных в. @ифалях В... 
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Здфеь же мы учинить имфемЪ другое замфан!е, овтиосящевся `ВЪ провеленно 
щасательных» к шЪыЪ пригымЪ линсямЪ, конхЪ свойсшво можешь. изобруа- 
‘зишься чрез урависне между падмусомЪЬ вектором и угломЪ, ий еБ не 
‘премфныою линеею сосшавляемымь. Лено видно, чшо #Ъ сих вригыхЪ ‘ли 
онеахЪ положен васательней опредфлено будеш, вогда изефетень будешь 
илн угол ТМО или испрем®иной ‘прямой линен отрёзекЪ ОТ, или перпеи 
дивуляр1. ОВ, и\Ъ полюса О ва радзуеь вевшолй до просЁчения < касашельн 
вою всшавленный, ‘Или перпендивулярь "О. гизЪ иресфчения. Т касащельной ©Б 
пенпиемфиною прамою на радусЬ векшорЪ опущенный (черт. 15); пелену при 
проведенЁи касмисльной здЪеь ‘все дфло сосшойй шовыя ВБ изложанги об- 
тиаге выражевтя одного ‘кошерагое ‘ивбудь изь сихЪЬ чемырехЬ воличеспиЪ. 
Мы изложимЬ 36% 57а общия выражена ‚ дабы можно было упоюребишь 
шо, кошоров вЪ различныхЬ ‘кризыхЬ линёахЬ ведешЬ «Ъ проешьйщему 
завлюченио. ИшаЕБ у : 


еднадписанныяБ ‘уравнений зов —иУ я -Е 2!08*, У: а: = 

9 1. ср - -:99В , мы имен ба ТМИ = ЕР, 

Уд #20. 93 Уд» 208% 

«о ТТИ = та и моё. ТМО 2798, ‘ибо а дначишь › ЗакЬ зы» 
92 на . 

зе видЪли › синубБ угла ТМО. 


1) ИЗЪ пр 
9# _.. 


&)-ИЗЪ преднайденнаго уравиешя ОТ а посшавивЪ змЪето 


м в Рав 
\ разйую величину =2В › мы получниь ОТ Рут В эу’ &Ъ во. 


пюрэму выражению &Ъ ‘прочемь прзмо доститнушь можно, поставиею #5 
8 Е 207 В вифешо у, Эх и Ру ихЪ величины, 


ураанень ЧТ Е 


и выдешЪ- 0: — Е В” 


поспоянной. уголь, ошЪ уравненя кривой лилеи ни мало пезавислиий ло 

. = : Г 
можно положить а -- В — 90°; чрез чио сдфлаешея 0 ОВ = ОЕ, 
ВР прочем сей иболевдикуларЪ ныпосредошвенно опредфлленай-ифи прое 
пора т гар. ТМ : ОВ. И опый мо первендикухирь Элай шо 
эыпо #Б сих: кра линедхЬ подкасательного назызаевей 


И какр в провзвольной 


* 20 


= 


[2 ты 


4) Наконець перпенликулб ТО = ТМ. ТМИ — 

29:, __ 298 = 293, луда наллежишь визсло у и Эу поема- 
92 Удо йь 95 
вишь ихЪ зелинины, члобы имъшь выражеше ошЪБ радууса зентора 5 и 
угла В шокма` зависящее, Но обыкновение Гооиетр-г довольенвующех шок- 
мо перпендикуларомь ОК; и мы ва семр не останавливаемся, 


Здфев сверьхБ “шото надлежитЪ замьшить , что когда точка, вВ кошг: 
рой вадлежишЬ протанумь хЪ вризой лциеи касательную, дана будеть, 
зпогда каждага изЪ сихЬ петьрех воличествь › для которыхЬ мы зашли 
вбщря выраженёя., довольно до опредфлению положена касательной; но но- 
тда ©н шочка дана не будешь, казЬ шо бывзетЪ при асимипошахЬ , могдя ие 
токио одното изр инхЬ, но и веЁЗЬ вые вЬ тому недовольно. Мэкду 
ШЪМЬ КБ сему совершенно довольно перпепликуляра 05, изЬ полюса нх 
касапельную опущеннаго, и еще угла БОВ, буле полкасамельную ОВ 
употребить не хочешь, И шакЪ сыцемЪ сихЬ колнчесшаВ общия выражен 


4(ав\е зав 2 
и #80) 


ни ЕЕ? ЕТ И 
УЕ) Ур МЕ у) 
: СЕМ 70 в 08 = 
а = х _ ОИ = 
Ук (52, 1) у 
98 . 
22 ЕЙ ПотомЪ в прямоугольном. преутольникв ОВЗ зыдешЪ” 
УЕ = (= п в 
(28 281 
ВоВ В ив а 
| ` & У: 5) 9% У) 
©®В0$ = ы - и 4аия, В09 = 85. 
УЕ 7) 


Мы будемЪ имтшь "случай ниже ‘сдблаши приложение всВмЪ имЪ 
ЭбщимМЪ `выражентямЬ з. а -ал®бь оотраняЧныЪ себя новмо аналишичевьвыЪ 
зыводемЪ миго правила длй проведения КЪ обыкновенной . эпирикхеид® -ка- 
зашольной: кЬ которому досшихь `ДекарыЪ синшещически, 


ее 229. 


Для чего преимущестиенно служимЪ формула соГ. ТмО = 
=, потому что вия у --29 В* пбомавизЪ 9: оня 


РЕЯ . 
обращается &Ъ другую со ТМО =>, &Ъ которую уже уколБ Д. не вхс- 
дишЬ; И макЪ общут уравиен!а = (а +5) соб & га особ (“Е 2)и, 
у— (а -- 2) ба. = рва. (2+) а для обыкновенной занниилонды, нере^ 
итвизЬ ма Ши х 22 (а 2) с06 И-На .с0ё, ( “ ее Уи, 92 (а-:) а. 

Раба. СЕ, и черв. 14 куано <Б тумЪ на 16а, тд ОР будеш, 
абсцисеа х, Рб ордипаща у, №сё уголь у АОО уголь 2, ВЬ духа 


5х, ОФ радтубБ вевшорБ ё и ТРО уголь ТМО, ‘сшанемЪ. искашь  изЪ 


лыхЪЬ 92 и дл. И чтобы удобиве ЦЬ шому досшагнуть, положияЬ уголь, 

= = $ и =; оШБ чего уравнентя объиновенной эпициклонды пере“ 

мфиящея на си х т (а-Но) соб 9 -- всоб(9--Ф), у—(а-К г) в, 9 

фай. (9-9, и будешЪ 

р-н (ый -- жа -р- 0) (69709 -- фухоб9-- ба 9 фа, я 
АОИВЯ Е 24а + осо 9  ф— 9) (а на ое -- деф , 
92—29 (а) м. ФдФ идя: — оф. 

"" отоаз ззявБ предфлы содержаши между“ разносшями ‚ найлдеше 


2 (а 1) ,929— в. (9--6)2(9-+ $) = —(а-- в) 61.9%" 
— 280. (9-9) (3) 9и= = (2-9) 2и( вп. 9 68.9 4- ©), 

2 = (4-2) 00998-40 (9 -- $)919-|- ©) — (а &} со 92 

с ово о Е и (Е о(об 9-06 (9-0), 

В аа" ду = (ЕЭьь (Е ео -НокГ9-- (9 --0)6.8) = = 
2(°7 2 сор ф) еее 2? соб" ‚и оао = 
24 ое о. 

И пакЪ соб ТО Е (еее Ф Ио, ва (рог = 


би. __ 26й с 2 Во. 

= <= со : в --В, и вошому СОЕЕЙО= 
46002 2% с09Г.2 % 

спа. :ф 


р 2. Но въ проугокьниит $90, по причинив что у ВОЙ 
& №261 ф, имеешь о(= 2)(009=0= дв Ор бы фубаОРО 
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ит, следовательно соГ{ЁО = бы, ОХО, и одинЬ утохь #Ъ разсужде: 


в1и другаго есть деполнеше. кЬ прямому; и потому касамельная Г# пер- 
пендикулярна КЪ хордЪ, О}. И дЪ сем. шо сослоимЬ уномннуюое зыше 
зразило, #Ь коему добииРЬ ДевартЪ синтетичесви,. Со правило сход- 
ствуеЪ сЪ мЪмЬ , которое ` имфешЪ мфето и’=Ъ прастай пиелеилд®, ибо 
котла ВЪ престой циклеил8 касательная ВТ {черт. 12) Паралаельна хорд 
СЕ, мо Ъ положеши СВН , соотьфисятенибыК мачк® В, круге произво“ 
‘дишеля, оная касательная ВТ будеш иБ хордь ВИ перчендикуларна. 


„д ррой волрос8 0, касательных, г5 прчложененв 00 кб 
ЖОНхоНАВ ий ©40в0й м спирали Ярхи.иедовой. , 


(152) Пусть АМ (черт. ХХХУ) кривая линея, къ кото-- 
рой провесши касапельную` МЭ уже извбошно вакъ, и ВМ дру- 
хал кривая лицел, шаковая что ког1а прошяненися СММ , ош- 
ношен СМ кь ОМ, или СМ. кь часши кривой лянеи АМ, мо- 
меть быть изображено ‘чрезъ всякое Уравнеше., какое хочешь; 
предлагаешся пронести къ. ней. въ. ‘почки М касашельную МТ? # 
АЖ проведу прямую. СЭ д5лающую съ. СМ’ какой: ниесть. уголь. 
В; и означу: М® чрезъ.с; СО чрезъ в; СМ: чрезь ш, СМ. чрез. 
., дугу АМ чрезъ 5, дугу ВМ. чрезъ. #, и. предёлы водержаний: 
ди нон. би Аз яз 2: зъ 9: д” зы 9 А8 в 
5 чрезь > Е чрезъ 5? д; чрез о Е зрезъ Е и ре чрезъ ох 
Положивь с1е„. примфчаю; чшо-Воб:1оЭ — си; и: что ба; © | р 
— дит. Ве; откуда. слёдуеть,, что. Вр.’ — дивы, ‚8. 
м "сет: "В: Свервхъ того: зимфю С9 = СР’ ий Р®’, илие [ == 
и 6Е В -- МО. вре РМ® — исоЁ В Нуб ь со В + и йо, В8=] 

Эа сор В ва Вин, В _ _ы2 

= исой В — не Ш ВО: р=исог. "в $ (дисоз В -иЭВ вл, 8} 
И’ такБ по. умноженш: сегоу уравненйя „^ Сир р. = 
дисо{. В’— идрба.В;. на. йл.. В, и отняиИи' етдопть' прежде’ найден- 
заго: 19; ‚3 йо. В— ов бы. В --- ид В со в; умноженнаго: ‘ца сот. В, я 
получу 58 и В = ид В.. Такииъ. же’ образом. Докажется., что» 
т — = 291 Ли. 

деи. ‘в= зд В». н по, прич чо ТМ о днидень ИЗЪ 

— 2. и —- тех 05 

тнот6 извлечешь: ст = ЕЕ Не ртне стир” ПОбШаВЛЯЯ: 
вмЪсто д; равную. величину = йн. 6. Естьли. СТ должна ‘бЕЙиь, 
перпендикулярна: къ. СМ, що’ положи” В = 95°, и будешь сойл 
[ны 
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Нли поставляя въ уравнен!е 7 бо В= гийн.В -- идВсоГ В; 
ед; 
вмфето дД равную величиву г П.В, получить аб — 


р» которая величина посшавлени, въ найденное вы: 
ше выражен линеи СТ, перембняешь ето въ слвдующее СГ — 
о ди е — о 79иы 

ЕТ ко обратишея 35 ме СТ = = ®, когда 


(153) Естьли хочешь, яшобы АМ была линея прямая; 
и чтобы изъ непремфнной шочки С, взящой вы оной прямой, 
прошянутых» прявыхь СКМ часшь ММ была зсегда равная 
пой де данной величин а, шо кривая линея проходящая чрезъ 
вс точкя М будешь хоихойда [раковина] Мико-ие лова. Опа ин 
ешь асинипго лю прямую МО, ибо ясно видно, чио оная къ 
‚ней безпремлавно приближашься будешь, ие могши никогда ея 
досшитнуюь. Изъ уравнентя сей кривой лннеи и — 5 = а, извле- 
чешь ди — 0%, что посшавленное въ СТ = даень СТ #2 


<, которое уравнеШе построишся слФдузощимъ образомъ.у 


р 


‘`прозведи зрезь точку М параллельную въ МО липетю, копорая 
да всшрёшинся съ СОЭ въ шочкё ЕЁ, пошомъ прошяни МЕ и 


{=> Употребленйе сдфланное азторомВ симЪ формуламЬ зЪ слфдующихР уленахБ 
ие далфе нростираешся каф товмо до прозеденя вЪ тьмЪ вривымЪ ли. . 
нсямЪ косательлыхЬ, коихЪ. свойсшво можешЪ изобразиться чрезЪ уравне» 
зе между . рад?усомЪ векшоромЪ и угломЪ, им ›&Б непремфнпою линеею 
сосшавллемымЪ ; и какЬ на сей комець предложенныя изми 5 предЬиду- 
щемВ прныбчани формулы выведены несгазанно скорфе и ‘удобнёе, неже- 
ли @и звторозы, то ихЪ онымЬ иредиочееть должно, шфиЪ паче, что 
самое ‹предложеше,; комюрое автора привело кЬ сии ето формулдиЪ ; 
есть весьма: часшно, когда напрошивБЬ того предположеше уразнен!я между 
‘ралтусомЪ векшоромЪ и УугломБ., ныЪ <Ъ непремёниою лицеею составляс“ 
мымР, есть весьма обще; ибо на кривыя линеи можно взирать токмо двумя 
образами, или какЬ Иа произшедийя изЪ уравиён!й между прямолиньйные 
ми воордннамами, или как на произшедийя изЪ. уразнемй ‘между раз” 
МусомЪ вектором и угломЪ; ниЪ < осью сосщаьляеиыыЪ. 
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мараллельную къ МЕ прямую МТ; оная. МТ. будешь касатель- 
вая въ шочёВ М; Въ самомъ дёлв СМ: СК = Со; СЕ и 


См: СМ = СЕ:СТ= = (®). 


{*) Хешя са вризая линея и алгебраическая, однакё можешЪ быть опредфлез 
ва и чрезЪ уражнсые йсжду радтусомЪ векторомЪ и утломЪ онмиЪ <Ъ не- 
прембиною линеею сосшавляемымЬ $; и лошому изЪасненный выше нами 
способЪ о проведени кагательныхЪ здЪсь приложенф бьщиь можешь. ВБ 
езмомь АЪл пусть. АМК коихоида (черт. 17), ВМ ея направлен, А 
вершина и О полюсЪ ; шо Положив зысошу вершнны АВ а, вызоту 
полюса ОВ, рамуеБ зекторь ОМ -- и уголЪ АСМ, СЪ линкею 


даннаго положешя' АЗ имЪ сосшазляеный, — В, будет6 = 


г. И поднасашельная ОК, = = а = мы 
пойззываеш , что оная подкасательная ОЁ равна третьей пропоругоналк- 
ной кЬ перпендикуляру ВЕ, изЬ В на радубЬ векторЪ онущенному , И 
прямой ОР, ошЪ СА периендивуляроуЬ МР.отефчениой; чему и весьма 
изрядное геометрическое строен учинено оыть можеть, кавЪ шо лисшву“ ^ 
етЪ изЪ черщежа 


ГА`риюя линей, какЪ извфотно, иибемЬ аснипшошу; почему чтобы 
лов. 
я 01 


эпредфАнть положене оной , зозьим формулы 05 = 
. ` . "Ут 8 (8 
зап. В 05 = тар, &Ь кои поставив змЪето эВ равнуювеличину: а 


9% . 
229.8 „или о побив 


получишь 05`— 


зи&Ь еще вифсто 2 разную величину 57: 


ав с ичарб. В 08 == о аисо 
Берет «Бе асов Ва . БЬ п 
жи #8 чмо по причинив уравиенйя & 


ж следетвенно бп. В = 3, пошозь 08 = 7 


и ак® ‚ поелиху. вЪ семЪ случёЪ для со В = о, рамлубЪ ве 
леленР ноправленю“ ВМ. слфдувиЪ ‚ чо подвасашельная 
на непреизаную чфайую:. ЭВА ; пошоиЬ ‚ споелику даб о, слё- 
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Естьли вообразниз, что конець А (черт. ХУХХУ) обра- 
атотагося около центра С рамуса СА, равномьрно описывает 
окружность АВЁА, между пФмъ вакъ ‘движущаяся шочка. отъ 
С къ А равномбрио же перебёгаешь  радусъ СА; шо оная 
точка чрезъ сбвокуплене сихъ двухь движеИ опишешъ кри- 
зую лью СОМА которую Архимедь назваль Слиралью. 
Положимъь ‚ что  котда рамусъ СА придешь въ СМ, . дви- 
жущалея почка будешь`въ "М; тогда означивь радлусъ. СА чрезь 
й, цзлую огружносшь АВЁА чрезь ста’, СМ чрезь хи ду 
АВМ чрезь 5, будешь имЪшь смо пропорцю а: = ата: 5; 
откуда найдешь 5=278, ичашо есшь уравнее спирали Архи- 
медовой, Въ сеиъ прим?рё АМК (черш. ХХХУ) есшь ‚ дута. 


круга наъющаго свой центръ вь Си когда В = 95°, тотла 
МО равна и пёраллельна СО, СМ=а и СТ= а — =. 
д 


Но изъ, уравненЯ кривой Линеи свщешея 1 = 27; сл5дователь- 
но СТ = Ка ==, которое" уравнене построится слёдующимв 
образом» : аъ центр С (черт. ХХХУГ) радусомь СМ ошиши 
`дуту круга М ева ,‘пошомъ возьми СТ — Меа и прошяни МТ., 
которая будешь касательная къ. кривой | въ шочк8 М; ибо падоб- 
ные секторы СМед; СМЕЛА дающь СМ; СМ -= МЕА: Меа= 
СТ==: (*). 


дуешЪ,; что ВБ семЪ случаЪ и пербендикул яр 98 из поляёа па васа- 
шельвую опущевйый падасшЪ. па шу же прямую ОВА, па конедЪ, поелику 
ей периендикулярз 0$ —%, влбдуеЪ ; что ЖЪ сеыЪ случа ‘касршель- 
ая млиаевмылома падаешЬ ня иаправлензе ВМ, „ИАН. ЧШЮ оное вапразле- 
зе есть курао и_зсимитоюа, . 

(*) По нашему способу Же же’ самое шакЪ пайдешся: Поелику по свойсив: 


вой ливеЙ а): 81:1, о будешь. ая, и” АВ: 


кри: 
у 


ради. ео Ув круга › вора пужуфи описзиз рамусомь ЗеННрОтЬ, 9 
держится между сторонами соомввтелиующаго ему угли! 
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Тесметры рачиросираняя свое о спираляхЪ понятие › ее рьхЪ. Архимедо- 
зой произвели еще четыре: Одна татЪ назызаемая , по им сви изобретен“ 
ля; слирааь Палле Чаексанир ские, другая слираль гилерболитесквя, 
третья слирачь ‚ллараболиссская и чешвермза ириса 9 гар ивииисескяя, 
кои изобрьшены ЯковомЪ и ХианвомЬ Бернумами, 


Первая или спираль Папа Александр скато принадле жишЪ кБ кривымЪ 
двоякую кривизну имфющемЪ линелыЪ ‚ и наипаче лос опамашна шасшли- 
зымЪ . ПэповымЪ подражантемЪ Архимеду 3Ъ сыстани ея ьвадрашуры и 
езмою сею яводрашурою; а потому ЗА занимату васЪ о це долж на 
Друйя же, по есть спираль гиперболическая , пзрабол ическая в лоха ри 
емическая, макЪ произведеньг бышь могутЪ, 


4) Вообразим? › что точка А. (черт. 18), ззятая на. окружности круга 
АВС и ошстоящая оыЪ ‘зепремЕннато нёопродВленно= про долженнаго радёу- 
< ЦЕ = изафефномЬ по овружностя мого круга разелояни АВЕФ, 
движешея ‘о ‘неопрел®ленно - продолженному радГусу ПАБ, между швиЪ 
хаб оный радтуЪ ПАБ обращается около центра. У, шакимЪ обрезомЪ , 
зо раастояне МО. до шого же непремфинаго радуса ЧЁ цо окружности 
крута онисаннато римугомь ОМ, опредъленнымь шочкою А пришедшею 8Ъ 
М, зсетда пребываешь одно и шоже Ь; ‘кривая линел АМ, шакЪ описан“ 
изя есть’тз, воторая гиперболическою спиралью назынаешся, Она назвал 
@-епирали’ получила потому, что при обрашен!и радтуея САБ зЪ дру- 
ую сторону, и лзижен м‘ мочки А кЪ центру С потому же закону, мо- 
‚жешь учинить безчислениоее множество около онаго абойошозЪ,; ‘никогда одиз" 
хожЪ, ето пе доспитнузЪ. `Навмспозане же гиперболойческой призяла.ошВ ура- 
знен!я › которое такЪ найдется: Озпочим рагу ОВ, = ОА, чрезЪ а, - 
абециссу ВР зрезЬ № и ординату ОМ. чрезЪ <, будеть втежитря 
и2-аь: что есмь уразнейе нашей спирали; которое, ‘кайЪ подобное 
уравнонто  Риперболы, показываешь причину, дал вошорой“онёя названа 
‘типерболеическою, . 


Чтобы: ‘прозесли касательную КБ сей спирали, я означу угодь МОБ 
составляемый . радтусом® вехтороив ОМ «Ъ непремёняою лписею ЧАШ 
зрезЬ” > и уголБ ПЛО чрезЪ оз будешЪ и-=а(н--В) и урвеше 


#87—496 саВмется, #(и-—В)=6; чиб даешь 2; 25". в водваба- 


пельная к ( — ав ) будешь ==(и—В)=$, шоесть рава ра 
ленной дуг АВ, 


*50. 
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Ся кривая линея, какЬ изафетно, имфетЬ асииншошу; т чобы 
ЕЯ 


УРЕРОЕ * 
9 


зв о 1Ъ кои выфешо 28 поставихЪ равную величину #7 #8, 
РЕ и ао ВОЗ Ен В, или по причин 
Утжн-вр 
уразненя #(и—В)=6, 1ы6сшо и— В ‘посшааияЬ еще равную желичиву 
5» 
будешь имбль 08 о и р =. „Теперь о полож 
— › бУА зг == 15. р. оложи 
#=#; ито по причин& уравненя ж 
. 6. Ь. 2 
помои ь о =: 10 
ИЕРЕЙ УИ СЕ) =Ъи аз. 808 = фто. 
И так, поглику % сейЪ случа для В 2 м радбусЪ вектогЪ падавйЪ на 
ПЕ, слбдуетЪ ‚ что подкасательная ЧЁ чадаетб на перчендикулярную- 
к ОЕ прямую ОКР; пошомЪ , почлику (апр. ВОЗ о, сАфдущЬ , что. 
вЬ семБ. случа и перпендикулярЪ 35. из палюса‘на касршельную опу- 
эщенный , падаешЪ. ва тужё прямую ОТ; наконёцЪ, воклику 0$ =, слё-. 
дузыЪ, чфо #В семЪ случа касащеленая или зсимитоша есть прамая ЕК, 
а разешояни ОЙ —— $ параллельно ОЕ прошянутза.. 


опредзлиль положее опой, возьии формулы 98 — 


{а05. ВОЗ = = 


получишь 19$ — 


=> даешЪ ив — о или В» | 


2) Естьли вообразимЪ, что: обыкновенная паребола, коея уравненте пусть, , 
„будешь у" 5 ри, осью своеж, вачавЪЬ ош точки А (черт, 19), обогиу лась: 
По окружности круга АВС, коего рмиЕЬ АЛ пусть будетЬ @; шо ордина- 
пы сей кривой диней будучи: перпендикулярны. ЕБ своей осн, какЪ и ра 
Лусы круга кЪ окружности, вс%. направится по онымЪ радфусамЬ кБ. цен- 
шву От концами сасими сосшавяюЪ кривую ланею МАМ”, которая будешЬ. 
изьшь диф зВшви, около дентра ХУ оезчисленное множество. пборотозЬ д8-. 
ры и которая дла: того. параболичесвок спиралью, назылаешся, 


Чаевые ‘провели &Ъ сей спирали вр: какой миесть почк8 М’ касвшельт. 


вую › возьми наприикоь ‘формулу ЭВ = #* 2, полагая утра АОМ 8; 


и рамусБ зекшорЪ _ ом —— 3 будетЪ по причинь АР = и= ав. зи» 
в уа-- Ума = Ур й, а 232: вуз, 8 Вау ы 


ОВ = 52° У я какЬ им, но зыдетЪ в 
Я ол та _ -2} — 2 Чо, МР я 


Ар 


—ы 255 


3) ВообразичБ, чо ралбубБ АО (черт. 29) около ‘центра круга обра. 
щается, между шфмЬ казБ ^вакодчшаяся 12 немь точка В движешся , та 
кнмЪ образомЬ , чшо разстонийм ва ВО, МО и проч. вмЪ лентра О со- 
столп ЗЪ прогресс хеометшрзческой , когда соошзиешвующя дуги, кон. 
день А обрашиющигося радфуса описуечыя, суть 85 урюграсети аривмеля- 
ческой; кривая лчшея почкою В олисанная ас нь па, колмрдя могарибщисес. 
хою слиралмо называется. Явно, ‘Ише уравнене в8 полобио логарибмики, 


иожно изобразиив такЪ: и 7 в. 2, ТАБ и дуга пруга АРиз. соотв л- 


ствующей радтувЪ зеклорь ОМ; почему будетЪ дн = — га гАБ Е може зна 


читЪ, что вЪ логариемияв подкасательная. Но означизЬ уголь АОМ трезЪ 


В’, вообще имзешь папа. ТМО” г ==, глЪ а радтусЪ друга ; чего 


ради получишь. ап. ТМО = Е „ по вешь. угодЬ ИМТ  составляемый 
- вривою” линеек, СЪ. ‘рад?усомЪ векторбыЪ: здЪеь. всегда будешь посмояненЪ; 
чо веть то’ свойептье,, кошорое- авпорЪ #Ъ конц тут члена предположилЪ, 
и. пошому" лимб: разматриваемая имЪ ‘кривд линея есть не иное чшо какЬ 
наша спираль логариемяческая, кошорсй: с1е назлане Гевмешры прилали для 
Шого ›, Чо она’ околв” центра 7 можащЪ учичиль безчисленное множество 
(оборотовЪ» хопи’ *Ъ прочемЪ никогда ве`доевьитая онаго, и что стшроенго ея 
‘зависит пиЪ. логариемики,. ВЪ сей: кривой лидей подвасашельная СВ, 


{ жалр; ТМО = уд, 


Присовокуллете #б дроу лпредб сим, предложенногну вот 

просу о касотельныхв 68 приложетеиб` кб слирали Чрхи- 

иедовой , квадиотрний „Диностротовой ‘и. циссовав „окле- 
совой. 


(154) Естьли хочешь иифшь СЁ, тдё Е почка, въ которой 
хасательная встрфчаешея съ ламетромъ АБ; шо надле- 
жиш» шокно выфсто и, Пи. В, со[. В и ® поставишь #ъ выраже- 


ве СТ — и“ ихь величины а, №, 29 и 
си д= -- вх д9 во. В а я 


р? перемВнивъ у 05 знакъ, по причинё что пп. В ВходишЪ 

. т — 228 ж - 
въ ЭВ, ` и получишь С ). Къ шому же заклю 
чевю достихвуть можно., употребивъ Фориулы, предложенных 
ВЪ 15г мъ членф, копорыя даюмъ ст РА. = ибо по- 
ани въ с1е е вираженте зизсто 94, Ви. В м со[, В ихь величи- 


9 ту — @= _ т аа 
› получить СТ= азс -е 0$ Шин т ЗИ 
= 


2.тз? ЧИЧЯ чрезь посредство урёвиешя ‚кривой лииеи 
присшойныя вощавливан1я, 


. ” .^“ - 
(<). Ебтьли чрезБ г разумфте. вю дугу АВЕМ, кажЬ шо дЪбствишельно 
Атос зыше и нише разуюфешр; шо выражене а получавмоё  иЗЪ 
преугольнт а, составляемзто касательною вЪ иСУЕЬ Мы райлусвый, СМ. и 


СЁ, должно бышь, разно Е я не промо у дав формула 


58: бт. 8 = 28920, о зйше. аншоромЪ. ‘найденная, даешь ео В+ 


—_ Е В а а иг. 
228 Эти ЯВ фару 2 Не Фробто =-.” И обл уже 
‘ие `пужно у Э г перемёнать знакЪ, 


—= 9239 


Авпдратрица Динострегпова произходить шакь же ошъ 
равномёрныхь двухь движени. Пусшь АМВ (120м., ХХХУИ) 
чешверть круга, коего цеитръ есшь С, и вообразимь, чшо ра- 
д1усъ СА равномбрно обрашаешея около Ценчра С доколё при- 
дешь въ СВ, и чно въ шоже самое время перпендигулярь РМ 
къ рамусу СА, илучи ошъ А къ С, перебиаешь раввомфрно 
рамусь АС; шотда пресбчене М рамуса СА, пришедшато въ 
СМ, и перпендикуляра РМ, пудешъ въ кривой лииен АМН, ко- 
торая квадрашрицею называется. Изъ описантя сей кривой ли- 
неи слфдугшь ая пропоршя АМВ: АМ — АС: АР; чего ради 
означивь СА чрезъ а, СМ чрезь ви уголь АСМ чрезъ В, будеть 
имфшь АМВ —:,. АМ = 48, АР —а— %соГ. В, и уравнене 
кривой линеи будешь а — < со[. В —= 


И такъ 208 По. В — с соГ. в = :08 ‚ и естьли ошсюда 


найдешь содержаше 2, и посшавить его величиву ВЪ СТ —= 
7 ов % соГ. В 


шо получишь СТ = — 
тени луч Тя По, 


Посему РТ = 


;и по причив$ зто Тр: РМ — ТС: СЬ будешь 


“Въ шочк н, = СН = С}; слбаовательно СЁ =“; 
что опредфляеть ‘почку, въ кошорой квадрашрица встречается 
съ ратусомь СВ “(*). 


(*) Забеь обыкновению для вого ишотся перпепликулярь ТО) (черш. 21) › иЗЪ 

пресъчентя касательной ца радуусЪ иекшорь опущеичый. Мл сначала › Посл 
дАусМЪ сему, иссего ради возмемЪ формул то = а, та8 32 ОМ, 

= МР! и В = АТОМ, и означизЪ дугу СВ пра. зв, чешет, окнужиости 
АБ чрезЪ 2; рамусь чрезЪ @ и уголь мов чрезф Эу:по свойсшву ква. 
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дриприкы будешь у:ё=4:с илису-тви т а*5; ошкуда выдетЪ 4*0 $3 == 

су, и зыфиБ чшо 23 =—98, ЭВЕ- 122, фт и ТО= 

ву — пи 

а 7 

злелей находится. 
"Теперь зная пе рпевдихулярЪ ТО, моженЪ опредвлишь: и ОВ; для сего 

задлежишЪ найши сперва МО =292 М покЬ , поелику у 261.9, 6у- 


дешь Эи =: 209994. 99, би: 60 = ду 1602909 изо. 90 
‘ду 2? со 99 9; откуда выде НЕ т4% и — ОР, 


> 110 есшь шоже, что 8Ъ большей части писае 


й по причию$ уно су 4*$ или что 25=282, 2—9 — 31 вт дз. 
и я ЕЕ" — 222; ПотоиЪ ани пропорию МО: мо 
ТО: ИЕ или еее: 1172—1208, получишь ОКЕ Е 


_ < ——. 2 „ Шо есшь разносшь между оенован?еиь кзадратрие 
9—5 = и . 


ды и збедисеою и, приемля С за начало, кЬ ординашв у. шакЬ радтуЬ 
зекшорЬ 2 КБ поджасашельной ОК, 


Но це гораздо удобнве и скорфе йайши можно пряио чрез посредешии 


"формулы "[— =. Пусть вершина А кзадрашрины будешь начало 


збсдиссЪ, шакЪ что АР ал, РМту, АИМ-Вв ЧМ- 2} будет $ = 


в и. = ее, и за ОЪЫЪ чшо хара Ва с, и чшо 
— — } 
слёдетвенно. 9199 ›зыдеть дате инь рее Э8.. 
ЭВ — с. с/. В и ОВ — свое — 
9 Теа =), В — зв ь ева в = . 
р 
(а) ое емо аи —@ 1, 
И. бЕМ Товре в я о в 
с (а —х) ба. В : у 


00 есть тоже, чаю и прежде, 


При мы зам пишь должно , чего’ упоминаемое зд5сь оснолане” вводе 
‚ратрици. 7“ обжь не ‘иное Уио., важ. послваНШ раду вевшорЪ, найден: 


‘ный зиторойф == "и мно есшьли бы’. можно было, опредлить; вто, 
шобы длина едет окружности” врута, и слфдешвенио вадратура 
онаго, опредёлилася, Для сего ‘и: свойства. „он8Я кривая, и у Названа 
хаадрашридею 
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Еле заибшишь должно, ито во вреия обращения бадуса ОМС и парах: 
‚„дельнаго движеши. нерпредХенцо - продолжейнаео Перпендявулара РМ #5 
противную сторону» по Шому же закону» пресбченемЪ ихЪ Му прешед- 
шимЪ точку А, опишешея другая часшь АЯ квалрамриды, которая белком“ 
нечно простирамься можетЪ ‚ непрестанно приближаясь къ своей асимйшо» 
и и никогда`ея педосиигая. 

Чпобы опреАбА ЛЬ положен е сея асимитоты, возисыь формулы 


% 


и ‘ап. ВО$ = 228 разумфя чрезЪ {8 утолЬ 


З ГЕ 


пав 
тт. В 


РОМ, и потому. для уравнешя квадратрины имя $ ИЗЪ ояахо 


эВ Во. В 
я и СО 
я 8 ..В 


высказЬ 


› постазимЪ аЪ преднаписаяныя. формулы > 


ово. В 
(= — 2 со ву йа." 


р 
;и але 0$ = 21.8 "Те. 
— 8 — В. 
= — 8 С0(, | 
В т 
похожи. © Е} что. даешЪ .. зля уравненуя кривой линеи # = В 
мВ оь и по причин что В =Ъ семЪ случав ве можешЪ бышь нуль, 
-. ^ 24.1 24.1 
В=з, повюнЪ 9$ > о = 3 = 


УЗЕТ- (-595 УЕ 
ь 


= 2—5 9 И чак, пб 
ду; . от са 5 ( . 
влину. 5Ъ у случа В = ру СЛЪлуеШЬ ‚ что радТусЪ зекторБ. упадаешь 
на прамую ОА» » подвасямельная. ОЁ. на прамую ОАЕ, повоыЪ, поели 
ву утелЬ №458 о, “сллуешЬ” у Чно-вЪ вемф случав и перпевдикулярЬ 
$75: ‘из: полюса. На вабательвую опузаенный › упадешь па шу же прямум 
ЗАРЕ. Вэконекь роеливу сей перзевдикухярр — 27а,’ слфлусфЪ; чизо: 8Б 
сем слу касательная или аснипшова будешь прумеа ЕК, ом. пб 
са ЧБ розевеяйи ОР -"2а параллельно раддусу ОВ промянулие 
Ушифь (должно › что ‘сверихЪ сей Диностра 
доЗицы Г другая , извфетяая подЪ именемЪ .л Чирий 
Ешьлы вообразимь +. Чёто, и чешзерши круга АШВ (че. 22 


Г: 


249 [= 
движешел ло радфусу ТВ, сам себ параллельно, между шФыЪ вакЪ ие“ 
опредфленио - продолженный  перпендикуляйЪ РМ «Ъ рамусу АЯ, начи- 
вая отБ А двчжется по бному рамусу АЗ, шавиыЬ образом’, чшо 
АС: АВ: АР: АБ ; лю’ кривая липел. описанная преефчентеиЪ М есить ша, 
которая Чарнгаузеновею кеадратрицею называется, Озвачи Ъ АС чрезЪ 
и, АР трезь 2х, чешверть окружносйи АВ чреёЪ с, и раму ПА ОВ’ 
зрезЪ @, будотЬ я; :а, и 28 -2и; чмо есмь уравнейе сей кза- 
драшриды. Ноестьли означимь РМ = ОС чрезЪ.у, то получинЪ уго, =, 
я во причинй. что #7) = дви. 1 $ че шакь же есфь уравнеше 


Чиритаузеновой ввадрашрицы: во’ межлу прямоугольными коордивалими АР. 
рашр 3 ии: ик 


я РМ. Нилобы найши пбакасательную РТ =28 ›. возьми: изЪ. уравненя 


= ай, = лнфферевшаяЪ , получить Эу = а со, 2 . = 8, 5 


в в дя „> ВН. я 
в) — 91 ара: = , 
и РТ ( 25: ГЕ ©. 60$. 27, шо ебть 
Е 


‚6 ог. = 
подкасашельлая. рт Чирнгаузеноврой кзадратрицы равна оснозанцо Диностра» 
уповой „ умноженвому на шангенеЬ угла. АО 


Да будуть АЕ, АВ (черт. ХХХУПГ) дв пряных ‘линен 
нибюия данное положеше; на бдной ‘изъ нихъ АВ, какь Мамс- 
тр) д опишу ‘полукругь АРВ ;-ночрез» центръ.С прошяну- 
прямую ШОСЕ. перпевдикулярно. къ АВ; цошом» проведу пря-, 
мыя, какъ АМ, и на нихъ ‘возьму ВМЕВМ;  шочен М 
принадлежать будуть къ кривой лийен ‘извёстной подъ имененъ 
циссонды „Фюклесовой. `Опустивъ. на АВ изь шочекъ Мн М. 
перпендикуляры МР, МО, примвчаеяъ, что’ по причинё ВМ =— 
ВМ; должно. бышь ОС — РС и ВО == АРуно АР: РМ = АО: 
) М: ВОги слёдетвенно АР» РМ = ОМ: АР; и сперьяь то-: 
0 ОМ = АО, ВО, — АР. (АВ — АР); сабдовнельно "АВ 


.. 15 . 
— АР И шакь  озвачивь АВ. чрезь са; АР чрезьохои РМ 
зрезъ у, д нолучу  уравнене 9% о ;а изу; онаго р = 2 
, вый СИ — а" 
кое даеть РТИ и АТА 4. Когда д —а,. 


друхай изь: снхь зеличинь сдблаешеа = Продолжи ка 


=—. ы 24 ы 


ную до’ пресбченя съ АЕ и означь, для найден А, уголь 
ЕАВ чрезъ т; шогда по причин, чшо АЁТ — 180 — т — АТЕ 
и чно бп. АТЕ= Я и со. АТЕ—%, будешь иизшь Пи, АЁТ 


п 


ЗА ат но слфдешвенно АЁ— АТ Еотьли 
5 „ де т. т т д. соул 


АЕ будешь перпендикулярна къ АМ, шо въ особениомъ случав 
абсдиесы х —=а иугла ш = 45", найдется АБ А, (*) 


=. 


(2) Ибо тогда вдблаетея ху, НЕ =: ду здх, 
87 — зах -—_ 2‘. 2у& дах в’ 
Эхла-т --дуват ^ ‘дхрдит он одковорт ^^ ЗУ — ву ЗАТЕЕ —&' 
— «а — а АР 
ия =. 

С!я кризая линея, хошя и алгебраическая ‚ можешь быть опредвленя 
еще чрезЪ уравнеме между радтусомЪ зеклоромЪ и угломБ ‚ онымЪ 6Б 
осью составллемымиЪ , и потому изЪясненяый нами зыше способЪ о прове 
денйи пасзшельныхР здфев о наки. прилагается. ВЪ самомЪ лфлё, 10- 
ложииЪ, что ОМИ { черт. 23.) предуиакляешЪ  циссоиду Длоклесову , 
шакь что МаменьЪ ОА перлендикулярейь кЪ прямой АЕ, которая 
можешЪ быть излвана иаправленемЪ циссоиды, и чиз МО — ВБ; взна- 
чияВ раму АС = СВ чрезЪ а, рздТусЬ зекиорь ОМ чрезЪ 1 и уголБ 
МОА, имЪ <Ъ пепремфвною линеею ЧА сосшазлчемый, чрезЪ В, вудешЪ вБ. 
ореутольник® ОСВ, гл ВО перпендивуляйЪ. из5 В на ОС опущевный , 
СО д. со (180 —2В) = — ас 2В, ВО = ай. (180 —- 26} 2 ай зВ, 

` Чб9=а--СО = а-а. соб В -а(т-НсоГ 28, АО = ОР-а+ СО = 

в— 250 2 ВЕа(:- с0Г281, ЧО: ОВ = ОР.РМ или а(т-- со 2 В): абв. 28} 

в (1 — соб 28 РМ — аул. 2 В — с0).28) — рат. Ве Ви сов кт. 1 — 
т + ев Е в буи, 88 


откуда выдешь ЧМ: = ИА 


‚и = 


. тв ; 
ЗЕ (оаба. в") ЛР С ви 8* Е с0Е.8*) = +1 
Па, что есть уравнеме писсоиды между радусомЪ векторы к 
утлоиЪ. онымЪ «Ъ осью составляемымЪ, 

Теперь зозмейЪ формулу подкасательня ОВ, =, я - сыщемБ 


, 2 вади В 5 д»... бт „бей бад вади вели 808 
изЬ уравнемя циссоиды ЯР 92 — 4 й аа 


1. 


ет 
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лв ‚ами ВАТ Льве”, _ алиса в ога НЯ} 
ат 2абп. 8 ( же } ие Е — 

(82) РВ — зв $ что пославиЕЬ #5 формулу 


дв т рава в) 
а чур. —_ 492 ди. 84 оу. В 
ОВ “уз” > полумииь Е Зори алерт г-на 
Ся сривая.линея имбешЪ авимппошу, кыпорой положен: опредфлише 
ся’ подобным образом? „ как выше мы опредвлили вБ конхоидь Нино- 
медовой; спирал®. типерболичаекой и кзодрашрицё Дипострамовсй. 
`Прокеден!е &Ъ кризымВ линелиЪ хасательныхЪ посему моему способу“ 
‘есть’ один. изЪ зопросозЪ, которые я разсматризалЪ. вЬ оредсшавленной 
Анадеми 707. тода киссертади» напечатарной, на. фраидузском$, язык ВБ 
ХИ пом вовыхВ #4 АБЫ, ЗАФсь она каЖЬ служащая дополненемъ и 
лымещоя предмешомЪ: кривыя лииси, у коихБ ординамы, пазывазиыя сра: 
дЛусы векторы ‚ выходяюЪ изЪ олной непрембнной точки › 5’ пристой.^ 


НЫХЬ мёсшахВ вск почши помъщена будетЪ,. 


ииттиииьтаети воином жили иона т 


лредёлахв содржай нежду разностяии выиниихв 
лорядкозб. 


(155) Мы употребили выражен!я 8, =, АЕ иЗЪяВленИЯ 
предвловь содержанй 22 52 8 теперь чтобы изъявить предзлы 


содержай ^"2 ^ межлу вшорыми разносшями, мы упошре- 
дер У р 


Ах: > Вх 
бимъ (и выраженя о, , шакъ какъ и для изъявлешя пре 
уы АЗу 41х 44) Ах + 08У 23 
АЗОВ содержавй с, Бе а и проч, слёдующия 22,5%, 
ду 2х . 
к И проч: 


'Положимз сначала, чию разность количества, х есть. поч 
стоянна., и возмёмъ для примвра у—-х” (член. гс9); мы 6у- 
демъ имВшь 
27 — ттт. = 
Ах 


2 — тли. "2 пт Ща. "т ЗАх-Ри проч. у 
= 


мт Ах и, проч., 


239 -ттдя. то. "9 и.тет. та. т 3.35” дд -ВиЕроч. 


44 ш—4 
2 и, Ш 1. 1—2. ИР 3 ЗН и проч., 
и проч.; откуда найдемъ жа 92 = т — в, "т, 


937 — — ут — 3 РИ — — 
-— т т. —2х 2 5д — МИ аа *, и проч, 


Но какъ изъявишь предвлы содержаши 
9 Ро 53 Ю р 
У у 93 5% 
47 Аз А 453, 


: а . 
—, 3 ИЕ: .? 
а’ Ах Ах? Де” И пря 
д? 
Зъ призедениомь шеперь нами ‘примарь 2 3. тент. ат 


Ах _ - 
<" Ах + и проч. }, чего предфаъ асть то: 


{т г. 
жа самое количершво т, и. — 1.5" —*, чшо и содержашя 2, си 
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р8чв, въ семь примрБ. одно и шоже содержаше 93 изъявли- 
етъ какъ предЗль содержан{я А, шакъ_и предфлъ содержашл 
д%. 55 

< Такь же — м, (и ата 
Ах. ах , Е 
- ч проч.), чего предёль есшь оже самое = количество 


т.тфг.т— 23 2 —°, что и содержаня =; сирфчъ , ‘есщьли 


"лх 


зы раженте #7 ИЗЯВАЯешШь предвлъ содержания 282, що оно. изъя- 
8: 

зишъ шакъ же предёль и содержаня ‘92; равным образомь 
. . Ах 

х 4 Е 4 . 

естьли выражен!е а изъявллешьв  предёлъ оодерлан д) Шо 

. у 832, 
оно изъявить Шакъ же предвлъ и содержан!а — 955; и шакъ да- 


-° Ах 
две. Мы зскорВ сле предложеше докажем» общимь образомъ. 


мость апт 


Улотреблеше слособа лредвловё при приведен вё ляостоту 

и вееобщность форлилы служецией кб опредёленио велигины 

лриепленой какою нцесть функшею ‚ когда перемфнныя ко- 

лигества  в8 ней содержался, лрибавятея или убавятсл 

на колисество данное, св лриложеше.иб сея формулы кб сыс- 

ханйо развостей лерваго порядка кахб алгебраисескихв такб 
—# трансцендентиыхб функий. 


(156) Мы доказали (въ членф лит), что когда у’ есшь орди- 
наша соошввтешвующая абсциссЕ х, тогда ораннаша У сбошв т 
сшвующая абсциссё вАх, получить слЗлующее опредёлене 
у=у-к пду + ая Ау крита упав лс? ДАу- и проч. 
Я переображу спо формулу въ слЗдующую 
У=у-+и да 22+ п, ЕТ Да, 5 п. а. Ах". Ани проч, 


58. 
или, положивъ п — 2 въ вю 


т . и 
— дх ду Аха. АХ 219 | ^23 __ дз 
У=у- = ВАН (с - 21 Ах) 52 53.8 $ Ах 
Ах) зари проч. 


Ясно видно, что какая бы величина разности Ах ви была, 
наша формула всегда будешь справедлива ; но когда разность 
Дх будеть нуль, шотда содержания 27, 24:2, 28, и проч. пере- 


- Аз * хз 
м5няшся В СИ 97, ео 92, и проч.; при чемъ я моту поло- 


жиюь, чшо Ах и т.непрестанно убызая, дБлаются иулямн въ 
одно и тоже время, и означишь чрезъ 4 шо, во что шогда 
обратится А. Чего ради въ послБаднее выражене ординашы У, 
97, 9, 837 ; 57 42 243% 
поставивь 5, а н проч. вмзсто 8 5: А * и проч. 
и 9 вместо ==, и. попомъ отбросивъ шЪ члены, которые по- 
слв онаго вставливаня будушь еще умпожены на Дх;, Дух", Да, 


я проч., оную формулу обрашишь въ сю 


216 . ен 


У=иу-9-. г. ни. НЕ д.8 97 -- и проч. (*) 
Аля "болишей свобщности означимъ резъ “у шу величину, ко- 
пюрую примешъ у, котда х саБлается $49; д6но видно, что 
тогда мы будемъь имыпь В 


— 92 1.48, 925 + 43 28 4. 94 9% . 
У=уУ-9. т ро Кат за И проч 


Ве менфе ак же ясно, что У -уёсшь разность количества у’, 
хошя бы х прибывало илв убывало, и чшо преднайденная, форму- 
ла.весьма. способна къ пахожденю разносщей алтебраическихь и 
друтихь фупкий. ` 
: ({:57) И шакъ шребуешся разность функши  у=х"?. Я по- ' 


лучу изъ сето уравнешя ры = м" т, ож, т вм" й, 97= 


м — 3 


т.м г — 2.5 
Ах | будеиъ 
Ду — + тм" дя т 


и проч. 


› и проч.; чего ради [ озпачивь у чрезъ 


ПВ до 


м: 917 —_Ш 23у—8 44—03 
Пусть у= пов, будепь 21 = = 21 дз 33’ 54 


и проч. Посшавие». сти величины въ формулу ‚ выдешь искомая 
В ` | 


. -‚ 2. 
(+) Завь количество 4$ изображающее предёлЬ содержаья =, по причип$ 


в= ео есшь не иное что какЬ в Ал;.и посему выфсто того, чшо бы вво- 


дишь новуто букву 7, довольно бы было положить пох постояниею веди- 
чиною; и чшо всегда сАФаяшь можно, ибо уменьшен:е "разизосши хи узе- 
личи не числа п совершенно зависийЪ оюЪ нашего произволу $ и тогда 
6-7 не полагая Ах и Ау вуллуии , само собор вышло шо, чно аатирЪ 
найти .хомфлЪ. Я (Ию формулу, иззетную- подЪ именемЪ Тейлоровой 
веорсмы , строго доказалЪ. вЪ упома знутой выше’ моей диссертад?и, разд8- 
АнВЪ ев На одна случая, зименио : на случай, зЪ зоемЪ ордиваша у имфешь 
напослфдовЪ постозиныя разноёши, и из случай &Ъ коем постоянцыхБ- 
рэлиостей пе имфешЪ. ВЪ первомЪ «лучаЪ  рядЪ 92 ре Е Е 
-- н про. конедь имёшь будещЬ, а 25 другомЪ безвонечно орретиреться 
можелъ, 


эеееди 345 


разность А ая ра а и проч. 
"Гакъ же чтобы найти разность, количества п”- у, заиж 
тимъ, что 92 = 1ю5.а, 2 == а*(ю5.а), Е 2 — 2" (108. а), #2 8% — 
а" (ю5.а\ а) и "проч. ; откуда выдепть искомая разность 
А затюви = “а” (103.4; Яя. ааа на (10а) к пром. 


Взявь ралусъ за единицу, пребуешся разносшь сего колн- 


чества бо, х — У? По причинв что 92 — со. 5, 92 — Па, 
р 2 ОЕ т, 
22 = =— со. х, 82 = — Яр. хь и проч., будетъ искомая разность 


Ахсорх — АРйр. т.о. ая. Вых и прот, Пред- 


лагаешся еше айтк разность количесива <о!. Ху? По причии8 
2 == би: +, 27-5 сог, и проч, бу 


деть Яскомая’ разность ‘хбр. х — А сорх би 
Е Аяисор хи про+ и 


(15%). Изь сего. слёдуешь, что предложеше упомлнушое 
ЗЪ тоб членв мы можемъ распространить ко всфмъ функшямъ 
количества х, и изобразить ето шакъ: Какая бы ни была фун- 
вия количества х, разность ея всетда можно представить чрезъ 

- ААХ-ЕВ Ах" + СА и проч., 

г48 А, В, С и проч. ушь фувкши количества х и поспян- 
выхь, и верхяй знакъ, сопровождающий неченных ‘степеци ‘раз 
иосши д%; иизепть иЪеню въ случаЪ возраста я количествах, 
2 никнуХ въ случаф его убывантя. Поступимъ теперв къ обще- 
му доказательству «друтаго предложен я, упомявутато въ 133 
зленё, 

Естьли имёя 2 =А+ВАР+ АЕ - и проч. , по> 
ложмшь 
АА—А’Ах--А”Аж-- и проч. дв В’Аз--ВИЛАР-- и про, 
ДА’-Атля-+-АзД + И пр. и йроч,, ДАТ-А(1) Аж пр. и проч; 
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то но ирични® что 
АА +ААХ-Ни проч, 45 == АЕ-Н Арздх-Ни прох, 
р 


-= ВАХ проч. ^ Ни проч. 
5? =А (в -Ни проеги проч., Е 
Е у ди ау 22 А 
А, А’, 6 = `Аа, р (1), и. проч. , ‚Бо ло призинЕ 


чо 92 —= =А, А’ есть шакъ же предвль ин’ содержашя мёжду 
разносщяни БоличеиИвь 2 их, равнымь` образойъ по ‘причине 
что и? = А’, Аг ‘есшь пакт же предзлъ` и сбд ржашя между 
тих, и по п;-Ичинв что. :92 
есшь шакъ же предЗль й содержан!я между разностями али: 
чесшвъ Е их, и проч. (*); слдомашельно положивъ ‘первую 
разность количества х посшвоанною , можно ИЗЪЯБИЛЬ чрез 

4(22 


разносшями количествь 


° предёль содержаня 


ь 837 н 
трезъ °32 предёль содержаны —* 
дх ° 9“ Ах 


чрезъ 97 предфль содержания ‚и макь даляе, 


954. 


< Ибо изЪ самато предположеня 23 =А+ ВА + Сад" -- и проч, вА— 
А’лх--А”А ла. и проч., АА’ АзАх-- Аза Ни проч, ; ААт; 
А(:)4х-- А(2) Ая" ни проч, , и проч, слдусшь, чшо А=% А—9 5 
А Е, А (т) = А ; и проч 


‚© лоедёлахв содержашй между разностями въишихб лоряд- 
#086 ‚ когда никакая изб разностей лочполнною не лолаз 
у гается. | " 


(159) Естьли о никакая изъ разносшей постолнною не 
полагается, шо будешь пмбть Л*у = АД'х + = ВАХА“ х-+ п проч. 
Ч АРА АРДА и | проч. = ВАХ зн ром - и проч. , и; 1 
АЗУ А2х —_ у и’ и 
д АД = 2ВАХах -Н и. проч. - А’ (А-В ) Ах 
Ни проч. и проч, к откуда. получить котда "Ах =о, (2 
АА», Слёдоващельно пс. причиня А=22 [и во при; - 

— д" ду. 2х 
чннё А’— 24] зыражен!е аа означаеть < предела содер- 
жантя между  разносшями количесшвь 82 им, котда никакая изъ 


разностей постоянною ие полагается, ее — 8». = есмь выражен! 
‘того же самаго предёла., ‘когда разность количества у иполо- 
жишся постоянно. 
Да будеть между перемёвныни количестваин У их ураз- 
ненше хух "-нах-Ну Чо; изъ онаго найдешь а-нзз-у 
а> — в Е 
(Вх) 87 =0, и перемфияя х равномфрно, (Ф--х) Е 
2 (2 г} — о. Чшобы найти уравиене, какое зыдешь, 
когда у ‘равномфрно перемфияешся , шо зЪ найденное шеперь 
выфешо` 52 посшавь — 2.51, и произшедшее  ошЪ того урав- 
нене (5-х) и 2 (= НЕ) = будёпть ‘искомое: Въ самомь 
дВАВ, почишая, разность количества у: постоянно, изъ уравнен1я 
Ъ-- и (ана х уе вайдешь &е (в 22-9) 


951 
== 25 ЗЕ = 1) = =, изь котшораго изключивь а посредешвомь 
перваго , получить (в-- =) 9—2 (в) бЕ-нюто, плита 
— 2 (= -- :) ‚.Я пр иступлю къ нота „третьяхо. по— 


рядЕа, | 
. #32 
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{160} Найдешся Ду= АА?х + и проч. + А’Дхд ни проч. 
--2А’АхА* ш-н а проч. Але -Н и проч. - и прочь, и 29 = 
А 2 -|-- и проч. -- ЗА н проч. Н Аг-и пром Рио 


а 
ошкуда выдешь, когда Лоо; 7 = А. 1.3 479 Ак, 


дз 953 9х2 

9 `` 05 9у 4х . 932 —9 5, 59 
в Г вивешо. А, А’, будеть а 
23 (2 2, эх УЕ к дкоторое выражене [ло’причинв 


„Ал ай 1. чать зпредвАя побдержанин: зиежду разнобтлии 


819 9202= а никакая _ 
количеств 842 029 их, КГА ках изъ ‘разностей по 


споянною ие полагавиюя, шакь’` какъ и за .9“=) пре- 


. 2924 9х 
‘дёль содержаня между ‘разностами количесшьь — 87. Е их, 


когда разность количества у есшь. досшоанна. 


Изъ ‘уравивния: (5 $2282 -{+-т)=0. иайдешся, пере- 
Еняя ине х (6-- =) + З в, и изключивь 6, 


9У 937: а (227 = т во 
265 ее ва} 20. Чато {бы аи шо Уравнене,; какое 


произойдет, м у перемвняется равномёрио, въ найдеииосе 


у 2. 909% Э.у192х к ре 2х 
знеперь ` поставь: 35 92 ) вмвото 2; и №. ИЕ 


&м8сШо а, и произшедшее ошЪъ тохо уравнене, еее 
—3 (2-2) (22 = о "бдеть искомое. Въ самомъ ‘дВл, ура- 


9х 


Унеше (Б--х) 5—2 (8) (т) == о даеть (В --=) = — 
в& = — 6 (= о, и иЗБАЮчНаЬ Ь, будешь (ен ): 
— (а) Я ©, или (= из (28+ 2) (22) 20%. 


"Подобынь бразонь. найдется МАЕ Ани проч. 
ААА а" СЫНУ проч. 
ЗАгдх а, ‚Ир а 


НЗ А! 2 2 а 


О 


== 25 


и проч, Чего ради будешь #2 — А. -- 4А’-ЫЗА” (2 
-Н6А: Е -- Аи), и поставляя 2, 8", др. =? й 62 —22,83= 
8х? д 9х ‘ах ‚9.53 х’ 0х 
а о А д _9 9х: 
3.2. 2--8.22 (25) амчошо А, А’ и Ат, видеть я 
252 935. „ 3х ву ву 2=р ЗУ, %х .93 у 

948, ее < м 

й 
— 85, РЕАЛ), кошорое выражене [10 причин А(х = а означа- 
еть предёль подержаня между разносшами количестаь - 2. я 
; .. 3 | 
=. аа 3. 2 и 3, когда никакая изъ разностей посхоянною 
не полагае: ея, такь какъ и ‘10 Е 152 95 (== }3.—_ 95, 9% 
9х2 953, дд ‘де 52° 95% 
предфлъ  содержашя между , разносшаями. воличествъ —8 я 
(=== ме 
Е (= их, кода у ‘равноизрно перем няешся. И ак 
. дал ве. 


Приложене доказанной выше формулы кб сысканио  разно- 

стей вынииихв лорядкоев какб влаебрангескихв паб и трам- 

сцендениныхв функций, эпакбике 6 сысканио ве чисины Фупкии, 

которую опал припев, когда леремфииая велигина в ней сд- 

держащалсл сдфлается равною пулю ь в кд разложению фун- 
Е 88 ряды. 


(161) Ми доказали (въ 156 член®) что 

= 97 а: 29; 3, 7 ам 0 . 

Ду =: = Ах. 82 а. а Нов -Ни проч; 

зего ради не престаная полагашь количесиво Хх равнонёрно пе- 


ремвнающичея, будеть 


№у = Ели та аа. А-Ни прэз ; 
но 
Ааа ат вазе Вани пром, 
А = + Аз. на: ы и проч. 
АВ. ; = АХ аи проч. 
й’ проч. ; слЕловательно 

&у = Ам, ® Е то. 8 Ни проч. 
Такимь ыы образом найдется . 
Е ЕН ыы 
№у = ри у кадх”, в из зи проч. ‚ 


и друНя виишаго порядка разности. Сти формулы. даже удобно 
можно преобразить вв друйя, въ коихъ никакая изъ разно- 
сшей посшоянною не полагается. 


(162) Пеложивь у ординатою соотафиствутющето абецие- 
6$ х, означим® чрезъь У. шу орцинаиу., кошарая соошявтетвуя: 
ешъ х-- Ах, ичрезъь 7, шу, кошорая соошвыисшвуешь Х— Дт, 
д мы будемь имбиь | 


254 зкеееритит. 


У уе --А. т. Ы ри проч., 
и | Аз 4 23 Е 
у Ах. 92 ав 5 Ни проч. 


- Посшавляя х вифето Ах во вторую формулу» найдешь ту. зе- 
личину, 85 коморую обратится у, когда положишь въ сей фун- 
ЕШИ Х— 0; озвачимъ Тю величину количества у чрезь р, и 
мы будемъ. нь . 

аи — 9 х2 д = аз. г в 
в—=у а ВЕ Сани прот; 


нитвли =, то Х=-о даешь ут, # должно 


слёдетвенно быть 


т х 2 — т 

Нат Кик Се няни проч. т: но 

Е — = — =и— - 

ЕЕ ях гг и проч. ОЕ хз" +37 4х 
их — 6х — = 

но проч, , ры = 3-5 5х и проч. , ан 


— 4 и мроч., ет = ипроч.; слвдозательнио н проч, 


(163) Естьли означивЪ чрезъ р. ордияану, соотв т- 
ствующую ‘абециссф хо, изобразимь чрезь А”, ^ <, 
й проч. т. количества, въ которыя” содержания 92, аа 
и. проч. обратятея ‚ котда сАЗлавш», #=° и. А: по ИЭЪ 
первой формулы вы деть 
ЕВА х ева ‘Ня проч. 

„Сю прейзрядную оеорему ‚ кошорая’намЪъ весьма полезна бу- 
ешь при разложенисвъ ряды зелякихъ, какихь хочешь, фунвщй, 
„вдаль первый Тейлоръ въ сочинени своем: МефоЯц5 достететио 


ри Зов». какъ онъ тушь ее доказываеншу,. 


Пусть у будешь функиия количества хи постояниыхь , 
требуешея разложить, 66 въ радъ’ сего ‘вида А-- Вх --- Сл’ 
+ 2х4 На -р в ‘проч. 7 Составь слвдуюция уравненй 


у == АН-Вх-- С -- Пай Ен -и проч:, 
= В ++ 2Со--з0х--4Ея--и проч, , 
-Р2С 23х34 -Ни проч. ; 
-|- 2.30 --2.3.4 Ех -Ни проч. , 
= 2.3.4 Е Ни проч. , 

и проч.; кошорыя уравиентя долженствують быть справедливы, 
хакая бы величина количества х ни была; сего ради доложи 
х=—о и перем$ни ихъ чрезъ шо въ ни 
#-— А, А’ В, В’ = 2С, Ст, 0’... 3. 4Е, и проч. , 
изъ коихь выдешъь 
А=\, В= А С=1., =к, = и проч, 
Или для большей. зсеобщиосши, пусшь 0 ‘Фуившя количества и 
и постолиныхь , которую шребуешся разложить въ. рядь слф“” 
дузжато вида 
А ВР САРА и проч. : 
положи и" = х,: А Вх-Н Сх2--- и проч. = у, будешь имфь, 
хакв и прежде, 'А-— 1, ВА’, и проч, , и оттуда 
у: — МаЬСАЛА ии Аи < 2 А и гр + и проч, 
Изьясиимь все. с1е ибсколькими приизрани. 


(163) Пусть у=108.(1-); яено видно чшо х—0, 
у —0, и слёловашельно такъ же А -— о; ношомь будейть- А. 
В” = С = +2, 2’ == — 2.3, и яроч. ну Их 
=8_м ч-- И проч. Опжуда  слёдуешь , Чо 108. -Нх) 
1 = ню = (ине Ни проч. ). Во 
Уравнявь ЕЕ всякому, 1 какому хочешь ЦЪлому: числу, выдепьь длЯ 
х число дробное меньшее единицы, и напть рядъ, по причина чи. 
еспуБ` дробно число, будешь весьив приближаюнийсл; Ава 

33 


деть 


236 еее 


шельно оной рядъ можеть служийь кв сыскан!ю. логариема вся- 
каго числа весьма приближеннымь образомъ (%) 


——ШШ—Ш———д— 
(+) Сей рЕдБ даемЪ Покмо отариешы папурахьные или Неперовы, а не обыкно: 
зенные или Бритссовы.. Чашобы ‘найши сРи, послфдше ‚ навобно привести се- 
она амь; уто зЪ. логарномик®, коех уразнеше‘ можно изобразить шакЪ 


85 Юва. содержане 5. За веть ‘‘повтолнное у`чпакЪ час овначизЬ оное 


зрезЪ #, будешь а яд 2(1ю5. 4: а, у РАВ инфжитель 2 


огаривмисеския „по дуии.® назызаетея, и подпасваельной ибгарйвиики: 
разняемся, ПотомЪ ив полагал сей модуль единицею. изЪ урзвнея“ 9. 
108. 1-5 м) вмъешо найдённаго авторомЪ зыдеть 52 НЕЕ, г. „И А’ — 


1987 — т. т Я р 2 дла. 
вы яя ИВ о 90% а все =} 

УЕ 1.3 и. 2. , - 
58 — яя и р ро и проч. И шакь 108. (1-ых) 7 
(= Е — ни проч -и’ 06. ЕЕ = 2 (2 73 2 = 


=| и проч,). Пусть Е =, будем, положив 3 модуль Бы: › нашу 


. пт т(вЕяу 
ральной лохаривиБ Числа й = а (ЕС = -Ы (=- = 1 
(нк 


ЗН. и проч.) и всякой другой лотариемЪ шого‘же числа и 5. 


нитке тих, в . 
проч; ); ‘ошкуда лвфявуешь 
а 
чмо зсявой друтой логариемЪ какого ниесть числа ивйдошсй, когда нау 
ральной ‘дотаривмЪ того же числа умножитея на модуль, И сшавЪ всё 4%-. 
ло сосшоииЪ #Ъ найденйи сего модуля; Ва сей конеЦе &Ь посхъдинио Форт 
мулу зи5сто в пПосАвНЪ дотарвемическое бенозан1е д, кбето лотариемь. = 
е—лт а—тз Е 

получииь знамовашель модуля фа ("= тнеи ы- =} и ыы 
еетьли Г =’ то у кавкБ шо’ полагаешся 55 анны Аоторионаз 5:08, 


вЫбБ = 2,302585092004045684017901454684 и проч. и 
= 64341944810032518376311289189160598 и проч. 


Е 


Шо найден, "Же, вето одулл изчислеые обыкиозениыя логаиёий- 
ческихь маблинЪ. Бо ‘сокра Е» 


ина) Е 


85. Неперовой сисшбыв юри ЕО 


#54 
м Ы „ | 

-Н НЕЕЕРЕ Ни проч.) 3 чрезЪ которой ‘рядЪ’нашуральвые лохаривиь 
по порядку азятыхЪ чиселЪ зесьма скоро найденьь быв иотут , „а би 
шомЪ и обыкновенные сьппутся, 


Прь. изчиеленти лотаривмоеЬ часто 6» пользою употребляешея ел- 
дующая прапорщн: ыалыя разности иарочишо большиахЪ чиселЪ. содер=, 
жапоя `почши такЪ разноети ихФ логариеуо:Ъ. Чтобы доваззаь оную, по- 

Е ЕСИ (+ 
ложи вЪ гу ор НН и прот ) 
Е, 94 

- 7, _булещь 1юв, (Р-Н 1) — 95 рт Ср КЗ вркав 
4 
&` Пра = и проч, ), и ествли р есть число нарочито зеликое 

ре ее и ироч. 
а ПМЕ 
булешЪ. приближеющйся мажЪ, что довольно а5 цемь взять одинЬ шок- 
ма мленЪ ; чего, роди, ‘выдешЪ 

а Е. РЯ 

оф 9) — 105. =: АЕ ир Реле 
шакЪ же доважется , зто я Р-НЕ: КЕ Е: 105. (р--т) — 19%.р, 
и выф 0 их ве зелики, то можно привать Р-НЕ дир-НЕК 
за ‘разных, и будешь д:т = {2-Е — ю8. р 108, Фи — 98 5. 


д Ач 


и Я не больше 1, шо радЪ 


8$ закхточенте сего ветаешея намЪ товмо предложять , каБЪ по, дан 
ному лотарйвиу иайти соотв шсивующее число, 


На сей ‘конещЬ. зозмемЬ форнулу == й*, тдф а кавое виесшь по- 
слоянное количество, и будешЪ. #1, 22 = Ка“, а и А’= — лов. 0 
22 = А?а”(юе. а и В’ ов. а, 2: = — На 
#°(108.а), и прочь И шакъ у а 


Е] з 
Ее =. и проч. "Теперь естьли 2 подбжииея дотзривуическиюЪ осно 


заем, ив числомЪ соотв тсивуещииЪ потери Хь Шо ты юра = 
Вид 
158.9) = 105. в, ин ря ль НО и про 


т: ы соопайтектвенное дотарибоиней 


‘ 


Е 3$ | == 


Есиьли у = до. х, ШО для $20 выдешву= о, и будеть Во, 


потом А’ т, В’— 0, С’ = 1, 1 = 0, Е’ Е, и проч.; 
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откуда найдешся Йа. —и ро Есшьли 
, 


у со х, мо для хо зыдель у =, и будеть Ат, 
пошомъ А^ "о, В’: —1, Со, О’ т, и ироя.; ошку- 


да найдется ста —а- и проч. (*). 


2 м4 


{®) Здвех весьма достойно приибчантя то, что члены снхЪ дзухЬ найдевныхь 
авторомЬ рядозЪ всф безЪ изЪация находяшся &Б раду 8* ТЕН ж+Е 


24 


-Ни прач., коюорой мы нашли вЪ предЪидущемЬ 


2 
9345 . 
примфчан! м; ошкуда заключить должно, что есть возможность чайши 
Фи и соГл 8Ъ ФункшахЬ количества 22. Н #6 самомЪ дБАБ есйьли мы аЪ 
оной вайденной нами рядЪ постадииЪ зифешо х поперемвнно НИЕ 
Е —ву21 1, шо по получиир 
УЕ = У Е 26. РУ -Т 
—т 1-9 УЛ. и прбч. 
е у 2 - р в зе озазы Г И ПР 
6 — 1-5 т Ся ЩЕ 26 „И —Г 
у | 234 Б46 ВАД 
ошкуда по учиненуи вычишаня и сложенгя выдошЬ 


РУ ЗУ: 
8 —е в 
Я. 3 2344.5 12. 


+= нароч.. 


Е ы — 
;5з Ни проч, —й0.я,. 


ан — : 
На Е и ‘проч 60%, 
НееУЬ..  -жутЕ. ° ВЕ в 
и сойх = . 
2 
т . 
‚ 


. У ча, ды 


УХ г. 
а 
е Нат ее 


ый $59 


Опеюда удобно найти можно дугу м, какБ шо явтауетв язь я - 
„дуощаго. 


ИЗЬ перпато уравнения найдется к бюху-т › 


2 я другаго. #7 ЗЕ" — ао. 5, жошорыя уравненя по 
сложени одното СБ другимЪ и ощнаши одного отЪ другого, дать 
в — сор л--йв. ху Ги в" — соя ба. хИ 
Оу ри. въ 


с. вУШЕ 
оныхЪ повлфднихЪ уравиен!ахЬ взязЪ  логариемы, о получишь. наконень 
Ех У Цовет--УИ т ЮВ. (вок би И — 2) ли я = 


= 108, ( сом -- бу Ури ау — 


а и по разафлеши одного на другое › 2 


У. 
105. ео бя ау нлн к ву), 
эрутИ Мое =2ху-т: наи Ель или х =: 
_ соя ди. ® У 
#102. м ЗЕМеЯН 


в: с яд. . 

ИЗЪ сихБ меперь найденных? выражен можно произвести мномя 
достоиримфчательныя сАбдалы я; мы заЪсь ограничимЬ себя чешырма сл®- 
зауза ии. —__ 

:) ВозмемЬ первый два_ выраженуя, с совокупиеЪ. ихЪ зведино, + +»У= х 

2 Юр (соСле 5 йа. И} 2), и положим д == (21 т, ГА $ какое нк- 
есть Дёлое число, будешь Я, м оу. соб ить и = (2#-- ржу: 
2108, —1. ИЗЬ сего влфдуелтЬ, чшо “хогаривиЪ отрирапельной единицы 
имей} безчислейное иножеслио, по инамыхВ ‘или ‘не возможныхь: вели: 
чинЪ $ чему и Удивляться не должно; по причинив, что `1Ь одаомь и шоиЬ 
же уряанени ичфюшЪ мёсшо мнате корыи и шо. одному и, пойу де сипу- 
су. соотьф шевуещЬ безчислейное мпожесшво ‘дуРБ. 

ФазнымЪ образёмЪ лотариеяЪ и волка Фирицательнаго количества, 
а имфешЬ безчислеяное множестао’ инимы&Ь ведичинЪ, ВЬ самоиЪ дЪлЬ, 


хотда. ор. а 106.410. = т, шо будеи® юр. —атюран(а-жу г. 
Причемь ие безполезно замвититьу чмо и лбгариемы положамельных в, 
холичевтиВимъютЪ безчисленное мяожесшво величинЬ,' на одна. изренихЬ, 


всегда вет СБ ЗАБИсшШаительная, а пройя мнимыя, Ибо, когда 3 
ут ор иыйи: ху т) похожи Е .. З 


ка, фи держу 08. — 1 ‘корее. уравйсне “поч 
азываеий”, 9106” арии подежительной, еАИНИВЫЗИИВАНЬ Безчисленнов 


иножесшво мпийыхь зелимянь, и одну око” "ДУедийшельну равную нулю; 
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которая получаешся положиЪ #70. "Так же #Ъ ураннсе 8. а= Юз в 
++ 108,1 у ’вюфето 108. 1 поставиеЬ разпую величину 2 т, вай 


Ааиь , ЧО Тю, а = 108. ан ту- 1, шо есшь, шо логариемЬ и зе. 
каго положительнато количества. д нытешь безчнеленное множество мни- 
мыкЪ зеличивр иолну мовмо дъисшвишельную , кошорал ошЪ мнимосши 
освобождаешся  положизЬ $7 0. 


2) Общее зыражене инимаго воличесивя есть изково а5у, 1% 
смотрииЪ какое будеш количество логариемЪь нато, Я полову 2 = = чаем, 
будеш юр. (ан УТ) = 6, а 16. (1 У 1 в, х) = в.а — в— 
Тод, соб > 10т. ( соД м -- вх У Ст) — Юва — №08, соя ну Е 
Н наьЪ лотарномЪ велкаго мимо  количесдиа всшь омнимое де 
золичеслию, и 


3) Ветьли вВ  шАхВ. же ‘уразнеияхЪ › вогдино совогуплениых»р, 
#= = 108. (со х бе х И -= 1) положищоя х = А. Йп,х и еще # =: 
А. вв, = у; шо-ЕВ первом случа ямдетв 
А: ве —= = 8. {И :— РУ 1),. 

"ЕБ` друтомъ же Е булешь 
У-ТА бя у а ов, (Уи та, 


И 5й3Ъ` логариемическЯя выражен имфюцИя виАЪ маимыхЪ коли» 
чевтЕЪ перемфняюшщея иногда вЪ выражена, дугЬ вруга АЪбетвительныхь, 
н обрашно, 


4) ВозивмБ меперь. шрешье  изЪ.  предиайдеияыхВ” ‘урвиемй ит 
т. ‚ 05. вр х да. Ут : ° 
в, ну и разабливЪ числищеля и знаменателя с 

ри ух УР разАФли 3 дро" 
в ЕЕЛь НУ. вв соб, преобразим В ‘ето -вЪо 1 я 2 
ОИ, жУт- > Преовр 
То ЕЕ ета. = 

т тр. Ут 


ИС = Р-р 5 == На пре), 


Да ^ 
Поелику' доказано было чшо [08- те, 


10 ‚звено 2 возешавияЬ 205.0. Ул т х. 


выдетть = ицр. #— ее Ва ры к хе те. в: проч Пу ‚4 
та` к положишеся 55459, "ур я 3 — р -ва 


орон ‘радЪ. Лейбниць даль первой для, опред влены длине 
круга, 


=— 26 


Но сей рядЪ есть зесьма медленно еще приближающийся у чето радЯ 
эм сто дути 85 45°, обыкновенно беремся дуга вР 30°, которой шангенеЬ = 


У, потому чшо шантенеы мевьшихЬ дугЪ, сЪ окружностйю соизыёримыхВ» 


ещеболве сЪедининею несоизмримы; и макЬ по причин$ что дуга зЪ зо ”=т, 


Що т. — ипроч,, и 2 273 
т Гл ро. им = зУ5 173 


прудомЪ найдена та величина полуокружносши т, копорую мы 5Ъ первойЪ 
примфчант кЪЬ члену 128 предложили. 


Изчислене ‚ копорое тушЪ учинишь должно было, шфымЪБ ианпаче за» 
пруднительно , чо всф члевы онаго ряда сушь несоизм$римые ; и что 
важдой изЪ нихЪЬ мельще токмо третьей части своего предВядущаго ; но 
сему неудобству макЪ пособить можно: ВозмемЪ дугу 8Ъ 45? и положныь 


ве раздБлениою на дз аи В, такЪ чшо а РБ 1 = дуг. 3 45°; будешь 


1 1 г 
апр. (в РЕ: = бар тюньь > 1 —‘о8- лав, 25 @лр. а-+- оби 


В 
Чаов. ЕЕ $; положи теперь Чапра ==, выдешЪ пр. рту, и 
АВВ дуги а иф изобразятся чрезЬ воизифримые весьма скоро приближающе= 
ся ралы, коихЪ сумма даст величину дуги 1» и самая ‚подуокружность- 


т будешЪ... 


и проч, 
—н проч. } 


1.3 ая Кяз 1: 1 , 


: Зная со Полуокружность круга, коего радтусЪ единица, удобно сок 
чинатся и шритономешриченйя маблиды, ВЪ самомЪ дфль &В преднайден=т 
ныхЪ рялахь 


Фи. х = х — -Н и проч. 
соГ, =: —= и. проч. 

ы Раза 2 45.8 5 р 
положив &—= — т . я", » получишь друге два раз, 

п вто 13 3 т 

т т 8 р - 

ть м т и? и \2 а ух .. 
соГ. ть (1 т = = те ра и * проч. а 


зрезь’ посредовьо койхЬ лайдутся ев сннусы и восинусы четверши’ круга, 
© 

поставляя вмфсто -_ макую дробь, какую ойЪ оо? составляейЪ дута, коей. 

эицется силусЬ и -восинусь. (Сфа. дробь никогда болфв } бышь педолжна › 
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истому что синусы и ХОсиНУСы дУГЬ ошШВ 45° до 96 заключаются БВ ко- 
синусахБ и сивусахЬ дут ошЪ о до 45% и шого ради оные ряды будушЬ 
зесьыа` скоро приближающиеся. 


Нашедши такимЪ образомЪ силусы и косинусы, проч я пригономенри 
Зескуя линеи найдешь изЪ опыхВ синусозЬ и „косянусоЪ чрезЬ посредстве 


извъешныхЬ формулЬ. 


Но чтобы пайши лотариемы синусозЪ и косивусовЪ, шо мы замфтимЪ 
чшо вторая часть ИЕ уравнеший 


— #3 — 

В. х = т А ау азии проч. 
— Е = 

сор = т вн 8 — ри проч. . 

зсегда обрашится вЪ пуль; когда первзя, то ешь Йл.х исобрх, Учиниме 


ея — о; но извфешно, что зсегла би. ттт и с0й рее яы Яо, тд? 


иакое пиесшь уВлое положишельное или отридашельное число} чего ради 
знюрая часшь. перваго уразненя зсегла обрашишся вЪ пуль, когда № будешь 
имвть какую киссть ИЗЪ зеличинЪ , кошорыя изЪ уроэвнешя х {т 
извлечь возможно; иакЪЬ же вторая чаешь друтато уравчен?я зсегда , обра* 
‚ житея #Ъ нуль, когда х будет ить кавую инесшь изЪ зеличинЪ, ко- 


41+ 


орыл изЪ ураянемя кк“ -Т. р извлечь зозножно ; елёдовамельно 


«$ помощию веорРи уразиенй, ошоюда заключить ножеиЪ, зто иножители 
сихЬ двузЬ ‘радо\Ь ^^ 


из 
—- з -Е и проч. 
х 8 2.3.4.5 2. т 5.6.1 ро 
т — -- и проч. - 
ов = уз 2.3. жи 5.8 2 р 


+ 
пепреифнно содержинся 5Ъ`вихЬ „двух зыраженяхБ т, а 1, 


кон сами однакожВ ие супу. множишели, Что бы извлечь и3Ъ низ ис- 
шивные множишели , то; поелику первой- член. какь Перзато ряда, 


‘разафленяяго нах, так и утаго проето ваяшаго, есть г; надлежитЬ 
2 р р Ы 


оп заражен й ХЕ ры я отдфлить нфЫе множители, что бы 


остальные `лизли зЪ перзоыь ° плен три шакимь образойВ , поелику 
1 = . 

Я (2 Г) и иг «те ие +), 

находим + что истивяые швожищели” преднаписанвыхь рядов суть 1= 

х — 

ИТ ие: СлерьЪ того привфчаю , чшо они сушь единенизен- 

ные, колорые прядь Яир нотуть ибо ни #Ь какомь врулемй с* 
+ 


За, вромф хто цейи или. 7; сивубЬ. или добННУЬ души Х 
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: =; ЦЕ 
зЪ пуль не обращается: макЪ сстьли «Ъ зехичиномЪ Еж, -- ар 
, —. 6 
привазиуЪ или убзвиыр коду наземь дугу В, шо выдешЪ ка кЪ 
бп, (+= 8; паЪ и во (+ + +В) рааенъ положительному наи 


отридательному бт, 8, и сада ие пе нулю, сколь бы дуга @ мала 
ни былз, И шакЪ ззключимЪ изЬ сего т 

1) что общий множитель перваго я вром5 непосрелетиено предета* 
‘вляющагося мвожишеля х, есть +7, п что поелику опый рзАЪ 


— йю, х, будейЪ 

Пхи). О. -). (а +Ара-йжачр, и проч. 
= 

тетя 


2) Что общий множитель втораго рнда всать = „ и что по 


елику оный ръдь 5 соГ м, Е . . 
сойх(Е-). Са) (а (1-2 2.2125) и проч, 


т 
Пусть & — м. # $} по реинонны и множимели во доа ‚ мы получив 


чре3Ъ ‘поередитно логариомояЬ слфлуюние два рада: 
ТоБбат р Пори -Е1овЕ—ие -108 (1 -— това — =" Е 
= 105. ( — ан) -Ни проч. (х),“ , 
Тосо рт 1071 —1,) 4 105{г-— 08 @-; т и: )-+10х. (1— ® 
+ 105. бе + и проч. (У), 


9) 


Зо. йа. (= юрт, п Юм - тов, в 
оНЕ-Е-НАИ про), 
НЕНЕа ги ароч.) 

Я + ы Ни проч.). 


48 68 
т тут т 
ЕЕ Е- Е-Ри проч) 
т т т т 
На Ы } т я проч.) 
(рт 
ин Е и, проч. ). 


. — и. проч, 
Но едва ли е ‚ ПобАвАНее рады нивюшЬ- кркое либо препмущество прев 
первыми Х, 
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и - те — ` `, 2 8 
Е (1-5 с ея (1-й 
—_ 5.5.9 ЕЕ 5:97. 9.9. х Зета 
59+ + пя 
(Е—мл р (1—м) 1 (2 


проч,; и кавъ хо, ‘додженъ дашь у 
‘домом 4/1, В/ = о, С’= 1, 

—: 5..5. 9, в проч. ‚ и. слваственно 
Д.Б хи, -- и проч. . 

Чтобк: найши ау въ ы ‚„ Шо положи. х=Е, и булептъ 
величина. сей дуги ЕН, Нк вании проч. ‚ копорий 
рядъ. нрезвычайно,  прибливающиноя ‚ ‘и кошораго. сумма, взятая - 
десаши первыхъ членовъ, разна 0,52359879,. Умноживь сие чи- 
сло на 6, выдешь полуокружносшь п == 3 ‚1415926, которое 
впражен1е ошь найденнато ву 123 Членё. ‘разьышея. мокмо’ въ 
седьмой цифр$ десяшичной дроби. 

ИН шакъ найленийе иами рядкЕ датотть. весьма: очно хо- 
зарномя какихь ниесшь` чиселъ, , величин НЕ дут - въ. синусахъ 
‚или косинусахь, и величины. синусовь ‘и. косинусовъ въ дутахь; 


с, то будешь Во, . 
о, Е^— 9, В 50, 


и поелику. оные ряды вс. нзчирлены: въ. логариемическихь и... 


леригономалерическихь. маблицахт... копорыла. ‘веакой при веб 
] Яждой, вопросъ,. коЕоой: можешь бы ть приз 
зеденъ 5 оным», мы бу демъ. почитать» за: разрышенный; шакияь. 
‚„образомъ, какв окИд. желаниь, возможно. (®), : 


-@) Зафсь ; безЪ сомифиИЯ», ВЕЙН зоть. рота узел. предльжийь 
© несоизмфримостши:. окружности» эруа. * даметреиь, опаго 
емо, упоминаемое нами» зЪпосльацень. примфчанис ку щлей, 
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`ПримеиЪ ыы разсуждеме до безношечиовти проетертый рядЪ 
т 2 т 
‘ ‘и проч; 
т = = ЖЕНИ =; 3°=С: т 8) = Р 
и положимЪ шо Ф: =) представляешь сумму онаго или ‘ту `фупкн!ю ко- 
личества 2, которой оный рядЪ есшь разложен!е; явно, чшо есшьли зы 
ешо  посаавится 2-1, шо ф: (5-1) разнымь „образомЪ изобразишЬ 
вумиу сего ряда р 
т, 4? нх. и и проч. 
т ГРИ ГЕНИЯ проч 
ОшпниемЪ одинЪ изЗ сихЪ рядевЬ ош друтаго, паждой член одного ошЪ 
каждаго члена другаго, мы булемь имфшь осташоьЪ 
а , аз т аз 
зари К етоскы ПЕИЕТЕСЕЯ —=: и проч. 
и для суммы ов ф: (Фа т). 
Но «ей самой остотокЪ, преобразованной ЗЪ ‘видЪ 
а3 
* и ч. 
неко С! + ры ата -н про 
нифешь суммою Я В * Фф:(&--* ); чето ради зообще будешЪ . 
а р 
ф:(5)—ф: (вт) = 0.9 (#-2)^ . | 
РаздвлинЬ (4е уравнеше па ф:(#--:), и для большей простоты поло“ 
жимЪ чтю а) есть човая затовая воличесшва = фупвия, чо : 15) = 
« Фиече) Фи 1— фо) 
=` $ булыТт 7 , 
нь и, ат "биз 
4. — + т 
и - 
Ф: о яя, НИ) та иЗЪ (чего ные 


Ее, —#= ео и и (= 


==) = оф: И) ЕВ. 
о 3 уракнеме зыфемо хопоставлня поперемфнио д, #2, 


%-Рз, и шакЪ далЁе, мифе у: (&-1) окуня 


— а 
(а) = иризееи» Ч: (8-3) 5 еуурерщере и 
такф далфе; чего рали, вЪ тоже уравнеше выфешо р: (#-- т), вошомЪ 
змфешо |: (# -Е 2), ишакь далье, поставляя равных воличьны, полузимЬ 


=)— — - = имазЪ дзлфе 
те = ри ‘ 


{2+1 7:12), {2+0 а 

{ааа 

И такЪ зеличина фуикши (2) можешЪ изобразиться непрерызною дроби 
$: = — == а. 

вт 1 Ея = 

Е. а 

` и проч. 

. та К р 


* 34 


` 


вомемЪ 
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И гакБ по положення 3 : (2) ==. 

вт Рив: й ЕЕ . 

;. Ея в и про що ве частное двухь 
= ‘аку 


а 
РЯдоБЪ умноженное па — и опая пеирерывная дробь сумуиою имБюшЪ 


одну и муже фупецию количестяФ хи а. 
ПоложивЬ ‹1е › пусшь 2 27 1; дробь непрерывная сдълаешсл 
ва м 


-- 4 


+ и проч. (Х) 


-= и проч, 


г 
-- - -Н и проч. 
о тута “К ЗЕ Ш роч 
Н каёБ помжизЪ да — —№*, оное часшное У обращается &Ъ че 


. (1) 


‚3 5 7 
| -Н и прот. 
— 2 и й 3 ВА 2.3.4 я ст > копюраго су. 
т =" „= : НИ проч, 
ма, каЪ шо изБ о предБилущаго примфчашя язешвуещ? › есть” 
о . 
т -; то 85 4е послБдвее выражене 


трав 


„(ее 


вибсто. На — ити и посшавивЪ равныя величины 2, 
—2Ув ий › пуйдешь для суммы предрилушщаго частнаго У, ислв- 


УЕ г 
дсивенно шакЪ же для суммы непрерывной дроби Х, че выражене 
ея вв уа _ 
Ув, и такимЪ образомЪ вообще будешь нить 


г 4 
о 78 + е2У8 Уа= т 4е 
- 342 
7 + и проч. 


ИЗЪ` чего пронзходятЪ -д7 тАззныя фориулы ‚ смотря па количестло 2, 


положидельное ли‘ойе или придашельное. Пусть сперва’ {а = ”, будещь 
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3 Же 
$ и проч. 
— 4", выдетЪ ‚ по причинё чже 


ФЕТ е-=У = ==У-1. а. х, 


= 
Тапа, х — та 
з— 
22 
5— = 

я — и проч. 
Из сей то формул основано Асжаидрово доказательетао о повоизи римо- 
вии окружности круга СЪ его ламетромР. Но прежде пожели в оному 


присшупиюнть можемъ , надлежяшь знать сАбдуюцщия дзф лемиы. 
=) Пусшь будещЬ непрерывная до безконечносши просшершая дробь] 
т 


"+ и проч, 
3Ъ которой ве Числа Шо Я, м’, т’, и прот, суть пфлыя положительный 
или отрицательных $ Я говорю, чит естьли положимЪ составляюция дро- 
/ 


т 
биг, = и проч. вс6 иенкше вдииицы , шо иБлая величина не- 
прермвной дроби непигрелещёенио булешЪ несонзм%римая.” 

В, первыуЪ в ‘ушверждаю , чи сфя величила будеш  меифе единицы 
ВБ самом дЬдё, неуменьшая всеобщиостй прийисуемой непрерывной дро- 
би „ можно положить ; что знамечаннли в. 2”, п”, и проч.” всё суть поь 


дожишельныя числа. Й шаьимЪ образемЪ взяЕБ” одинб” членЪ преднари“ 


ваннато рада по положенно имфешь 1<: › пошомЪ ; взяёЬ два члена» 


> т’ ти 
иайдень ‚ по причинф тт, что и -тея-- 7» и что, поеливу, 


. пи 
тн ито и другое изЪ снхЪ чиселЬ есть цфлое, титан др» и п0- 
люму опизуда заключишь , чо ‘произходящая ошЪ двухЪ членозБ зеличины 
м 


ЕН =" 
го 
сесть менфе. единицы $ равнымЪ образомь эзявЬ шри членах’ НАЙдещь 
- ль 
чрезЪ предложенное ‘шедерь » чшо т ши 


т” 


268 = 


эеть менёе единицы, и что ‚ ‘озчачиа В вы зеличииу чрезЪ в, т есть 
шзкЬ же мей$е сдинизы Э.И цотому оттуда ЗаЕАЮЧИЫ 5, что првизходи“ 
ая ошЪ тмрехБ чливозЪ величина “пои 
по, 

ас тк паки ‘мебе единидье Продолжая `чноже разсуждеще „ увидишь, 
что какое бы они ззящро. было. число ленохЬ .иредложенной Зепрерыаы 
вой дроби; меличина ея отБ. того произходящая всегда будеш. ма 
ифе елипицы» и пошому  заключишь, читоси рвлая. величина ссй до’безко“ 
нечносити иростертой дроби менбе влиницы»: Эва не иначе могла бы 


бышаь равна -сдияноь, каёь мокмо 2Ъ случаЪ дробиссего вида ^ 
тв 


яр т 
ИХ — т”. 
НТ — и проч. 
Во зелкомЪ же другомЪ случаф она будетЪ менфе единицы. 

“Генерь › естьли ‚оинертдешь › чо ‘величина предложенной непрерытной 
дроби не есмь чесбизибриная 110 положи, чшо она ракна какой инеень 
соизмфримой. велининй >, тАЪ В и А вам инесшь ифлыа числа; будешь 

Заь В лет 
ИБО: А — 


эм 
ты 
о цв проч. : 
Пусть сме СЛ.Е ишрот. неолред®ленныя паковыл количесятва, что имфемь 
б — = . : 
чи 
РО И. 
т 
. "№ и проч, 
рт 
Рам 


+. и проч. , 
„мак. далфе до безвонечиостиз по предложенному зытие х?и различныя 
неврерызных дроби зифя вс свои члевы менфе единицы, иизющЬ свонми 


ЖеЛИчиНАИЙ: ИИ суммами количества ы р <, га . Е и проч, ‚Мень 
БЛЯ пожели единица, и попону выдеиЪ ВА, Сев, РС. : 
И рнАЪ А, В, С, Ва „Про будешь с до Кезконечиосин убий 
Но взаыный союзЪ пепрерыры К АровеЙ, оовоихЬ гозоринЪ о м 


прочь. 
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В м 

^ = т, #ЗЪ чето произходийЪ С-- мА иВ, 
п-т 

с й) 

ЕР т р › иЗЪ зеко произходишь Л — и’ В-н'С; 
то : 

р ии” 

> = а ›. ИЗЪ, чего произходитЪь Е — и”С —и"О, 

С 

и и проч, ‚ 
шо есть. . послику ио’ положен ю количества А и В сушв числа ц%- 


лыя, изЪ того произходииЪ , чшо и ве друмя лоеелф неспредбленных 
количества. С, 0; Е’и проч. суть также числа цлыя. Но лано само себ 
прот иворфчытЪ,. чтобы безконечной ряд А, В, С.Ш, Е и проч. быль 
убувающИ, и #Р. тоже время состохнйй изЪ чиселЪ иблыхРу ибо вВ иро- 
° чемЪ никакое: изЪ- чнеелЪ А, В, С, О, Е и проч. ие можеш. быть нуль, 


рошому; что предложенная ‘непрерывная дробь до безковечноеши’ просшие 
раетел, и что щакимЪ образомЪ суммы представленныя чрезЪ 8, = ‚ 


<, и проч, всегда долженсмвуютЪ имфшь ифкую зеличипу, а не быть нулемЪ, 


Й шакЬ положене , Чтобы сумма предложенной непрерывной дроби бы 


жа- равна. соизыфримой величинь —к з уЪеша имёть не може ; слВдова= 
тельно с1Я сумма непосредственно есть величина несоизмримал, 
2) Е:мьли при’ зе ЪХЪ' прочихЪ шё»хЪ же обсшоятельетвахЬ , сосшавляю- 
” - 


. бит, т начав ты 
лия дроби. оо > цу» и проч, вЪ назалф ряда суть какой ннесть вели» 


чины › но послЪ ифкошорато продолжешя онаго ряда, будутЪ постоянно 
‘менфе единицы ; то я тозорм ‚. чшо предложениая непрерывная дробь ь. асе- 
гда’ полагаемая до. безконечнасти пррсширазющеюся, будет --вели ина ^ не 
воизмфримая,. ^ 


м 
-Ибо, естьли положить, что напримёрь отЪ п ‚ веб соетавляюния дроби 


т т ту . | 
27 и? сли МаНЬ далфе до безконечности, суть ненфе единицы ; 
7 в й 


шюогда по перьзой лемм%. непрерыаная дробь. 
ти 


в" + и. проч: . 
будетЬ. еличита ‹ несоизийримая у. означимЪ- оную- величину зредВ м, и 
предложешиая. непрерывная `Аробв- суёлаешсяя 


270 =— 


ре 
в” 
. о 
Но сстьли поперемённо положниЪ 
ми — и те ии 
и”, =’, т 
й -ы 
по, по причит8 чипе д есть величина несоизыфримая, явно, чта вс количе: 
ии 
стзз &’, в”, ©" булушЪ разйымЪ образомЪ несвизмёримыя. Слфдовзшелья 
но, поелику посльдиее изЪ оныхЪ в” равно непрерывной предложенной 
Яроби, оная дробь будешЪ величина иесоизмфримая, . 
Паель сих двухЬ лемиЪ мы м. жеыь обратиться кБ настоящему вредыс» 
ту и доказать сле общее предложеше, 


Еспьли дуга круга СЪ ралйусо-Ъ соизмфрима, шо шантенсЬ ‘ел Б шВИБ. 
же радфусомЪ булешЪ песоизыърим 


ВЪ самомЪ дфлф, пусть раму а и дуга х = > ТАБ ия №. 
лыя числа; предвайдениая формула, по учинени зставлизавм, дасшь 
1209, ® — №. 

= т 
1—1" 


2” 
`я— и проч, о 
или по умноженти” числителя и знаменашеля »Ь каждой частной суи 
ИЕ сей непрерывной друби ина Й› будеть 


Запя. г =—„ й 
— = 
Щи 


ий — и проч. 
Но лвно, что (я испрерывиая дробь есть мого же. рода, чшо и предпола- 
таеиая 10 зпорой лемыф › ибо пб причивв чшо знаменатели зн, 51, ти 
проч- непрестанво прибавалются ‚ межлу мфыР. какЪ числишели с. храня- 
ютЬ туже величину ®, явно, что составляющя дроби булутБ или. сд 
АЗЮшся, не вЪ продолжительном” иремени, мене единицы у слЪдовательно 


1208. 22 ес величина несоизыфримал › и сабдозательно , если „Руга 
в . . 


—= 5т 


25 радйусомиВ вошь созьиримо ‘то таненс8 ев сё зифму же рады 
50.18 будетв несоизиийриеиб. 

Откуда произхолишЬ, какЪ пепосрехственное схФястве, то предложеч 
не, колорое соетавляен предмещьЬ сего примфчали?т. Пусть я полуовруж- 
поешь ›, коея радтубЪЬ 1; сстьли т будемЪ сЪ 1 соизмёрима, пои 7 бу- 

4 
дешь макЪ же соизмфрияа, а по сему шангенеЪ сея лугн доелженф быть 
несоизифримЪ ; но папрешизЪ итого изафстно ‚ что тпанесиеЬ оный дуги % 

3 


разенЪ радтусу 1, слфдовательно 7 не можешЪЬ быть соизмрима, и ел5-. 
довательно охружноень круга #5 0 инутетрогто есть песоизлй рва. 

Вьролшэс, шо 7 пе завлючается даже в алгебраючесвихЬ  песоизыф- 
ризахь воличествах., сирфТь не моженЪ  бьмиь корнемр алгебраичесвато 
ураниешя, имъюцуто опредьлениое число членояЪ „ конхЪ предстолия 
сушь совзмфримых; но хажешел восьма шрудно по всей сирогоеши дэ- 
казашь се предложе } Мы ‘можемЪ шокмо повазати › Чика квадратЪ изЬ 
р есть паки велитина несоизмфримая, 

ВЪ самёмЪ дЪлЪ, есшьли зЪ испрерызпай дроби изображающей #08 
=”, то по иричииё что 05. то, будешЪ 


положийЪ Х: 


— т 
г 
Ш 
Я 
7? — и проч. 


или пололИвЪ И, , зыдеть 


1 — и проч. 


3 .—ШЬ НАИ 3—0, нли 


— т? 
$ — и проч. 
НоломЪЬ положи:Ъ 2? величиною соизи$римою, будешь пмбщь 2 =% И 


ТАБ тои п вуть ВВлых числа, и омтуда произойдешЬ 


— = 
3—я 


| и — и проч. . 

Но явно, что «я непрерылная дробь есть мого же рода, чию и 
предполагаемая во второй леммф, слфдозательно величина ел-есть иесо» 
изифримая, и числу 3 отнедь неравная, и Й акЪ кей дратё #38 лоу 
окружности круга ©6 каодратомб и дааынетра сеть несоизиё ритм. 


.. 35. | . 
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(165) Мы знаемъ, что имбюшся четыре ряла, зон суть 
величины количесиаа Ч 8% уравнеши т 0% — 9 - ти’ о 
содержащегося , и ‘мысзиземъ шавъ же внтЪ каждаго изъ нихь 
(чАен. 9+): Во первыхь 0 = Аи -+- Ви НС -- Би -Ни проч. ; 
‘въ семь положены Х = х, ига, их, Ч ху (*,, и нос 
павивь Чи величины въ предложенное уравнеше, оние сдвлаешся 

туз —4у—т-о; не хо. даешь у— т, саФдовашельно 
р —ти А— т. Поешомъ найдешся = т, ошкуда А“ 
= ив = т, 29 — 28 — в ту (5% 


Зт? 
ох змия 
а 


ошкуда В^—=ои С=0; 


/9у.3 
Е 


. — т. 
53 — — „ откуда с = = аи из} 
. зту х 
и проч. Во вторыхь ОЫА + Ви -- Си братии 
1роч.; чето ради Мс, м-ние 2х, 0 ЗЕ, и предло- 
женное уравнен1е ‘сдълаешся тх у ут —-о0; и хо 
даешь у == — т, слёдованельно В- Ти Атет 1П- 
9—_ —итзз и 4 “. 
йдешсл 22 — 2 ку == — —м 

шомъ найд Я яв ы ошкуда А пни В и; 

5 бтху (2 + сту? 21 и 

-: и т .„. 1. 
в оО, оу Вени и С-З: ‚, 


заху — 1 


: `` 2? 
2 — — 12119; и проч. Въ трешьихь О — Ашё + В -- Си -- 


Ри Зи проч. ; чего ради по причин что А и=-фЬ 


иди 9—2, предложенное уравнене салается ту? — 9 
‘Щи с; ‚ло х —о даешь ту -— 1—0, ‘слёдовательно. ВЕ 
‚ Жи А — 1 Пошомь найдешея 27 Е =", ошкуда А’ = я 
Ум у .. т 


: ———щ——щ 


(#) Иё0, вогда 3 кони 769 члена „было иоложеви Ц = АЧА ЕВА 
ЕС 2-Е р аи про и хи А = Вх + С»? и проч, 
= И; то явсмвуетБ, чшо для 0.2 Ан-- Ви Си? г Вие- проч. 


должно быщь АЕ, ит, вм и О (и (А-В би и про, 
= у. 


аня | 9373 


29-9, ( 


* $ 2 — -- а 
), опкуда ВЕРУ и СЕР Ут; 


. Пусшь предложено будешь еще другое уравнеше 

ном за —- Р —- 
—@О--аиПО — и? —0, и положимъ вопервыхь ) — Ац 

-НВ-Н Си тр бити проч. , будешь. ^ т, ик; 

и —х 0 =>, и поставляя чи величины вЪ предложенное 

= 
Уравнен1е; зыденъ м — ах -- аух — 1—0}; но 2-—о даешь 
уУ=1, слБдовашельно ВЕ и А -— т. Пошомь найдется Е 


оазхь 


ау 


чо /— = — 4, у = 
:: ‚ ошкуда А^— и В— = 


— бу (дах — 24) 2 -- ау 


их 


‚ откуда В’ ияС-® 


$} 


2—8; и проч. Во вшорыхь 9 — Аи? | Ви -- Си-ри проч. ; 


= о даешь у ==-л, слВдовательно в = 


а 


р 9 — — 33—47 к ‚ АГ 
томъ найдется Я ааа ‚ откуда. А^ — = : 
С = 2; и проч. Вь шрешвихь © == АН Ви-- Си + Ре и, 
ироч.; что даеть Хо, ит их и 9$; но изъ ура- 
внешя у? — пу-наух — 5 =0 сдфлавь х52о, имфещь уса, 
слвдовашельно р — аи А жа. Цошодвъ найдется и 


Е, ошкуда Аи ВЕЧЕ С и проч. 
яв: 


Тлотреблеше способа лред&. 7086 при сысканиЕ велиёиььр функх 
дан вв пдкоторыхв особенных слугаяхв, а именно когда 
оная лусдетавляется вё вид 8 


(166) Содержан!е мекду ду и 0% вообще опредбляешек 
чрезъ уравцене Адх-+ Воду =о, но сшащься можешь, что при 
иЗвошорыхъ особенныхъ величинахъ воличестаь у н Хх, прёд- 
споящия Аи В Учиняшся въ одно н: тоже время нуллий. Чо 
бы найти какая ‘тогда будень величнна содержан1я ы, надлет 
жить (по тат члену) ныфть уравненте мехлу у н х, дабы изъ 
онаго произвести уравнене между разносшями сихъ нерембн- 
ныхь количествь. Изобразимъ сте послбднее уравнен!е чрезь 
АЛЕ -- ИДУ СА + РАхАу-- БДу* Е РА и пр. = 
:\ приведемъ &56$ на намлиь замфченное въ упомянушомъ `чле- 
н% „ что когда Ан В учинямся вулями. въ одно ив шоже вре- 
мя, Тогда содержаше между ду н 0% опредфляешея уравнен!- 
емъ. второй ‘степени 
(ан: Е О 2) +6 = о, 
чо се  содержаше.  предьляешся уравненем. трешней 
степени . С. 
Фон... Г@У-И @ ес @2)+ „ 
когда А:., В, С, Ви Е сдБлаюшея нулями вв одною и тоже 
зремя, н акк делбе. Теперь предложныъ ‘ей вопрост: накз 
найти ‘оных. уравиеня а, 6, н. проч... кохда: уравнента. между 
у их дано ие будешь? Съ валыиъ явииманемъ всякой усмо- 
шришь, сдблавь вов сокращен{я , что уразнене а. не. иное о 
есть ‘какь.‘уравнене ‘ Адх-р Вду — о, вв котором” ‘Фаать 
предбль содержаня между“ “разностаии Ах подата‘я 
Зуи 9х постолннымяу Шо уравнение СТБ НЕ-ИНОе: ЧИ. Ба; 


7 о, 
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уравнен!е @, в кошоромъ взять предфль содержашя между раз- 
носшями Ах, Ду, полатая ду и дх постоянными , и такъ 
далфе. Напримвръ пусшь. будешь уравневе у — ах и со 
(член. 140), выдешъ. изъ онато медау ду и дх слёлдующее 
(«у — вазу) ду-Н (35 — ау’дх = 0; ошкуда , полагая 
ду и 9х. посшоянными , найдется с1е (69 — ах) ду’ — за удхду 
36х90" — о, изъ онаго , притомь же. ‘положени, сл8- 
дующее 4у9у?— адхду -- 60% == оз.а изъ сего поели 
мато ду — о. 

Ошкуда я произведу сллующее рфшен!е. предложенному 
зопросу: Нешьли при н®кошорыхь особенныхъ звеличинахь коч 
ичеств у их, содержаше а не опредфляешся чрезъ ура- 
знен!е Адх --- Вду — о, шо сосшавь уравнене ‚@, и можеть 
быть оное содержаиге будешь заключаться въ семъ уравнентн, 
которое. есть“ второй. сшепени; естьли же нить, составь урав- 
ненте 5, и продолжая ‘ производишьв АЪйсшые всегда шзиъ же 
образомъ, доститнёшь къ уравченю ‚’ которое опредфлитъ 
искомое содержан1е. Показлиель сшепени сего уравнев!я умен- 
шенный единицею будешь ‘равенъ числу учиненныхь дфйсшвйй, 
Таково есть р®ёшен?е, о коемъ мы упомянули въ 135 члеи8 и 
кое въ слфдующемъ объяснимъ нкоторыми прим рами. 


(167) Вопрошаешся зеличииа дроби ая, въ слу- 


ч28 х--:? Можно положить 


Е 
У =; откуда выдепь, сыскивая предвлъ  содер- 
жа между разносшями: въ положен ди и Ох постоянными, 
=256\.ду и величина. содержашя 82, когда Х — 0, 
будешь 2. 


Я возьму. для -друтато пришвра дробь 


а етой х — 948 - мвУбТЯ которой шребуетсх- зеличи- 
ра ров уфа В 


34 35 случа. х = а. Я составлю уравнеше 


=9, или 9х — 


й 


$5 


еек 257 


(х° — дах чех — 2—2 узах — в) дх= ( — зах —а 
аи, ду, 

Мзъ кошраго вай у 
{3х — зах — 


‚ * 
(бе ва ы 
(ах-а} 
5 
(6 — ба 5) 9х — 
(цах-др 


2 5 
(ах а) (бах -ж. (ах) 1? 
и щакь не прежде. какъ по чешвертомъ дЪИспии я досптигахо 


а; 


ко опредвлению содержантя р зъ положени х —=а, и се чет- 
ы г 


вершое дЪйсшые двлаешь оное содерлане въ положейи х—а 

равнымь — 54а, чшо есшь величина предложенной дроби, 

когда х — а. . 
Чиобы найши величину- дроби Ме ял йе, когда х 


риа 
будешь дута въ 90°, ‘д составлю уравнеше 
{+ — ба х-- соГ. х! дх == (00: 5+ сор х — т) ду, и получу чрезъ 
Ок ь 92а: 9 — Фен ои Ил и ду — 
единое ШоБмо дбисшые или ре и Или 5 т, 
когда сдблаешь Пи. х— ти с9[.х =—0; чшо дёйсшвительно 
есшв величина предложенной дроби, когиах — 95°. Сышемъ еще 


3’ въ случаВ т. И ‘уравненгя 
т-и- №. 


(7-х) дв = (а -х-Н 108, х) р найдется (х” (1-Е 105. х) — 1) 9 
=(— :)9=ду; и какъ положене х = 1 взрребляель в 
члены сего уравнения, то мадлежить приступив ко; 
АЪйоиийь, комторое давить (д”.(Е +105. вт . 


и содержане 82, когля ФЕ, будет = 


абщее и можешь бымь приложено ха: фуннизиь МЕОтИХЬ перё- 


величину дроби 


| 


978 


ифиныхь количестиь, равно какъ и къ заключающимь въ себ 
оное одно шокмо; и шакъ мы о семь предмешЪ  вычего болфе 
не скажемъ, и посшупимь къ оставшимся опредблить наюъ при- 
надлежносшямъ кривыхь лицей (*). 


@) Между БЫЪ Я нахоку за вужное  зАБеь присовокупишь, что хощя 
ваннал дробь . полатаешся =%, однако получземая” иосль ифекольвихЬ 


о нете ы Р р 
АИС величина для ре не иначе разплешея сей данной дроби, жакь 
шоЕмо вЬ случай, когда очая дробь обращается вЪ у ТакЪ . напримёрь 


а 


х й > 
—; то по учиневи одного ди+ 


эасмьли дана будешЬ дробь 
т 


. 85 1 . ь 
елатя получаемая дАя Е везичина у — не ипаче разилешея данной 


аи (= т 
дроби я тута), 
"Св ‘вещь ‘ив преифиное слВдешые шого 


хакЪ шовмо #Ъ случав хо, 


хомя` оная данная дробь и — 9, 
нала, на которомЪ предложенное ЗЪ семЪ член правило основаво; 
Сзерь\Ъ сезо примфчанТя, я присовокуплю еще примЪрЪ: вЪ 154 член 


внаБли ‚ что уравиене ивадритриды „Явпостраловой всшь а — ао = 58, 
в — 5248. 
“—; но когда В 
соГ, В 
ВарЛусЬ 1, тогдз выходииЪ & — 8; и шавЬ  шревбуешея величина” райТуса 
ав - 
. а 246 
вектора 55 семЪ положен? уравияй ыы = › будейЪ 
. - со. В — 5. 
(&@— 218.08 = соГ.Вду, и по учинеши одного дВйсшауя ^ выдеть 
рав у, 6 4% — _2а 2> — а. 
т — О Вдуба, в. о 
52а 
и 1255 посдвдниЙ ралтубЬ авт или: основаяте кзадратрины — 2. 


А 


хли # или — ЛУГВ круга &Ъ 00°, коего , 


_ 


Урзанене сей кривой линеи можно изобразишь еще шакЪ ука кая == 


#—х . 
вос, та и збеньй: ззятад ошЪ зоршины, У ны и, в зеотериь 

7 ро 
крудвоепи круга производителя, което радтуеЬ = = зо разви, б 
Ир случа и, выдешВ у г с ( 31) у то ‘вещь $ цозовно не” КЗадрат 
шриды разадешел. треюъей проорщональной хЪ`чешаерти, окружности:,9. 
радфусу, 


0 наибольших: и нациеныиих8 абсцисахв и ординатахв кри» 
вылб диней. 


(16$) Орлинаша, кошорая больше или меньше прилежа- 
щихь къ ней по ту и другую сторону ординать шой же 
ВВшви кривой линеи, называешся наибольшею или наиженьшею. 
Бываюпуь шакъь же нанбольшя или напменьшя абециссы. Въ 
вллипсисВ двБ ординашы соопа$тсшвуюрИя позкамъ, въ коихь 
касашельныя параллельны оси абсшиссъ, сушь наибольциИя изъ 
всвхь ординашь; такъ же изъ дзухъ абсцисеь соотв®тетвую- 
1Дихь шочкамъ, въ коихь касащтельныя параллельны ординашачмъ, 
одна; равная нулю, есть Наименьшая, а другая, равная большей 
оси, есшь наибольшая. 

Всегда когда .имфешся нанбольшая или наименьшая 
изъ абсциссь, касашельная параллельна ординатамь и предёль 
# =о; акь же всегда когда имфешся наиболыцая или наи- 
меньшая изъ ординить , касательная параллельна оси абециссь 
и предфлъ & = 0. Но дабы обрашиое сему предложеше было, 
<празедливо ‚ надлежить что бы изъ уравненя 2 = © возмож- 
но было заключить, что прилежация ординашы супе меньше 
или больше нежели ординаша У, смотря по шому, наибольшая 
нли наименьшая она будешь. 

Означимъ чрезъ У ординашу соошв& тешвующую абецисс® 
х-- 1, гдБ 4 есть весьма малое колнчесшво, и чрезь 7. ордина- 
шу ‘соошёиствующую абсциссё х— 4; будешь имшь [по чле. 
м замёшивъ что 87 — о: 

|2 3 + я 
УВЕ БиС мот 
Е В и проч. 
Ясно видно, чшо есшьли при точк, у кошорой 22 0; ‘предвлЗ. 


2х. имфеть АИствишельную величину, шо `щаи друтая иЗЪ СИХЬ 
ЗА 


880 етих 


прилежащихь ординаигь будешь больше или меньше ординать У, 
соошевистненной тойже шочкВ; оиб обф будушь больше, есшьли 
сей предЪлъ будешь величина положительная, и меньше, есиь- 
ли отрицашельная; въ первомв случа орднната у’ будешь наи- 
меньшая, а въ друтомь наибольная. Еешьли же при шой самой 
точЕВ. предфль #2 будеть нуль, а 9 дЪйствительное количе- 
стиво ‚ ‘по опо причинф 910. с41е послфднее количёсиво въ выра- 
женихь орднвать Уи 2, ныфешь знаки разные , одна изъ нихъ 
ие можеть бышь менше или больше ординащы у, ‘вимьди Ару 
тан не будешь больше или меньше оной; и вЪ семъ случав ие 
выдеть пи наибольшей ны наименьшей ординашы. 


Но когда прин ой же шочкВ 92, 82 п &2 будуть нули 


5 

г будетъ вибть дБйсшвншельную ы м оианиу, шога Уи 7, - 
будушь мевыце у, есшьли оная дайсшвительная. величина бу- 
деть ошринашельняя, и больше, емтьли положишельная; въ пс- 
рвом случав ординаша: у будетъ` наибольшая , а въ другомъ- 
наимепывая. Вообще ,; дабы ‘при какой ниесть шочкВ ордина- 
та у быль наибольшая или ‘наименьшая, надобно, чтобы 
обращающиеся при сей шочк® въ нуль предвль содержантй ме- 
жду разносшями ея функши, по порядку взамыми, и-сшменяияе 
яп Дх, 4^*, ДЖ, и проч. разиосши абециссы х, были въ ие- 
чепиюмь чисАф; и оная ордннаша будешь изибольшая , есшьли 
ТрредвлЪ., вепосредешвенно „влЗАующи за поСлЬдНиМЕ иЗЪ. 
ууъ, которые изчезли, будешь величина отрицатбльная , и 
шая , естьли положительная. По разсмошрни уравие-: 
5, надлежишь разсмошрёть макимь же образомъ и- 
Уравнен1е 5 =, и„будешь знашь вое, что можень относиться, 


къ анболешивъ и ваимевьлийь ординашаиь, и абсциссамъ пре: 
ложенной кривой линеи. . 

"(т69) Требуюис: : наиболунИя и наменьний, р Е 
набсциссы въ кривой линеи, скоея ^ уравнене убаравху 


—= [3:3 


(черм. ХХХТУХ)? Во первыхъ улобно внафшь можло, что въ 
иачалё координамь А двф 1 шви кривой льнеи  префезютеся 
шакимъ обьазомь, чшо одишг изъ нихь имрешь кабашельную 
параллельную оси абсциест, а друтая касашельну ю параллельную 
ораинашамъ ; в0 виорыхь изъ ураьнемя кривой линеи найдется 

дель 1 У 9, 

вх зу: ах? 05% ау — ах 
и поелику положене ау — 5 = со ©) не дфлаеть предфль 
Е нулемъ н величнна, кошорую оный Оль 10то Получаешнъ, 


—› 


есшь ошрицатшельная › шо сл$луешъ, что есть. нэиЗольшая 


з з 
изъ’ ординать при 10488 О, 14% х—зи9н у='иИЕ 
шретьихь , изъ шото же уравнешя выдеть 

за" —_бх (#* —б 
во бы 68 (ИИ 6 
95 ву 3" * 008 3х ау 
и поелику положеше 3 — ах =-о ве дБлаемь предзаЪ т пу- 
лемъ и произходящая ошъ шото величина его есть о шриплшель- 
ная,‘ Шо сльхдуешь , что есть наибольшая изв абсциссъ при 


точкв В, гдЪ Ут и у=зУЕ Сей самой точк® Е соош- 


вБшотвуеть еще другая ординатя ВОТ $; но когда 


положительных абециссы меньше АЁ, тогда Каждой иЗЪ 
нихь соошоБиствують шри ординамы; и такъ почк® Ш свервхъ 
ординаты ШО, кошорая есть наибольшая , сотовисшаунть еще 


_. 3— 
2:8 друшя ОЕ’ — ут: Ув, 2, ПЕ -—“у 74 —чиву 2. 
Наконець дё ввави АС’ АН простирающея безконечно И иИМАЮШЬ` 


{*) Котда её урзвнене веть первой сшецеви, Шо безЪ. зсяваго. ‘иззяслен1я 32% 
`°  влючидь должно, Чщо ‘вещь наибольшая илинаименршая величина, 


#36 
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асичптошу КЁ, коей положене  опредёляешех чрезь АК = 
а (* 
8 (#). 


ина ”//А—”/Э ЗА ———А———/—А—/——а_— 


(#) Ординату ЕС’ аыпорБ нашелЬ поетазляя 8Ъ данное убавнене уз -Н 3 = влу 
а3— — 
‚„вибсшо х. равную зеличиву "У 4, и произшедшее уравнеше уз - 9У4 


3 94, . 
= = О раздвля пауз Уз = о, ТакЬ же нашелЬ и ордивашы РЕ’ 
эре’. 

Положене же асимпшоты опредфлилЪ по правилу, о коемЪ онБ товорихБ 
ЗЪ 138 тленб, а именно такЪ: Поелику вообще, когда вЪтьвь кривой ли= 
нен простирается #Ъ угл коорди патЪ положимельныхЪ , усфченизя” аб- 


сдиссою подвасашельная =» и перлендикулярЬ изЪЬ начала аб 


ецисёБ до касашельной прошянушой — ух 9; то посшавиьЬ вм&сто 


8 и 9 иЗЪ величины, будешВ перфзя линея = у ($ ие) == 


373 +343 0х7 — _ аху _ 32 — ау. 
я а, и друма ту (2) - рат 


и как. по свойству кривой линен безконечная ея вётвь прости раетея или 
зЪ углв абсциесЬ положительныхЬ и ординатЪ отрицательных ‚ или 5 
Уга® абсциееЬ омридипельныхЬ и ордияат положительных › шо най- 
денвыл выражен!я , дабы ибтли быть принаровлены к опредъленю поло» 
жешя асииптошы , надлежитЬ перемёнить на см 


пошомЪ оли &Ъ оныхЬ, какЬ х шакЪ иу, — 1, поелику м и у 
—а.1 


‘оч 


купио зозрасшаюшЬ , получишь АК = —— тя = т 
. . 9.03.00 +9 --3.5 


ож А", . .. - 


—3.5 ., 
Здфеь для упражнешя ^ и навыка 8 опредфлени наибольтихЪ ‘или яаи» 
мень лихЪ величинЪ мы предложимЪ. еще нёкоторые примбры, изЪ перзо- 
начальной" Геомешри взящые › 35 коихЪ безБ помощи Тейлеровой веоремы» 
` стио собою видно быше наибольшаго или наименьшато количества. -.; 
х) ИЗЬ шреугольникоьЬ имфющизЬ одну и ту же данную площадь, опре- 
хй. 


ЯЗлить шошЪ , колораго перимешрЪ есшь наимень 
Сперва опредфлииЪ паковый преугтольникЪ предполагая. основан! е и `сАВА 
ственно пакЪ же и высоту его данными, ОзначимЪ оснозанте чрезЬ @ и вы 
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соту чрезЪ фу а одиу а одияБ изЪЬ 'Б отризкозЪ оснезан:я чрез ух; мы будемЬ 
нить ани О иены = напненышелиу — холисеству , 
потомф из’звляя онив выраженю чрезЬ у и ззирая ва ут ау Я 
НУ —хУ--И ва85Ъ ва уразвеме  кризой лицеи, получим 7 ре 5 
х __ «а—х Ур иду о: 
уда = 5 уа— 2 УТУ а ха-м * ? 
зыдещь я У (2—2) НИ (а- у» эы, РМ (ах ик 
(И чакЪ преухольникЪ при данномЪ основан и и данной площади тогда 
иизешЪ наимевышй периметрЪ , когда есть равнобедрениый, 
Теперь положимЪ, что основан треугольника и слфдешзенио шакЬ жа 
и высота его перемфняются. ОзначныЪ основан е чрез и и высошу чрезЪ- 


х, мы будем низ имфмь Яд . ‘ТА 5* данная площадь треугольника, К 


ошкуда 


=? * 
уи ИЕ а-я ну = 
Ву сч] нас иениие у жолизеству; ошкуда выде 22 = 

4 
2(25 не —е-+ уе) 5) э-е-И)_, 
————50, 
х  зуйче о ) 
= ЗС и м УЗ, и ноелику 
* 

ши = Е = ", будеть м: 3:4 Й шакЪ шреугольникЪ ири дан“ 
ной илощзди шогда имеешь яаименьшй перимеярЪ , когАз есшь равно” 

сторонный. ” 


ПосмомримЪ ‚ какой будешЪ треугольниЕЪ , кошорой при шомБ же 
данномЪ перимешрё имбешЪ плошадь наибольшую. 

ПоложимЪ сперзз. осповаве искомаго треугольника и слёдешвенно шакЪ 
же и сумму двухЪ ‘прочихЪ сторонЪ данными. ОзиачиаЪ ихЪ чрезЪ а и 5, 
аодинЬ изЪ омрфзвовР основатия чрезЪ и соошзфшсшвенную ему спорону 


ь 
ЗреяЪ 2,мы будемЪ имёть зат = ал? (фа), ва и 


УЕ о и ЕЕ ам изувая = = фа — 4 53 хе 

наибоаыие у иоаиеству, ‘потомЪ изЪявляя се зыражеше чрезЪ у и взи- 
рая на у = У аи) але каКЪ на уравценте кривой лииеи, 
2 вошорой одно изЬ. поетоянныхЪ количестаЪ вз8то за сдиниду , получииЪ 
За те НЫ 9—2 4, $ откуда выдейЪ" 24(2ах—а*-+ 5") 


5= 4$. 18 рака ро 
‚ Е4Ихихть И шакЪ паки шреугольникЬ при даниоыб оснозан{и и дан: 


. 
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засгла  имЬтЬ паибольшую площадь, когда есть равно 


белианный. 
Т перь положимЪ ‚ что ‘оспованте треугольника И слфдетвеняо тпаёЪ же 


я высоша сто перемфиавитея. ОзначивЬ основаны ч, е3№ ии высому чрезЪ х, 


, Я Ия 
а перямешиЪ чрезЪ $, мы вудезЪ шь И2Ух -+% -инудхе-и в 
— наибольшему колисесиву , или, сысаБь изЪ первато уравиетя 


ии ий. 


— чамбоа- 


и 
- и постазивЪ во виторое , о 
2 . 

92 


аи.) жочисестеуу ошьулаь, эзвачинь сте выражене зрезЪ 9, вЫЛЕТЬ 2? 
ви о, (фи и — би он ИЕ. И пы 


ии 
пави шреугельниьЪ при данномЪ пернистр® шотда имешЪ наибольшую 


плошаль , когда сс равнестороиный. - 
2) ИЗЪ прамыхЪ колусовЬ имвющихЪ одну и ту же толщину опредё- 
лишь шош}, вошораго цБлан. поверьхность есшь изименьщая. 


Пусть д высаша , и радТусЪ осповая и 6? толщина искомаго конуса у 
п из В о 
будешь иибшь Ту Х — 43 ;или ти? = 323, ижиеыти У я и" = нануиена- 


1/3 а 
зиели колисеству, или, вместо в посшавивЪ равную величину гу ‚ 
рю 4 _ В ‘ 
ее 2% 22 найжиеньшениу кодисвстеу; потомЪ означияЬ Фе 


в р й — а 
зыражене чрезЪ у, найдешь 92 — р + 


оатх' — аИзатж-роа 


и — 
ах(зап Ноа’) . 
—— = 
с 
Зазт 3 — чвах — безо а. . - 
О, ИЛИ ид — ба3— овИзаз 04 
ета — 90 ? У зат 9 


у ошкуда выдешЪ 2х8 — 12 3 хЗ 72 1203 7%, тм 


з- — 

3 — аз 
2ауЗ, и чрезЪ шо будешЪ Ы ( ву: 
хонусЬ при данной шолщинё тогда имфешЬ паименьшую поверьхноешь, 
когда квадрашЪ высоты сто &Ъ ивалрашу дламетра основанйя. какЬ 2 ВЪ ль 


24а и зы 


И шакЬ прямой 


Естьли напрошизЪ лого иЗБ прямыхЪ конусо имёюшихЬ одну и ту 
же данную поверьхность, требуешея шот\ , кошорако шолщина еешь’ наи» 
большая, то означивЬ” данную позерьхноешь чрезЪ $, будешв  имёть 


ам 22 х и ‚ вы 
ти лин “и Е папбоаышееу волисестеу у или» вы: 
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м посшавиЬ 50 второе; 


. я д ; 
ве чрезЪ у, найдешь 5 р 
. оь Уий 3 
или *—4пи’= о; омкуда зыдешЬ =: и == БУТ. Й шакЬ паки 
2ут 
прямой копусф при лапной поверьтости шотда иябешЪ наибольшую тол 


стопу; вокдз каадранЪ высошы его 5Р вадрашу даметра основан какБ, 
2 кБ 1. . 

3) ИЗЪ прямоутальвико пирашихР одву в ту же дампую ПлоАДЬ 
опредфлить шон/ь ‚ которага нерим. шой есть наименьний, 


Положи Ъ х основаиеыЪ и 9 Яотою искомога праМиугольника,  пусщь 
а. 


— . з == 42} — 
плошадь онаго ху ста"; будешь 2(х-Ну) изн) = 2( = 
а, сирфчь иско- 


нап иены жолигсст ау, и оттуда над нех саая $ 
мсй примоусольникЪ есть равносширониый или“ кездрать, 

Шсивли наирошиа® того изЪ прямаутельниковЬ иующихЬ данной пери» 
мевроЪ требусмел мот, кошорага нлешлть егшь иаибельшая, шогоэпачияЪ 
ху чрезь Б, будеш хутор —х) вх — № = наибольшему колисе- 
стиу, и оттуда пайлется #=8 иу = › сирбча паки искомой прямо- 
утальшиЪ веть равносторониый или квадузиЪ. 

4} ИзЪ. прямеугольныхВ параллеленичеловр имфи-щи<Ъ оду и ту же даны 


вую толщиву опредфлишь мошЪ › хотораго дблая поверьхность есшь наи 


менитя, 
Сперва опредфлимЪ шаковый парзллелепипелЪ предполатая одчо изб 


Газмфрейи его, изпримфрь. высоту, ланцою. О шаньйЪ оную чрезЬ р, 
пручтя два ралыфринуя чрезЬ хи уу и давную шолщину чрезЬ 2?; мы бу- 


ЛЕмЪ ‘имьить бху = а3 и 2ху 6х РВ) = нанненыше,ну колитеству, или, 
изЪ перваго ураваеня сыспазЬ у = Е и посшавиеЪ ‘во зиораЕ,: . 
ы “-Н 6х 7 12 нанииеньшоиу калисеству } омлуда найдется х—= 
Е ии 1=ау= и шакЪ прамоугольтой параллелепипедь` пря данной ` 
высот® бои данной шолщиив а3 могда иязешЪ нанмейншую поворьхлосвь, 


когда основане его сеть нвадраий 
Т черь веложимЪ, чшо высотна плраллелепипеда и слёдешвенно шакЪ же 


и каждое изЬ разибреый основал его персмъилющея, О изучив свысоту 
презЪ 2, мы будем ‘иибть Х — 6 иузау я п 2( 29а т 
наниеныше. ну колибеству; оттуда вайдешся ха, ‘И’Носему? шаБЪ же 
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ыы 


х=аиз та. И такЬ пряжоугольной параллелепипедВ при данной толщи“ 


`В шогда имфешЪ наименьшую позерьхносшь, когда есть равносторонный 
з р р 


ЭСЕ чреВ: Е опрёзокЪ АО. чрезЬ лу мы будемБ имёть СМ = РО ти 


или. кубЪ, 

КЬ-шому же заключен ю досшитнешь и прямо с^ЪлующимЬ образомЪ $ 
которой образЪ чишашель иожейЪ прилагашь кЪ другийЪЬ подобнымЪ во- 
прасамь- - . - . . 
^ Шубмься, уи а юри разибрентя искомать параллелепипеда и-2?. данная 
полмщина его; сосшавь «и уравненуя ху 72 23 и 2(ху-- ха--у2) = нои- 
зенышемьу колисеству; › получишь. по учинени. дифференщальнаго изчи» 
сленя, и два уразнеям уз х-- ха ду куда о иудх--х9у 
у адя-гаа-я94-19==05, кои по сысвани, идЬ Перзаго 95 и 
по посшаневлени во` вторие, даюшщЪ 

(уф) дя. (= — #8) ду о. | 

И какБ вс услошя волроса выполнены и два’ дифференшала Эх, ду осша- 

юшся иб зависимы друтЬоошЪ друга, 110 ‚ дабы послфднее предназисавное 
уравнене имвло мВео; надлежитЪ чтобы предстоящуя ихЪ, каждое 06060, 
были равны вулю ; слдомтельно У- 2820 их — 2 — О; ‘чо да- 
еиЪ 55 и у. Ис макЬ при размбреня` искомаго парзллелепипеда 
равны между собою-и зеличина. важдаго изЪ ниХЬ опредфляешся чрезЪ по- 
средсшае уравценя ху = 0? ; кощорое ббращаешея вЪ се 143 = а, дающее 
иди а. ” 
“_ ТешьлиснапрошавЪ шохо изЪ` параллелепипедовЬ ниБющихь одну и шу 
же данную позерьхность шребуетея мощь, котираго поляуина есать наиболь- 
пая ; шо означизЬ оную поверьхноешь чрезЪ 2", доститнешь кЪ пфмЪ. же 
дифферениальнымЬ уразненяыЪ, и слЁдовашельно кЪ шому жезаключению, 
что ‘и &Ъ. прямомЪ вопрос, ° .. =. 

5) ИЗЪ шреугольниковБ впиганныхЪ ВБ данномЪ. круг: опредёлить 
шошЪ,. копорато площадь ееть наибольшая. БЫ ` 

Сперва #Ъ данномЪ крут опредёлимЪ шаковый шреутольниЪ. АОВ предпоч 
лагая его сшоящимЪ на данной хорд® АВ какЪ основанти (черти, 24). Для сето 
влумоимЪ изЪ вершины О на хорлу. АВ перпендикулярЪ РО, и изЬ центра С 
хруга ва сей перпендикулярЪ и ту Же хорду перпендикуляры СМ и СР, и озна- 
ЗИ: радлусЬ СА, — СР, чрезЬ а, хорлу АВ’ чрезЪ 5; перпенликулярь 


= . —. 2? 
ии ть, роте, —@= и а = 


паибрани. и окятеет р битуда, изБазиЕЬ” Ме зыражеше чрез у» зы 
2—8. 0х . ` : 
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Теперь положичЪ, что хорда АВ всеглэ перпеидикуллризн #Б дамешру 
ЕГ перемфилешся, каёЬ и перпендикуляр" ЕР. ОзначияЪ сси перпевдикуларЪ 
и < И2ах -- 48 = неибовь 


зиемиуполихеетеу; отгуда выдеть х —- И мань изЪ треугольников 5 


эписанныхЪ вЪ прут изибальшую ИоШадь. нувюций есть равностеронныйь 

Чтобы опредЪлини шошЪ изЪ снхЪ винсавныхЬ треугольников, вешо- 
раго перимешрь есть наиболью! и. 0 вообразив\ с66% какой ниесть 
зписапной 8Ъ круг преугольниЪ АПВ, озиачниЪ уголь АСВ арезЪ ш, 
предполагая ето постолннымь , и уголь ВСО, кошорой пусии- пероитилошь 
сл, зрезЪ Фу иы получиЪ АВ = заб ВО == за бт. ©, АБ 


гой. но) = зайп. (п -®) и за(болеьйи. ово. +) = 


чрезь #, мы будемЪ имёшь АВ 


наибо вицели) колисеству } откуда вылешЪ СО. $ — [р. Зи. а 
- согтсоЕ. то, или со — — (оо еоГ $ -—ви.2 бо, $} — 
Ф И маБ 


— со? что дави 7 —@+° ил» фт — 
при посшоянио угль АСВ или вес шоже при постоянной хордв АВ, 
искомой треузольникР чсшь АЖВ. Теперь Положи Ер = х, будешь АР= 


Уза=- 57, АЕ — Узах и зУзах-- зУ’зах—" = намбольшемир ко.яи- 


зеству; откуда найдется Иа; (х— а) Узах их за. ИтякЬ 


паки искомой шреугольникЪ есть разасторонный- 
6). ИЗЬ' прамыхЪ  копусовЪ вииезиныхЪ. #Ъ даннохь шар опредвлиши 
ош, кошораго молшина еешь илибальшая. 

Сей вопроеБ , какь и другии подобной ®Ъ поверьхносши понуга отно» 
сяиийея. гораздо легче предЪидущаго , и пешому чишашель удобно самЪ 
разрАтить его иожешЪ. 

Во веЪхЪ сихЪ предложенныхЬр пами прпросахЪЬ быпие нзибольнихЬ 
или павмевьтихЬ количестиБ само собою, безЬ пом-Ши ’Тейлоровой есорс“ 
мн , яветвуетЪ. ТаеЪ напримЕрЪ вЪ первомЪ вопрось явно, чво какь при 
‘уменыценги мэкЪ и приувеличива и высоты треугольника периметрЪ ето 
до безковечности увеличиваться должень, дабы оный содержалЬ муже дан 
ную площадь, в что шакимЬ образомЪ имфетшся периметрЬ , ‘к.мпоратго 
зеличина будешь наименьшая, РазнымЪ образомЪ льно, чо какЬ при уме 
вышсни , шакь и при увеличизан!и высоты треугольника площадь ето до“ 
безконечноеши уменьшашься должна, дабы оная заключалаех вБ шомЪ же 
дзнзомЪ периметрв; и что тавимЪ образемЪ имфемсл площадь» которой 

зличина будешь наибольшая. И шаЪ далбе в друсихЪ вопрос фавсу- 
дать падлежиюЪ, вех 

Правда зЪ пятом$ войроеф ступсительно кФ периметру остаешся 2Ъ разу 
жденисего соинфийе потому чшо оный периметрЪ не мёжду ‚Нулдии , ааежлу’ 
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3$8 — 


пулемр и двукратиьы? лиметромЪ круга содержится, по се сомнфе шёыЪ 
рэзьфшается, Чи ваздрашЪ неримешра равносторопнаго в5 шеыЪ крусё вии 
саниаго треугольника есшь в 97 прашф болфе ввздраша радфуса, между 
‘ифыЪ вар квалрашЪЬ ‘авукрайнаго Д?зметра полько #Ъ 16 край боле 
погоже каадраша радгуса. : 

ВЪ прочемБ часто для узизыя быпя или небыййя паибольниго или 
наимевьшаго количестаа, кромф Тейлоровьй егоремы, ИожешЬ служить еще 
шо самое злгеброическое выражен!е ‚ воторое уравнивавтел нажбольиие. 7 
или наиленьше.нф колигегте). ТакЪ наприм®рЪ зо влюромЬ вопрос, 
ау аз. аа 


зыраженте ро + обращаясь , ошЪ постоновлешя о и. Г вм$- 
спо д, ВЬ 1, показываешЬ ‚ чшо дфйсшвительно имёешся маковая для х 
величина › которая дЪласиЪ его и озиачземое имЪ количество наимень» 
шияЪ. . 

Мо когда ни тЪымБ ии другимЪ образомЪ о быш изибольшаго или 
наименьшаго количества удосшовёриться ие можиг, то не заключая еше 
изЪ шого о нобынии опаго, падлежитЪ употребишь "Тейлораву агорему, 
которая уже несоинфиныиЪ образомф покажешф шо или другие» и кошо“ 
рую «Б сему предмет первый приложнлЬ Маклорень вЪ сочинени сво- 
ейЪ Тувмне оЁ Кижора, 
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{:ч0) Пусшь.У шакая будешь функц я, что 2=Х(-Р 

Е 
ТАЗ Х есшь функШя количества х, моожишеля х — Г въ себ 
не  заключаюцая; будешь =Х + (=— 15, означивъ 
9х 


эх : а АХ, 
зрезь 5% предълъ содержан!я 2 Мы озпачимъ шакъ же ЗрезЪ одь 


зрезь 2 предфль содержания 


предвль содержаня 5 


д2х 
}, и мавъ далье. И посливу у == Л не уничтожаень выс 


Ах 


раженя т, шо въ семь положенш будевь наибольшая или 


аименыхая ‘величина, емотря на то, отрицательною. или 
‘ноложнтельною-’зеличиною. фунышя Х омЪ того сдфлается, 


Естьлн 82 = Х(х — 7), о будешь 72 Х(х-—})+(х =, 


5 = 2х Е 4(х Г) = (х —УУ. 2; и какь положен 
%=—, уничпожасть ыы ‚ не изтребляя а, то. не можель 


бышь. въ семь случа$ пи’ наибольшей ни наименычей величины. 
У ._- 2: 
Еомвлиа 21 Х(х—}}, шо будеть ел 


а-я (ив Г: 
наб 1$ (х У Но {х Л) РВ п как 


Бе 
2: уничтолаеть в, не изтребляя 8 
чиго вставливане } вито =, учинить у нанбольшёю ИХи ие 
ииенушею величиною, смотря на шо» ‘отрнцатшельною “или 
положишельною величиною функия х озь ` мото сдвлаешся, 
Й шакь явошвуеть, что ‘есшьли = (х — 7 ит число не- 
четное;^ го. всшавлива те { вывешо хо должно учинить у нан: 
большего: или. наименьшею‘ величиною ; смотря на шо, ошрица? 
шельнот Или -: 1охожишельнотю ^ величиною функция УИ 
поло саБлаешеау но есть ли ‹4е число ‚равных 


ить, у ни паабольшее НХ  вимевыЕ шеи елячиной 
Пусшь у макая будаи пез Ани Эх 


Х(=-Ла- =) - в) иироть 9 
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и проч. дБйспвитмельные я, между собою ме разные, и функшя 
Х ви ихь просто, ци ихъ умноженныхв на какое инесшь 
количество въ себБ’не закллючаенгь; лю-воелику ни д — } о, 
ни хило, ни х-- РО, и проч. увичшожить Ее не мо- 
дешъ , каждое изъ сихь зставливан!й можеть учинить У наибо- 
льшею или паименьшею величиною ; наибольшею ‚’есшьли вели- 


чина, въ.кошорую ошь цюто 82 ‘обратитюя , будешь ошрицале- 


льная, а наименьшею ‚ естьлы положительная. 

(175) Требующея въ предложенной кривой линеи почки, 
при коихь субнормаль,, приемлемый за Фуцкию абоциесыох, 
есть наибольшИ или нанменьний ? Означивь оиый субнориаль 

2 А 93 8% — 
чрезв 2, и предфль содержантя д= чрезь 51, будешь 5==0, 
93 
9; д 
при сей точкБ обращающихся. въ. нуль, было ‹ исчетное у 


— 20 9% —_ дл 925 97 095—037. 395.9 2, 
о изъ уравиенёл о ВЕДЬ у 


— В ме 38, и проч., слфд, в проч. Мы. воз- 


емь АЛЯ примфра кривую линею , которой уравнеше д — 
= не (черш. ХГ), и у кошорой = Зла — 483, 019 — ве 


пошомъ надлежииъ, чпюбы число’ предфлозъ 


24" у 922 
939 — заглох 5.9782 . а кар 
: (у, у 9х н. проч. И какъ ры 
ны, шо мы положимъ сперва за — бх--о,; откуда. вы- 


аз 
‚= ти —#; чо иовазываеть, что абсцис- 


деть = : 

& Ар, =, соотвфшетвують ив® ораннаты РЕ, ОЕ’, 
коихь” каждая равна 1, и чшо обнИЙ нормалей ЕК, ЕК суб- 
нормаль ОК. есть наибольший изь воъхъ, позеже учнненная въ 


формулу" Зе о всшавливан1я двлатшь вв равною — 2. Мы 
замвтии? , рахь Шого, что чрезъ начало оординашаь А 
проходаяшь даб св®шви ‘кривой ливеи, кошорыя въ сей шочкВ 
инзють касатольною ось абсциссь (2) 


в льфф риа ЗЕ 
о, За’ Е СиЗБ ' часе 


© Га 9 В уравненуя 5% — 053 5 ву 
21-0, ° волоки Е 


— 29Е 


(142) 'Требуешся еще найшши почки, при коихз АТ 
{черт. УП); приемлемая за функнтю абсциесы х, будемъ наи“ 


большая или наименьшая? Положи АТ — $, 0; и иадобно , 


93= 2% 
ао зн? р И Проч. обращающихся при 


что бычисло предёловъ 2, 


таковой шочкВ вв нуль, было печетиое, Но 1—0 = = = 
2% 0%У 0 —. Яя 9%у з ы а= ау бе 
7: =) = д —— 7 (: :) 95 + 27 (= э ) у — 5 = ав —— 
ах 2 м. ^ 9? у 93 ях д3у х 
Ув) САД М зе 
— ву 2 ‚и проч. (*). 


И тавъ что бы найши сю наибольшую или наииень? 
шую величину, Ннадлежишь положишь #2 о, и непреиённо 
падобно чтобы величины количествь х и у найденныя изъ се- 
зо уравнешя и изъ уравненя кривой линеи, не уничтожали 


найдешь Я — ву Яо има, уро; и канЬ изЪЬ еихЪ вели 
чниЪ количества х зсличина х— о «Ь зеличиною количества 9—0; 
удизлешзоряетЬ предложенному хупавнентю 5% фаз -- "у о, шо 
заключишь должно, чшо у сей кривой ливеи есшь крашиая точка; по 
мюмВ азяяБ лрутой ра3Ь ‘дифферениалЬ , полагая Эх и Эу постоянными , 
изйдешь (13° — бал) 9х* --24 9у°— 0; и какЪ положеше я — оси 
у о всьхР членов сего уравнентя зЪ нуль не обращастЬ › по заклло- 
чить должно, чшо есшь токмо двукратная шочка; наковень разрёшиаь, 


4е послВдиее уравнеше, зыдешЪ вБ положеши хто иусо, (2 
— о, или 99 = о; что показываешЬ чо обё э$щви #5 вей шочк 


мифютЬ ось абедиееБ своею касательною, 
{#) Призайдешы сихЬ зыражешй ампер упошребилЬ правила изЪяененныя 55 
137, 158, 159 И 160 членахЪ , а имевиа таёЬ: ИзЪ уравнентя ви х 


пизешЪ по 137 члену 91=у5*) ду — 9х и Е = 
ах} 


= 
59(5 р 2 т 


‚› потоиЪ по 259 члену. находить 


октуда умножая на 22, получщет 


ь 2794 — 


а. 
— 9-2, и разавлля на 92, имфетЪ &= =-Л У; и пак д» 


дБе при друтихХЪЬ выражениях шослупаешЪ, 


др» ИАН СЕГГРАЙ р и изчезнеть, то изллежииь чтобы оныя 
величины уничшожили  шаръ деи =, не изюреблял однакожь 
=, одинуЪъ слозомъ, надобно чшобы число снхъ изчезанипихь 
чрезь ясшавливаие прелфлозь было нечешное, счишая отъ пер- 
ваго, со изключеншечь его, до шого, которьй непосредственно 
слфдуеть и имфешь дЬйствииельную величину, 

Естьли вмёсто разности количесшва х, разносят количества. 
у будешь полагаема постояннито, по изъ уравнен!я 2 — 2% — т, 


- р - у 
р 22 — ух 88 — уд оба 295 Ая р бе 5 
НаеВ У аныя  Хдз Гама 58 258,5 
: 2 
у НЗ, и проч.; в положивь с” 0, надлежить что бы 


232 9%, 955 
823? 94° 05 
проч. было печетное, считая ошть перваго, со изключенемь 
его, до того, которой непосрёдсшвенно слёдуешь и нибеть 
дьйсшвительную величину, 

{173} Мы возмемь для примёра кривую линею, коех 
уравнеме вх" -- Ш -- С -=0. Изь онаго найдешь 

о (92)? 

лам у - РАЯ — 2% (22) 


= 


число изчезаюциахь чрезъ всшавливане предёловь и 


2 


- 253 95 9? 
ва— 2 — бру?: р 
== ее) Уи; но уравнение 
ву 
ах -- бу (82) —о и уравневе кривой линеи даютз х—о, 


— с 
=—-—, 


и оныя величины не обращающь 2 въ нуль; чего 
® . 
ради три сей точк® линея АТ. есть” наибольшая. ‘Такъ же 


изъ уравненя 92 = — 57, получишь 
^ У 


ахг 2 


2 9х) 2 за (3) — бах дах 
2 = Ву 2205, а Ув, 
> ах? 2 а . 
потомь Бу - ах (5у =0; иб оное урашене съ уравненемь 
3 . 
кривой линей дающь у о. =" $ Чего ради при сей 
та 


Ярутой шочк& линея АТ паки есть наибольдая- 


О шогкахд перегиба ц возврата кривыхв линей, 


(174) Когда кризая липея АЕК (черт. ХТ) со сторо- 
хы осн АВ сшь Часши вотнуша и ошЪ часши выпукла; шогда 
почка Е, ошафляющая вотпушую часть опгь зыпуклой, назы- 
вается глогкою лересыба, есщьли кривая линея добтинтнувъ до 
Е не престаеть продолжашь. пути своего въ туже сторону з 
и 210гкою возврат, естьли она въ пути своемъ возвращается 
хь началу. Ясно видно, что въ кривыхь, линедхв иизюШихь 
шочку перезиба, при непресшанномь увеличивани абсциссы 
АР часть АТ дачешра ЛВ, содержащаяся между иачалойь 26 
сциссь м и пресофчешемь касашельной съ онымъ даметромъ, 
иепресшанио шакт же’ увеличюваенся доколз точка `Р’упа= 
дешъ въ Е, посл8 же сего опа. убываешь; ошкуда слЗдуешь, 
‘зшо АТ прибсмлемая за’ фузкиию. абоцисвы ‚ ‘долженстшвуешь 
узннишвея  наибольтею: АБ, когда шочка Р упадеть на иско- 
мую пючку Е. Такъ. же въ кривихь имфющихь шочву возвра- 
та, при неиреспайномь: возраешащи части АТ, абецисса АР 
возврастаешь же доколВ” очка То упадешь вь 1, ПослБ же 
сего. она убываеть; ошкуда слФдуеть, чшо АР приемлемая за 
функцио АТ, долженстшвуеть сАВлашься наибольшею АЕ». кот 
точка Т да упадешь въ Ъ. (%*). 


И шакв лзв. сего: слБдуешь, чо’ для. опредфленя ‘и1о- 
`чекъ перетиба или возвраши, надлежишь шокчо положишь или. 
9.0 или Е О; и ПОСЛЕ изСлЬдОваШЬ, действительно ли 


5 - изнребляющихся ‚чрезв вставливан1е предфловъ БдНЕЕ 


решены 


@) Сиотри причине кЪЕчлену 136 


394 —, 


нечешное; считая ошъ первто 22 или Е со. изключенень 


его (*). Посему [чрезъ предложенное выше Заключить МОЖНО , 
что] кривая линея , коея уравнене ах? Буз-н с" = о, претер- 
пфваешь  перегибъ въ двухъ точкахь, коихъ координаты сушь 


з— з 
==, ихы 5, У: о, 
У Уз 
= —_._- 
{*) АзторЪ здфеь предполагаешЬ одпу и туже формулу а =о, когда раз- 


ноещь количества 2 возмещея за постолниую, или ры — о, когда ра- 


зность количестка у примется? за постоянную ‚ какЪ аа опредфленуя то- 
чекф перегиба, токр и для опредфлешя шочекЪ возврата; чшо кажется 
промиворфчеаЪ шому , чшо он предь сииЪ лишь изРаснилЪ, ибо, по оно 
му изЪнепенРо исшинная для опредълешая почекЪ возраша формула должна бы 


р 
сх 
< = о, кошорая по совершен  означеннаго дЪйспии 
=). 
” ы 2 Е 2 

ко, х 
едЪлаешея — 552) о или > —_0О, когда разность количества 
ыы 5 8) = › котда р х 


зозмется за постолнную , или 2.22. = о, когдз разпосшь количества у 
ы Е , 


тримешся 32 постолилую $ однако же #Ъ самоыБ дфлб шуШР ившЪ. ника- 
кого ирошиворвчя, Иба, беспьли при напбольшей яли наименьшей ордина- 
шф касашельная бываешЪ нли параллельна оси абсцисс» , или параллельна 

. 282 — т) 
храннашамЪ ; шо ластвуетЪ, что какЪ формулу — — $3 Пк и 
- 9х 


9х . 
формулу в) должно урзвнивашь пулю дволкимЪ образомЬ 


2а* — 5%) _ 9х . 
или просто, по веть шакЪ ——_- ет #2— 3) т —°* и мо- 
му — 2х 928 — до. 
#=о, 5—0 ›а ыы 57-6 5.9 
х 


яли презрашно ‚ то есть шакиыБ образемь 9(=— р 


Гтда зыдетЬ изЪ первой 


)=°, 
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9(> РЕ 
- ФУ © д — а) — 
и мотда выдешЪ изЪ первой 9=. =о, 
5 да выл ЗБ перьой 9% — О, 
в изЪ другой ть о, р о. Откуда авллвусшЪ ‚ что фориулы , 


какЪ для шоченр иерогиба , шакЪ и для точенЪ зозарати + суть шотио 5 


же. И каьЪ большею часлию довольно бывзеш фармулЬ о, 5} =, 


то автерЬ удовольсивовалея тонмо призедетемЪ оныхЪ, умалчивая © двухЬ 
другихЪ. 

Но между шЁмЪ л замфтить долженЪ, что изЪ всфхВ сихХЪ формулхЬ 
ни копорая не служишЬ кБ опредфлеяню шочьи возвраша, когда соошафусавени 
ная касашельная параллельна ордипашам», и абсдиссы будушф положишель- 
ныГя и ошрицамельныя, ибо шогда нЪагр ни нанбельшей ни нанменьшей абецис 


—х Однако есть 


вы приемлемой за фуивыю лвнен ииъащей вырзжен!е 2 
ли 3Ъ шой же кривой линен абецисем возмутся за орлинаты, а ордичашы 
аз абециссы у що оная паибольшая или нанменыная абедисса мфешо имыль 
будешь, и почка волвраша чрезЪ погредешае шЪУХЪ формулЪ , пристойнымЪ 
образойЪ веремЪиенныхЬ, онредфлишься долженетвует®. Для обЪ ясненЁя сего 
примфромь ‚ мы зозмемь вривую динею, порою ьубическою параболою за- 
зыпаемую ‚ Поея уравнёне 93 — а4*, и ког, вакЪ изьфстие, при упомялу- 
ойБ обсаолтельствь дЪйсшвишельно име точку возраста. Но прежде 
разсмотримЪ первую кубичесьую параболу, коея урзвиени у тах, и 
вой, какЪ извфетно, имбетЪ точку персгиба; ме послужишВ кЪ немалому 
поясиснйю способа опредфляшь оную точку 8Ъ другихЬ врязыхЪ линеяхЪ* 

И такЪ, говорю, изуфещноь что сТя кривая дйствительно нифеиЪ 
почку перегиба, #Ъ иазал абецисбЪ А (тер. 25.) ; но есшьли сыскаёБ 

2 


. а в} 
ау — * — и 9 — ь 2 
93 р и эх р 5» УРавню 5 нулю, я иаБ 
33 9хЗ . 


этого пи чего не получу; разв 
Р 

213 . ‘одвлы 882 7 

зоряетЪ уразненю — —— — о; но между ШФиЬ прочфе пргд®лы > › 

9х ` 

и проч. отр онаго положентгя всф бе3зЪ изЪянштя изпребляются. ТакЬ 


› послику Че положение удовлещ- 


84 
94 
же формула =  уравнеиная зулю или прежляя 8 анаву 5 хошя и даеюЪ 
а „88 
хо, и аВетвевно тшахЪ же у — о, однако проч предёлы Ро = 
пром, чрез зсшавлилане вмфстю хи ихЬ величин, вс беБ из лия” 
38 


206 — 


обращающея эЪ по же видЬ &, и ликогда не приемлютЪ дёЙйсшзищель_ 


х -— З 
ной величины. НаярешивЪ же шого есщьли сыекавь == 35° п 82= — 65 


98» 
уразню р нулю ›,я получу ы —о и слёдемвение макф же хо, и 
нЗЪ прочихЬ преАзловЬ первой 5 приметЪ АЪИСсШзИШеЛЬНу ю всличину 
5. Но когда 9 уравио, знаку &, тогда паки ничего не получу; раз 
у и сАфлешванно чпакЪ же х = & 


Чеыо бы. видёнь всему ссму причину, задлежищьЬ замётить, чшо предё^Ь 
22 закихЪ  ниесшь шочекЪ М и М’ кривой линей кБ А безпредфльно 


хозрасшаетЪ › можешЪ правзайши зсякую дапную величину и есть воло- 
жишедьный кокб <Ъ той пакЬ и сЪ другой сшоропы начала А; что между 


прочим. ясно показывасиЪ уравиеше 2 Откуда слЁдуешЪ, что. 


9х 


еещьли при МБУЪ ие\абедиссах пр АР, ар’ — АР” возьмутся соо. 
звиспвующюо предвлы а 32. ордипаиы р, ит по ироизойдетр новая 
кривая линся инуиу ‚ ибпорой вфиви у, эрг’ как ВБ зерьхЪ такЬ и зЪ 
стороны „безирел® хьно просшираюься стану? ‚и парпевавкулаярЬ аг СЪ 
осью фар’ свовли зспмпиошами изфшь будуш. ИН теперь лвшо, для чего 


пулю ничего не дает, или даемЪ х — у ибо коглз р вслгь 


‚уравнизате 9: 


Ру 


эоже что и 42° шо 92 фазнивать вулю ‚ знаивыЪ искать вБ сей но- 
их › 5х 

вой призой линеи пасашельную, ‚ оси параллельную „’ которой „ кавЪ 

„лнсиастю , оча ие. имейф ‚ наи посливу выходищЬ х 28, ебтьли; 


и нибешЪ., та отЪ ‘начала ВБ. разстояи =; что шо же ЗначишЪ 


Что оной ие иметь , или по же знаяишЪ „ шо вмфоио касашёльной 
нифетЪ асимишошу рар’. ТакЪ же явно, для чего изоротивЪ мого уравии- 


& клечетЪЬ за с0- 


9 — 
заню 55 знаку Е дасшЬ х —- оу ибо. положен 5а 


9х 
бою другае 82 28, зрезБ кое *Ъ сей новой кризой лицеи вмёето каса»- 


тельной парал лехьной ординатамЪ , „получается асимиилонга а7, опым В ори 
„нашамЬ параллельная, коиорую кривая и дАБЯствительно имсйЪ.. 

И из" › поелику Ъ сей дозой вризой лицей инёются токмо асниптолтыь 
лараюлелиный осв эбодиесВ и. ординатамЪ „а не касательных, отнюдЁ ни 
наибольшей, ни наименьшей, ‘ординаты „или все тоже, ви наибольшаго и 
наимевьмато преяла 22. быть не. миотеть ; $ И потому дапо, для чето про 


9х 
2. т и проч, зе 6е3Ъ изБапуя или изтребляютщся илн.аЪ 


АНА 5  предедая ХА щель, 


че. п едзл ы, 
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“Теперь зозмеиЪ предфлЪ 2= 32 ординату я у 23а збециееу; изЪ шото 
произшедшая кризая линея будешЪ обыкповенная парабола, иифюшая ось 
эбеписбЬ дфйствимельною своею касительнок. и наименьшею ординатею 
точку прикосиювеня оной; и впошому явно, для чего уравниване 


(== 
5 (= ) нулю даешЪ дЪйсшвимельное мфето точки, #Ь которой 


оу 
‚дапная кривая перегибЪ имфетЪ › ин илтребляелел притом яезешиое число 


для]. К о И (9 изб прочихь 5 
предЪлоз1. ; лак чо иосл » первой сз из прочихЬ прасмлеш 


д — 
АЪйстиинельаую величину =. | 
РаземашрЬ5Ъ шакимЪ сбразомЪ пергую Кубненую пзраболу, обрашны» 


ся ко второй, которой уравнене уз и х?, нал кривая лнива двйеиви- 
` ль 9227, 92 
пельно пмёеть точку возвраша › ив пи которая изЬ. формулЪ : 55 дз 


уразненныхЪ о и, ея не опредфляешТ , шекимЪ образомЪ, чтобы изшре“ 
бляющеся прелфлы были вЪ нечетнемЬ числф. Чшобы видфшь сему при“ 
чину, надлежитр замфаиноть, чо здЪФеь, взкЬ и 8Ъ первомЪ случа» 
предъль 2 ошЪ шочекЪ М, М’вЬ А (чем. 26.) , безпредфльно узеличи- 


заешся, можешь превзойти зслкую данпую зеличину , и есть <Ъ одной 


стороны положишельной, а сБ друтой отрицательный; чшо меж про 
р 2 .АРУ р 
. т 


. 203 7 
чим ясно показываешЪ уразиен!е = — Опгуда сл5дусшЪ, что веть 
С. 
. 323 
ли при мёУБ же абециссахБ ар — АР, ар’ АР’ возмушся соотьфтетвуг 
юще предфлы я за ординаты, шо произовдеть новая криза линек 


иги! ‚ которой вышви ЭЪ верьхР, вЪ пезЪ в В стороны безиредвльно про 
стираться станушЪ и ‘перпендньулярь га’” СЪ осью рар’ своими азсиипиа“ 
шами изфшь вудушЪ. Почему чрезЪ аодэбное предЪидущему разгуждеше 


окажешея ‚ для чего уравнизаше 2? какЪ нулю, шакЬ и знаку ь 8В данной 


крикой ни зего ве даешЪ, и изЪ прочихЪ предъло:Ъ вс ВезфизЪятия или изире”. 
базются или-вЪ видЪ & предсшавляющея. ТлиЪ же, зая 9 р за ординату и у 32° 
абедиссу, найдешея, что произшедщая ош того кривая инея, ‚будетЪ. 


первая кубическая бараболя 5 которая , каЪ яственно , Ни изиббЯней Л 
изимепьшей ордицшаты це имфешЪ ;, и лошому давно, для чёго уразпивануе 
ех м м : . 

9 пулю &Ё данной кривой ничего не дзешЪ, а зяаку $ разв карэтельную ордие 


9. . 
нашаыЪ параллельную, и изЪ прочихЪ пред лозЪ зе безЪ азФания ихи изшреб= 
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ляютел или &Ъ видё } предешевляючися, 

Мн выше сказалиь что котла 8Ъ кривой линеи, у которой касательная 
соомаЪголженная МочьВ возарата перпендикуляния ББ оси, абсдиссы возь+ 
мушся за ордвнаты , а орлинашы за’ абецисеы › тогда наибольшая или 
наименьшая абециеса, которая соотатешвуешЬ шочки воззрата, ифешо 
имъшь будешЪ» Но со веБыЪ шЪиЪ 3Ъ наш. Я кривой лицеи, кобя уравнане 
ВЪ семЪ слузаБ можно предсшавииь такЪ =, чрезЪ формулы = и 
, ураввйзасмыя нулю и знаку 5, Пока золарота цаки не опредфлленсх» 
Озкуйда ‘сллуешЪ., иле в. формулы кБ опредёленИо сея шочкй прилага“ 
ющся- Несвойственио. Н лфйсизительно когда. мы замфшиуБ , ‘имо’ ВБ ври» 
зой линеи пыбюшей шочку возврата ‚ вромё приведениаго предЪ симБ нами 
чая › всегда предёлЬ содержантя между разиосшяии ординашы. и абсцис- 
сы убыззешЪ или возрасшаетЪ непрерывно, ошЪ всякой почки залей“ па 
олней ВЪшви до вслкой шочки азяшой на другой, межлу шфыЪ какЪ соо» 
ылетауюцая эбецисса сперва возрасшаешЪ , а попомЪ убываешЪ, или спер» 
вз убызаеиЪ. а цомоиЪ зозрастасешЬ, и при очкв зозврума дБааешея нак 
большею. или напмень шею, шо увидимрРь чтосдля: орел леня оный шоки 
собственио носшупишь надлежишЪ. панЪ® Уравикыя &— ГуЗ азозьму диф- 


а 


“фереваталЪ у. будешЪ = =. Уз 9 зытраженуе одначи В чре35 2, я приму 
Ру ` 
за збедиссу и уза орлинату; изЪ токо получив у = яя . 


. зыдещь 8% м : 
Зо длЯ наибольшей их. навменьмей величины У п- ураяю пулю 
ого найдещск 2—0, и сл5асшвенио шавЪ же а иле; шеперь зозъыу 
. ву . 
дБ и. буду ийыль ры „по вешь ь что 
а - 
чигло изтребляющихся предёловЪ, какЪ равное ту есть нечешиое. И па 
киыЪ образом  шочка возврата -опредфлилася сходеньенно СЪ самымЪ. 
“беноващемЪ нашего способа. . . - - 
Вы заклчочен!е сего принаровныь вайденпыя выше формулы кЪ кривым Ъ, 
линелмВ» кбнхЬ ординаты наываеныя” рад1убы: зекшеры выходлю. изЪ’ 
одной непремнной_ точки, 
р э (89°) 
Поелику формулх ео зв иное чшозначимь, какь —2% 
. | : т 9х 
ПризёАШН се6$ ня’ йаминь, чо ду а со. ВОВ -|- 11.0 


— Г В 9 д #11.896 {чден. тут), мы будейЪ пифшь % иж 


зторой дефферени! 


Ноу. 


=— зо 


& со[. В йп. в 
Е ОС 
(пы. В -— р. соЁ, ва (зсог В -Н рёт. В) — 

(со В-е рб. В дай. В-рсоьь): зйиВ.0В-с91 Ве) ЗИ. 8- рсоЕ. 87= 


— 593 — р РВ ар и 80 - — о: 
ор(=па. В — ров} (Ей В — < ° 
82 
уфа 
в 92. к 
"Так же найдешся 5 ОЕ вк? 


(1:75) Разстявутая полуциклоида СВА (черт. ХЖХИЮ; 
коея осповане ЕА (1) превосходить полуокружносшь СЕЕ 
{=1) круга производителя опредбляющагося Мамстромв 
СЕ = за, иметь уравиешемь (член. х4у) у = СЕ +; СЕ. Но 


. — АВЕ— а--х № 
ТЕ Усзах -х, предвль содержащая АР =. и пре- 


узая — 
АЪль содержаштя ИЕ — __@ у слёдовашельно 92 5= арг 
` 4= зеах да = Вузая 


> ах САН, _ Сов 5) + за’ (а - х)-+ 32 
а — —- , 


ни 


В (3а — 27 й (зах — =} 
Положи = о, в ›и ноелику вотавливае сея вели- 


чины не изтребляешь РИ язетвуешь, что кривая линея въ 
9х3 - - 


сей ‹почкв претерифваеть перегибь, лишь бы только всегда, бы“ 


ло { больше й, ибо есшьли будешь меньше, шо [по причинв 
В 
а? 

Е 


уравнен1я ах — 4. -- Етовлиха 4. в В+? выдеть я.-— 8 ( 
больше нежели 4. (*). 


(*) Ни сжишая пи простая Циъломды пе премерофваюЪ перегиба, но сжашая 
не мецфе разшянущой пкмЪ^ добшоириийчателона, 41 0 имБешЪ наиб04аа 
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Мы возьмемъ для друтаго примфра кривую линею извбе-: 
зпную подь именемъ конховды Никомедавой (член. 152). Озна- 
чивъ. АВ чрезъ д, СВ чрезъ Б, и взавъ за уравнен!е сей кривой 
линен ММ — а (черш. ХГИ), мы получимь по причин$ РВ — 
в—х, в подобныхь преухольвиковь СРМ, ОБМ, в —х: 


‚у =: ВМ =. ея: и посему опусщивъ на ВО периендику- 


< Е _ 
лярЪ МО, будемь ииъть МО о”. и по причин прямо 
‚ утольнаго шреутольника МОМ, а 


ое Блхр 


(а те ;ошкуда вы- 


+ #7. о а — мым МУ 
деть — “= у зих п ии ? 0 
Ба зах) ) — (а — хп 


з з 


@— м) (нах —х 


уиузо ординзту , то сту пику которая больще какБ предшеству ющих 
такЪ и послфдующихЬ орлнизтЪ, и которая опредфлятея, по ложизБ 


2 [2 *П) — о, или а 2; чшо, дабы х было мепь, 


3% Буга т . й 
ше 24, ипаче ибсша нифщь ве можешЪ ‚ какЪ &Ъ случа6 $ мепьше й, шо 
воть 8Ъ случа сжатой циклопды, ВЬ прочемЪ лвно, чо слфлуюцие преч 


В 
р в, и проч. оф еего положен ие изтребллющея,`и чо ие“ 


р 


АБЛЫ Е 


рвой изЬ нихЬ 2 приемлешщь  отшрицашельную. величику ——^ 


ау/2 
яшо преданамевуешЬ именно наибольшую ординату. 


"Трохоида , сопутница риклоиды, напротиЪ того во вевхВ трехЬ 
своихЬ родахЪ претерийваетЪ перегибЪ, и притомБ »Ъ шочк®; кошорая со. 
До истуе ть мой же абециссв. ВЪ самомЪ дЬлБ взлвЬ уразнете прохои- 


5;  ааю РОЫИ- 
‘ды ит”, мы находиыЪ Эи—' —, д, 
5, ы ъ ить’ 9 ЕЬ 


Эа — 1 1. За о даж эхо С: 

2 — . >. з и положизь 
(2ах — 

азы  емЪ , РИ 

эЭв 20, ИМфемЬ то есть, по причин что слфдуюций 


предл Е не изтребляешел ‚ шрохоида вевхЪ род\Ъ 3Ъ точка соошив ие 
сшаслной ценшду круга производителя перехибЬ прешерпёваешЬ, 


— зех- 


34° (24°6 (в-х)* 35 (в- х)*- (а-хр- 396 (зах - х')(20’- (в-2°)); 


5 
(@—хл (сах м} 


Чтобы найши, гдё сля кривая линея претеривает»ь пе- 

регибь , надлежишь положить 
(2 — м} з6 (а — ху ом = о, 
и изслёдовашь потомь $ изъ корней сего уравиен!я, кошорые 
не изтребляюшь #2 На сей конецъ я положу я—х—н— 6, 
Е 

и уравиене шрешьъей степени сдфлается и* — зб“ п=26 (4-6) 

хотораго одинъ шоймо кореиь дйствнчиельный , когда 4 боль- 

ше нежели о Б", и веизшребляющий #2; вей корень (по 

члену 975) есть . 

Ви — 3, - в Е 

и = У (1 — 5") +а6 Уа 2 -- ИБ а“ — 4*}--в6-/ @— 2". 

Когда же &’ мепьше” пежели зб, п 2 (4°— 5") есшь количе- 

ство отрицашельное, шо означивь чрезъ А ‘дугу имёющую сизу- 


сомъ м и радусонв 26, получишь (по члену 67) для и. 
си три’ величины 10. &, ЛЬ, Ат, и. А, но еже 


ли 26(8’-— №), есть количество положительное, шо означивь. 
чрезъь А дуту низющую косинусомь 24° и радНусоаь 26, 
сор Ая „ 


будешь ныфть ста шри величины для и, соГ. ь 
со ^ 4". Вь случа а =; найдешв и = 0, ш= ь Уз и=— 


БУ зи слёдешвёные х-— 26, ХЕ -— 63, 26 - БуЗ, изъ. 
конхЪ корней первой и шрепйй приняты. быть ие мозуть. [по- 
шому’ чшо х ие можеть бышь больше д или @]; и перегиб, 
будеть токмо въ шочкё, гв хер УЗ; Когда @ 26°, 
хорни фоавнешя третьей степени будуть. и — 26 и (и-5)” 
—0, изь коихъ, единый первый токмо показуешв точку» йри 
кошорой кривая лииея ‘перегибь претеривваеть: Слбволь какое 
бы положен ошносительно а и Ь ин принято было › ‘конхои 
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да имфеть шокмо единую шочку ‚ при которой перетибь пре- 
териёваешь (*). 


{*) Поелику выше видёли, чшо с/я кризая лицея можеш. опредфлитьсл еще 
чрезЪ уравноне & = а-- в. между радтусомЪ зекторомЪ’ 3 и соошафи- 


сшвующимЪ  угломЪ (2; по для опредфлон!а у нея точкя перегиба, можешЪ 
вить употреблена одна изЪ. найденныхЬ #Б прбаБидущемЪ прижфчанЁи фор» 


т) 
а ЩЬ — вона + оны Ба 
мулЪ, ТакЪ сыскайЬ 53 и . 58 = = ие а , 


92: 


перзая изБ сих формул, — 2—2 (2 == Ра) — 0, вдвлаешся 
р д ЭВ. 
Ве )- — и — = Ох и постазлая выфешо # равную ве. 


ъ 
зеличину ТА, В , учинишоя „28 аб бл. 6* — ав фсоГ 8" — асоГ В8 = 
‘или соб 3 = 


к $ 
опредёлимь мочу перегиба. Положи рай» бу детЪ сор В = 2 „и най. 
денное уравневе’ обрашищеся ьЪ се 53 — в - Зи =о, 8Ъ которомЪ 
вшораго` члена уже нс находится, и коморое вешь шо иное › вое ВзльфЬ 


ЗЪ своихЪ елеменшяхБ иащелЬ` чрезВ способЪ частной и неправой, 


Ы 25 
р соГ 8* —7- 0; что есть уравнейе › доторое, должно 


Для вацитато `поленен!а Унотребленной ЗАБсь Фориулы, ‚пусть еше 
„требуется опредфлишьд. точку ‘перегиба у спирали параболичесвой, „Посливу 
зыше, во впоромь примъчанй КЪ члену тбаму, вафли что ЗБ сей кривой 


(аз —арВ и в=-Нф, о сысвавЪ вр = 
т 

: 9(8*) (ару о 

зе. . 
Вбр в про в „и. посшазияЪ хВ› упоиянумую 

р 98 2 ия . 

— 2 —-. На са о. ара 

Формулу — 2* в (4) -+а—98^ тт 2Ео» получить  уразнене о, 
ви Ио. или (а ЕЕ ; 


*отброе долженсшвуещь опреде лишь искомую шочву перегиба»: 
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(196) `Возмемь еще для [примфра кривую линею, кое 
уразненте 
` у*-Нзху* — зау" -— з2 аху — 4437 дек 0; 

изъ онато найдемъ уравнсше между разносшями 
`3(у’-Н2аху — оау-- дах) Ду-+ (3 у’ — 1зау _— зах -- 49')Дх+ 

3(у+т-— а) Ду’ - 6 (у - 24) Дудя — 4а Ах? + Ду’ + здх ду =0. 

Что бы удостовфрнться сперза вмфеть ли сля кривая линея 


крашныя  шочки, положимъ У-Наху — ау — дахто, 
зу’ — 12ди -— зах -- 48° ==0;.из5 оныхъь уравнен изклю- 
чиз$ х, находинь 37° — 14" НН 2од"у — 84° —о, коего 


уравнен:я первая часть инфеть. множители (и — 22) и 3у--240, 
и корню у, = аа, соошвётствуешь х — — а; и какъ си еди- 
ныя шокмо величины удовлетворяющь предложенному. уравне- 
ню, то кривая линея иметь шокмо одну двукрашную шочку, 
опредфляющуюсл чрезъ уравнене (= = о, которое показуетъ, 
что при сей шочиВ дз вБшви кривой Лицеи взаимно касаюшся, 
имфл общую касашельную ординашамъ параллельную. (*) 


пра. др 34  оЗре —_ @5 ‚ . 
Пусть 2 ит > бл: бУдеМЬ 3.75 2 т оо ра и Уравнеме 
й 2048 ___ 25 
теперь найденное, сдёлаешея 2 (и а. ТТ т рдь с ОЗ и вакЬ, вЪ 
ономЪ уравнеши первая часть ‚ ошЪ положентя $ = @, обращается 3Ъ поло 
5 В 
жищелуное количество а ‚и отЪ положения д = 36 8 отрицательное 


2 
(5) (— = #9 › по слфдуетЪ ‚что ВЪ семЪ’ случаЪ при шочк® пе 
рериба радфу зекторр & есть меньше п, а болзшей в. Посл чего удобно 
найдешь, что опый рэдтувЬ векторЪ у; соотьзтетвующйе мочь перегиба, 
зесьма близокЪ кЪ 8, и потому Ъ уравиеше кривой (в — #’ =-ар8 — 


с. В поставив Ъ {а вифето $, завлючишь, что искомая точка перегиба 


сеть при утл® в’ весьма близкомЪ тоти градусовЪ. 
\’) Посль предложеннато пами” УБ примфчзити кЬозлену 142 му 'ИФИЪ. уке нуж- 
ды для опредвлеши точекЪ ‘кратныхЪ 8Ъ сей. кризой липеи брать урпавне- 
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50+ 
Еетьли. изъ  сравиюца чак  разкосядон сы скавь 
в 
ду ЗИ -Нае ау зат - 4а 


9 Зву — бах нах” 
ва- 12 (за-— у) 6 (а— х— у) 22) 


27 — 
0х3 
бху. — бар — 2 ах 
зу 2: хх (а и Эд 8 2 6 (22) 
ву __ 18 28 — У} ы 2) =: дя и 9 9% 
2 ЗИ б му — 68 120м > 


положишь ва -- 12 (ва 7) 2 --6(а—х— у) (21); = о; то 
соединяя с1е уравнев!е съ предложеннымъ , получишь между 
прочими величинами количестшвъ у их ан У-о, «= @, ко, 
шорыя числишель предфла Е не изпребляють; а сего ради на- 


ша кривая личея при Щочк& , гдВ. у — о в х-а, имЪешь пе’ 
регибъ- 


"Рав. Же изъ © 2—2" пайдешея 


9: _б(@—х-—у)- 
ая = г р. 
зх — 42 а — зах 42“ 
— 66—13 Е | хз(зануе 24а 
зи ах — 59х44: 
у). дк нп. 
6 (а—е-— у) 2 (<2аа--у +82 © 29 соединениое съ пре- 
дхожениымь даетъ. между прочими; величинами количестиь у-и т 
о. х= 24а, х — — а, копорыя числишель. пред8ла ыа не обра- 


и 
9; и: какз уравиет»., 


87 — 
9%3.7——^ 


ра и. въ нуль, 10: 7: шочкаь вз, ко порой, двё ВВ ви. взапмно, 
касалотея ‚ есть шоякя. возвраша>». 


в между разнасиями, но. прямо. цахлежиниВ взять уравнена предёлЪ 85 
лючающее 3; (#”- зу, — 209. 4.4) Эу-Н(зу" пла — ва ф-ча д» 
‚ посмупияль. пошомЪ », вакЪ. 2Ъ оноыЬ примъчанЕи, повазано» 


О разверзави кривыхб линей и радацуей кривизны. 


(194) Я приступаю къ опредвлентю радтуса кривизны. 
Естьли вообразишь себф, чию какая виесшь съ одной и шой же 
стороны зогнушая кривая линея ВВЦ” (черт, ХПИ) объята 
нишью АВВК”, которой одинъ конёць укрфплень въ какой ни* 
будь шочкБ сей кривой линеий , а другой нашянушь по длин8 
касашельной ВА,`и что при вепресшанномь разверзаши шой 
вити, объемлющей кривую линею ВВ”, ‘оный всегда нашяну-— 
шый  конець ея А движенся; шо явсшвуеть, что вв семь 
движени ‘шошъ копець А опишешь другую кривую линею 
АММ/, 5 разсуждени которой кривзя ВВВ” чазывается 
разверзающеюся кривой АММ/, и вышянушыя части ниши АВ, 
„МВ, МВ” именующея или просшо радусами пой разверзаю- 
щейся или валёсаиы кривизны кривой АММ/, [которая хри- 
60% разверзашл наименована бышь можешъ.] (*) 


Д предполагаю, что два радтуса кривизны МВ, М’В/ 
пресфкаюшсл въ шочкё 3, и что. изъ сея точки, какъ центра, 
описана. рад1усомъ, равнымъ единицё,; дуга ар. Йослв сего 
предположения лзствуепь, чшо чёмь точка М” болфе приближит- 
ся’ къ мочкв М; 108мь в содержане между дугою круга «В 
и лугою кривой линеи. ММ” боле приближится къ содержанйю 


(&) бе опред$ лено радусу кризизвы не подаешЪ прамаго и истиниаго поня- 
т ‚ которое о сей, шоль зажной #Ъ прапецендециной  Геометруи, линеи 
имфшь надлежит... Но для упомянутой зЪ примзчани -ЕБ 136ву члеву 
причины л зЪ нсправлене онаго ‘за®сь не вхожу. 


Ж.д 
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имбющемуся между тою же дутою. круга «В и друтою описан- 
ною я-ъ шочки $, кавь ценира, радусоиь 5М, ш› есшь къ 
с держанию ‚ кое не иное какое есшь какъ содержане т кь ЗМ, 
и кое само непрестанно приближаешся къ содержаню ‘т къ 
ВМ. Ошкуда явно, чо содержане единицы къ радусу кри- 
визны есшь предёль содержания между дугою хВ и дугою ММ/. 
кривой лицеи, или все шоже ‚ есть поедфль содержаи!я между: 
разносшями утла МКА, составляемаго нориалемь МК. съ осью 
абсциссь, и дуги АМ кривой линеи. Ири чемъ заизтить над- 
лежитъ , что когда кривая линея вогнутая, какъ въ приложен- 
номъ ЧершежВ, шогда углы сосшавляемые нормалями съ осью 
абсциссъ оть паёчале коордивать возрастають, и напротивь 
того ‘когда кривая линея выпуклая, они. убываюшь, Сверьхь 
того извбетно, что означивь чрезъ я предфлы содержай 
между конечными разностями дути АМ и абециссы АР, дуги АМ 
и ординаты РМ, будеть (по члену 149) п, МКА —#, 
соГ. МКА — 92; откуда, озвачивь чрезъ В рамусь кривизны, 


8: 
найдешь Е предвл. содержатя АМА) — + предёл. содер. 


& ЛАМ 
а 
= пред. соде А [ибо 9. МКА "мкА — да. 82 
вед, содер, дх°" ° ника 290): 53 
2 059") ь 
= >, макь де 0.МКИА — — Анка 0 (52): 8 
9 2) АЗКА э м 
—5 >= › и предёль содер. ЛУЖА Е АНЕА]; но приемля 


разноешь Дх за постоянную, будешь предёлъ содержаня 


д \2=) ИР 22). ау 
= 9 т Е] 0507-9505, 
55 и предвль содер. —9:- — Е 


дав = дя . —_ 
эк — + ризеауи, > Или провто В == 


+ › ибо ци два зыражеши совершенно тожественныз прн- 


слвдовательно В == = 
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чеиъ должно петзабмть, чшо знакъ — приназлежить къ вогну- 
шой кривой линеи, А. знакъ —-|-- кь выпуклой. (*) 


(*) Сзшое удобнфйшее для удержашя 5Ъ памяти зыражеше радлуса кризизны 

есть < К =%, #Ь кошоромЪ г означаетЬ дугу АМ кривой разверзаня 

В а разверзоние оной ‚ сирфчь уголь МКА, и которое непосредетвенно 

слЪлуешЪ изЪ преднаписавиаго уравиенуя к —— предл. содерж. аа. В 

Еетьли 8Ъ оное вырзжеме змёето да побшазищь равную величину 
25.9(=) 95.9(87) р 


. у › или = д’ тд верьхай знакЪ имфещЪ иЕсшо в случаБ г03. 


раставтя угла в ями ЗЬ случав вогнушой кризой линен, анижийй #Ъ случаь увы» 


вантя угла или #Б случа выпуклой кройзой линсй; шо получишь В, — г 
5х 
(5 
= м . : 
или == 322). Си. послёдн!я зыражея можно еще преобразишь з5 
р 


2) 


иной зидЪ , поставляя вмфето 9 г разную зеличииу 2х Ут и нае 


: 
ходя дифференцалЪ выраженя м = $ ибо чрезБ мо 
Е ВЫ " 
. 9= 
Фудешь имфть змёсшо мого и друтаго выражения › ®= 
з 
дах -- 08 или еще В = 95 . 
Е ? — 29(32} * 
9(52) 9х 3(92} 


Сей @тособЪ находимь радЁусЬ кривизны данной кривой линем оснозанЬ 
на предположенн, что оная можеть бышв предспивляема происходащею 
ош разверзаня другой крилой линеи $ каковое предложене дозвелительно» 
пошойу шо когда кривая линея ВВ’ взята по произзолен о и можешь 
перемфиящься безконечно различными образами, шо не можно себф пред 
ставить ни едяной кривой лицеи, кошорая бы по причин, сихЪ перемёнЪ, 
хЬ ‘кризой’ЛММ’ не заключалася или бы кризою АММ’ ие изображалася. 
„Самой крутЪ , кошорой по видимому со веёмЪ ие можешЪ быть почимаемЪ 
проязходащии` ошЪ ‘разверзашл какой ниссть вризой линен, ие изЬяшЬ 
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из сего произхожлешя : стоитЪ шокмо представить себЪ , что кривая’ 
ВЕВ’ сперьва слфлалась оваломЪ, а. пошомф овый обратился вЪ шочну, и 
шотдз дано , чо кривая АММ” изобразитЪ кругб. Для зяшизго удесто- 
эБрентя вЪ шомр сьцпемь радтусф кривизны круга по зызедеоной изЪ сего 


предноложеня автороуЪ формул К =—%0 ‚ На сей коисць ззнзЪ 


фуравнемя круга у’ зах дифференциелЪ , нахожу Ву ах 
вьдИВИы х 
= 4==_, 95(=-9 2578) — _адх мд* 7 
= 5 = 9х — = ) = 
Ук" ( у (53, ) Е” $91) 
—@в(а —х)9х. —а(а—х)} аш 
За 33 и как и = а» 
(заре (зар | 
ая — 8 -(-—- а 2. 
то будешь 3" = нЕ (= — 95. =) =+а, вЪ 5 
самомВ дЗАБ и быть долже уешЪ. 


УшзерлиьЪ шзьР ‘сей способ нахолить ра\усЬ кривизвы данной крипой 
лниси , иринарозимЪ найденную помоцию его формулу КЪ кразымЪ линелмЪ . 
коиуЪ ординашы выходать изЪ одной почки. Но что бы сиесобнфе намЪ се сд$- 


95° 


дашь можно было’, то возмемЪ формулу К $ и поелику вЪ 
2). . 


зутиЪ членф найдено было 9 = Удят-Е 941) = Уи, и слвл- 
Е 


втвенно Эл = ав: (& -- (ах, и ЗЪ концф примЪчаюя кЪ члену тмчу 
2 

5) 

эВ 

й 


З_.0% = 


2 5(0=р. 
р 201 5х 


ы — 5= 
(зйь. в соГ В. 33 


. 3 
(ен 
Е 
2 282 
2-25 -ъ. Эд. - | 


Обыкновенно писатели находяшЪ для В шакое зыражене 


еее 369 


#2 

#: | 

г ях» ГА. и луга описапияя радтусомЪ 2; но се п изЪ 
9.9 и— #100 (95)” у р ? 

- ди 


чайдениаго паши. пръиззести можно. Ш60 „ когда 1: = 48; Аш — 


Ач 28.24 — 1. : он ах — 08 
5» шо. будет ыы 1%}; откуда выдешв 98 = Уз 4 и 


МЕ: +206 что. посшавивЪ: вЪ. выражевте 


р __ аа 
све 20%) ов вс (= = 92 
това о. реза в 


получишь. обыкновенное преднаписанноое:. 


По причин” подобиыхь треутойьниковь МРК, МОВ 
чрезъь посредство. радуса кризизны удобно: найдется МО =: 


= Е) . УВ: 2» 954: З 
+ а и ОК = а ".. (*) 


(*)- Си хинеи МО:, ОК. служаюВ. кБ сыскан!ю’ уравнев!я разверзающейся ври* 
вой ВЕКЕ” ( черш. тотВ же)» когда дано уравнене кривой разаерзатя 
АММ”. ВЪ самомЪ. ДЛЕ „ означивЪ чрезЪ # и № координаты. ВЕ и ЕВ, и 
лрезЪ а: данное развпоме АВ, получишь Ё-у 52% иша-я= 


= 8 82: › или поехику’ пакЪ, же ` МО: = В у: 207-88 и ОВ == 


95. 5; 
О 292. у. — М9 0 
МО. 22:80 
©1085 


-9, будешь имбть Ё-- © = Е ии-ж-на= 


5= › СИРЪЧь два уравнен!я ведущИя жЬ: однояу. между # и и» когда дано 
будешЪ уравненте между хп 5: 


Чпобы;евскату таковое уразнене В `кризой, у коей ординатьт выходятЪ изЪ 
одной точки ‚ то, представи: Ъ себф  разчеразющуюся кривую ВМУ (черт. 
#5) и: сопозтемвукньти  мочк% М радтусВ кривизны: ММ. кривой разверзан!я“ 
АМА, прозеди, периеидикуляры Мр. и №4, и удержавЬ прежитя значентл, 
ивзави яовой‘раллуеЪ зекторь ОМ. буквою Ё и составляемый диБ 6Б не 
премёипою _лицеею. АК. ‘угомЬ АЗМ буквою 9; получишь ‚по причия® 
№7— МР — Мр зб. у’ ай, В — Ка ш, и но пличиив Од = №-РО, 
— #собу ЕВ сам — д со. Вили Ес0б у 3 сой В — ЕсоГь, или по причив® 


< 
ы 
Э 


(178) Естьли предложенная кривая линея будешь пара- 
бола, коея уравнене у? — ах; то изъ опаго найдется 
а в 


97 — &_ 21 -дича, 95 — ей ож 4 
9 вии’ 9 ВЕ 08 Зил на 98: ой 
з . __ и 
— (дх-На — 4х Ух — 
оттуда получится в= (42-9), Мо у-Н ии ОВ = 
2 уп 


Въ выражен!и радфуса кривизны В положивь х = о , най- 
деть АВ == $; чето ради означивъ чрезъ Ёи и перпевдикуляр- 
выл координашы ВЕ и ЕК, получишь Ея, и = Зх, и 
уравнев!е кривой разверзающейся будетъ ро ‚ которое 


есть уравненте второй кубической параболы инбющей парамеш- 
ромъ Е параметра предложенной параболы. Мы вскорб 


уто «= В-- {+ 90°, гдЪ \ есть уголЪ ТМИ, будешь имфть $01, уг 
2 (п. В-Е В соГ. (В -- $) и 1 сор у в соб В — В ви. (В-- $), сирёчь два ура- 
яненя зедушИя кБ одному между фи уу, когда дзно будешь уравнене меж- 
духи В. 


Накомеш® здЪеь предсшеваяется еше зопросв , за именно: дана кривая 
разверзамщаяся ‚ какь найти кривую раззерлаиаи? У держаЪ Ш же значе- 
Из, иззови луту разкерзаюнщейся кривой ВВ (черт. ХЕ) буквою х; ло- 


дн — ОЕ чина уг, — МК — ВВ АВ та, 
лУЧиШЬ д м9, УЕ — м5, но ^ Е 


р : 
оттуда зыдеш® и х- а О ивь и’ а. Но 
уравнеме кривой ВКВ”, чрез которов Ё и н взаимно опредфляющЕн , по 
положешю дано; шого. ради величины дробей 9% › = или твои, Жф 
и я найдутся; и потбиу будемЪ, ныБть два уравнен!я мехдугин, иЗЪ 
вонхр ‚ по изключен!ы сихЪ букзЪ, получится одно иежду хну, которое 


°и будешь уравнеше кризой рэзверзашя АММ”, 


Язно, что вся трудность здесь  состоишр токмо во опред® лен? я дутк 
г, которое требуешЪ обрашиато способа предфловЪ, предлатаемато автороиЪ 
УЪ слфдующей стать». 


З1т 


узилимъ, что оцая разверзаешаяся есть кривая прямою измфря* 
смая , когда самая паряболя не есшь такова. (№, 

(179) Возмемъ для дру'аго примфра вообще кривыя ли- 
неи мпораго порадка, коихъ уравиен!е можешь бишь приведено 
къ сему виду ву’ - сх’ -- вх 510. — Изь онаго найдется 92 = 
2-е, и положнвь а--Е-Ь 

РЕ . 
#е* (2сх — в) 


9:5 — Е 


Е И паек те) дж ^^ а 7 : а 
4 (ах.сх -- вВудерх + цех — 2 


В .; РА 

—_ (@ — це — дом} 

к че фоий, или по причинВ что 
2ае? 


МК — СНЕ В = 42, МА. [Ошвуда сравнивь общее 


уравнеше съ частными, удобно, иожно’ будешь произвести, чшо во 
всфхь коническихь сбченяхь рамусъ кривизны разенъ кубу иор- 
иалл раздфленному на квадрашь половины параметра]. . 

Въ особенности уравнение вллипснса есть у? = Вера" } 


‚чего ради будешь ам, са а,в=- авы В" — 5, и ошту да 


к сладешвенно 


зыдешь В 1=а =. ик’= = МК; т 1= = + вы р Изъ 
5. 

сего выраженя положивь х-=— о, пошоиъь ХВ (черт. ХЕТУ), 

извлечешь АВ, ОН = 2. И по причин’ В = = МК’йи 

подобныхъ Ире ЛЬНИвОЪ МРК ‚ МОК, будетъ № =: 


(*). С1е иошеюда аветву: >, ибо, когда по свойству разверзаня ВЕ = МЕ — АВ, 
мо взявЬ з’ибсто МЕ и АВ в5Ъ величины, будешь имёшь ВК = 


а РИС) — 0 пу» 


параметрь Жа=ь,. будешь в Е 6, и длина всякой аторой кубической 


параболы › коея храъвение “= = = ‚ зыдешЪ Ё ь (у = 2) == 


ФУ; бу а = ки +0) — 8 
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Ре х — 15° = у: МО = & $ -х): ФВ; откуда выденъ 


ВЕйр 6Аг—#), ЕВ = +@— (А —) и по- 


локивь № ВЕЫЕИ № ЕК в, Валя — =" @&«— в) 

= (— ху. 

Наконець изключивь х, будешь имбмь уравнене разверзающейся 

еллиясиса 

В Ё— к 

ВЕРА У в — в)" ли № (# — # =#-фУ У, 

хоморая въ Н, тдё #{ — № ив- А, нифешь шочку возврата. 
(+89) Естьли предложенная крнаая линел будешь. полу- 

циклонда СВА (упомянутая въ член8 115), въ которой 5 9 — 


арб 8 — а? 7 ВЕСЕ и 35 — 


Ува фея 
_ а ах — —*)+@— =) (в'. Я? 24113) 


$ шо выдешь 
& (25 — 1)? уе (1 — зай 

зо ЕР аа —; 

. Я а (зак — 5") -- (а — ®Ха. рае — зайзу 
‘которое выражеше , когда $ — Й, сдфлаешся В. — 2/29. за. 
Но МК — У за. Изв —х; слёдовательно прошянузь хорлу БЕ 
==. У 28 — (черт. ХЬУ), будешь инбть В=2 МК. = РЕ 

Ествли въ зыражени радуса ‘кривизны положишь 
# —0, шо найдешь В == 4#, и естьли моложишь х = 24, 
чо получишь В — о; что показываеть, что разверзающаяся 
киЗеть. свое начало въ А, и что естьли дмамешрь СЁ иро- 
должатся пока вотрашишься съ ‚разверзающеюся въ м0чк$ Н, 
тд она оканчивается, по должно бышь ЕЯ — ЕС, Чтобы опре“ 
дфлить свойстиво ссей ‘разверзающейся, надлежиить составить 
турямоутольникь ЕВ, описашь ‘полукруть АВ н прошянуть А 
параллельно радёусу кривизны КМ, кошорой, мо Прйчинв 
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МК = РЕ, вамъ нараллелень ВЕ. Тогда для равиыхь утловй 
АЕЕ, ЕДЬ дуги АГи РЕ будуть шакь же равны, и хорда АЕ 
будучи равна хордБ ЕЕ, буден равна и ВЕ; и есшьли прошя- 
нешь ВЛ, шо «я прямая будешь равиа и параллельна АК, 
которая по произхожденю циклоиды равна луз ЕЁ вли 
ду18: АГ И шакь разверзающаяся оной циклоиды ссмь шаже 
самая циклоида вв преврашномь положен!и (%*) 


(*) ОтЪ пиклоиды я обращаюеь вЪ эвициклонд®. — ВЪ черт. 15 удержазЪ 
прежния значен!я, будешь имбть д — @ — (90 — 4) и ды =: ово, ила 
'_— 208 7, —_ БО дала ф 
по причинё что аут а М, помомЪ зэязЪ гла- 
зную формулу радлуса Еривизны К=2:, и для собой = $2 преоблази® 
ее 5Ъ < &— РЕлЬх а ИЩИ знаменатель й Числитель сего 
выражения чрезЪ посредсшво уравневйя эпициклоиды; и поелику выше ьЪ прииё- 
—сва &ф 


зчан!и КЪ члену тухиу найдено быле со /(-еоСТЬО, черт, 16.} = 


& 


мо получишь йл. у — У; — с. йт. 
з 


‚9 
тс’ядфйт ГрсоГ1ф-с'0вйи 0" 
зу% — с’ йп. & ф* 


В, та . 
Эк у 9% С й0. 52° ва соб у -+- 8 бв. { = 
Е - - . 


резофсо1ф — о оф 
2 бп. | .. 


29% — тожофир. т — 102 . 

рые ый зов зфсогЕф 20: от. и по причи- 
ву — с", Еф" У — с?бо 19? . 

иФ: что вЪ шомЪ же приифчан!и найдено было 9х п -а(е +02 Фф, 

10% (да (в-н с) 7) 
—=—=—, 

да (а-- сут -е 11. Еф" 

4а(а-Н су? — 1 ; 

. . (20 3 с 

дешЪ перпендикулярь 6: А.Ф, О вооГтф, Оее-- АсоГ Еф, 

* до 


будешь” нить ад\усоГ-р да би, {= 


ешпуда В = . Пуешь хорда ОВ, 6у- 


— 
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#1 — 0) = + аейсоб:ф, д’ — сб." Ч асй со 1 Ф 
або") соб: Ф и в = 

д (а -- с) Де со} 
+ ( а ы т 8) › или, поелику 8Ъ прямоухольнойь преу- 
(2а-- в) 
. Е мааЬА 
тольникЪ ОРК сое .К= а 
Елиаьли положишь сс Г шо эпициклоида сдЪлаешщся цикхондою: и бу= 
эл = 
дешЪ &(= во }=2й, как дъйсавительно и бышь должно, 
 ввероающаяся эпидиклоиды, подобяо какЪ и 8Ъ ииклоидф, есть энини- 
клона же а преврашномБ положен и, как що мы виже удостовфриться 
слунай. имфит. будомЪ. ПоденимЪ пеперь нфекомькими примфрами предлс- 
жейную вьпис, #Ъ первомЪ примфчаши КЪ члену 177 му, формулу длл 
опредёлеща радуя кривизны вризыхЪ личей ‚, коихЬ орАипашьы _выходащь 


(2-2 ей _ 


`изЬ одной шочки , & именно ю К = = 
7 29 
д 24 — 
1) Пусть шребуешея найти раду. кривизны ЕЪ какой несть тотка 
спирали Архимедовой ® Вид®ли, #вЪ лослёднемЪ. примбчани к чагну 
159 ну» чшо уразненйе сей крихой линеи есть ав =. отд иво 5 = : 


. 98=) ^ 2 ы 
почему  будеть 5) оиЕ= © я вх или » положизЬ 
9В . . На. 
= 2 
(= = в = У. 


тм а 

2) Пусть еще пробует ти раАубВ нризизны зБ какой ичестия т09-. 

КЪ спирали гиперболичаской, ? ВЪ, шомЬ же примёчзии показано. было, что 
= 


уразненйе сей кривой хиней, есть 2. ш— В) = Ви чмо 8 = ив 
2, ` : 

п в. да в’ 28 и К = 

98 мВ 9‘ тя а 


чену буден, 


ар 
3 к? 
& @ = . ей 24а 218; мик. 
и в#— 2 ив — Я = 0 * 


(и В 
Чо, аесъма. ртов стдоен1е; приемлещь „а именно: ИЗЪ. № и. С. ( черт. 


= 815 


х8\ проинуф ОН и СУ параллельно КМ, я изЪ М, МЕ, параллельно 
КИС’, соедини Я ни С: прямою НЗ, и изЪ [. параллельно оной провели 
ТОМ › пока пресбчеися ср нормолемь 8Ъ М; будешь имфшь ММ — В.. вакЪ 
шо читпащель удобно удосповфрить себя’ можесшЪ.. 

3} Что-бы опредблить радзусЪ кривизны &Ъ какой ниссть точк® епира- 
ли лотариемической, во изБ мого же примфчан{я взавЪ уравнеше сей кри- 


з в — ВУ — 
вой. линеи ‘зоб, $ ( = Е = и хи сыскавЬ я = 4#3, получишь 
: 3 
э 81) | (а ао. 


а”, и В = 


— ЭВ за —о ев 

‚ Е —- 
ету Ут ан"; что‘ весьма пройпое ситроен приемл еп\, 
а именно, прололжизЪ КДУ (чер. за) `до преефчешя <Ъ пормалемь вЪ М, 


будеть имёшь ММ. — В... ибо’ по причин ОВ == , УМ =) =а#= 
я ММ( = УОМ + 9 = Уж чай" а" У га". И шаиф., по- 


слику рал1усЬ кризизпы есшь касательная &Ъ раззерзающейся вривой,, вцетву- 
ей „чо разверзающаяся логаривмической спирали есшь сапральже логариеми- 
ческая 5Ъ вреврзшномЪ положен? ; ибо, по причинф прямоутольнаге шре-. 
угольник2 ВММ и, опущеннаго вЪ нем перпепдихуляра МО, онз' СБ своимЬ’ 
радЛусомЪ- векторомь ОМ. дълаетЪ тот. же постоянный уголЪ ОММ , что 
и уголь ОМВ. составллемый кривою- разверзанйя <В своим радтусомБ. зек- 
шоромЪ ОМ. °, . 

Чиб бы. сю разверзающутюся кризую опредфлить по предлоленным$, 
зо мпором$ примбчани вЪ Члену :77МУ, формулам ЕЁ у — х йа. В 
-НК соб (В 4) „ ЕсоЁу = соЁ В — К ви, (В-Н ф); то замьшиВ , чшо 


+ - = 
по причинив 1208, { = ы би. = —, и ВИ т-е 


К 622 
ях „‚ преобрези, оныя: в: сти 


Нину = ба. (ег. ВсоЁ. р — пп: Вйо, р) = 2% 
= 


Е 


#соГу. = 2со[ В —л (йпьВсо( $ соб) = —? тд ® откуда ин фешь- 
м й. м, сойусоГВ--йвнуби 720 иля-со( (у) о; 


Ро дзешЪ у. В Её, по. есть взаимное отношете межлу углами уи В . 


ии3Ъ чето нрезЬпродол жене подкавательньй: О. до пребЪнейя сЪ. пормалеы5 
Ъ М опредфлится, радбусВ кризизны МУХ, Тьцель возьми уразмеще # би. у 


— ав у. хи по. прилии®. бл у = ба (я + В) =. соГ- я ар. а, 


Е . 
преобрази. его вЪ 5: —. 25 чрезЪ шо пзмучиши взаимное, ошщешене меджу 


— 


радбуския зекторзии Ё и х. Посл®’ чехо по. зданиному отношению метлу 
ди В нетрудно уже будешЪ опредёлить и ошношене между Ёи у. 
Есшьли хочеть им&ть, се ошвошене зрезЪ уразнеше дифференщальное , 


што возьми уразнене 523 = и и сыскавЬ изЪ предиайденныхЬ двухЪ ура- 


зненй 28 — Зуи %=%, зрезЪ всшавлизане получишь дифферениаль- 


не (97— Г че : 
исе уразнене 5 — Зр разверзающейся лотарнемичесвой спярали. Оное 
уравнен!е совершенное сходствуешЬ <Б уравненемЪ = 98 = врикой раз 
зерзаня $ но обманулея бы тетЪ , кто заклюзилЪ бы изЪ сего; чито раз 
херзающаяся логарнеиической свирали есть совершенно шаже самая спяраль. 
Ибо взявЪ уразнеше между конечныии величинами радтуса вектора хи 


угла В, В=л 18. 5 найденное &Ъ перзомЪ примфчав!и В члену 15гиу, 


В 
‚и лосшавиз В #Ъ оное у— Ел выфото Вим (2. = 28) *МЪето &, 
увидишь, чо уравнеше разверзающейся кризой будешь у—Ет =. 5. =. 


или пачазЪ щошЪ углозЪ, по отнапми угла прамаго, и для шого назвакЬ 
. : . 

—#т ноюю букою д, Ас. 5, которое уразненме  разнсшвуе 
ещЪ ° омЪ уравненя В= 108.5 кривой разверзатя. СТи уравнения 
не иначе точно сходетвовать будутЪ, какЪ в6 случа с = 1 или р = 45°, 
которой изафещенЪ подЪ именем слусал обыкновенной лозаривинисеской 
слирали. 


ЗаЪсь небезполезно, можешь быть, для иныхЪ чимателей замъшиь, 
зо вЪ семЪ искаши разверзающейся кривой упошребленное нами уравне- 


ие В: 08.2 ив смотря ва великую видимую разность сЪ уравнемем В 
# — 08. д; взатымиЪ вБ послфлнемЪ примфчани кЪ члену 142 му › соверя 
зшенно <Ъ онымЪ сходствуетЪ. ВБ саисмЪ дЪлЁ, естьли замфтизЪ, что # 
есшь пройзвольнае постоянное количество, опредфлимЪ его макимЪ обра“ 
зомЪ, что бы был = ОВ, когда ВФ, шо есть шакимЪЬ обра» 
зомЪ,. какЪ мы зезд® доселЬ предполагали; то изБ того произойдеть 
#08. т= о; + Стийсь, и оное уравиеше сдёлаешея В = 28. &; 
помомЪ, поелику мы вЪ * урэвпени и — Юр. # чрез 1.х разуиЪли, не 
хиперболической , но вообще какой ниесшь логариемЪ , есшьли для едино- 
образ!н епялемЪ разумфть типерболической; лю оное уразненше пе- 
ремфнитея на @@ и71 105. #, и наконеШЪ, поелику и = аб, учинниея 
ВЕ 1х 105. =, кооров уравчеще совершенно уже сходствуетЪ .6^В = 


#. 108; &, поелику & ве одно и шоже `пначашЪ , и сушь количества ошЪ 
чроизвлу иащего завиезщя, 


Ю обратномё слособб лредёлоад. 


{181) Мы преподали всеобщее средство разрфшашь сей 
вопресъ: сыскать предфлы содержан И между разносшями пере- 
мвниыхь количествъ ‚ коихъ взаимное содержанйе дано, "Геперь 
‹лвдуеть разсмазиривать обратный вопросъ, кошорой сосшо- 
ишз въ посшупленги ошь предфловь содержа между разно- 
ешями, къ содержанию самыкъ количесшвь. Напримёръ, когда 
дано, ‘будешь 92-245” и вопрошается сыскать содержание меж- 
ду перемёнными количесшваии У им; Шо найдется, кром8 


ы 


«лучая ‘въ кошоромь п — — 1, чо оное. содержаше опредё- 
р Дт . 
хдяепюя чрезъ уравнене У=ЕЕГ с, таб с веть прозволь- 


ное поспоянное количесшво, которое необходиие присовоку- 
плять должно, понеже вообще уразнене 9 ах можешь пре- 
И: хх т ах" Е 

изойши ешь у, кеь м ошь у = — › прибавлен- 


ж-нт п--Е 
зато или убавленнато на посиюяиное количесито (член. 114), 
Когда п —=— 1, шогда =; чшо даешь у 20108.52. 


или лучше у-ва 108. х 102.6 -= 108.65‘, ибо 1986 равно, 
можешь изобразапь какое ниесшь постоянное количество, 
Нусть, для большей всеобщности, № функшя количе- 


«тва х и посшолиныхь, и содержавя 22 предфлъ. — а №"; бу- 
дешь имфиь, кромь ‘слузая, въ жоторомь и —1, у = 
о НС, и жотда я — — г, у = 105.6 Х; что намъ покае 


„ВывЕНИЯ великое Число случаевть ‚ въ коихь. вопробв:.у45- 
но разрёшень бышь можешь. Вообще естьли предложене ура 
зневе 9 =м; 128 чрезь М резумбется Фувыия  количе- 
«тва ®; шо вопросв будешь разрьшень всякой разь, когда в08- 
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иожно будеть преобразить предложенное уравнене въ сте р 
и 22—_ 
—@аХ". ‘Напримёрь ебшьли 52 


== 0 Положи вх =Х, 
= т 
н будешь имфшь” 2% = + ани х 3, Откуда извлечешь 
а з -—=- 
уз Жен УР с 
х . .; 
Еольли 221— ел ‚то положи в дин 1* 
{2 дхн . 
—Х, ибудешь имёть р тиб т (ати, 


кошорое выражен!е, дабы моуло бышь приведено къ общей 
формул, шребуетть, что бы было е=ай, = зат. И шотда 
выдель у — "(а хх Рута в. 

(182). * Предлагается уравневе = Кл” (И-Н:х"е, та 
К,й; 3 сушь посшоявныя ‘предсшоящия и т, г, 5 какфя ни- 
будь числа, положишельных или отрицательных , ИВлыя или 

дробный. Разлагая (А-Н та”): вь рлаъ, найдешь . 
Из ТИ. +5. р, рт и. И" и проч,; 
опкуда слёдуешь, что ествли ух будеть, число Цфлое положи- 
мельное ‚ то Е будешь равно опредфленному числу членовъ 
знда ах”; почему удобно можно будеть вь шаковоиь случа$ 
изь даннаго уравненя извлечь у. 


Я полоду й —+-:х” — Ху; будешь И 


0 


и учинивь вещавливане,  пеложециеа уравнене сдВлаешся 
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Ежелн "ЕТ есшв число цёлое положительное , то в0з— 


можно будешь вайши у въ алгебраической функии количестива 2 
и постоянныхь, или которая, кромё логариемовь, никакихь 
другихь шрансцендентныхь колучесшвь заключать не будетъ, 


Ибо шогда и 1 будешь или нуль или число иЪлое поло“ 
5 


р к 
жишельное: Естьли нуль, то будешь т — г—т-и В ом 


, ах и, 
ст тет 
худа извлечешь те ту" Е Нос} и кот. 
т 


-к 
да. з = —т, у = 08.(ЪХ ‚105; (В (в-- 17), Есшьли же 
число цБлоё положительное у ‘то будешь 82 равио “опредёлен- 
ному числу членовь вида аХ"  Уравнене 22 = Ка ИЕ: 
принадлежишь къ сему второму случаю и положивь НИХ =х, 


его преобразишь въ се — к (8 — 8х2), изъ вошораго из-’ 
влечень ` й . з 
Ех 5#х)их Нотт Иа (315"— 20) (В+ ще 
Дзанмъ уравнению 9 -Кх”"(р-е ыту слбдуюций видь 92 — 
Ко" "(ет имы увидим, что можно. еще найти. величину 
количества у въ алтебраической Фунаши количества х и ‘посшо” 
анныхъ, или которая бы, крем лотарнемовь , Никакихъ дру” 
тихъ шрансцендениныхь количествь ‘не заключала, всякой разЪ, 
хогда` са будешь число цфлое ‘положишельное, И шакъура“ 


вене 2 — Кл бу А-а" перемёнивъ на се друтое = 


куй НТ, положи ПХ; откуда. вайдеть_ == 


. 3 
Хх — Буи них 1 О 
(=. ЗК =? (* $ ; потомь поставляя взи ве- 


4 


520 ока 


ЛИЗЯНЫ 8Ъ перемфнениое уравнев{е, получишь 2 
: 
— — Ах, и сл$аственно 


у=—& 18 — 2.5 


28 


зах 


55 ( в а- 3)(& = о 


. ® -. 

(+) Сей способЪ ‚ предлагемый ампоромЪ подЪ` именейё обратнаго способа 
пред лозЪ, ваипаче. извфетенВ подЬ налватемЪ иншегральнаго изгисленйя, 
холорое пазваше вЪ послёдепийи и самЪ авлорЪ прием летЪ, и чтобы. озна. 
чить, что такого то диффереишала взять инисгралЪ издлежить, збыкно- 
зенно употребляется знакЪ /\ предЪ тВиЪ дифференщаломЪ посшавлясмый 
шакЪ, вифето того чшобы сказать, что пребуется опредфлищь содержа- 
с между перемёниыми количеешнами ‚когда дан предёлЪ содержат 
между ихБ разчостими» нзирим 8 рЬ чрезЪ убвавненте 87а”, обыкновен- 
но говорится, найти иптегралЬ дифференшала ахчдх ‚ и означаемен те 
чрезЪ Лухидх; шакЪ что составхяется уравнеше у —— Дахтдх. 

ЗаФеь автор предложил о семБ изчиелени токио сашыя первыя 
повйпия, педостаточныя ‘даже ко уразумёню приложен, оному изчисле- 
ню  #Ъ слвдующемь слфланныхЪ; почему мы ирисовокурниБ еще вфкоше= 
рыв правила , ком сстественна предсещавляются и кои необходимо знать 
вужно, дабы разумфть совершанно упомлвумыя приложеши: дальн йния, 
хБсемЪ зажнойР предмет знэн!я предложены будутЪ со зсею подробно“ 
сяйю ЗЪ сАЗлующихЬ книгахЬ: 


=) Мы начнемЪ наши присовокупленёя изрлененемЪ , послё т. Боссю’ 
шт ^ 


Но, и 85 моиЪ слу- 


хакЬ главное правило, то есть Дит 9х 
. тт 


< ря 
ча, зБ комаромЬ 8 = — ть и вЬ которомЪ по видимому оно цичете. 
опредфленнасо и длейЪ, можешЪ даш» для интеграла опредбленвую зеличинух 
я пу самую › которая получается, презЪ вшорое правило, шо есть чрезЪ 


ДВЕ лю. х с. 


. ут 
Положим, чо интегралЬ ——- ЧНгдолженЪ изчезвуть кодах 
тт . 


ль - 
тАВ а какое ниесшь постоянное количество; будешь 


==я $2: 


о. ат . . жет ри 
=. ›и предложениый инмегралЬ сдфлается . 
тнт жх Шт 
Но выше ‚ 3№ перзомЪ лримфчаши иЪ Члену 164 му, показано было » ито 
ЗЪ случа `пашурзльныхЪ. логариомоя® , „ й 
[ + 8 тент 
хаты: Лорин (Поб.х) в ь (105. ре това) + и проч. 
НТ — (ие (птА цт-р* 4 . 
ат 1 (тг ов анк = (105.а)* а ов Е (102.4')-= и проч 


слФдовательно 
д — п-т 


тт 


=108.%—105. 4-Е ИЕ НЫ 
2 


ее п проч 


И пмакимЪ` образомЪ для иятеграла ДтЭх мы `иыфеиЪ дза зыражен!я ‚ 
изЪ коихЪ одно зЪ разсуждени другаго есть не иное чтоб какЪ переобра.. 
зоване; И потому мы можемЪ упошребишь шо или Арутов, сиотря по шах 
добноешя, каковую имфшь будушЪ различные случаи, 


Когда показатель Ш имфетЪ всякую другую величину кромё —4; 
тогда первое кыражене всегда будет? ‘количество опредфленнов, подлежа“ 
щее всфмр возможнымЪ вЪ семЪ положенти употребленямЪ. Но вЪ особен» 
номр случа м — —т , се первое зыражеше учинишея неопредфлен‹ 
нымЪ, ничего “обЪ и интеграл новозвь шающимЬ; папрошизЪ мото ‚второе об- 
рэщается 85 опред ленное количество ов. х— юра вли р. =. Почему 
зЬ семЪ особеннамЪ слузз5 Шт, надлежишЬ упопребииь зторую 

х : ‹ 
формулу 108. и опредфлишь приличествующимь обрязомр повшолнное 
количество а, НапримЬрЪ есшьли иншегралЪ долженЪ” изчезнуть , когда. 
Хх — 1, но выдешЪ а— 1, и оная, вторая фориула сдфлаешся 108. * 


И цакЪ явомвуешЪ, чшю тлявное правило синмегральнато изчислен!я 
* тот т 


‚ или оной 


отнюдЪ ве подлежитЬ изБлят!ю, и что формула 
. т Е 
: : 1 — (08. ай) 
мереобразованте 109. *-— Юра в-- азам в 
ео в -Н. 28) и проч. 
всегда дзетЪ Ая ившеграла Лат дх ‚ безЪ побредешва какой: либо друга‹ 
то правила, выражен отредфленное 


4т 


322 


ПричеиЪ замфтить‘ должно, чшо преднанисаяной рилЬ ие только даз 

етЪ для ‘иншеграля итдх опредблениое количество, когда т —1, в 
яногда для краткости приближеннаго изчислешя можешь быть предпо- 

НТ уе й 

чтен® формул —› а именно, когда т не равняясь ЖБ ва 
тт = 

мой’ мочносши СЪ —т, имзещЪ отЪ оной мало различную величину, их 
иного не презозходишь @; ибо тогда рядЪ будешЪ приближаться весьма 
скоро › шакь чшо’вЪ числитшельныхь упошребленяхЬ  удобнфе булетЪ. 


валть сто первые Члены’, цежели ‘извлекащь. саВасшья изЪ  фориулы 
дент ах 


тнт 


. ах" . 
9) ИЗЪ формулы аХ"9Х — --—-— -|- в, приводимой звторомЪ пд- 
. т-ё-я ' 
г^$ф главнаго правила, `иы произледемЪ `с1= заключене: 


Есшьли данной дифференциал 8 можно разбить на маке два, кром5 
постоянных, множишеля , изЪ коихЬ одинЪ вБ разсувлени другало ссшь 
дифференщалБ, то 00 принншйи сего другаге множишели За просмов коли 
Чесниво 5 ‘задлежимЪ посту гияь 6 самымЪ произведенеиЪ совершенно по 
хтлавному правилу. К пмакЪ будешЪ . 


еаечаеяя — а Дадх -- эхх) (ар - д") 


Уах + = т р 
а (адх + 2х0) (ах х) ® + 


ЕО) 
т. 
< (Саахох-айдх)у (зах — 2) ь 
[ - ии та ие 


он 


Ее ав уах--м-ьс, 


о 


у (бахдр-ва" 9 ах’-х) 


ал» 


5 (бакор-ри” дн) (даа т. __б(зах" — м” 


за 7 р -+с= = 6. 
Зри т. 4 1).0 (важ а} бя) о 

Елавли упомянушой ‘другой множищель имъейЬ ‘показашель — т, шо 

изипегралЪ получается чрезЪ зтороё выражен хлавнаго правила, шо есь 


знезь, ЛХ Е: Юри 


`ЧрезЪ пе выражен(е получается интеграл и тогда, ‘когда данной 
дифференщалЬ есть дробь, у кошорой числитель авень и «рен; Зал. 
звзиенашеля, И шавЬ р АФН у 
9 -_/ 9 
1 у 2 =-1юд(а-х) с =105.«—105(а-х) +в =1ю5. Ее 


2798 дя —— 3х3 9х — а и, —_ й 
Са ди а - 308, + м) ею = 
. - У@-+) 


ах а готх"-Юх а 
ас НЕМ ера в“). 
Посему можно ть я сАвдующихЪ иншеграловЪ опредф лен: 
ГЕ /ОЕЮЕв =Ооь в) 55) 510406 то) 
пр =/ с ее 3: 105.08. х) == 105. 105% 104. 2 6 
ншакЬ далфв; ° 
2! ыы 
а и 
(ох) = т = с, 
То. 109. хит 
=; — (105. 05.5 
А = Ш (по о д ее, 


. ш-ь+ 
и. шакЪ далье. 
3) Поеливу 9'(иЁ) = чбЕ ЗН и; шо будетЪ ид} == (ий 
и Лаь. . 
Пусть шребуется майщи интеграл. дифференциальной формулы 


Хах(ов. хи, тль Х функция количества хуй в 1% лое положительное число, . 
Ноложи и = (108. к)" и 0 = Хок, будешь /Хдх(ория)" = ; 08-я" / Хх 


—_„ [0-х 0х . 
пре `Хдх 


— Эй и Вог 


. , т-нт(] и: 
Пусть ХЕ", выдешЪ. "д ж(1оя; ху Е 
И, ит алая ов. хи = т, 


Поставь, вмбсто я числа 1, 2, вы и прот, получишь . .. 
ЖЕ ца" 


ат 
етодовнх г и. ИЕ тн”. 1 
р те ы тет х 9% т-х 05-х 


324 — 
Е мнт 


ом х 
Датдж(ов. му = и 98. ху -— Ааа 1ов, =, (105 к) 
зат+к гад я 


х х 
доходу п В так 108. ху =: (108.5 
инт , ры бх тт 
3 — (15. + реа То я +.” 
ео "ть (ина) 
к проч, 


Пусть еще требуется найши интегралЬ дифференшальной фориулы 
ах 
8" Хх. Поелику извфетно , что Га* 97—= — — ‚ шо положи в = 
02. @ 
ы Хх т 
—и вх; буде ая Хах= 
108: в .' . 


Ра 


Пусть Х = #\, г п Ивлое положишельное число, выдешЬ. /5т л д + 
_#х п Ш 
реле 9х. 
105 105. 


Паставь зыфето в цвлый числа 1, № 3» и проч, будешь имёть 
ах т ‚ ах а” 
7 = 105. а 04а 105.4 — 04%. а». +5 
2 = 
2 ° а”. х” _ 2 х Гы х 2х 24 
о ен 9 к. 5/8 9 5х, р Биг (око с 
а 3 47 30 бах ба 
И ани р _ Що. 
Ди*х р а Тода" ы р, а (1052) (ода (ва): 
и проч. 


Зопрошаешея лайши ввшетралЪ формулы 9 йг, ф". Положи и=. 
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= йа, 6" иде = — 4. сГ, ф= 2Фба, Ф, будешь идЕ= ЭФо.ф", Е 
=- по. ф"— кофуди=-и-1)90.2* — со ф*= -(и- 1)дфаа.ф" 
+ (#-1)9фбп.ф”, и /Ф ва. ф"=- йо. 9" с0Г.ф-[(-(и-1) дфйь. фа 
+(и-Г)офйа.ф")=-бо.ф” во ф--(п-+) /9ф пп." 2—(п-1) 006. ф“ 
ошкуда по сокращ ни найлешея 9ф’бп. ф" — — йв. фт соГ. Фф 
- (1 — ,)/ 96 йа. ф*—? и ]9ф ат. ф" == — Е йа. ф" т соГ. ф 
2/99 да. ф"—®. 

Поставь вифсто и числа 1, 2, 3, 4, и ирот., будещь имбщь слЪдую- 
‚ие интегралье , 


[эфви.ф"= о фисог. ф-=Е/офбл.ф' чт. фэсо[ф-Г1 Йю.ф.со!. Ф 
и проч. 


Вопрошзется еще найши ‘интеграл формулы ф.о". Положи 
и — соГ. ф"— 1, Е 0.6. ф — 2$ соГ. ф, будеть изё = 
Эфеог. ф";ы ЕСО. "7 ‘бп. фид (я — г) 9фсо!. ф"— би, ф*— 
— (#—т)0фсо[ф" — 2 (п - г) 9фсоГ, 6", и [Оф соГ.ф" = со.ф* Чи. ф 
—=(п — 1) ф со[. ф"—* — (в — 1) /дф соЕ. ф"; ошкуда по сокращени 
вайдешся п [Оф со." — со. ф* — Тв, Ф-Н {п -— г/Гофсогф"-? и 
ЛОфсог.ф" 1 со фи. ф 1 Гоф со. ф"—*. 


Поставь вмфсшо п чиела т, 2, 3, 4, И проч. , будешь иявль слвду= 
Юле иншегралы: ^ ` 


ГОФ сог. —= Яв,Ф-н с, °. 
1% со. ф’-соЕФ йо.-фФ-нЕфын: с, . 
/дфса. фезеог фи. Ф--ГОФ:со.Ф тсо фа ф-т. Ф + с 
Гафсогф- о Уфе уса. Фаф--еаеорфбр. Ф 
ов 6°, 
и проч. 
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Посл фориулЬ Л9 ф соЕ. ф= ва, ф-с, /Э фт. ф = фсе, 
удобно можно’ булешф  разуифшь и слфдующихЬ иншеграловЬ опре 
Арлентя: . , 
Гофосой, пф — :идфсо. в ф = = аФ 4-6, 
/эфйп.яф = 1 /мд Фор. яф—— ори 6, 

па. фе +: - 

Г 2$, софва.ф" = т 


[эф йп.Ф со ф"= Ри + 
р „т 8. фт 

[эф согпфйи.иф" = и: + 

,591. ит 


9$. бы. пФ соГ эф > в 


{3 фап. тф со. "ФЕ ия) Ф-+ бп. (и - фу 
— Е СОР, Ш--*)Ф 2 со[. (" —*)Ф 
. т-ыв т— в а 
формулы /ЭФ со. ф= в. 2, Гофй. ф = -- соб Ф-Рс непогред- 
сйвевто  схфдуютЬ изБ члена ко сея книги; вошЪ еще друмл, кошо® 
я ИЗБ ЧШогоже источимка зыходйтЪ: 
. 5, = в, ф-но, /-® —=- соф-е 


Е 50 = зес, ф-но, а =. бой. фе. 


Сер шого оттуда мы имфемЪ сАъауютия уравнёня: 
‚ дано } ф ет 

ф=— —= Ай. х-% 
эф ук а 


и” или бо. Е. х, 

ф=-=, ФЕ = А о-в 

оли со. (фен) = 

. Эф — 8: Фф= И В ф-но, или 
зале. (Ф-Н у) =, 
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9Ф===; ф=Г= = Асоь х-Н в, или 


1+ 
>= 


сот. (ф-Н у) =, 
Ф=/—=*_-- А!ес. х--с, иля 


= — = хух2-—Е 


ес. ти гу) = х, 


кух? —х 
= = /. ах — Ай у. х, или 
2Ф ЕО Ф о 


Ви. у, (Фу) =, 
=—=.; $ =/.=* = АсоГ. у. х; ная 


Е» 
их = кз - Их — =? 


сеГ у. (Фу) = х. 


Приифчане. (Здфсв букза у есть произвольное поешояиное колячеешно, 
Послв сихЪ. формулВ весьма уже ие трудно будешЪ разум$шь , дакВ 
ваты интегралы м слфдующихь и)" 


Б0х 9 а = 
Ф=уа, о рьАвь нли 
ри. (ФН у) =, 
- Вох д (=) 
ФРУ, оттатвАеи1 2, или 


оон, 


$9х (=) ь . 
Ф=яки, ф= г 3 А 08. Р-Н, или 
1205. (© +У=&, 
— 0х д-(=) 


2=и„ я”, — = -@ С =} Асоё #6 иАк 


сое, (® -- 9) ==, 
4.2 


Бах э(=) 
= — . в ь . 
ре, Ф "ЛУ У: = Ав. +, ла 
в. ебу, 
8х —2(=) 
= # а ШВ 
= ух а, Е .А. со{е. № 4.6, вли 
со: с = 
‹ 69х 
®=ущеы, Ф= Е = РЕЕЕЕЕЪА вв: нон Ая 
бл. „@ =: 
р — 0х | 
Фу, $ = Бе мео Есиля 


соГ, у 


4) Не рвлко интетраль предложенныхЪ диффереииалозЪ нзйдены быть 
иогуЪ чрезЬ избраше шакихЬ фуякШй`, конхЪ ззлтый дифферениахЬ 
часпию заключаетЬ 2 себ% ‘предложенный, ' 


ТакВ чтобы мафти интеграл ГОФ п. ф", з беру дифферевийхь 
фувкши Вл. ф-т со. Ф и получаю д бы. "Е с9 ФЕ эфёи, ф" 
+ (# — 1) оф па. ф" со. ф* = — дф ав. ф* 
2+ (в — т) 0фйв. ф"— 2? — (и — 1) Фив. ф"; откуда нахожу 
‘ГоФ п. ф" == — Е ба. ф"—* соЁ. ф+=офаа. ф"—*, о 


есшь тоже, чо я прежде найдено было. 


ФавиыиЪ- обрззомБ чтобы найти интеграл 19 ф со! ф", я беру диф- 
ференщахЪ фуякши соГ. ф" Три. Ф, и получаю 9 со[.ф" — 1 пп-ф== 
Эф сог. ф" — (и — т) дф соГ. ф"—* пп. ф* = ЭФ соГ. ф* ° 
— (в — 1) офф - (в — 1 афсоГ ф"; откуда; ‚ яитоку 
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12$ соГ. $” = Е со{. "т вв. ф +" ГофооГф^ ых. що ееть опять 


шоде, Чшо прежде найдено было, 
, ох 
Пусть пребуешея найши нншеграх® дифференциала У › ГАВВ 


ДВлое положительное число, | 
Я беру функии х узи дифферениахЪ › и получаю 
_—_—_ хох 
2 (хе — а Вии = 
(рим д ях" д 


д" 
ДМ — ; ошкуда нахожу = 
уг—х. ух ны уг 


2 


582 — У" с, , 
тв Иа т = уе 
лы но, 
О ро утри— 
МИ я =-м Уа —. 


у— 


Заз — нс”: 
Га“ 5 этах 
Буа ии Ее 


+в гта" "Або. с” 


_ 1.31% >. 
их) НЕ: за”АТиз. ой 


и проч. 


`Отуда явствуетфь, что когда показатель № сеть нечетное $285, но 
уда искомый илпегралЪ всегда изображается алгебраическою фу за 
когда чешное ‚ шогда ориодеадениною. Почеиу 3Ъ перзоыЪ луз Модно 


* 4> 
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будетЪ изйши иптетрехВ чрезЪ преобразоване употребленное эвтером 
35 182 тлаик, ВЪ самоуб ДФА, означивЬ показашель п чрез 28--:ч 
ы .` — Е 
гравнийЪ предложенный дифферепиелЪ д! “дх(“—я) 2 СЪ фориу- 
к [ и - 

м Кох” 0х (В --рх"), найдешь чо ПЕ Ра 

+ 2 пкжеыл» № 
шо есть, что Е — 1 = Цблойу положителвнояу числу. 


хоз ^ 
зах" 


Пусшь еще шребуешся найши иишетралЬ дифферендала 


ТАЗ 8 ЦБлае положищельное число, 


Я беру кифференцалЬ функ х"Т/ зах — 47, м получаю 
(м Иа — м) = - ду 205 — 
ада -— ^дх (2 — ах" 1дх пох" ох 
Узах— 


' х 
эшкуду нахожу уз 
у 


ха 


Поспивь вифсто й числа 1,2, у, 4, и проч. , будешь имёть 
Идя р узахфхч+а] 8 = Узах-х-еАй 6, 
Ура г жь = за . и 
у =-музах-иа == 
ЕРА вии но” пана) зах’ Айви. +6, 


уз — #2 . У2ая 
Грея" уи уни 
вах 


-х Узах-и Вау зат” 


$ — 
ео] Уре + Абпу Ее” 
хузах — тн’ Анил с”, 


Ум у 


е 5. 4 35 ие 
3-ой + в) 


— 38: 
= -\ р ииинение 
у #4 дя. и Усах- То хвдх Ут 
энеа * 4 ужи 
Ча (Е 34 — -3.51 0“ * и — 
зах ах На) узах #-- рыб" Ай. я 6 = 
Е а Тая а) узахи 
Ч дея уаз 
я проч. 


@‘Айт.р. =”, 


ПослЕ сете удобно уже найдется интегралЪ едфдующей формулы 
вУ-ах 


Ее, бо умножизЬ числищель и знаменшель ма 
5 
У а— № получишь 24405 | 918 Заз дх ад к 
. урая Ра ^ укр умея УЕ 
+ ее > которое выражеше состоишЬ из ЧленоеЪ , коихВ нишеграль 
пах хе ‘ 
вредЬ..симЪ найдены. 


-8). СверьхЪ преобрязовмий, употребленныхь авшорсиЪ при найден 
шитегралавь в $82 чделф, имбются еще мноми другя, кои кБ сему пред- 
иешу приложены 6ышь мотушЬ и изЪ коихЬ о ифкоторыхЬ ыы здсь 
предложиыЪ, показую какимЪ образошЪ чрез нихЪ. достигнуть можно 8 


27 0х 9% де 
химегралзиь ФориулБ аа В зу". ит ‚я 
де 9х _, д; ( 
Мет ‚ вуз . уже аее ‚ хай 65 формулами 
элх т дх 


= и предь смыЪ разешамриваемыми, нивюшЪ леса 
ух —х Узах-х : 
немалую связь. . 


, 9 0х о 
. иНачисйь формулою- и — Уи: моложиЕЬ в = с» сыщемЬ еперза 
БИ = 

„вх ИИ 
етрихь т „ Для сего урианииЪ = Ух 


1 зз5 хокрриемической дифференшахБ, будешь има, 


33% — 


(ея 8 4 
(Е -- У На) уда а ЕЕ 
106 — 105. (х уг Е) на, Илио иначе, положииЪ |/5 де 


т аа =— 
ие и урна фея, 
РА 


} откуда выде Л: 
Ух 


=-2 г Хи сыщемЪ х= 


‚ чрезЪ шо будемЪ янее —— = а: Не = 9 эн 
1, 1-ю (К ИХ а) с, по есть шоже, что 
Ух а 7 ” 

я прежде. 


"Теперь взлзЪ функции д" ух а? АнфференцёлЪ , полутимЪ 
т дх 


туча) = мо 0хух ка’ 


(пет 20 вал д ‘0х. 
——= и ——- 
ур Уха 


Поставь зиёето Я чибла т, 2, 3, 4, и проч., будешь нибть чаештые 
нитттраль , изЬ коихр произшедиие ошЬ дифференшало»Ь ‚ имфющихь ‘по 
каза:®.ли н нечетных числа, всф будуйЪ алгебранческтя функдти, кайЬ вБ 
чамомЪ дфлв и быть долженствуешЬ , потому чшо означийЪ п чрбезЬ 
2#-- 1, выдетЪ, по’ сравнеши формулы, Кл” дх и 15; съ 
. + , . 

"де (ва) рае т 1 поесть = 

т“ - . т 2 

ЦБЛому. положителунойу числу. 


9 ды "Ту 
; я ° рт И 
а, а"+тутчя 
да‘ т 
ь /` 2 с рии 
мошои: = О. 
жуй а\- 1 уе 
т 210% 
нь ===. которые иншегралы по предложенным Ъ предь 
@ УЕ 


чниЪ ФорыуламЪ удобно уже опрейвлятоя, 


Пусть "Е :, будешЪ Г м 


-2 105. (у =— р с 
не = = — т 
=. пафжЕыг 6. С. Так = аз ` РЕ 
— Вю (&-Р Уфа а = $ 108. БЕЯ ЕЕ += 
г 10%. не, вотда возмешь знакЪ -[-, или => ТАЙ бп. Е сы 


АЕ -. 
В _ . х 
— ТА. д ЕЕ>ТА соб ры А (с. = с — РА 0. 4 
-Не, когда приметь знакЪ —. 


Непосредственное опредёленте иншеграловЬ фориулБ ри 
. Ся 
шатниЪ образоир совершить можно, 


Положи УХ аа, бдеть х= Ура с"; да ТЕТ, 
‹ 
; 9х — 
м р ети ав — 2: =, попонь разрьши вю посл 


днюю дробь на дроби простыя г 8 9 и получних /— Е 


я ааа я 
уз ия 


аи 


1 | „за __ 
=: 108% — 108 а 2; 108. 


ка 


-+ с’, коморее змры 


2 108, Ее’ = ов, - 


‚88 (удав а — 


-а(а-+ У 
-+ 2105. Е [Я разнствуетЪ токмо помпояннымЪ количеством 1108. Е 5 


что посхф израсненяяго ЭЪ 114 м 1:6 членахЬ ще должно у5е ипранаыыЪ 
оказаться. 


жене сш преднайдениато а 105. 


—— = а 1 62% 


/Такь же эЪ формула 2 положи Уа Х =1 — в, 6- 


хат 

а, ды ` 9х — ЕЕ 

— сад, да 9 м в _—_ 

№ ХУ урав кул #— 08) 
9х 


— — РЕ т 2"; «шкуда зыдешЪ ры =& 10$. и 
= : 
ЕЕ Ид ГОС Е И 
уе -+а Уж Нар 
2110. —*.— -[ С, Которое зыражеше ошЪ преднайдениаго 


м уаз +. а т 

о ео, оо 105. 1 © разк- 
2 (5 -- Уаз + 52} уча а 

епауетЪ  шокио посшолинмиЬ количествойр Е Т.Е Г; что для различия 


апособожф упошреблленыхь при найден!и” инюетрада зесьма часто случить 
«4 можешъ, . 


Посл$ сеге небольшиго ошешуплени, обратшииея кБ осшальнымЪ фор- 
х"дх 9х 9х 
===, —=—— ———. 
Ух зах пу: —г "ру +2ах 
интегралы за$сь мы найти себф предположили. 


мулаиЪ э вофорызЪ 


хох 

ля найдешя пивеслля Гы РНЕ. положи хе, буде 

Ух + 2ах 

_ о ____ х’дх 

хо, 0х = 68, Ида = у 4 ит 
— , 8, Улаеаах = ух Фи УР: 


„ 


(аа) 
= у а з которой ‘нимеграхЪ для цлаго и положительнахе 
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Зисла п опредфлишся по предфидущей формуле 
Ух а 


< 9х 


% А, 
УР: в 

0х 9х 
— и 
з"Изах —х Е тах” 


Чаобы найти интегралы ФоериулЬ 


она /_— № 
положи х —— >>, будешЪ. 
хх —х 
9х `т д - 
и =--— ===, которые иншетралы 
мух нах па" Уф -аах 


чрезЪ преобразован!е упошребленное зЪ 182 члейЁ- опредёллися шШочно, а5 
функ яхЪЬ алгебраических. 

- Жетли ли теперь требуются интегралы сАдующизЪ фориулЬ и" 9. и --х, 
ати а: 28° и 5 охУ зах — д", ходмУх* 20% ‚ ТАБ п ЦБлое положи- 


шельное число; ‘шо первыя дв формулы. умножиЪ ин раздфлизЪ на 
У — м, У а*, а друМя даВ на Уса — 2, У ав, будеш 
= . ат и т. хх. 
имёщь чешыре выражентя` Е = 
ур уг уе 2 

а?х”дх 205" = 0х ` х" ры 2-20 
= ———— ыы — 

Уха? Уз. узакм ух ча 

о ах т дх . 


===, сесщоящуя изЪ чиеновЪЬ , конхЬ интегралы ваядутся 
— Их -2ах - ` - 
по предложенным предЬ сийЪ формулам, 
И посему еще найдущсл ннмегралы ‚елвдующихь дЗуЗЬ формулБ 
2" дх х" 0х 


#68 
= == , - . = 
УАЗ -ИЬ + 5’ И сана? -У дя 
умпоживь числишель и зпаменатель здтой за Уи У —*°, а 


сд, обратишь ихЬ в виде предв» 
Е 
0 дхукичх 


ря & и 
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. „о —_ 
тру + зах ху +афх-х 
а (--а-=Ъ) 2( же 
НаконенБ чтобы предложенини5 досел5 формулам 6 придать большую 

ох 


(е-Еух = =” я 


хссобщноещь ; раземотриыь еще слЗдующия формулы 


„. ГА 


9х 


ре | х 


Цфлыя положишельный. а г нечешныя цблыя поло- 


в 
дд жека, 


буква в как?я ниесть 
жительных числа означаетЬ. 
° х" дх 


$ преобразивьБ ее вЪ сей зидБ 


ВЪ формул 


ее -НЛЕ тя 
-.› положи для уничшоженЁя вшорато 8Ъ знамена. 


У=: ` [2 +-& +2) 


т э7дх 


в 
$; будешь имёть 0% 9, < += = ив 
9х т 0 = РЖ 

2у# —;} 
Фен 18 (зиидай 
ма =таи 2 =, преобразийся в 
в» 

<лучаВ зерьхняго лнака 35 ——-. 2. 

$ 5 

8 (г-на 

958—565) ' | 

Зы ) ‚ когда 403 Ё; и ВБ случа нижнято #5 


Чел члена, хх - 


Нея а и 


жешоряя формула ‚› положизБ 


‚› когда 4}? , или 35 
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Ествли и 1, то интегралы найдушел , хак шо очевидно, по гла» 
ному правилу. ^ 
Есшьли же в — 0, мо положизЬ # — = › оныя фориулы преобразишь 


т — ди т _ 
ры - Е ди —@ 7, и 
а (ша г 
_—2 ы 5 
т и — 20, : _ . — 
тб —5№ ди (1 и”) 8, зошорыхБ 
а (кл 


формулБ, по причинив что х означаетЬ  печешныя числа, инмегрелы на 


дутея такЪ же по главному празилу (улен. 182). 
тосе пусть и больше единиды, я продетазлю формулы 


Га 20% _ 20% 
и — с-8Ъ семЪ зидВ =“ До и 
к а" (2 — =} 


и возьму ихЬ иншегралы, полатая множищель 5 


1 
в 2 
посшоянцымЪ ; будет 2—1 (в — 2) 


2(— 


еб Е на 2 . 
ие), потом сихЬ иншегралохЬ возьму ньги  диффе“ 


2 (' 
реншалы › полагая оба иножителя пни выдетр 
Е = —- а 
*—5 —я р 2(1— РР 
(ев о {и зы 
ид 9  /= - Ен = 
В. кей 2 деыеЯ 
Ри: 


от о К - 2) [и 


и ошпуда 


з 
и— 1 [ 
—— —_—- “ 5 
8@-в) 2(.—# (7 +8 лЛ 
злегралы › пасшавлля з\%сто 5 Числа 3, 5$, 7, И проч, › чрез предЪилу+ 
ция формулы опред&лятся ко порядку, ди! послФ другзго. 
Й шсперь проЧя формулы не заключющь 35 себ инкакой уже 
зшруднести, ^ о 


У › которые ин- 


: 
"ТакБ чшобы найши интегралЪ второй фориулы д7дх (е +енах“), 
Рок 


умножЪ ин разавли ее на (е Ух 2 8" 


5+ 

0 (е Ух вх) >. й 

д Щ-р ^ › КоМорой формулы иншеграхЬ на 
(ее аРл 

‘дется спо первой , полагал 8 оной г — [, или луйше изтребигЪ ЗЪ ко- 


$ чрезЪ чно она преобразиш- 


ты 2'0ъ 

хичеств8 е--Уя-- =” вшорой членЪ, ло формумыЪ — и 

. — уа- 

2 с5 
===, предЪ синЪ разсмошрённыиЪ. 
уе 
ПотомЪ для найденя интеграла шрешьей формулы 

9х . р 

о ремомыЪ токмо положишь # =, и будеть нить 
. 
еее 7 
т 

формулу =», которал принадлежишЪ кЪ первой, 


(ченр-аи? 


Ка 


о, 2. 
НапослдокЬ вЪ чешвертой формулВ дл: "е-1. Ух + Е7 /надлежииЪ 


с“ 


, 2 ВИА 
умножить числишель и зязменашель на (е —-- 5 + 2 чтобы призе“ 
спа ее КЪ засшиому случаю трельей фориулы. ° 


5) ВЪ преобразованиях» весьиа часто глазное наиб рен?е бызаешЪ ЖЪ шомЪ, 
чтобы достигнуть кЪ соизмфримымЪ функшвиЪ, на’ поюЪ конец чтобы 
< большею удубибеийю найши интегралы предложенных Ъ дифферевшаловЪ. 


— "0х 
Т«кЪ чтобы найши интегралы фориуль "охизах ных”, ЕЛИ 
зах = 
У коизЪ п ЦЪлое положищельное илн отридамельное Число, я положу 
и аздх 
Узах == 1%, и полупу х = , 9х —=— 4080. 
жи 
ррииич 2а% (22а) . 
зах + х? — 5. их ^^ чрёзЬ чо наши фориу- 
у т: СР’ № Форму 
—— 20 ° - 
лы х"ОЖУ 2ах +8, =—= преобразяшея вЪ соизиБримыя 
Узахх 
34*(2а)"1"д% 2 (29)'д% . ь 
——- — и 3; 
(а . | (РЕ тт эи дбло будешь сосшояше &Ъ 


найдени интеграловЬ опыхЪ ‘соизифримыхЪ форнулЪ. . . 
Пусть еще шребуётся найши интегралы ФормулЪ дк хак", 
х"дх 


—=, тд% в КВлое положительное или ошридамельное чис- 

ух -Рах-нё 

ло; положи у» Нах-ь —=х ЯЗ, и получишь Хх НЕЕ ‚ 
. =— 

9х = рае ааа о, га #-- $ — в = Е в = 


2 а = 


2 з о 2\уп . _ 
Ее 4 и м" — (— =) $ чрезЪ чипо наши ‘формулы преобра- 
25 —@ (22 а . 

ра" — а ве 

дишся 5Б сони т, 
Ш (8—9 

та отл , 

— 2. бия. и д8ло будешь состоять 25 найдени иишегра- 

-® ал” 

лозЪ оныхЬ соизиъримыхЬ формул, 


так ие ‘ужножая боле примбровЪ, явешзуетЪ, чито зна: все” до 
состоитЪ вБ. сыскаши интегрэлозЪ дробныхь соизуримыя 5" иифферен- 
альныхЪ фучкШИ, ибо #Б ‘разсуждеши дЪлыхЪь, который иншегралы, по 
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—ы 


надлежащем сихЪ ФункШЙ разложени ‚ опредфляющся по главному прави 
„лу, ивить никакой уже шрулностн. И таким образомЪ присшупимЪ кБ 


дробнымЪ дифферсиуальныиь функшямЪ, 
"Требуется метрай пробы Ав положи /-- 5х а, и будет 
ди: Е Юра -е= 05 ФЕ хо, 


какЪ уже известно. 


м 
Сыскать интегралЬ дроби „; положи +5 ах та, 5: 
а 2х 


== 


дить де =, х 


г + &)' 


ть 
7 — , кошорой интегралЪ ‚ по разложени фувкия 


(ах | — РЯ 
"Требуется интеграхЬ дроби „-- и -рвят $ ПОомжИ & 8—5, › ву 


дешЪ Эл — 2, ах = Вы ам, 


. 6:08 
ока Е — 2 и аи 

Хора — == +) ие ЕЕ 8* — е—=- [45 
нражШы ее 3 обвуда видов Гы — 

28 в— ЕН 5% ? ана де —^ 
6 58" , 8 

- } 

25716 -— Нч — г а= 


т я —ь 
аЕ 08. (е — г +57) — - Е Чипобы найши инше- 


вУлевто |, и будешь иифшь в = 


зралр . прутой части положи зв = 


ЧИТА, зе] 2505 —- вар в Г 9% 
28 ; дер аа ЗЕ ни —— 
ЕВ Авив, Е Аие. 8 

УР ‚84 -Л „УЕ 


{Чех 0х В 
Елин ма. 


не тах авт ву 
03: (е-Н {+ Тод ы А 


— З4Е 


- ВЕ] Ы , - 
Исшьли ато, шо ки Нар 8 (А-а). 


А ип. р. с; 


2-Я 
то е вн = Уз А фар. Е = ыы ый 
есштьлиатто и оно ая — 208. (ен =") с;  наконень естьли 
шолько Хо, то Ее Ая — =2 2 08 (е-- дя" Ао ©. 
тд 


-=. 


Сыскашь инщегралЪ дроби 
25 


б нех положи т; 
будеть нишу 2х9, "=(-7), (е ЧНуж- ==) = 
(е — Е в = = = я; откуда означизЪ Е чрезЪ ри 
ал чрезЪ 4", выдедЪ / "9х = — р)" 0%. 
(е-- 2 =. Ро (#-Н4 


их поелику количество (# — р)* не жен состолать Я изв 
членокф сего вида Кам, вопро. обращается вЪ сыскаве интеграла сел 


20% 
ал 


2 у — 2 ев 
у 


- На сей конеШЪ положи ен ф=ш, ‚ будет 


; ыы —— 49°. 
$ потомь положи. =: Т- увыдешВ и = — а. ;, 


7 — я) =. „/ 229х 
и - ФА — 


20 (— 9 


а — == 9: п—в 
Есшьли ‘и нечётиое число, то послвда иншегралЪ по разо аи ко- 
ыЬ С: 


личества (4*-—4*) 78 на опредфленное число зленойБ, сыщейся по гла- 


зному правилу. 
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Жстьли же и Чешное Число, шо: чпый иншеграяЪ найдешея по формул 


у дхуият— м. . 

Наконейф есшьли и=0, Шо изшетралЬ опредёлнися по фориул 
мах 
ря 


Посл сизЪ вопросозЪ, волкой уже соизифримой лифференцальной дроч 
би иншегралЪ найти можно будешЬ : стоимЪ токио’ по отдф лени цвлыхЬ, 
спую дробь разрёшить ва драбй простыяз коморыя ие ‘могущЪ имфть 
инаго вида. кромЪ раземошренныхЪЬ нами &Ъ оныхБ жопросахЪ, 


349 х 
Наприибрь пусть требуется вайли инегралЬ дроби ранее ; 
ыы же рх аа ах . 
ошАЗлизБ плыл и получи дд + РИС НЕСЬ раз: 


ри знаменащель на иножишели -= й, а, &--Ь и положи 


= = рее = де Бе КЕН = $ откуда ай дешех АЕ т 
Ви СЕ и Ден БЕ Леда — Лох | 
ЛЕ Клики, 2 а / 2 = Ва 
ен 108 ры ая 105 (2+6)-+-2. 


сть еще требуется найши интегралЬ сабдующей Е оизиирнмой дроби 


не} разрёши дробь ео па дроби просшыя , 
полонизЪ Ев Р =8-++ г т будешь имъль 
: т 1 [3 — а= 
“ но ы э= ь о И Ге — ах 2’ И ое = 
Е (тя) Зл+ )} итх-н к — 53} 
— 2 105.(т — #2 — Нов (1 - 5*) — Аа, х с -—Е 
#2 8. Е - —ЕА 1408. НС 


ИТ а (1х 
Я} За ‘недостаткомЪ точных. способовЬ опредфляшь инметралы диффе. 
реншальных функшй, ‹Ъ пользою употребляется приближенте, основан 
исе на совершаемомЪ, или чреЪ Нюшонову биному ‚или чрезЬ спобобБ 
неспредфленныхЬ предешоящихь, или ЧрезБ Тейлорозу вебрену, разложени 
пЪ>Ъ фувкий вЪ безконечные ряды, . 
Пусшь шребуелся найти, по приближен ю ившегрёлЪЬ формулы Эу= 


ах 
а разложи дробь Ев по которому’ нябудь изЪ упомянутых ь <1060= 
йа 3 =. 
бовЪ, #5 безконечной радЪ 1 = 5-8 Ри проч., бу 2 "ну ть 
— + ах 9х 279 х 2 ся, 
ув: и г СК я проч. и поёнь у= г. 


—_1 123 1 
8 3 44 28 и Ироч. + С. 
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з 3 4 - 
Пусшь в 1, будешь ут чья- Е — 9-Е и прож; полатаи 


-- 
что у—о, когда хо; и как для уразнея эя= = РЕ, зЪ швмЪ же 

= 53 
положени, у — 108. (14#), шо выдешь |об, (ая) я ры 


— ы 2 и проч, Откуда удобно произведешь формулу 108.1 = 2 = 


+ ее ен и проз,, колорая найдена вЪ члень бы иныы5 


образомЪ. 

Пусшь еще дано 29—28". $3 положи Г — Ах В = Сл? 
4-04 НЕ -- Ех + Ох’ -- и проч., гад иЬШЬ ни единаго постодннаго 
члена ‚ потому чо полатаешея интегралЪ изтребляющнися › когда я=с 
пошомЪ зозьии дифференциалы , н будешь имфщь, раздъливЬ пронашед“ 
шее на Эх, '. . 

; Еы ВА В з Сл +0 к 5 -- 6 Ра бк -- и прот, › 
мли А} 2Вх--3С а 9-40 3 ЕхА 2+ 6х + 7бд8 и проч. } а, 

—1 "А. Ч2В, --3С, +40. + 5. = 
куда выдешь А 1, Во, зС-+- Ао, В =, 
ЗЕ-Н ЗС — о или Е, Ро, 7-5 онл. 6 = 


- к проч. , что есть а найден- 


вый зыше другиыЪ образоиЪ, 


3Ъ кошоромЪ х синусЬ дуги крута #, 


, 
Ра’. 


Дано’ уравнене Эн — 


требуется опредфлить отую дугу и будеть но причин что я 
2? 3. 4 3: 5.х5 5, 1.58 . 
т и Е >. АЕ И проч., @= Ж+ + 
зе вэ "Е и проч., понеже х = о долженствуешВ -дашьи и о, Сей РЯАЪ 
шолико приближающ ся, что довольно взать десять ‘ первыхЬ - ето’ чле- 
яозЪ , дабы получить весьма приближелное содержане окружности круга кЪ 
раду, и есшь шошЪ же самый, вощорый найдень #Ъ кониб 164 члена, 
Не умножая болфе прим ро которые посл предложеннаго выше ©, 
‘фазложевти фувкий &Ъ рялы , викакой трудности, 3Ъ себф йе заклюзя- 
зоЪ , окончимЬ маю сташью панихЬ «присововупленй показантемЪ. эзвовияЪ 
образомВ интегральное изуислене можешЪ зесши кЪ Пей лоровай врем ; 
®Ъ сему. главному. орулию, посредствойЪ коего радложене я федифисчлой 
РЗАЪ аслкой функи!И совершается. 
Пусшь дано у= Хх, тд Х фучюшя. количества 1 слфдователь. 
но фупкия шакЬ же веякага : зо завпоящаго. изображентя у -вудеть по 
Ау *Ъ шрешъей стать: хихь. “присововуплвиярредложенному:, = 
/Х2& = Хи хэх. 
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© 
Пл охинЪ , что разносшь Ах есть постолина; умножал и разазлях х2Х 


па Эт, иы инфемЪ /хЭХх — Г 2=.4, 14$ 9х изображае?Ъ функ- 


кю простую , означениую #5 упомлнутмой сташьЕ чредЪ и, а Эх - диф- 
ферениахЬ озназениый мамо чрезЪ 9$; И для Шого же празила бу- 


дешЪ Лг2Х == /х0а:85 =. т — т 9(5%); равнымЪ  образомь 


будегЪ | [=9(81) = ЕЕ . з 


Е ПШ (ах о 


жах 0х 23 ох. 
Г а Зе, 


у В ра са” — 8 ^.28х 
53.4 а 2.3.4 ° д #-3.4.5 05% 
апакЪ жи 


-. . хз) (2х 
Си пайденныя зеличины посшавлля вместо /хЭХ, {= (21), 


[=.9 7), и проз,, преобразимЪ уравнене у — Хх -—-/х9Х #Ъ сафдую- 
ти киАЪ 


4 9х = ах 
в. и проч, -- А 
"ТАБ # постоянное количеса оу ВБ воторое у обращается, когда х 


Оный рядЪ совершенно тов, ке, что и вайженный . ®Ь ве злевф изЪ 
зпорой фориулы , ибо уо причнив, Эу — ХЭх поставязЪ 2 ‘зиьсто Х, 
р жть 

5 2% хз. 957 
: 5 Е — и проч. 
А т СЕМ Р 
: такииЪ образы чрез пикреденво и рольнаго изчисленря доказаих 
всорсма ‚ кБ коей Тейлорр деепииЪ чрез. изчислине лифферсвывльное. 


За «е доказательство мы обазаны Ранну Бернулмю, которой сверьхЬ то- 
го предложив «ще другую мого жз рода веореиу заключающуюся #Ъ 


8 дх хз 2х Вы Зе х ях 

У—= тах 2.” -& Нат 8 — 2.8.4.5 . 5 {+ и проч. ; 

хЬ о оной осоремё -досшижене совершенио тоже, СБ шою” токио отифною» 
т зиото разновти Ах ,. вадлежияЬ принять 33 постолнлую развоель 
;'8) Досеяф вы разсмитризали дифферениыльныя. фориулыу (Б-одною пе- 
рошфнною чедиченою › мокио’ ‘перзато порядие ; теперь призпупийЪ кЪ 
разсматриза: жаховыхь дифференшальныхь ‘формулЪ велкаго порядка.» 
ограничизЬ себзтобщиии- правилами“, ио коимЪ’ берушея их иншотраАь, “. 


Поелику все до здесь совтоняЪ 5 па пупленуи » празь зон 
иве вляае. ритограла, ощЪ дифференциальной формулы х 
порядка я хЪ форыуль испосредсшвенно: вижшего порадка- вме вопомЬ 


=: 345 
ошБ ‘формулы порядка н-— 1 кР формул$ порядка я.— 2; и шакЪ дэлфе, 
пока достигнемь ХЪ выражёнтю состоящему. и3Б зеличииБ конечныхЪ; шо 
авсшзуетЪ, что я статья инюетралянако изчисленря должна быть осно“ 

. зана на ШЬУХБ же правилахЪ , кой предЬ сиыЪ мы изЪленили: между 
ифиЪ, поелику соспавляейЪ предмешЪ особенный, она требуетЪ вЪ кото 
рыхЪ вовыхЪ присмохЬ, кошорые здфеь мы и изложиыЪ, 


ВопервыхЬ › есшьли возмешь дифферениалЪ дифферепшальной "фор- 
иулы пермто порядка М)х, тд М сесть функщя количесщва д, то по. 
лучишь Мох ЭМ, или Мах -- №9”, положив ОМ — Мах; 
посему и обраино, есшьхи предложено будешЪ эзать иншетралЪ или #ри- 
зесши ЕЪ первому порядку Формулу вторато Р2* х 0х ‚ шо я фор- 

мула будефЪ интегралЬ приемлющая. и Рох оный. ей инипегралЬ, зслкой 
рнАЪ, котда функши Р ц О. количества х будут такого свойства, чшо 
ЭР О2х или ©= 85. Есшьли с1е услоще не выбешь меш, шо ыы 


мула будетЪ: шетрал неприеилющая. 

НитрийёВЬ пусть дашо будетЪ авик р зехаудти -(а6 4 баб" ; 
5Ъ семЪ случа Роса-- 2бх-Езсх*, 82 =: обдх + белок и Ч 22 бх = 2, 
и пасеиу ся формула есшь илшегралЬ приемлющая м овый нийегралЬ 
равен® (а-Н 2х зс5*) Эх, 

Пошомр › естьли возьмешь дифференалЪ формулы, эторато по- 
длка ЛР 2х + Одх, то получишь Формулу  шретьлто порядка 
93& 4-9 Р9*=-{-208. 3-2 Одх 2х, или Ром --(ОР--202 5) 2*х 

-- 20. ="; ошкуда слъдуетЪ, , что естьли предложено чулепИ» найп 
инегралЬ дифферевяальной фориулы тремьяго’ порядка ЕО хе -|- С хх 
= Нд»? , мооная будемЪ иошегралЬ’ прРемлилуая исей нишеграль есть Рд’х 
—- 92*' , вогдз положи: Р ЕЁ, нивешь ИИ © пли © =} Е 
Ая Нах — 20. Когда же си услошл ифета не пивюаЪ ; шо пред- 
ложенизя формула будешЪ интеграла непреилющая, 


КБ чему присозокупить. еще надлежит, 4то "хотя формула шрещьяха 
порядка чрезЪ взапйе иниеграла и призедена, будемЪ. вЪ. формулЪ втора-, 
хо, однако ся послёдняя ‘не можеш выть призедена 5Ъ фориуль перяа- 
то порядка , ‘буде условию предь сии упонялутону › во зсей шо 
не удовлемворнейЪ.^ 
Ноприм$ рф 'русшь дана будеш формула“: 3 23 х (0% Свид: 
26х23 1: чоложныЪ-у что иниетралЬ ея, буде оный миёефету есть 
Рок-- 9 $; мы забсь имьейЪ Ка, С Зои ар“, НЫ арх, 


Зах 
2344", и помойму; похожзЬ Р-Р, ый 


За? 


ре : 
==> 3$», будейЪ На 20. СолдовиедИЙ Предложсьния. фор 
4 * 


346 =— 
мула есть дЕНешвительно витехралЪ- прРемлющая я оный разень ах? 2х 


4-х"Э х", Но между тьиБ сей интеграл ве можешЪ бышь припедецЪ кЪ 
формулв ‘перваго порядка, ‘ибо для сего издлежитЬ , чтобы было ай 


—2»х?; что невозможно. 


ПослВ. сего зесьма удобно можно шфже правила разпространить и 
кБ формуламЪ слфдующихЬ. порядковЬ ‚ исмы зЪ ст безполезныя па- 
дробности ме входииЪ. Но замётимЪ шокио, ЧШо вычисхеия о ксмх» на- 
«поитЪ слово , гораздо `облехчающсх и перемёнаютЪ даже `нёкоторымЪ 
образомЪ видЪ слой , когда какой диесшь изЪ дифференизловЬ возмешся 
за постояиное количество, 


ВБ самомБ дБА, есшъли берл дифференшалЪЬ формулы Мдх,. примемЪ 
Эх за постоянное количество, то будемЪ имёть просто ЭМдх, или Мдх*, 
когда положниЪ ЭМ — Мох. Посему , естьли вЪ евиЪ положен и, кото- 
рое для постояннаго количесана ЭхдаетЪ: ©, пред лагаешсл найти интеграл 
формулы впораго порядка Рох*; шо призедене ен вЬ первому всегда 
ивешо имЪшь будет? ‚, вакая бы ни была функшя Р количества х; ибо 
рисшо Ох посшавивЬ какую ниесть постолниую велачину а, будешь 
либшь-аРОху которой фориулы нашегралЪ есшиа/Рох или Эх/Рох, когда зыфето 
в оннмь посшавишь 9х, КЪ- сему интегралу надлежишЪ присовокупляшь 
постоянную ‘зеличину (Эх, сосшонщую изЪ  произведешя  обыкиовеннаго 
постолинаго количества © на постоянной дифференцалЪ, дабы присово- 
купленный члешь гдх былБ того же порядка, что и Эх/Рах. 


Есшьли Мребуешея найши ониетралЬ фопмулы Р943, тдЪ Ох постолино 
же, по оный булёШЬ сперьва Эя°/Рдх -- с0х*; помомЪ по взядии еще 
хнтеграла, выде Э5Г9»/Рох-нсх ох Ни Ох ; что вещь уже формула 


перваго порнака. 


Вообще иншегралЬ фориулы Рок", гб Эх посмоянно и в какое ни. 
есть илов положительное чиёло, получазешся  иопережфнно , ‘и оцзя при“ 
зодишся кЪЬ первому порядку безБ асякаго усломя для. функщн Р. 


Ежели беря  дифференцилЬ._ формулы вторато порядка Ро“х -- Орх*, 
тд Эх не иожешЪ уже быть прийжао за постолитое , по причниё что 
путь - содержишея 9х; примемЪ за постоянное 2х; шо булемЪь иифшь 
ЭРозя + 905 -- 202505 нли Эм +- (ОР О )5)0*х. "Откуда са 
дуешЪ ‚ чшо всякое зыражеше. вида Нд» -|- СОко*х , в. котором `9*х 
присмлется за постовнное , можешь бымть: призедено КЪ формул втора* 
ко порядка, и инметралБ онаго .Ро*х -{- Эх? найдешся, положнёЪ 2х = 
ЭР-- 203, 90 = Эх. Нбо чи дна положея дающЬ два урайненя 
©.— /Нох, РЕ /бох — 2/09: = /@дк — 2 [9х /Но»х, кои показывающЬ , 
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зшо функшя Ри О зеетда иотуть ‘быть опредвлены безЪ посредешва ка 
кого либо условнато уравиецтя между с и Н, 


9) Посл всёхБ сихР подробностей ошносящихея кБ диффиренщольь 
ным фориуламЪ сЪ однимЬ пиремфинымЪ воличествомЪ, осшаттея раз- 
смотрфть такокыл Формулы со миигиии перемфакыми. Мы изчнемЪ ии 
мзЪ сихЪ послБаНИХЬ фориулЬ › кон. означающея подЪ киснемь формулЪ 


перзаго порядка, 


Поелику при азяю!ти диффереяцала функции еб многими переиф иные 
ми количесивами х, у, х, и проч. дЪйсвийе произволиися ‘перемфиия пб 
перемфнно одно .изЪ сихЪ количесшаЪ , и. предполагая про” постоянные 
мк; мен обратно при азяции интеграла, лифферениаленой формулы 
са многими перемфнными , падлежитЪ ‘положишь попереыфние одно зизЪ 
перем$ниыхЬ посшоянлымЪ и вЪ семЪ предположени ззать иншегралЬ 
фариулы; 4е дасщЪЬ сшолько интегралов, сколько имфешся переифеныхЪ, 
х вс овые иншегралы надлежащииЪ образомЪ дополнениме ‚ долженсшву- 
юшЪ быть равны между собою, буде предложенная Формула есть дЪй- 
сшвишельно иншегралЪ присилющал. Но ежели оное равенство ифеша не 
имет”, шо ие ‘имфешси и нишеграла, и формула ссшь назфрное. ие 
приемлющая опаго. 


ТутЪ можно поступить еще и чныиЪ образомЪ , ведущим Ъ кЪ по 
му же заключено : по взлини полпаго интеграла зЪ разеужденТв одного 
персмвинаго количебсшва, возьми онаго дифферевшалЪ зЪ разсужденти веътЬ 
перемётных. количестшаь › и естьли сей дифферендталЪ будеть равеяБ 
предложенной формулВ , шо шошЪ интегралЪЬ булешЬ искомой; естьли де 
ме равенЬ, то ‘Предложенная фориула будешЪ интеграла неприемлющая, 
или ВЪ найленноиу ияшегралу будешЪ не доставмль нёкоего. количестаа , 
хоторое должно найшися, беря интеграл осташка ошВ предложенной фор- 
иулы 3Ъ разсужденги другаго переифинаго количества, Сафдуюцие примё- 
ры поясвяшЪ сфи способы. 


Дана формула удх + хду, сыскать ея иншеграхЬ; я беру инметрзлЪ, 
полатаи у ВостолиныйЪ ‚ и слЪдешвенно ду —2 0, и получаю ух; потомЬ 
веру иптегралЪ, полагая 5 посшеяннымЪ, и имБю ху; и какЪ оси интегра- 
лы равны между собою, то изЪ того зэключаю ‚ чшо иищегралЪ ‹предло+ 
женной формулы дЪйсввитеёльно ссть ду. 


'. [2 
Или, нащедЪ Перкой иншетрахЬ ух, я беру нага; дефферениа ль , 
полатан и $ перемфнныйи ‚`и нахожу уд 4+ 30у; мо’ разно предложен. 
мой формуль, и изЪ того заключаю, чшослу ветх. иншеглалЪ ея. 
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Еетьхи предложишея фапиула удх — хду, то увидишь тфиТЪ и дру- 
гимЪ образом, чна онз есшь ин иеграла неприемлющил, и соябфмЪ ие ио- 
ж-иЪф быть прелетавляема произходищею чрезЪ азллие дефферевшала ка- 
коха либо конечнато выражентя, 


Пусть дана будеш формула ау* 0х -- залуду; 8 беру интегралЪ, 
полатая у постояинымЬ, и слдешвенно 9—0, и получаю ау`х; поломЪ 
6°пу иншеграл , полагая х тостодинымр, и получаю фоже выраженТе 
ах; ЙЗЬ чего заключаю , чшо оное есшь ‘истинный иншегралЬ предло- 
жевной формулы, ” 


Пусть дана будетЪ формула зх*удх | х? Эу--зху* ду -|- у’ Эх; отАЕ- 
ли»В два плена зх’уох-Р у’ Эх, содержаще зр себф дх, я беру ‘ихБ 
интеграхЬ ‚ иялатая у посшоянным®, и нахожу х? у-|- ух; пошомЪ взявЪ 
село количества дифференшалЪ › полагая х и у перемБиныию , получаю 
предложенную формулу; язЪ того и заключаю, что х? у | у° хесть нсво- 
пой интегралЪ. 


Пусть дана будешЪ формула зу"хдх -|- ах*уду | зах*Эх; взявЪ интетрзлЪ 
> разсуждсни х, я ИМБЮ 9'х*-- 253, в вЬ розсуждени у», получаю х*у"; 
См два ившетрала ие разны между собою ‚ однако заключать еще не дол 
жно, чтобы предложенная формула была неирчемлющая инпеграла; Ибо, 
когда ири взяти втораго инщеграла количестае х полагалося ностоянныйЪ, 
зпо язствуейЪ , что для получен полнаго интеграла, надлежитЪ въ 
ху? присовокупить ч%кую’ функиио Х количества х; и шогда будешЪ 
`очый ичшеграхБ ух’ -- Х, которой слёлаешся равенЪ первому, положи 
Х —0%. Или, азяаЪ интигрзая ух? -- Х лифферевцелЪ и сразниЪ В 
предлиженнымЪ, наБдешь 2х замок и Ха. 


Требуется найши инмегралЬ фориулы 2аух)х-+ ох" Ля. 
Уха м 
-Н- 8292. 
Уж о» 


Для взяпия изтпеграла зЬ разбуждение х, я беру даа члена прад- 


ложенной формулы, которые содержашЪ вЪ себё Ох; первой заухдх, 


“ В ха . 
которой имфешЬ интеграломЪ 4х, и другой ты копораго иншеь 
` . я - 


лошомЪ совокупляю и инмегралы, и получаю 


тралЪ есть РИх? +- у 

вух* + РИН. 
ТэеБ же для взяция интеграла 5Б разсужденти. у, я беру дза Млена 

предложенной формулы ›`коморые содержатр ЕЪ себф ду, ‘и подуЧЮ. со- 


зокупленной ‘их иншетралЪ ах?у-|- рух? у*; оный, по причин чщо ра“ 
хень перюму, и будешЬ искомой иншеграл. ` 
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Или, нашейЪ первой интеграл дух? -|- Их" у", к беру ето диффе» 
_Рениаль , и получизЪ предложенную формулу, изЪ того Заключаю ‚ что 
оный сомь исшинной искомой интегралЪ, 


Пуешь требуется зайши интеграл фориулы сЪ шреих перемё иными 
количестаами залу дя -- зах вуду-нам у*д я: 


Я беру интегралЪ › полатая шокмо х перемённымЪ , или ду то ибо} 
чрезЪ что осшанется одинЪ шокмо членф зах“уз0х, которой имъешф 
натегралоиЪ поличесито ах? у'ж. М какЪ КЬ пому же заключению дости» 
тиешь , беря ини”тралЬ `вЪ разсужден у и #БЬ разсуждени &, то оное 
количество ах? 1 и есть исшинной искомой иншегралЪ. 


Пусть еще требуется изйшя иншетралЬ фориулы х дур зуд. 
Низ -Е зявдх -- хох 999. 


ОшавхняФ члены содержание 5Ъ себб Эх, и азяЕБ ихБ интогралЪ , но ` 
т, г : 
даа у “И я ‘постоямиыыи, я нибю х? у х'2 -- $; потом взазЪ сего 
количества дифферениалЬ и ошилёБ овый ошЪ предложенной формулы, 
иблучаю осшашокЬ у*Фу, кошорато интегралЬ азятый 8Ъ разсуждеши у, 
3 в 
есть ; Че количество присововупиЕВ, хЪ „ИРедЪидущеву д буду 
р ы = 
жифшь искомой иншегралЪ мука 3- 


10) Теперь обращимей &Ъ дефференцальнымЪ фориуламЪ, содержащныь 
зЪ себБ иногя перемфнныя ‘количества, слБдующихь порлакояЪ. 


ОныхБ форнухЬ. ищутся нилегралы подобнымЪ образомЪ , нажЬ и фор- 
мулЪ первато порядка ; но самой простой для сего способф, на ШфХЬ же 
призялахЬ основанной, есть слфдующй. - - 


Да будешЪ Рдх |. ОЗу общее выражен!е дифференцальныхь формухЪ. 
.нерзато порядка <Ъ двумя ‘перемфнными колизесяваМи х, $, «Ъ косиЪ Ри 
О: суть функши  тёхХЪЬ поремфннызЪ ; волии днффоревщалЬ онаго выраже- 
я, и будеть ныыль Ру*х -|-- Оу ЭРдх -- 902у. —Ощшкуда, преисхо- 
дишЬ ‘елблующее празяло для вайген?я ‚ есшьли шо возоижио, иятеграла 
$6116 формулы вторато порядка. ЕО? -|- Со*у -ННдх"-1у Кд у, ГАЪ 
Кб, К. сумь фувкши количелинЬ х, у. 


` ерм инпегралВ. дзухБ. члеилаЬ содержашихЪ #Ъ себ ду, 0"у, шо, 
есть Ру и Сд?у, “и риако полатая одно Эх перемфннымв ‚ и` другато по-. 
латая олно О) перемёиимыЪ; чо дасиЪ Гох -- 09’. ПошомЪ возьми 
деффиреназАР сей Формулы ВР. разсужасни жал Х из, а,, и будешь 
мифиь, Ко" -- Суту К Роя +. 2 @ ду. 
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"Теперь › чтобы данная фориула Ед*х -- СЭ*у + Нах 4- ду: -1. Кдхоу, 


была ивисгралЪ привылющая ‚ надлежит >, чтобы фупкшя Н, ], К были 
шакого свойства, что ОРОх-РОСЭу= Ню -- 109 --КЭхду, 
Естьли с‹1е услоще не имешЬ мфеша, шо и формула интеграла нить 
не будешЪ. * 

Пусть‘ напримЪоЪ дана Формула аомбу 0" 53 у Руана д? 
4-26" 53 уу" (ах зу" хт) Эхоу, 


Эль Рау, 6 = Мяу", Н = одух, ГЕ 2И®у, К 2 ах 
432241?) и посему интегралЪ ‚ ежели оный есть, будешЪ ` ах" ух 
+" 23 у ду, И азяЪ дифферениалВ сего выраженял иайдешь, что усло- 
вное уравнеме 9 Кох -- 9 Су — Н 9" -- 19%? --К ок ду мёсто ииф- 
ешЪ, шото ради завлючить должно, чшо иншегралЬ предложенной форму- 
лы есть дфиствытельно ах удх-Н 0” 53 у? ду. 


Естьли беря лифференшалЪ формулы перзаго порядка Рох -|- О ду, 
примешсл 9х или ду дз воличество постоянное, шо при азяпии интегра- 
ла формулы впораго порядка поступишь нздлежищЬ слфдующииЪ обра- 
зомЪ; - 
Пусть наприифрЪ Эх взято за постоянное; дифферевщалЪ будетЪ 
О92у-+9 Оду-+. 9 Рдх, Посему есшьли предложится для взят Я ипте- 
трала общая формула вторзго порлдва 02" у-|- Н 2х* НТ ду* -- К дхоу, 
ЗЪ которой Ох взялю за постоянное, шо я беру дв члена СЭ, Нах, 
изЪ коихЬ ЕЪ одномЪ находится 2", а вЪ другомЪ Эх, и ищу ихБ ните- 
тралы ‚ перваго полатая одно Эу перемфннымБ, а друтгато одно х пере- 
иЪинймь; что даешЪ `СЭу--ох/Н ах вли СЭу-- КЭх › положь 
УИЭх-В и замфшикЬ очно зБ о иншеграль / Мох дно лгокмо количестао х 
полагаетея  перемфнлымЪ. ПотомЪ я беру дуфферепалЪ формулы 
С2у--ЕВ 2х, полагая переыфнными х, у и у что дасшЪ С9* у--ЭС9у 
--2Е2х. Теперь чтобы предложенная формула была иншегралР приемлио- 
Щая, изалежитЬ чтобы имфло мьешо уеловное уравцене ОСду-- ЭВ. 0х 
= Нах +120 Е Каха, | 


Пусть напримфуЪ лана формула 0 51? 0 у. аау х д х®-- орк уе 
Ре * + 3575,1] дхду, 55 кошорой Эх взлшо за постояннее. 


Яльсь. @ И у, Н=аацх, Г 26'хЗу, К ак ур, В, 
ГЕ/Нох =Узаух 0х ау и посему инилсгралЪ ‚ ежели оный, ‘есть, 
ЗудешЪ 62 3 у? ду аух" Эх. И зза5Ъ. дифферелиялЪ сего количестка 
найлешь чше чуфешТ мфето’ условное уравиеве Э'Сду -- 9 В 9х = Ндх* 
Нд у? -- Кох 9у; того ради и проч, ‘ 


Зо всеиЪ пи’ сю мфето ‹ предложенионЪ  надлежиеЪ.- %$ 
диНымЬ — инегралаюЪ  присозокупляюь ° постолнное ‹кодифеёшио’, кото- 
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рое, опредфллемея изБ обсмоящельствь вопроел, ПричемЪ надлежиюЪ ззих 
пить, что здфсь оное постоянное не можешь бышь обыкновенное количе- 
сшвб с; ибо напримёрЪ при взяпфи иотеграла формулы уд*х-- Эхду', 
дза члена 9х з с не могутЪ бышь одного свойства, и потому шакЪ же 
находимься зовлино созокупленными, И шакЪ надобно, чшобы с1е посатояна 
пое с было умвожено на дифференшалЪ ‚ кошорой ЕБ изчисленти приняшЪ 
былЪ за количество постоянное, Естьли же вЪ изчислеши  викакой диф. 
ференцалЪ ве приняшЪ за количество посщоянное, шо постоднное с не“ 


посредетвенио будешЪ нуль, 


НапримЕрЪ естали вЪ изчислени , чрез вое дости Ъ ЕЪ форму. 
^8 Эх ди, лифФереншалЪ Эх приняшЪ за постояниое количество, шо вЪ 
интетралу ‹ея формулы удх надлежишЪ приговокупишь чхень сох, и ух 
-Н 0х будешЪ полный интеграл, Но можешЪ случиться, ‘чшо  зрезЪ 
усломе жопроса р булвшЪ нуль» и шогда членЪ сдх. изчезнешЪ, * 


СЕЙ сайой сповобЪ можно разпросшранимь и хЪ формулаиБ вышшихЪ 
порядковЬ ; почему йы оную сташью симЪ и заключаемЪ , не останавли» 
залеь боле на ней шфиЪ паче, чшо длифферениальныя фориулы не под- 
лежа никакому уйноженю зрезЪ перемфнные миожители, и слфдственно 
никакой перемфи® вЪ ихЬ свойста®, долженствуютЪ непосредственно 
бьипь интегралЪ приеилющиаяи, естьли предсшавляющшЬ дифференцалыь 
АБйствительные, 


11) НапрошизЬ мого диффепеншальныя уравнентя подлежа различнымЬ 
перемфнам? › ‘предстазллющЪ изслёдовантю Геометра обтирнёйшй пред 
истЪ, изБ котораго мы здфеь предложим токмо самоначальнфйшее ‘ зна- 
не, заключающее #Ъ себ особенные способы брать интегралы мно“ 
тихЪ дифферсищальныхЬ уравнешй сЪ дзумя перемёниымн количесивами. 


Взяп!е ишпеграловЪ дифференшеальныхЬ перваго порядка уразненй. (5 
двумя перемёниыми количествами , состазляетЪ вообще мо, что первые. 
изобрёиашели новызф изчисленй . цазвали обратным слособон8. кава- 
тёланыхв. ВошЪ се для чего: 


ОзначивЪ чрез. х и у координаты кризой линеи, имфемЪ общее вмрежеч 


ие подкавамельной 297 и лрл-ной зопробЪ касащельныхь соетонЪ эф выс 
скан!и опредёлениато выраженя подкасашельной, когда своййизе’ кризой 
дана чрезЪ какое. ниость уравнение; что и получаешея, .ЖЗЕЪ изёфсино , 
чрезЪ изчиеленте дифференыальное, кое, для осо. з Называется пря, 
оыьмф слособо.и$. жасателаныхй, Котьли же напройизЬ ^ шого величина 
подкасательной ‘дана, вирёчЕ изображена чрезЪ данную фувкдмо коорди- 
мишЪ низу, и шребуещея найщи свойство кривой линен, кБ кошорой ‘при- 
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надлежит Ъ ел подкасательная ‚ тогда будешь зопросЪ обратный предЪ- 
идущему, и списобЪ разрёшать его пряемлетЪ назван обрётиного слогоб 
хосттельныхй. Но написав общую формулу Мдх-- №; — о, гаф Ми № 
сушь давныя фунния количествЬ и, у, дифференциальных Ь первасо  по- 


рядва уравченй 6 у перемфнными сямЪ образом 28 = — =, 
я положиЬ что — 2 предетазляешЬ подкасательную кривой, увидишь 


яшо яе иначе узнать. ожно , какая есть с1я кризая, КэкЪ чрезЬ эзяпие 
мипеграла — дифферепи льнато уравненя `Мдх -- Му — о. И войЪ 
для того мое взнице интеграла дифферениальнаго уравненя называешся 
обрашиыиЪ способомЬ касательныхЪ, 


ИзобразиыЪ дробь —2 хообще буквою Р, им будемЪ имфть 3 Р, 


тд% Р есшь вфвая функия иди однога х или одного у или купно хи 
ВВ" обонхЪ первых В случаяхЪ взяпШе иниеграла не имЪфоШЪ инкакой пруд- 


носши ; ибо пусть Р =‘фупвши  Х количества х, будешь 5 2 = Х или 


82 = =, которако уравненя инмеграяЪ найдется чрезЪ  предхоженное =Ъ 

едЪидущиЕЬ сшальяхЪ , потому чо каждая изФ частей его есть диф- 

ференкальная пераато порядка функщя Ъ однниЪ перемвинымЪ. количе- 

спзомЪ; шакЪ же естьли Р- фувкши количества -# , шо ‘будешь. 
у 

= УХ или а» = 183, коорое выражен! е отиоситея кЪ. предЪидущииЪ. 

И пакЪ все дкло соетоимБ 8Ъ взяти интеграл» уравнений = Р, #5. 


хоихЪ Р есшь функщя количесшвЪ хи у купно; в мы ВЪ разеуждени сего 
то ппедмета_ предложимЪ  нфкоторые  примёрьг, раземаиривая уравне- 
не М)» -- Му -— о непосредейтенно, кавЪ оно есть» 


Нэйши ввметралЪ уравнения 0х = Хок — яду, гАФ Х какая ниесть 
функшя холичестия х- 
Перенесши послфдшй членЪ из другую сторону знака „ будем Нить 


49% у ХЭ» и х=/Хдх. Пуеть Х = хп, будет ж = 


тет” 
Найти интеграхь уравяенл (0% х = у и Б9 + 1; ду. 


НопиенЪ опое уравневйе сниБ образомЪ ауд — ху) — уз дук» 
явствуешЪ › чшо есщьли мвожитель ух — ду раздфлишся на у" или: сдЪ- 


29 хду 
лаешся ; то опый будешЪ нывть для нитегража 
овано» чшо ра заст уравнен я у? 0у-|- 5" х разд менная 
„Формула иншеградЪ привмлющая,» и оный выенно ндиыь. 


будешь 


шакф предложенное уразненте преобразиьЪ аЪ сей видЪ оо наз) = 


Уду--фох, мы будейБ имбшь интегралЪ онато ““ =2 Нож с. 
Сыскать интегралЪ уравнешя тудх -- хду — вуду. 
Сей иищегралЪ нашелся бы непосредственно, есшьли бы было 1. 
Но для всякой другой величины предстоящаго т, взяп!е интеграла не 
иначе можешЪ совермпиться, какЪ введем множишеля, которой изЪ ура- 
аненя чрезЪ дифреревий льное изчислено зышелЪ. И чтобы иайши сей 
РЗ 


инодишель, я прима, что ззявЪ выражения ИХ у диф феревщьЪ ‚ 6у- 


дешь имёть туман" хду „ которое выраженте разиствуетЪ отЬ 
). р 

—_1* 

первой часши’ предложеннаго уразнешя токмо иножителемЪ Ут ; 
<верьхЪ того видно, что вторая часшь умноженная из осей самой множи- 
п--& —т : 
-* ду. И 


-х, 
зпель, даешь произзедене интегралЪ приемлющее ФУ 
т 


. т —г 
павЬ 6 члеям ‘нашего ураиненя умножиыЪ на 7. эй будеиБ ямёшь 
—х в 
уравиене ТУ ож у хду : — ау + — тду ‚ кошорахо 
т 
1 шму ыы 


мнтегралЬ есть зттут 


т . 
ЗТричемЬ заифтимЪ „ чтоестьли в п--х ща, или нм 1 = 0, 


ху", - 
—а1юрун г, 


о интетралЪ будет6 — 


\Сыскать иншетралЪ уразиеня зиох -|- пхд/ — Уд, Аз У кавая ни- 


‘есть ФункШя количесива у, 
р 


И =. 
я беру дифференшалЪ выражентя, тхут” и получаю тонну т Зу,, 
жошорой дифференциал еетв произведен!е первой части ‘предложеннаго 


уравненя ушноженной вуз . И воеливу <Ъ друсой стороны умножая 
на сей множитель другую часть „развел , ммфемЪ выражен з 35’. кое 
хромф  одното  перемфннаго количества у не входитЪ ‘м кое саАбдевиеНно 

принадлежиЪ `&Ъ. изслёдозаннымЬ предВ соиБ формуламЪ; Зое , ^ 
зто изЪ предложениаго дифференщальнаго уравнения иожно- „бра. изалечи 
уравцеше между конснныйи колячествами х Ну; по край Вей" иёрЁ по приз 
ближеню. ВР самоыЪ ДЬлВ, УмножнзР наше дифференуальное! уравнение 
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1. =. 
тудх иду = У2у на Е ‚› мы будемь нибть Тут 9х 
—-* ‘аду = — ут Ту, коего уравнешя иншегралЪ есть 

тхут =ууу=- ‘ду. 

Предстоящий т и в могушь быть положительныя или ошрицашельныя 


количества совокупно или разАЗЛЬНО; о чему майдешся еще инпеграхЪ 


—: 
уравненёя тудх — пхду — Уду,.и будешЪ оный Ту я =/Уут т 0% 
Сыскать иншегралЪ уразненёй болфе общахо -ауха—1 Эх вит Зи —= 


`Уди. 
ы п 
я примваю „ Что ваявЪ дифферендиахь выражена Е лу" " получиль 
—_ 28 —1 
х” ву гда + Блу =" зу иди уе “ах ^- Вр 
дьк ду); что есь произведен первой часши предложеннаго уравнентя 
Ья . 
2 —х 4 
‘умноженийй па У“ } го зему узножаю, ме наше  уравне- 
$® . 
$" — _ — я 
не ш У зи ны @5" зу дя -ньу ду = 
Ви Фв 
А 3 — 
Уу ду, коморато уразиенёя янмегралЪ есть. втуз = 


та 
Лу ду 
"Явно чо уравнеше #хду 
вопроеу ‚ когда положимь я 


#удх — Тду относится КЪ шому же самому 
1, ди 6— 


Найти иншегралЪ’ уравнения = Уду ‚и , ле 2 = = аУду. 

Явно чшо умножнаЪ се Уравнене на 2, нервал часть вается лога- 
фиемическииЪ  дифференшаломь знаменателя; и потому будешь 
в (ху?) — 2а/Уди. . 


Пусть еще требуется иайши ившегралЪ уравненуя ахду Е ауди жду 
Всё ‚ЗАены. онаго уравненя раздёлизЪ на хо получить у 82 2 8 = 


82, жотораго Убазненя интеграл веть 1ор-у- 2Юр.я = 2-Е, ‘или 


Юб-у + 1офск? ету или рум & 


ИЗЬ сихБ чаешныхЬ ‘случаев Б заключить уже мы межеиЪ чо э3л- . 
ие _ ивдетраловБ дифференциальных уравненй яребуеть УЕ’ ГАазныхЬ 
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способозЪ: или отдЁленгя лереифниых: яолигеств$, посредствойЪ коесо 
каждая часть уравиеня дфлаешся состоящею илЪ одного шохмо переифн- 
заго, н потому подлежащею ко взяпйю иншеграла чрезЪ предложенных 
зыше правила, илн лрилягестиующих$ „пножитемлей, посредсшвомЪ коъ 
икЬ каждая часть уразненя обращается з5 фориулу иншегралЬ приемлю- 
щую. Топ и другой способы вФ слфлующихЬ книгахь будутЪ раземо- 
трфны со_всею бидробносшйю , каковой щовио они шребовать иогумЬ; и 
пошоиу мы здЪеь обЪ нихЬ ничего предлагать не будемЪ. Но иежлу 
шЪмЪ присозокупимЪ еще нфкоторые примбры частныхЪ способов, кои зо 
многихЪ случаяхЪ сЪ пользою замфнающЪ обще, жедя кЪ просмфйщему 


сАБдспийю, пресмьйшимЪ образомЬ. 


Найти интегралЪ уразнен!я. адх — уду — хду.. . 

С урампене принадлежниф кБ вопросу, предложениоиу нЁкогла 
Декаршу искуснымВ маоематикомЪ БоноиЪ ‚ и сосшоящеиу вЪ шомЪ: най- 
ли! кривую лниею, у которой бы, когда зредЪ начало прямоухольныхЬ ел 
координатЬ прошяиешея неопредьденно прололжениая даговаль » раздЪля» 
уголЪ ими соспавляемый  пополамЪ ‚ ордянаша содержалаёл кЪ 
такЪ вфкая  дапная линел КЪ части ордянашы , завлю- 
чающейся межлу кривою и упомяпумою  дагоналие ® Перелатая сей во“ 
просБ па аполипической язьиЪ , всякой удобно доститнуть можешь хЬ. 
предложениьму нами уравненио, и пошему осшаеся измЪ показать шокио 


рьшен онаго уравияшяь 


ющая 
подкасательной , 


- 


ПрилойьЬ КЬ пой и друюй чветн ето аду, получить - 
ад: — аду уду—хду-—аду или а(0х — 91) - ду х--а) яли 
— 18: — 9% коего уравнещл  иниеграяЪ веть = а 108.5 


а ягу» 
— 2108. (в-Нх — у); вли у-та 0$. = › ТАБ В постоянное кели- 


чество. 


еще 9) = 


Положи ау = и, бухешЪ у=а10в: г и потои5. тя а 
ы .. 
и. и оятрбеняе кривой” посредством - логариеияки сафлается удобопроиз= 
зодииыиВ; ` ` ” 
Естьли у м х долженствуютЪ по усломю вопроса учиниюьоя В, д 
ив и шоже время нулями, то будешЪ юр. ==% ира, 


-- 2105. 2 $ чрезБ. что у и -ю изображающел одною перемзиною величиною 


- Чайши ипщеграХЪ уравнения 353 Эу--2а Худ ох — ау 0х. 
Церенеси члены. 2 ухо х и захи’ду на другую Ворону знака = ы 
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раздвли уравтене на 57, сное едфляешся 3 (хду—- зд») = ры ; 
в. 2 ре 

нлн 3 (хду-- ух) =48(2) $ положи 2. — Ц илм х = „ ‘будешЪ 9 

т нкаЙ и по учинени вотавливатя зуФето хи Ох уравнеще 


а 
перейфнишел 5Ъ звала =ади или. 31.2292 за 


— 4094 или`-—.9 (2) == 1, Ее = 400; положи де? — 4, выдешЪ до 


СЫ тд 2—2! 1 
228 8% — ада или — сера Е и ин НЯ 8, 


= 
коиторато-уравнентя иншенражь. "еспть та =- 1 + С, мли, поставиз вы 


<по- м и Е иХЬ зеличины дн =)2 5 = => Е или в65°. 
+ ака, или еще, положидЬ 4х порода членовЬ е—Ь аз 


-Н 23 —абху. 


Сыевать интеграхЬ уравненея зу’дх — 5®у д = Муди а к 9. 
Предела оное #Б <емЪ ‘зил ху (удя — 59 1—6 (уд — 3=9у); 
— мо — 
уиножь ва — 2, будешь имфть лу", #92 29 р. 92 29. , . 
или хлд =: "0 (2); положи { — Фи х = = ‚› зыдешЪ , по 


‘ р $95 — 88 ё - 
изключени ми У, —4о —— дз, Кошораго ‘уравненЁя интеграл есь — зу = 


$ — 
—_ 1 <, пля 2 — 2 — С, или тоставикЬ выфето 2 и м ихЪ ве. 


ЕР „из 323 3 
ь С 
лизины Е. и >, бин =о или 36°? —ежу 66 су 
. Ср Ш 554 
или полагая для‘однородйости тлёногЪ 2-2 Трь зб яму ея 


наи наконешь зи — ой х Зи р, 


Сыскать‘иниетралв уравнейя уху УР худкои-у" 9; , 
тд®_ У есть функщх количества у. , 
“Полажи «— г, ТА ‘и покое перемфиное количество и ‘а произвольное 
‚оедояиное "АБлающее ‘х линею Или количество перзато разыфренйя ; бу“ 


—» и поучинен и  зставлизан!я ‘предложенное ‘уравне. 


еж ди — Туидя шо» Е аду; ошкуда зпавЪ об час- 
ши каздратно , получить 44 ды". №утди* — иди у 7 › или 


= М2) Эй УРА 19 
{и У зу?) ди? —7У* (в -#Й) Х’, или наконенЬ а УЕв’» 


шораго уравнешя иншеграхЪ ‘найдется по предбилущимь сшаньлиЪ., раз“ 


сизтривая каждую опаго часть особо, т 
Сыскать интегралЬ уравнения ах ну + хто 0 ду) 


2 ода, Ь Ви # поетолнныя данныл количества, 


— 35% 


РазаЖ ли уравненте яз ый получишь -- 22 хх тут 8 88: —- =? > 


—- 0; положи "у =Ь ду? 4; и зазьми! роз ивмнческе диффе ен 
нь и 

Кали. снхЬ выражен, будешь имфиь Е - Се =, = “= ея 

в предложенное уртьлен, сначала. сдаласшев [В > и ан =о; по- 

Ех рут —— в взятые урн дара д= 


ШоиБ два уравнеля ху 
Ы — 5 — в в 
а р ци , у=Е Е Ри а и по учивеши выбешо хи 


1 — 
вставливая!я ‚ урависнс 2. Е ту" 2 = 0 обрашишея 5Ъ 


з: ` ти в тва . и 
А-В. в а В оторое по. раздвлени на 
ль . па тв 
ВЕ он пероифитея 5. РЕ 5 т. -Ни в ЬЬ "дите, 
о опти ‚ пафмё . 
2: ъ ЧЕ--ВЬ Вр 
коего интеграл. ‚ есть АЕ * зади ^^” 


Естьли будетЪ особенно. иль кунно ий тё То, на — 16 о. Що ча. 

ети уравнеця булутЪ особенис или купно количества логариемическил. 
Естьли же аё-- Но, то упошребленный, снособЪ мЪетша низиБ неможетЪ; но 

зпогла по учинениаЪ предложенное уразнене дудх--5кд, кто вхду) о 


зетавливанзя, вы шо & равной. величины. р, эное саълается. де 
"уд к хду) 520, или (пуда + аду; (+: пул) =о 


это даешЪ или уравненйезЬ конечныхЬ зеличинахЪ,® + — вх пу 2 О, или ура“ 
знен!с дяффереищельное пурх--хои--9, которое: тоже: значи, чаю и Е 


+89 = — о, и вотораго елфдертенно инщегралЬ есь. вв: вы 
= с; Иды Тов, ха 96 ОБ го или навонеЦЬ 196 236: 

732) Лодабвыя средства употребляющся и при взяли: иятетраловЪ диф- 
Фаренш муныхЪ. уравненй ел дующихЬ. раридкокь, Воть на. сей. предмешЬ 
нъкоторые примфры/ . 

Найши: ‘изитетралЪ диффереиелбноко. уравнент втораго порядиа дх0*у 
= ауд, 5 обохду +29" — ©, 8№ кошарвмЪ Эх взыто за посшозиное; 

Положи бугорок, будешЪ изо рдх, и предложенное Ур не. 
‘не вдлаешся фк -зу9р 2 ф 29 Жо? ых 20; прбобраяй. | 
посл днее ВБ фор брдх--- сид | зр*б + Брох о, или обииавиз В Оу. 
эивсто, рок, > хор--Врох -адр-- орду Еду д оз будешь пи 
заниценраль, фрх: -[- зру -- ви -- «=. 
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"Теперь постазь Е вмфсто р; получишь бл ду -- ау Зуб дя вх 
== 0, кошорако уравненя иншегралЪ есть у? -Р рху-- сх 27 А, АЖ Йй произ 
зольмое посшояяное количество, 

`КЬ тому же заключен!ю  досшитнуть можно , разсматривая первую 
заеть 659 у + ду 93у | 2Рокду +229. прелложеннато  уртвненя, какЪ 
просшую дифференщальную мпорзго порядка формулу. ВЪ самомЪ дФлВ, 
предсизвиЕЬ' оную шакийЪ образьмЪ (рх- 29) 9 у-- 20? |- 29 9, , во- 
зъмемЪ ›. для предписаннаго ЖЪ то стать®,, иншегралЪ Перяаго Члена 
(6х +2) 9*у., полагая’ мокио у переижиныйЪ , и будем имёшь бхду 
А 279, + Х 9%, гдь Х вешь пемзьфсшная фуикшя @хЪ. количеств, о- 
шорыя #6 полаталися перемфиными, вакЪ шо У и х; помощь что бы най- 
ши оную неиззеттую Функшю Х, возьмемЪ формулы фу 2уду--Хох 
опять дифференщалЪ , и мы получныЪ р лоу 290" у аду" + Бдхду 
--9Х дл, которая формула сравненная <Ъ предложенною даешЪ ЭХ = 
9х ду или ЭХ — $9и; ваЪ чего найдется Х софу-не. И шакЪ’ искомой 
иншегралЪ дъйешзительно будеш ру ду -- зу ду - фудх + сдх , шо есть 
ноже самое выражен!е, каковое и предЪ симЪ найдено: 

Сыскашь ишиегралЪ . уразнеза 3 длду-- 5 0* у о. 

Яоложи ду5- род, и уравнене сдфлаетея 3 рол -- 2х9; отнуда най- 


дется 9 —— Е > которато урна интеграл есть юр — р 1ов-х 

-- 108.6 = 108, =? или р = И пак постязиЕЬ [о вито у, 

мибешь ду = 69=; хошорато уравненя иншегралЪ есть 72—28, или 
Ух Ух 


ух — сих -- 26-0. 

Найти интегралЪ уравнения 23 уч уд? — о.. 

Положи ду рЭл, будешь 0у = орд, и уравнеме поремёнитсЯ вБ 
Эр --удх — 03.но 9х == 82, почему выдеш рор—-—уду, котораго уравиентя 
— у, ГАЪ а? произвольное постоянное количество, 
ду 


===: И слёдешвенн 
ня д о 


инщеграхЪ есщь р? -- 
Хецере поставь Е визсто р, получишь 9х 


х=Аь нь или йа, («= 2 . 


Приложеше обратназо слособа лредёловб кб Геометрий 


Первое употреблен{е , сдёланное сему . обратиому споз 
собу предёловь ‚ состояло въ приложеши ето къ сысканю 
плошади и длины кривыхъ линей, пошомь ко изи$рению по- 
верьхносшай и толщинъ ш$лъ вращения. 


искани площади кршвыхв иней. 


(183 ) Мудетя АММ/ {черш. ХГУ!) кривая линея, и МР, МИР” 
д8$ ея и „въ ‘оси перпеидикуляриыя; и да прошанется 
хорда ММ’ и сосшроитея прамоутольникъь ВАРТГ., которой бы 
ни5ль АР основанемь и постоянную линею АВ, за единицу 
взятую, высотою, Мы доказали (въ членв 1160); что просшран- 
‚ство МРР/М/, ограничениое дугою ММ’, есть разносшь про- 
странства АРМ-{%5 и явно что содержан!е прапеши МРР/М/ къ 
прамоугольнику ГРЬ’К, ‚ которой есть разность пряноутольника 
ВАРГ, приближается т%мъ болфе къ содержан!ю пространства 

МРРМ^, которое есшь разносшь” просшрансшва. АРМ ‚ кь_то- 
му же прамоутольнику ТРЕК, чФмъ точка М” будешь. ближае 
къ шочкЬ М; слёдовашельно предёль содержан!я между шрапе- 
Щею и прамоугольникомъ ГРР’К. найдется, сыскивая величину, 
кошорую содержане между разностями просшранства АРМ и 
прамоукольника. ВАР. пиримеш» , когда Ах =0` и Дуо, шо 
есть; что предфль содержанйя между. сими, разностами есть 
шакь ‘же предвль и содержаня между трапещею МРР/М” и 
прямоутольниконь РРК. И какьонал прапеша равна :22.42. Ад к 


@) С1е безЪ веякато доказательства: язно ‘и. веть. пеазеродетвениое слфдешие 
опредълешл разности. 
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оной прямоугольникь разенъ т. Ла, шо будеть у -- А2<одержаше 
между сими двумя количествами и у предзлъ онаго содержаня. 


и т” НАЛ дЕ _ 
И шакъ означивь чрезъ Е пространство АРМ и чрез» <= пре 
3 ; ДЕ . 9Е `с. 
Аль содержаня зе, получишь 9 = у, и все д8ло состоить 


токмо вБ сысканги у’ въ выражен изъ х посредетвомъ уравнешя 
хризой ‘линен, Есшьли по учинен1и вотазвливан! я, величина. предёла 
= будеть такова ‚ что поступая кь содержанию количествь 
Е и х, найдешь оное чрезь алтебраическое уравиеше» то кризая 
длинея будешь изъ. числа т%хв,. копорыя вазыватт сям, 
пиратом изизрлемьми или. прослко. квадратомъ, изм 
* 

Возмемь напримфрь уравнен!е у” х изобра, ее свой- 

вттво. всфхъ. параболъ ‚ когда показатель М’ число. полежитель- 
#06, цблое или дробное, и всхъ типерболь» когда’ число отшри- 


({#*); Чтобы: вайти' фориулу: служэщую: во опред®лению: площади тВХБ. вривыхВ 
линсй.‚ коихЪ ординаты: выходит изВ одной точки» волежимЪ площадь 
ЛОМ Р` (Чери. 15), АМР — О: и РУ — К. будеть Р— @-- К 
и. ЭР. — 90; -- 9В. = уда -- д(22} == удж-ь 2-2 


В 2 . 
(полагал. Р — <), -- Е - 107, по. рричин$. что. 9%= Эм; Посиазь. 
вм5спо- у, 9; ду идох изЪ: велиливье 2;00.0 „2.с0Г.@В., со ВО В-- 


вл. Вах и = 0: 9 В — соГ 22; получишь ЭР= 
зи, В (= Ан. 8.0 В — с0/ 8 0%) + = со], В (2 с0/..8 9.8 Ль В 
ЫдЪХ—— и инивии 


[= 


я формухи разно: спразедлиюа № тогда», когда кривая динея. входи. 
или: зыходий» изб. полюса Е), Ибо, пуеть ОВМпаковая кривая (черш. 27) 
и. пусть пхощель. ОВОМИ - Е, РВО— ©, ВРУЕЕ «РМТ: 
будеш Е’ ВЫ О и 0р — аВ--2Т —20,. прошани. ‘ прикосновён- 
вул орлинату М. и изЪ; почки: касании Г: к АО параллельную. Пу, и 
положи, РВ — и, РЁ р. м РМ Ч я выдешЪ 2® = рог -р ад», 9 
25), 20 -Р ии нд и ОР дж -- 12=- 9”) дк. 


(ка ах © = 2(22) К саАЗд, и, проч. 


2. 


паи р= 


— 36: 


т 
Цательное; будеть и==”, ошкуда извлечешь Е = 
тт 
пех п Ре ус. И макъ параболы всхъ фодозъ 


ж-т 
<ушь кривыя  вадрашонь измёряемых , равно и всё типерболы 


ошносимыл къ ихь асимпшотамъ, кромё ‚обыкновенной, Квадра- 
тура же обыкновенной. прямоугольной типерболь, коя отнесена кз 
‘асимптошамъ и у коей первая абсцисся единица, зависишъь ошъ 
сизроен1я логариемнки, у кошорой подкасательная  равияется 


един для сей то причины оные лотариемы называюшся 
гилер ищи. (*): 
> ^ 
в 


(*) Все’ с\ё ‘требуетВ пояснен!я , которое мы сЪ присбвокупленемЪ многихБ 
другихЬ примфровЪ здфеь’ и едвлаемЪ. 


АвторЪ предполагая уразнеше у" =: х изображающимЬ свойство какЪ 
веБхЪ параболЪ ‚ ШакЬ и з(6ХЪ гиперболЪ, опзнесенныхЪ кБ ихЪ асимиио- 
шамЪ ‚, разумфетЪ гиперболы прямоугольный, и потому опредёлая. ква 
дрзтуру ‘всЪхЪ параболЬ , не опрелфллешЪ  8Ъ самой вещи квадратурь 
зефхЪ гиперболЪ. Мы взяв болфе общее уравнен!е аут — Ву" › бпредфлимЬ 
и оную кзадратуру сЬ большею общиосиио, Ча сей конешь сперва замф- 
пимр , чаю кнадратура кривой линен, у которой координаты х, у косвен- 
ныл, какой виесшь утолЪ су между собою ‘составляюния, получается 
чрезЪ посредство сея формулы 2 — ухи. у. ЦотомЪ 2 "ураднении 

3 


и —_ ГВ" ” —_ В.) 
ну" —2 Вх" сыскавЪ у == а % , имбемЪ 28 — "х “онл; 


. = па 
А в)" му ккубыу ча 


Пусть ит, #2) по тина, будемЪ кзадратура похусьгиенть 

` обыкновенной параболы , которой ‚зоотвфтетвустТ Мамешру › _ состазлаю- 
щему СЪ ординатаии утолЪ у, = хуйпьу, сирфчь =} парндаеябрынма 
около сего полубёгменша олисаиыясо. х 


Пусшь еще @ Зъш а -гииь БудетЪ, ЕЁ -и; откуда) по при- 
ЧИН невозможности опредфлить Произвольное оатраиное. количериа о” с. 
о юадратурь тнперболы при ‘зсимплотахЪ инчего основашелькаго заклю 
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х в 
Л 


В 


т 
чить не можно, И мат зозиемь Фориулу эв = Е) х ЭхЁпиу, ко. 


шорая #Б семь случа сдблаешсл ОК ай. у. 21; и будетЪ Е=айа уов. с, 


„ПотомБ, повлику хо  даеШЪ Е[о, вы дей, е=- 8.9.1 об. о и 


Е — пп. у(10в х— 108,0) = ай. у.108.0 5 откуда слёлуеть , чо 
асиматотическое типербоды пространство сёшь безконечне. ИосмотримЪ,_ 
чему разияется часть шаковато просйрзаства между какими висеть дву- 
ия коорлинашами содержащаяся, ия примфаБ часть АМК5 (черт. 28), 
Кошорах содержишея между ординзтою АЗ ‚ совм тствующею зершии$ 
типерболы А, и другою какою ниееть срдинатою МЕ. $ 45, 
-— С3, чрезЪ и, будеш в == С5хА$) — ми АМЕЗ - у105. Х 
2 = в ба ур. х — и’ б.у ют 22 м йа ую, р извольное 
лостоянное количество с опредёлено пакимЪ образомЪ ‚.-мпобы было 
тт, у ов. ео, когда х — СЗ =. ИмакЪ асимптотичесяя 
гиперболы . пространства ‚ счиинемыя ошЪ ордниашы АЗ, изобража- 
ются зрезЪ натуральные, умноженные на возвьниене гиперболы и си- 
вусЬ угла у, лотариемы абериссЪ , разаАЪлениыхЬ на оное возвышен!е, 


Еестьли сей утохБ у будетЪ. прямой или гипербола прямоугвльная › 
иж — г, мо выдетЪ АМЁЗ — |0р.х, по есть #Ъ сой гипербол® асим- 
пшотичесяя пространства изображаются проемо чрезЪ натуральные лога- 
риемы соотибщетаенныхЬ абециесЪ. И с1е шо есши причиною чщо сные 
лотариемы назван!е гнлерболисескихв получили. 


Естьли же вЪ положен и т = т, хочешь имЪть гиперболу,- которой бы 
асимпиотичеся?я пространства изображзлися зрезь ‚обътовенные лотарие- 
мы абсциссЬ, шо стоимБ шекио положишь йплу = т 20,043429488 инроч.» 
и будешь ииъшь У 25°, 44', 25. И 8Ъ семЪ сошлонЪ  поясне- 
не, которое мы намбрены были слфлашь, Но прежде ияжели присшулимЪ 
кЪ. другииЪ ‚примфрам? , учинныЪь на шошБ же предметр еще нёкошорыя” 
‘замфчаня, . 


В 
Сана. — 1.9 сзхлё. м. 
СВАИ — 


мА, в будет 
шреугольнияЪ см -= 2 треуг. САЗ, и типерболической секторЪ. АСМ — 
АМК$ +. СА$ — СМК = АМЕ$ = = #7 0ь. у. юз; = „ Откуда получаешся и 
та квадрашура гиперболы АРМ, или АСОМ, ощорай содержится между 
координатами осей АР, РМ, или СО, ОМ, и именно будешь АРМ — 
шреуг. СРМ — сект, АСМ, и АСОМ = шреуг. СОМ`-- сект, АСМ, 


Поелику 
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И чтобы опредёлить си кзадрашуры АРМ, АСОМ. сзимуЪ дфломЪ, 
ЗБ одной абсцисс или ординашВ ги 'ерболм › ачимь обециесу СР чрезЬ 
Я, ординэшу РМ чрезЪ в, полуось СА чрезь аи аругую СР чрезЪ 6; 
иы будемЪ имЪть 
в —@ 2 и _В=д= 
. а’, чу -Ы НЫ ды= а Ня? 
АРМ( =/идя) = 1 В зува — 0’, пли АРМ = у теь., 


АСОМ (= зди) = = Гдиуи" "ЕВ, или Асом= Г 


У 


Сми интегралы › и слёдетвенно квадрашуры АРМ, АСОМ, вайдумся 
чрезЪ посредсшво 5й статьи нашихЬ присовокуиленй «Ъ обратному  спо- 
собуер ловЪ $ по зная уже площадь гиперболическаго сектор», мы мо- 
жемЪ часафлить ихЪ яепосредственно чрезЪ уравненя 

АРМ = иреуг. СРМ — сект. АСМ 

АСОМ = преуг. СОМ - сек, АСМ. 


ВЬ самомь АВА, по причиаВ чаю постолннее предстоящее -Р. пли 2 > 


°кЪ опредфленю преднаписанных интегралов нисколько не служипЪ, по- 
ложнмь р — а, И вмбещо какой ниесшь гиперболы, возмемь прлиоуголь- 
чую; резь ч чшо ойые. преднаписавные интегралы обрашятея &Б с 


Довув— №, Гав, диуш №, Г =, 


ЗЪ коихЬ й полагаетка г Ань иЗЪ равтыхЬ полусей  иперполы, и лол 
коихЬ преднанисанные Найдутся, умножая первой и чешверлюй ИЗЪ сихЪ 


ф ы 
послъднихВ на -,, а второй и шретйй на га И вифсшо Д ноставляя вЪ первой и 


— 
четвертой 4, а во шорой и шреш!й 5. ПошомВ поелику 2* -|- и" 2 СМ, вах 
жуй — СМ*, мы имфемЪ уравнеше 5" ку, и сверьхБ. точ 
то по свойству гиперболы 4* — 2" — 1" и‘ху и" 2 35; изБ бикЬ шрехЪ 
„уразненй › по изключеныи изЪ перязго чрезБ посредство вторато и", в по 


приложении удзоеннаго шрешьято, мы получимЪ #Ну= 2У2, и ошсю- 
в У, 


Е 
2, поставияЪ, вито у равную величину с; › НайдемЪ м — 


‚ УЕ 
или но причин чшо # — ум +, == т. И шакь 5Ъ прямо» 
утбльной таперболв пхощадь сект, АСМ -= мов. 2 = = ов, ВЕ 
шли Е 5.08, ВЕ ОЕЯЕ ;- ваздратура АРМ = ри С, АСМ= 
Е аш АСМ ЕУНЕИ == #108. УЖЕ, или — ЗУНЕЕ 


36% — 


—_ 108. ЕЕ, иквдратурз АСОМ- трет. СОМ сет. АСМ 


-сект, АСМ 2 РУ = ы юз. ау или == ВУ 


в х 57 а .. > 
ка = 105. им. Теперь, поелику и прямоугольной гиперболы 


„кыдратуры означающь интегралы ГО зум, |9 омут, 
. У 


22 д 
Г › то поступивБ .сЪ ними по изЪясвенному выше ‚ получимЪ. пе 
> , 


рвые преднаписанные интегралы, и слдетвенно хзадратуры зообще какой 
ниесшь гипербольи 


ов ‘а ут 
АРМ = >. 12 — 108.3 . }, или 


ау в почки т м 
АРМ С > 22 05. г ) 


АСОМ = деи ори), или 
АСОМ = 2 (= 


ы 
р] 


У 
. «— 


И макЪ всякая кзадратура гиперболы, хакЪ = разеужден!и зсимптотЪ, 
шакЪ и зЬ разсужденти коордипалЪ, зависитЪ ош логаривмовЪ; п по сему 
интегралы, кои приведены би» иотушЬ вЪ кзадрашур®  гийерболы, 
всегда опредьлаются помощ!ю лотариемогЬ же. 


ПоеиотрииЪ ошЪ чего зависияЪ квздрашура еллипеиса, и чрезЪ чито 
интегралы › кои КБ сей квадратурв приведены быть. могутЪ", опредвлл- 
юсл, В : 

Нз сей конейЪ означииЪ координашы, АР, РМ еллипенеа (черт. 29} 
урезЪ х, у, большую полуось АС чрезЪ а, и меньшую СР чрезЪ #; мы 
будемЪ имфть кладратуру полусекмента ‘вллипсиса АРМ — Гудх — 


ь аи : 

2 Гэхулая— помюмЪ по призедещи сего иншетрала #Ъ видЪ 
Ъ , . 

В чад. Ш ) ‚› поетупимЪ СЪ ниыЪ по ‘предложенному 


. рая Ура, _. 
3 4й статьв нашихЬ присозокуплешй , и мы получим6 АРМ — 


ра ре у _ 
2(2а{—Узах- '"НаАйри =) роза сих д `Айпу.)= 
2 баРАбль в — Ка — х)узах — х }; и хакЪ ‹1е выражеле” може 


вначятЬ „ что и умноженная на. содержаше осей 2. разность. скруговаго 
сектора АСМ ‚ описзипаго большею полуосью СА а; ипреугольнива СРи, ^ 
шо будешь имёшь АРМ — 4 АР. Опкуда сльдуещр ве0рб ‘доказаннал в 
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член 132%Ъ иным образойЪ ‚ то есть АРМ; АРи — 6: а; КЪ тому же` 
САБдетНЮ достигнуть Можно еще шавимЪ образемЬ : ОзначивЪ . ординашу 
т круга у описаннато полуосью СА, чрезЪ 4, мы иыфемБ АРи — 


9х —]ахузах —х*; но выше было АРМ — 1. 9х Узах-— д: ; че 
19 ради будешь АРМ = АР, и АРМ: АРш — Ь:а, 


Откуда слБдуетЪ; что и секторЪ еллипшичесвой АСМ &Ъ сецтору 
вруговому АС содержимся какЪ р к @; ибо шреуг. СРМ; шреуг. СРиз 
д 


— 6:4. И хакБ’ будетЪ АСМ —=2- АСи а. = 
аъ = — ав ры —_ 66 * 
-А 00.5 или —--_^.А йв,-,` 5 >>; Аба. г. 


‚ 

ТИбадЕ сего заключеня обратно досшигнушь- можно’ кБ кзадратуре 
АРМ, вли, АСОМ, содержащейся между прямоугольными. координатами АРи 
РМ, или СО. и ОМ, и именно будейЪ АРМ'= секии, АСМ — прсуг. СРМ, 
и АСОМ — сект. АСМ + преуг. СОМ, И чшобы ошсюда овыя квадрату» 
р. АРМ » АСОМ. опредълимь самымБ двломЪ, #Ъ одной абециссф или 
ординат сланиСиса „ означимъ абсциссу СР чрез 2, удержавЪ у орди-- 
ваты РМ и полуосей” АС, СЛ- шф. же буквы, повии’ прежде онф были 
озвачены» МЫ будемЪ. имфтв _ 


АРМ — Ай. — 8 
мг. У 
А УР ви 
АРМ' =“ Абу. — Аба (1-2) 
а. р ‹ Г. Р 
ав А [= Бе — Бад Ч у а . 
А в51. = г (РА сор = 1—8), И: 


СОМ = (Ава. 2 УЕ), или 
АСОМ (РАСО ++8Е). 


2. 


"Еочно: мБ ивы Же выраженямБ мы дбетитнемь и’ прямо. опред ля 
интегральт 995 = АМ и /=2у-—АСОМ по предложеннаму ЗЪ 
4И и 5И сшафьв нашизЪ присововуилен!й. зЪ оврашйому. &особу предфловЬ. 

. ПричемЪ ^ Знать НадлежишЪ, что’ Ъ первомЪ. ившеграл® дифферениалу 
придачу знак --уа &Ъ другомЪ удержань -|- » дли того; чмо „Куздрату- 
ва АРМ убыазетЪ ,"жогда 2 прибываешЪ-, и. чаю напрошиаВ» мото’ кладу 
жур АСОИ прибываешВ. „ когда. 9) прибылеш$ 
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Ся даз интеграла вВ у и х даюшЪ четыре слбдуюие 
а | =] -— 1998, — 2 Гдара — = ]- уд, 
ЛУ Уд, ИЕ] вду,. 


лаЪ коихЪ во вшороыЪ и четиесртомЪ , для полученя совершенно пеЕХЬ 
хе зыражеши , что и предваписанныя, надлежитЪ врашь ившегралЪ диф» 


ференщала Е = вЪ косинуеБ, а.Не 2Ъ синус, какЪ аЪ 4й стать 
. и . 


эаши»Ъ прасовокупленй сджлано было, 


М ‘шакЪ нэковець’ отсюда заключить. можемЪ ‚ что квадратура вообще 
кривыхЬ линей зтораго. порадка или получается шочно или зависит он 
Логаривмо и дут круга, и что потему вс шЪ интегралы. копорые 
кЪ квадратурв  сиХЪ кривых линей приведены быти могушЪ , всегда 
опредёллшся или точно или’ зрезЪ логариемы и дуги круга, И аЪ семБ 
состоншЪ Колезово. облегченме Нютоновой ввор?и. 


Обратимся телерь кЪ опредфленю кзадрашуры другихЬ неменфе иззф- 
ствыхЬ кризыхФ липей, ` 


з) Сыскамь кзадратуру лотариемики. 


Пусть СВМА (черт. зо) логоривиика, ошнесенияя ЖЪ коордниатемЪ 
Р, —х, и РМ, — у; будешЪ ‚ вазвавЪ подкасашельную РТ, ьошо- 


рая логариемичеекому ‘модулю 2 равняется и есть зсегда постоянна, бу-, 
квою м, 29 — м и хвалратура АРМВ — /удх — /тду — ту-- 6, 
ТА чтобы опредФлить произвольное постоянное количесято“ с, похижы 
у — АВ 1, когла вадрашура АРМВ обращаеёшся вЪ пуль»-и выдешЪ 
Е -м и ЛДРМВ —иу-ш— м(у-1:), сирфчь квадрашура лога- 
ривмнки ЛРМВ равма прямоугольнигу КО, составленному изЬ., Подка» 
сательной РТ, — К$, и разности ВМ ‘ординанЪ РМ и АВ. 


Естьли вЪ уравненн /удх = (у— 1) положишь уго, шо по- 
лучишь безкоцечно длинное просшрансшво АВСРА = -_ м, сирёчк онле 
просфранстве равио прямоугольнику РЗ, состазлейному изЗЪ шойже ‘подка- 
сэтельный РТ и ордизаты АВ, 1; и®йо вему шанЪ же ‘безконечно 
длинное прострапсшво РМВСОАР равно. прамоугольнику РО сосшавлеи- 
ному изЪ пбдкасашельной РТ`и ордицаты РМ. 

° Кр мому же заключению .доститяешь опредёляя зЪ уравнени Дух = 
ту {с поефояниое количестико с’лакимЪ образомЪ , чтобы былЪ ото, 
когла у о; ибо изЪ. шого выльеЬ сытой /Дудх = Шу, сир®чЬ. безко- 
нечно длинное пространсшзо СМРО = тому же прамоутольнику РО. 
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Нусшь друтая абсциее АО. 2 и другая соошвшешвенная ордияаша 
ОМ в, будейЪ  простозиетго АОМВ (ит), и потому аыдетЪ 
РММО ( — АРМВ — Л ОМВ) -— в(у—#), сиръзь вообще зсавая часть 
лотариемики содержащанея между кавими инесть двумя ординашаия РМ 
и ОМ равиа прямоутольнику ХО, сосшёвленному изфподвасашельной РТ, 
= ХУ, и разносши ХМ м#ХЬ ординашЪ. 


2) Сыскать квадрашуру обыкновенной цяклоиды. 

ВЬ примбчаюи КЪ члену 15оиу найдено, что уравнен!е сей яривй 
динеи есть у; -- `Узах — 21, гл х — СГ. иу-- В — ЕК (черти2); 
почему зн эрдиииу КВ чрезЪ и, будешЪ квадратура КСВ 2 

— Га (2а—х — Св — 
бу, и как и аа то выдешь ЕЕСВ — 
› которой интеграл» опредьлищея по 4й статьё вашихЬ” при- 


2 


совокуплен!й «Ъ обрашному сиособу предёлоЬ, и будетЪ КЕСВ — 
. К т р . В 

— (8-14) Узи и" — 14° Аба. -_ в, таБ чобы опредЪлишь ‘прои- 

Звольное постоянное количество с, положи и = за, когда квадратура` 


За 


КЕСВ обращаешся з5 вуль, и выдещь се ИТ и КЕСВ = 
— (Пин) — и ТАУ. 


Еетьли положишь #0, шо получишь кзэдрашуру полудикльпды 
АЕСА — "7, сирьчь ‚оная ввадратура есшь шрикращная волуеруга про 


изводишеля СЕЕ, й 
КБ шому же заключейю досшигнешь еше 6Ъ большею удобносиию , 
ища квадратуру избытка АСО описаннаго около полушиклоиды прямо- 
утольнийз ЕО.иадЬ кидрзтурсю АЕСА шой полуциклонлы; 5Ъ самомр д%- 
л% , когда взввЪ СР, — ГВ — у, за аберяссу и РВ, — СБ —х, за’ орди- 
нату, имЪешь РОВ узду чая око, шо 
каж к 
лзсшвуешЪ › чшо оный избышекЬ АСО равевр полуяругу СЕР. и чшо 
пошому квадратур: АБСА есшь шривратцая шого полукрука СЕТ, 


‚ 3) Сыскаюь кзадратуру обывновенией энидиклоиды. 


ВозиеЪ дл сего найденную в прелЪидущемь приифчани фериулу 
р 298 и ‘принзревымЪ оную КЪ чертежу ‘16, полагая угол ВОР В, 
‚„рамусВ векторЪ О и квадратуру ВО — Р; будешВ:, по причину 
чшо 9" 22" + 29° , квадратура Р АЕ $ потемЪ, поели= 
ху 3Ъ вонь примёчашя 5Ъ Злеву 153 Чиу найдено 0 ао 


АТ 
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—= 


. сон 
я 05 = 20 (1 )0фсоЁ:ф эвыдетЬ по сыскаши 0%=— инф, 


дих — сйп. 


2 


вная кзадратур: Р =л ——‹ ‘Теперь ‚ попричинё что &Ъ 


примфчани вЪ члену твому найдено У — си 1Ф + с.соГ1ф 
и Я засо[ЕФ , будешь ша вздршур РЕ] до ф— 
аа кереее) т аа Каас) — 
еее ГофсогЕ вас Ко К а Гоф(к-- соЁ ф) = 
оке ничо (ф -+ йо. Ф), хаф произвольное  постолнноё  количе- 


сиво разно нулю, помому что иншегралЪ ззяшЪ шакимь образомЬ, чшо бы 
было Ро, когда ф = 0. 
Пусш: ф — т”, будешЪ кзадрашура ВЬМО — 


а 29а ев). лпа= 


ре с ДВ или — ее 9) АСМ. 
рол: бони — 55 ” " 


ычшемЪ отсюда крусвой секшорь АОМ, ЕАОМ.  — ат. 6; иы 


получим Ъ квадрашуру полузиндиклоиды АВМ Е 


АБУ, 
Пусть а=е, будетЪ ве = уни АВМ — 5 АВА. 
. з.1--за . 
Когда = поем 3 т = 3) и квдрашура пелу- 


о . 
циклеиды — шрикратному полуёруг$ произаодителю ‚, какЪ и прежде, 
Пе 
4} найши кзадрашуру конхоиды Никомедовой. 

ВЪ член 175ир показано, что означивф эбециссу АР чрезЪ`х (черт, 
27). орлипату РМ: зрезЬ у, высолу вершины АВ зрезБ 4 и высгту 00 
хюса ЦВ; чрезЪ 6, имдешЬ ифсшо зЪ.сей вризой слфдующее уравнене у 
ве почему будешЪ  каалрашура АРМ — /удх— 


а ГУ —- акне = 

— На-дуах- и --ТРА ба О Е. о буопри 

ди 5 статью: намихЪ  присозокуплен!й `кВ обрашному способу `предфлоЪ, 

Теперь ‘чипобы: сего: послёлияго. количества: найти иитетралЪ , положи 

@— ж— и, буденЪ ха, Эх — ди, У зах Уи, 
РЕ — =. И — й — 

в [ хиИЗах аки и? Г = А иду... = 


“—я цу па 
< — Ура — х® 


в 
.— Иа .— Ра 10 
виа ие й. 5, 8`-- У2ах — 5% 
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— Узах .И`пакр АРМ— -— 1 (м) узая— х?”`. 
2 —_——_—_о 
р . 
Е Та?А бп. Е =—1(а-— ху —х 
На "Абв табов, к Буа х = 
аку ах — 
— Цач20 — х)улах — — 206105. а— а 
ЕЕ 
т А йо, у, =, тд$ произвольное посшояниое количество веть нуль, 


Тешьли вЪ просшрансшву АРМ приложится шреутольникЬ ПРМ, 

шо получится квхдратура АОМ — 1. я #— 5 
Каз — х)узах ЕЕ д`А би. р. 
в Ура х > =Е 

ОзназимЪ радЁуеЪ векшорЪ им. чрезЬ х и уголЪ АПМ чрезЪ В, деть 
в фк сор В., а-- 26-х со В.Н, алк дао 6—5, чо 
{по причинБ найдённаго 80 ЗаЪ примбчанти кЬ члену 152 му уравиеня кон- 
жиды = ь +2) — 4507 В, пошойЪ х=а-— асоГ В, Иа 


у — а* соГ. оп В, и наконешь квадрашура А ЧМ — 
По — (асоёВ 6) } айо.В — 126 108. * а — ат. В 


Вы 


+3 А бо. ЕВ! 405. в у 


8. 
В 


сирёчь А 05. у. ЕЕ и в. _АбМ ЕЁ: а 


— а 1ов. ув (5 — па. (45° — ЕВ) ТВ) 
ре (45-Е) 
р 10 В = Е И апя. В -- о о5ап$.(45°--193) 
120545 2-5 " (5 
та В. 
. кь ему: послфднему заключению достигвуть можно прямо“ трез5, фор 
мулу Р УР :28. ВЪ самомЪ дЪлБ по причинив 2 — в в, буделйь 


АУМ =Р— Е = ел оз :19/- 
ев ЕВ" ав вн аб] а д’ В. Чая овок "иниле- 


храль. диф ферзицала 5 › положи. В == будеб эв=-9° 2 —= 
% +1 


НЕ т Е ао: В — 
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‘т я ] вЫ = [9 г: 9 -- —#; _9* 


т — 
&108, (1`— в) = 185. И в 
1, шп (45° 13) .М шакЬ. Ом =: ‘авзв а Ве" В, — 
6 (ап. 8 - @6 108. сапа. (45° На 28) —: а’ В; то совершение 


цао предБ симЪ нашли внымь образу. 


Шоже, 


урльчене дл^я нижней хоихочды АМК’ веть се х = аз _#й; 
почему будешь ^АОМ =! 5 пб. @ — аб 108. 1апб. (45 -Е В) 11а 8. 


Откуда слёдуетЪ что пространство АА’ММ, — АОМ — ОМ, — 
2а*1ов. тлор. 45° +18). 
СерёхЬ ог, наелику р иоу, В = ВМ, еще слёлуетЪ, что простран“ 
сп АВММ. = АОМ — ВОХ, — 20 ов. апр. (45° 7, ыы В, и что 
А’ВУМ,, = ВОМ — АО ль, = аМов. 1апр. {45° 8) — 


5) Найши квадратуру пиесоиды Дтоклесовой, 
ВЬ 154 член показачо, что означивФ. абециссу ПР  чрезЬ 


{ черш. 23), ординату РМ зрезЪ у и раму СО чреёЪ а 
мет ыъешо вВЪ сей кривой слфдующее ураввеше У == 2 = 
дах 
Уз —& 


==} вочейу будетЪ ккадратура ОРМ -— /удх — 


я 
— (1 Е я" -- Ай. о. = 

фх-} а 2ах — 10. т.т › гад произвольное постоян- 
ное количество есть нуль. Смотри 4 стью упомянушыхЪ нашихЬ при- 


СовОБ, Бупл ен, 
Нусшь т =2а), пыдетЪ безконечно длинное пространство АОЙЕ = 


2 2 › сиоёчь оное просшранемво есть трикратиое полузруга производи- 


Шеля АГ. 
Кр шому же Заключенйо доститнемь чрезЪ посредство формулы Р= 


"ЭВ, тАЁ 2 рамусЬ векторЪ ОМ и В утоль ЛОМ. ВЬ самомЪ ры 
изЪ прамоугольныхЪ треутольниковЬ АО и АПВ имфешь 08 — 2 ет г 
ОВ — М5 = 907 Виж = М = 08 — М8 = —— 04 ©01 В = 
— соГ. В); почему будетЬ Ом =/ " — 

— соб = 22] №. -— 4а' Гав са Гав со. 8", 


что ДАЯ 3 сшатьи упомянутых присовокуплен!й, — 20? 3а18. в" В 


=== 37" 


3-4. Во Вр" В — аа’ мл. В Ро" бо. 26 — 30° В, тд произволу 
нае посмоянюе количестае есшь нуль. И как площаль треугольника 
ПРМ = вх ве В ее 8 — соГ, В} йа. 28 —= 
аа 9 23. т В) в= 
ТегЕ — за ба. ов а сор 8° бп. 28 — 29’ пап. В — 

а’ Ви. >В -- @° с01. (9 Пн. В, шо попричите ато ОРМРО-оовуг. РМ 
= ОМИ. бузиЪ ОРМРО = 40" — Зо? йо, 20 -- а° соб (8? бп. 2.6 = 
327 В — 3201.26 — Ч. °@в 28; что око же. кавЬ и прежде, для безко- 
нсчно длианато просрансии» ЛОЯХЕ даефЪ прикруещую _ величину полу- 

круга производителя АРВОА. — 


Чщобы изЪ формулы — я-а) Узах — &* 3 а? А йа. . =, ‚ предь 


симЪ найденной, произвести поелфдиюю, положи А бл. = — у; будетЪ 


сор у аа ая В, понеже л=2с0Г.В; по- 
шомф ло причин ва (в еоЁ. = ® , выдешЪ 2а В.В? 
—а(1 — с0[.%) -= зайн. у’, Йоп. В = йп. Ту и у = 24. 
И ша 2 0°А бп. у. = 3-8 2 В=3 в * В. Теперь поеливу х 2-2с01. 6» 


из — а , вулеНЪ Учах — х? = 2а вп. В сой В —а.бп.9В 


и — ба- 1%) Узах— х’ = — (а-+ або. 6) в йа. мВ = 
— 8 4' ба. В — би. в Па. 2 В. Слъд. и проч, 


Закь еше по достойно приюфчани , что” простраяство ЫРМ = 
2 АММО — з ОРТ. ВЪ сзмоыЪ дфл$ ‘уразнения у — == или 24 — 
ЕЫЕ: 
-& 
или ‚ поставивЪ вмфсто х*. разную величину ум › 92а ;) у 
— 9х = зд Узах х1; откуда выдетЪ Гудх =: 22а — +) ду 


— з/де зах -- 5, сирьчь предпаписайное, 


= *3 зэявЪ лифференииалЪ, имбемЬ 2 (2 в-— ) ди — у05 = 


Отеюда паки сафлуешЪ , что безконечно ллиняее 'пространетво 
КОРЕ есть Ъ три правы болфе полукруга АВИА. 


5} Сыспать квадратуру спирали Аохниеделой. 
ВЪ послфднем® примфчанфи Е члену  Г32` му-пакеу®то, "что. озвачиз В 


рае\ СЪ векшорв УМ чрезЪ в (черт. ут}, утолЪ. ЗАОМ -чоезЪ, В и ралусЪ 
ЗАО врута произзодишелая чрезЬ зар) НиЗеть : :ыфсшо-вЪ. сей кравой уравне- 


372 — 
— эВ. — Дл=2д — паз 
везде — В; почему. будеш 1 ОВМУЧ = =/= У, 
ТАЗ прочозолынов постоянное количество есть нуль. 

— таз . 
Пусть з= 9, выдетВ квадратура спирали ОВМСАО = Тир сирмь 
тай звадрашура есть : зруга производишеля,, и пору, квалрашура 50% 

доержащаяся между` окружиостНо вруга и спия ееть 3 того круга, 

—— 


— 8 па? 
Естьли положим #4 Улешь Р = 3—5 однако с1е выраже- 


ме пе означают кикратуры ОВМСАМСААСМВО содержащейся иеж- 
ду лзума оборотами спирали, но заключая вЪ се6% сверьхЪ шого каадратуру 
ОВМСАО, означаешЪ сумму аизЪ двухЪ квадрашурЪ; и потому первал изЬ 
оныхБ каадрашурь 22 27", и квадратур ОАМСА'АСМВО — бе = 


з 
рта*; сиръчь стл послания квздрапура есть дзуратияя круга произво-. 
лишеля. Наконешф квядрашура содержащаяся между виюрымЪ оборошомЪ 
АМ’С”А’ спирали и окружносшию круга производишеля, каёЪ равная 
27а" — = „ есть двукратная кзадратуры содержащейся между 
первымЪ оборотом ОМСА сиирали и тоюже окружноспИю вруга. 


7) Сыскать кзадрашуру спирали типерболической, 
` 


ВБ помф же примфчанги показано; что означивЬ радзубВ вебторЪ 
УМ чрез. 2 (черм. 18), угодлр АОМ очрезь В, посшоанную дугу АВ 
чрезЪ $, рамусЪ круга ироизволишеля чрезЪ а и посшояпной уголЪ. АОВ 


чрезь № пифешЪ мфешо вЪ сей кривой урязнен!е #7 т 8} почему бу. 
дв вадртуй АМО = Р-— [#28 — ЕЕ ее 9 = Де: = 
ы #-}-С; ошкудл, полагая шо #7: @ ава Р-о, ен = 


АМИ — 3 (в — а), вли =8 ее ое, а". 


Когда ЗБ сю послбдиюю фирмулу визето В поспавишь —2ж, то 
тт. я"; помомЪ зызето (8 поста- 


получишь кзздратуру АМА’ = — 


и 
эляя — 47, будешь има» вумзгу каадрашурЬ содержимыхЪ двумя спирали 
оборотами, до радуеа ПО простертыми ; маьЪ что „кодратура содержи- 


мая одним зторымЪ оборомомЪ будетБ — — | пера 
8) Сыскать кзадратуру спирали логаризмической. 


ЗВзяБЪ уравнейе сей кривой лийри вВ=х г 108. 2, ТА # означаен ра 
АТусЪ ‘векторЬ ОМ (черт, 10), Д 'угодЪ АМ и. раду сЬ АО круга 
‘производилеля, пмфемЪ. 9в—= — 2 \а квадр» оВМ = — = Р = 
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т Ш = 
2.0 -- 6 чтобы опредълить произвольное постоянное 2, 


ча 


положи & = ИВ = 1, когда = Оп Р-0; будеЪ е=— д и 9ВМ 


. И каж описазФ радгуссмЪ ОВ &руго- 


иифешь пропоршю ОМ (— 2):ОМ (= 1) — ОВ (= & 2); 05, кочо- 
рак лаетЪ ОБ (д — 1), пошомф продолжияЪЬ рздЁуЕЬ векшорь МО до 
пресБченн сЪ упомлнумою ‘крутовою линеею вЪ С и прошявуВ прямую 

_ Ох СМ _ пиваеи. 
С$, имбешь шреугольникь СМЗ, кошораго плошадь = ой 
то явсшвуемВ, что квадрэтура ОВМ спирали лотариомической есшь поло- 
вина онаго треугольнике СМБ, 


Естьли постоянное - количество с определится шакимЪ  образомЪ, 

это. бы было Р-т о, когда # = о; шо будешь с —го и чрезЪ выражена 
р . 

р получишея сумма квадрамурЪ безчясленнымЬ миожествомЪ оборомоЕь 

. - 2. 2 

спирали содержимыхЪ, начиная ошЪ полюса Ц. Оное выражен! е Зав 


Е? 2.1 — кхм, сосшавляешЪ шочную половину треугольника ОМК. 


‚› каф — 


О сыскайи длины кривыхб линией. 


1$5) Фовиула служащая ко опредблемю дликы кри? 
‚ (185) Формула слу ко отр р 

зыхъ  линей есшь с1я 45 — удх’-{ 9%". {*) Есшеьли хочешь 
знашь, кавБря сушь изъ параболъ, которыя прямою измфрить 
можно, шо поставияъ въ предъидущую формулу вифсто ре рав— 


ЕЫ 


ную величину найденную #35 уравненя у” =“. получишь 3 


= У’ -- = — =). Но явно, что можно чайши точно ду- 
ту АМ зъ двухь слёдующихь случаяхъ: когда 
‘суть числа ЦВлыя положишельныя (член. 182). 


24 — И 9 


И пакъь полатая { числомъ ифлымъь полокишелявымь 
параболы изображаемыя уравиенемъ у: — 52-Е или у — 
221 будувь Зрантя, врямою измьриясмыя. Я нахожу изъ вшораго 


уравнения у т т" п слёдешвенно 3 = 


— . 8 2 
ХЗЕЕТУ рае т; ; пошомъ пПоложивЕ — к о -Н а? +Е-Х, 
НЕ о. 
4 2 . Хх \* 
СРЕИ Зе о 
СРО она бе 
х « 
и’вставливая с1н величины, получаю 9 нах Х-— С =-. .) „$05 
Я 


шорато уравненя разложенная вторая часть даешь радъ олре- 
двленнаго числд членовь сего вида а Х". Котда параметрь т, 
кубическая парабола упомянутая въ 178 члеиё примейь ‘урав 


иивю х — (х — 


{*) Так же формула служащая во опредфленню длиныгвризыхь. личей, поихЬ 
орлипаты выходашь .изЪ одной  шочки , есть. слёдующая 9: — 


уаз торе. 
48 


396 — 


нее з=х и мотда будешь {== т и величина дуги ея 


Ее я о 

° («збУНи едивая изъ кривых линей вморато порядка не есть 
прямою измфрлемая , и мало друтихъ кривыхь ликей , копорыя 
бы были прямою изуёрлемыл; но цивлоида явно есть шаковая, 


понеже 35 ней в=% что даетъ, означивъ чрезь 5 дугу ВС 


(черш. ХХХ), 5 = зузах. Чтобы имфшь всеобщее урав- 
нене, къ которому вы мы мотли относить вс уравнен1я сей 
самой кривой линеги, вкоторыя мотушь намъ представиться въ 
слфдующихь  приложеяхъ, да будетъь протануша прямая 
ТОС, двлающая съ даметромъ уголь т, и да опустится. пер- 
пендикуляръ 1К. и протанешся прямая ВН, дёлающая съ 10С 
утолъ 4; тогда означивь СКчрезъ й, ЕН чрезъ Х, НВ чрезъ У, 
фориула предложенная зъ 23 членв дасть х = В -НХ со. т 


-- УсоГ, (4—т); откуда - выдеть 9-2 Уза/й-Хсойя_УсоГ44- т). 


{=) Сей членЪ требуем многихЪ присовокуплен!Й, а именно надлежишЪ пока 
зашь ка®Ъ за недостатком} точныхЪ способо»В найши по приближен ю длину. 
кривыхр лнвей вшораго порадьа, потомЪ ва.Б опредфлить, Алину лотари- 
омиви и, поеляку предложено уже в длинф пиклоиды , дАпну (‘эпидиклои- 
ды, и наконець какЪ изйши длину другихЪ не менфе извфетныхь кри- 
выхБ лнией ‚ а изипаче шёхЬ, у коихь ординашы  аыводашЪ изЪ одной 
мочки, И шакБ 

1) Найши длину шраболы, 


Пусть АМА (зерш. 32) парабола отпесетиая кЪ косрлинашзиЪ ДР -—х 
‚в РМ — у, ивюющая пораметреуЪ 2а; будешЪ у? 2 2ех, уду = адх, 
и озвази® лугу АМ чрезЪ г, ауд = ар 2. т и, 


Ы аа 
ИА ЕЕЕЕ В которой иншетралЬ ° найдешея по 5й спашь$ нашихЪ ‚Хо присо- 
— зн 75 42 


вокупленй «Ъ обрзтному’ товобу предфлизЪ , и выдейЪ = 
а уния -а 
ют, 


`кь мому же завлюченню можно досшитнуть еще ивымЪ. бразтмЪ. 
Положи ти на ту, будещь у т, ву = — рае 


Ко ЕВЕЕЕ рае унес 


а 219% —_ж 2 
19а д Ш вс 


— УТУ 
082 ша 4а а“ 


за ча 


У ею 1 
24 2'08. 


108 (И -у) не = 2 
` -+ 


, я — 
НЕЕ НЕ а у Ура че: 
дв чтобы опред®лить произвольное постоянное количество с, положи у.о, 
когда иго, и выдешЪ с [1-1 Ю8. 4, и потому г, — АМ, = 


ЕЕ Е 108. (у-- у) — #108. а == 21 
— 08. ЕО . 


й 


Естьли произвольное постоянное количество с опредёлится - - такныъ. 
ФбразоыЪ ‚ чшобы бы было г 7о , когда у — == КЕ. по будеЪ 2 
ай Ы ПЕ Уна 
ШРУ+я 2 10$. а КМ ия УЕ 


‘а ЕЕ Уи. 

На: лов. ЕЕ 

отн слъдуешь уфшен!е копроез, © которомЪ славной ТланиЪ Берт 
нуллй сомнёзалел нЪкогда, чобы могЬ быть подтиненЪ иподЪ изчислеше 
‚диффереивильное. ВошЪ #Ъ чемЪ состоитЪ’ сей зопросЪ, 

По данной дуг6 КВ параболы найти другую дугу РО, к которой 
бы первая макБ -содержалася как 1 вЬ м. . 

ОзначиыЪ изьЗсюной дути КВ извфешныя ординаты КГ и вс чрез 
физ, а неизьетной дуги ОО неязьбсшныя ординашы ОЕ и СН чрёЪ 
фи; булетЪ 


КВ ВУЙ ой и, или  означивВ” для 


34 Би + 
сенате та Е АЕ НИС Е, зыдешь 
р чрез? Ун ея чР°ЗЬ 1, деш 


КВ — =1+# 108. 3 акь же ОС Ре! ЕЕ аАНЕЫ 
== 2106. и, и какЪ. КВ:0б = 1:5, мо. произойдешь 
Со унУт а 

ву-Ни. Пов: Ап 108. — ЕЯ 08 4. 105. Ея 
" а 

"Теперь уравниз№ злтебраическую часть зтебранчесвой , а „Логаризмичевкую 

хогариемической , получишь › по ошнлифи логариемическаго Знака, два ураз 

зненя 


пу яку 
Аи 
АИ 


371% =—— 
зрезЪ. комормя опредблитса дрлинаты РЕ и СН искомой дуги ОС. 


Оттудь ме слёдуетЬ р5шена ве Арукаго. вовроса › вошорой состоишЪ 
ЗЪ шомЪ ; . 


Опредблить дз дути КВ и ОС пэрабольв, конхВ бы сумиз иле рад 
зосшь была прямою изибунмак, сирёчь количестао автебраическое. ^— 


УдержакВ прежня буквы ‚ и призодши себ. на память „ что, сумма ихи 
разиосшь догариемовЪ дзухЪ колическаЪ, есть логариаыЬ ‘прбизвереня име 


чаетнато оных?» будем имв ль, 

Ш^ а р т 
КВН Ос ==/-= ов УР, 
ы . та 

р И куча, во КСК ат 
КВА = Ноу ). 
> . УВ на 
ЗЬ шоиф и другом уравнен лотаривиическую частьуравнлй пулю, получит 
ВВ случа. сумыы „ Е у или Е(ЕЕИ Е ра") ЕЕ У а”, 
г та {2% 

хоморов уравнеше дзешЪ сбошношене между # м, и потому вЪ выражени 
КВ.--- БС =А == ЕЕ =. небол фе. останашса,, кавЪ, одна 
локыр неопредфленная величина или г или & _ 
яр нуга 
ору - 
УЕ УЕ а", вопорое: уравнен?е даетЪ лв &. или ЁзЪ ®; и пошому 8 


вырамени КВ, —Р@ уе + 


“одия. токмо, неопредфленная, величипа/ или или В 


п, нли (к-р -- ух 


` 


. ВБ случаК  разносшиь 


пе. боле: останешся: как 


- ПрложимЪ, наприм®рЪ что’ зБ порзомБ случай # ищетоя 55”, 


будеть, оанаанЕЪ для крапкости уе чрезЪ ВЕН Уи 
или, И 2-1 1" № Ви #— 2 И паз. Рам 9 
ИЯ и | = —— 84—05 КВ 
ИЕН Ки КВ ОС =] м, 


Модобное: сльдетме найдется, и. дл8 друтаго случая 
3). Сызкииь. хлину: эклипоисль. 


Пусть ЛМЯ’ (черт. 29) еллипсиВ  отпесенной кб ноордибатимб- 
ВР а, ВМ —4ун ныЗю Е. полуосами Аб — а, ФО. у будешрь 


— 379 
езидтизЬ дугу АМ: чрезь ги Е чрезб и, ди: Ро оу — 


9х У пбах 


ти ода 

С1е вырзжене можешЪ пролетев лямль, как дифферениалЪ дуги АМ, 
„иакЪ. но днфференшалЪ дуги ОМ, или еще М, льшь бы шолько 2Ъ семЪ 
случаБ оное азяшо было ошридашельно. 


Еешьли абсциесы выбсто вершияы А возьмутся отЪ ценира С’, шо 
д У > цаз -— ха] 
а], 
, У, 
или, изключикЬ 7 чрезЪ посредство =— И 
й в а2— 
‘кошорае фориужя проешёе первой; во’ возсфмЪ шФМЪ импегрилЪ ея не’ ина“ 
че взять можно, какЪ “по приближенно. И шакЪ мы различимЪ, дза гла 
зные случа! одинф будеЬ шотЪ, вЪ котором еллипсиеЪ малой иметь 
ексденшрицильеЪ, или измо ошЪ круга разнишся. а другой шошЪ, вЪ ко- 
знорочЪ елмипсисЬ восьма великой имфетЪ  сксценириритейЪ, сиръчь 
ЗЪ копоромЬ приближается кБ простой прамой линеи. 


означи Ъ шеперь СР чрезЪ х,будещь инбщь 55 = 


Е стлай 


Похожимт иг и еиецентриришеЪ — #„ макБ что д" "— 
. 4—5. - 
и ин р ое чрез что послфдния формула сабля 
деть о хе 


ется @ == — › пли разумёя чрезЪ и дугу РМ, учиватом 


Е 
д УЕ — #52. 


хх 


за У 


оелику ЪЪ сезВ выражении" перзой иножищехь есть дифферениа ИБ. 
дуги; коея радЗусР в и синус х, 10: озчачиаЬ оную дугу чреЪ, и, мы 
имёиь ОМИ 2" Г, м® РозаожимЪ ^ ноличесиво’ 
о >. 

® бп: рт еЪ радЪ, и мы нзйдемБ 


дин (1-2 бля, е9дн ця" обра. цб, пери ия Сет Ди, цб” | ‘ ы ‚. 
957 ду (Е НИ Инете ррнечитуоч) 


©Ь друтой. отероные нёБ. чаена Зко иыфейб» 


33° 
бо. , фев, 
дп. и = — со. эт, 
дв зо! 2» ВЕ 4% __ 20. 6% 
Во. = и т 


3: 
бп. и = =: ит Е: те < 4 вр: би, +. Е, 


16 128 
пп, и „о = в зо ог. р ба Е И 7 
255 7056 > += + 5 25 78 чо} 
и шакь далфе, > 


Почешу зставлизая си зеличины 1Ъ зыражене дифферевиала Эл и 
соетазляя два ошдфла членовЪ, изЪ комхЪ одни 1, у коморыхЪ предетох- 
зцее дифференшела Эи есть постоянное, а друме ШЪ, 85 коихЬ содержа“ 
ея косивусы дуть 2# див проч. ‚ мы найдемь 


95 — ди (1—1 34 56 3.3508 1.630 Ш. 
рам ы #— НЫ 83 № 16, 16 1.8, 108 256. 256 и проч.) 
566 9; 5 с Е 8 я и 
ЖЕ (Чо сеК ов 3 сор. согби 
> г ет #5) , 
35 70] и ог.) 
= 128- ть ( я “ —# ие Не — в) 
-- 1. 63 219 дц (105 вой. м. в г : 4% - 45 сд би 5 9 т -- = о 208) 
256.286 25% 9” 
Е и проч. 
ше Отнудя взяв Ъ интеграхЪ , получимЪ , емо 
: . 5 . ‚ бе 
Еда = Во да ов проч.) 
-- ей. зе ить 2%, бт. 4%), 
2”. р. 2 И. м 6 
ада. 2, УЫ ЗА. 4, и, бы 
С 6$ 18° я ) 
$. 35 в ут. ви Ре. 4 = би =. ны 
18.183 
63 0о (аби, ры и 489, в зн. 8% | м 
256.555 ° ла 255 Зое - 2038. 5150 
-Е и проч. : 


Сей интеград® есть полной › потому что ога я о о, и сАФдСеЯ. 
но до, овый изчезаеш?:, 


Явно, что естьли г положим малот вЪ разсуждени сдиниды `дрё- 
бъю, то величина дуги У ваобразирел чрез рялЪ приближающийся , и 
оный рлдБ пВыЪ болфе будеть приближающийся, чвыЪ е будешь меньше, 


Кетьли хочешь имбть пёлую окружность еллипсиса › шо похожи 


—= з8х 


Е Рая, и гота › по причинв что сд лаетел ‘бо, и —о, Ш. 4и о; 


вп. 6 р=о, и проч., будешь имышь, означивЪ овую скружносшв 
зрезЪ Е, , 

= ам“ 506 535 1.60 __ 
Е ата 22 88 1616  ПЫ Е8^ 286: 156 и проч.). 


КБогдэ г—0, сирфчь когда еллипсие сдълается крухомь, шо я фориула да 
еёЪ Е = 27, какЪ и бышь долженсивуеюЪ, 


Естьли отЪ Е ошнимешся найденная зыше зеличина духи ОМ — :*, 
шо получится величина дугз АМ г чрезЪ рядЪ, разнствующий ‘опЪ 
преднайденнаго для { токио тфыЪ, чшо #Ъ перзомЪ ошдЪэф членойФ виф- 
сто м будешЪ множи шель т —в›- и Зо ю впороыЪ зыфсшо знака -|-, 
будеть —. 

Выражене, изображающее дфлую окружность еллипеиса можешь бышь 
предешавлено пакимь образомЬ 
Е = зи (1% 
_ ыЕ 3 ЗУ, 


.—_ ЗЕЕ, 


и 
+ х- 3.4.6. 6, 8.8 ^ 


ТАБ аненВ ‚ коему поелёдуюнь члены , язсшвенЪ , дабы рядЪ мотЪ ить 
простериф сшоль далеко, вакь хочешь, 


Естьли положишь 2- 1, сирфчь есшьли еллипсиеЪ сдфлаешщсл прое 
пою прямою. лниеею по дливё большей его оси проплвутою, ше 
зыдешь 


— —_ (11 т 3 2. 1.3.3.5 
22 [т Рен паи проч.) |, или 
ЕТ т. Е ы СЕ * 

я о 28 ' рая Карна РИ проч. ; , 
чрезЪ что пыфеыь суину сего. до безконечноеши пробширзющатося 


11 слугой 


Положи , что с весьма близко гЪ 1; для сето зы ражене 27 = 
с. прербразимЪ .вЪ еаздующи зидЪ 


-95” аж Ур — авки УЖЕ 


Ух Ех. тя хе . 
Ут — вх 1-е —— ду — а т—е — 
ия УЕ = Ук У: дев 


Э%(1-— 1-е). ЕЛИ 


де), Иа 
1 я.уедая ^ и ря) 


484 3 


"ИотомЪ  положимф — зесъиа малое. оложителиное количеств 
— — — 
ела кн, и, дя небользта го сокращена . не ат, 


Зе ри; чрёЪЪ чше посдбдняв формула в образивив -2Ь сей 
с $ ЗР 
ВНАБ . . 
—- 
д ии т, 


Ув ели ри 
и. разложив несоизыфримое количество У: =: Е ЗЪ ряд; 


9 = тт я (1 Е В „— 5% + 28 — и 


о тина 5. и 258 


проч. ), 


екбластся 


Эзначи В  поюуфстЬ Узи а ви ри бутою Я, мы получимЪ ‚ 
; овокуилая воелино члены одного реда 1 з 


ее: а РИ ей) Е 
= ое (5 у проч, 


Сей рядЪ можно продолжать етоль ‘далека, каф пожелает ‚ поели 
ху завонр ; коему паслЁлуюмЬ члены его, извбепеиЪ; м оШф шФЫЪ болфе 
Фудешь приближающийся, чвыр Д менфе буде, ‘иежду твир какв 2 м, в 
репаютел обыкнозенныии вЪ разсужденйи & количесшвами, 


^Чеперь все дЕло состоит  мокмо 85 дЁсшвительномь  взяшйи ин- 
тегралозЪ, зрезЪ способы изЪясиенные вЪ упоилнуиыхЪ присовокувленуяхЪ 
нашнхЬ;и поелику дута /’ должиа. изчезнуть , когда хо си сле 
сивенно › пан же когда ит, шо каждой по порядку сАфлующй интеграль 
долже быть дополненЪ согласно 5Ъ симЪ условемЪ. И тавЪ и 
м 108. (и в-Нузт — ии) + с, 
УЗ — пила 
ть чостоянние количество г должно быть опредфлено шакимЪь 0б- 


разомЪ , что бы из быхБ нуль, когда ит, и будешь = 
— 105. (1 —п- -- У: жай = т) и [= 105. НЕА, 
п -курт онх 


Для прешкости означийЪ се вырзжене буквою М- 
[8 = = 29 т о Зи —пд -/ лам = 


В Ув орви риа Уи ни +12 
Ули ави и — У2т— ан: РМ, ТА произяозьтое “постоян» 
ное количество опредфлено шакимЪ же образомЪ, ОзпачимЪ Фе выражеше 
дл& пой же причивы буквою У. 


С] обы опредёлить иншегралы члено 81, № 82 де 
п помЪ. яп ред’ . ралы членоз» ЕВ 2, 
и 


и возьму формулу == ГАЪ 7 ДВЛОе положительное 
иг ут — ини 
число. ‚ кошорато самая меньшал величина есть т, и положу и 
—-т [м 
Ут, зто даешр преобразозанную формулу =. 


СтЁУВ— 


или положивЬ для краткосши 


и — 

{зп УВ-ЭАЕЕ 
ПосредетвоиЪ сей формулы найдутся интегралы. ас}ХЪ привелетныхЬ вы. 
ше членовЪ ‚ полагая попеременно У = 1,2 РЗ, Га и ПОм- 
ни ‚ Что иншегралы ‘изображенные зЪ функшяхЪ количесова й долженч 
спеуюи изчезнушь, когда итд, В слвасшвенно шаяЪ же, вогда # = 


п 
Уэт= 5. о. : 
И чпакБ  полмая РЫДзо мы иыбемь Лао — 


т Руа р &Гди 


Е 2—2] . У чо 

(ат УЕ аПЕ-НЕ 
т ЭЬ. : 108. Е рУ РЁ! 
УВЕ поЩы ум ли 


р 
(т 


_ 9в — —л т. Ра н 
'ПомомЪ полагая т = 2, полузимЬ Га: = УИ ли 


—_ га: — АЕ ЬРЕ чт  — 
ат] Гя= ЕЕ Е УВЕ 


ЕЕ НЕ —Н ЛР; кошорое выражеше озна 


з кошорое выражене озна 


зыЪ букою'Р, и будетЪ Иа — 


УйЕ. — ЗЕ » — 

зиыЪ буквою О, и будешЪ 12а =—&. . 
Теперь полагая т, иыфейЬ ] ее, 
2 (ет. РЕ 


‘ 


Эи — 


9" — 2 хниобы зафшн-сей инптеврамЪ , 
{ зи у 


РЯ ЗЕ 
д приифчаю › что УЕ Тавнна ут АУЕНЕЕ 


3 


: 
ли — (т 


› ипошо- 


384 =—— 


мл ЕВ =: уе т. 32 
му нахожу, 1 Е . : И 
ВЕ: СИЕ п обе 58 ЗО, 
Иа е= -® : 2: и з 
В и: 
—>, которое зыражене означимЬ буквою В, и будетЪ 1% == 
& 
и 
—- \ . 
Наконейь положен #’— 4. даешь Ди ЕЛ ‚ или 
—@ит) [8% — Е } я какБ а(туй ви = 
‘ Ва 
ав ва ВУ 
Е $ЬГ НЕ ‚ шо будеш / 132 У Е хх 
У - ВЕ Е УЕ 
УВ 122' 19: е=вун БЕ 
= вере УЕ + ` 


Уз » — о 2 и . 
ЕСА 22, которое выражешеозначимь бук 


зою $; м будещб [-0# Е — 


Узт - ы - . 
Когда выфешо Ё поставишь 2 сии ру» мо количества, Р, О; 


№, 5, изобразаятся зЪ функитяхЬ количества и, какБ и. М, №, и оных 


р | 
функши поставиеЪ змёсто интеграло:Ъ Л, 1’ ма» > ум, и проч. #5 


зиражеше дути х, булешь имфть опую дугу 3Ъ функ количества 9, 
и. потомЪ поставигЪ :-|-х вифето и, вЪ фунюшахЬ абецисем х. 

Чтобы опредфлить цфлую окружноешь вллийсиез , пздлежишЬ сиерза пай“ 
щи четвертую часть спой РА, положизЬ хот, или и а или еще 


Уи п, . 
721 = я. такимЪ образом › поёшавляя вместо 24 равпую велие 
Те В г -  енЪ 
чиву —;- и змфешо я равшую Г ог“ ' МЫ нифемр , 
М ЕЮ, М Ее юх, НЕЕ, 
х—у& зе Шиа а 
Рю я 
Энен Ее) :. 
о = т Зе. 40: . 1—е. Е, 
уе г не 3, ТЕ ге 
В — ое ЕЙ ы }"_ уе. _ 
бас 61, ЗерУЗДЕКе,. ЗУ Е)” 
= Нате 39е'--640* юх: — Зе дате + в0е® 


т ыЕ 


‚Зав и зеи-не 


двех-не} У* 


—— 335 


Г -= Е 1 ЖЕ. 
попоыЪ по причин что # = ое, пайдеь # а БЕЗ ву 
уче му э+зе м 1.5 13436 и омзе. 
ИС 16 “чае 16 Г 18 зе * #8 в = 25е * 


и навоненЪ поставляя всё с1и величины эВ выражене дуги г и означая 
зрезЪ Е ВИ окружность еллипсиса, получиыЬ 


в=у— ее) х-—е 
(е-неЖвуя зе-ауа-+9 
-. (т — у’ (то зе) од: т—е _ (ав) 
ао щуе ЗЫУзае (+996 
а заре наити" И) т 


я .. 
и (очорнояве уро $ ЗАКИ) 
де’ (аи) “) 
(ЕН). зов 
„Овала 1185 2-18) | . 1—2 
ву = 
ао 32768 "Уз заза 
—@-— 2)! (544 + тбоо'-|- 2426 -- тдоти :- 180) 
О). 19150 
ее) 
Е. 
(ЕН е}. 187222 
СимЪ образомЬ зная опредфленную и неопредвлентую длину вллийсиея 
>Ь двухР крайнихЬ случаяхЪ , мы можемЪ найти оную длину ‹Ь довольч 
вою шочноса!ю и #Ъ другихЪ ереднахЬ случаяхЬ. 


ЕЕ 
"Все се произведено изЪ- формулы Эг= Е, неносред“ 


ственно предстшаклующейов; во вошЪ ея преобразоваййя вошорыл зедущЬ 
еще болфе кЪ достопримфчательнымЪ заключен ямъ. 


ПолежииЪ 4* — п" х* м или д° — м 2, „духе > 


нии 2“ 
— ау ца ря 
Х АА, когда вв, и ХОТ ЕН вогда. 288 поста по 


Е о ув’ 
и друтое выЪешо х 55 формулу. 9л — Те, п будешь имыль 


уе 
Х5 вомЪ и другомЪ луч 


ИА. 


С: — аула — ий =. 28: 


* +9 


386 


ву 


ногти еллирсися АП, а алгебранческое количество 


— 


тд8 ззиВоить лэлкно, что когда о >В, могла зтаменатель мамио помие 
аи состазленнымЪ изЪ сихБ двухН  миожинелей рай и уе, 
# когда в «2 ф, погда изЪ сихь Ушу а, 


{22 — ве 2 
Полбжнм еще а" я. {2 фу 


или 4 — 


а 


а «8 


вии 
га когда вырунх — м 1, вогда @ < 6; постазь 


'Б. шу же Формулу» и будешь иыфаь, 5 шомь и другомЪ, 


дешьт-— 


то и друтое 
случаЪ 


95 — 27—62 д и 
Ма тр бу аа аа > 

“Явно, что когда и вЪ сихЪ двух» фориулахЪ будешР. вить одну и: ту же’ 
звеличиву , Могда абсдисса х будешь, имьшь, велилины. различения», ва5Ъ и 
дуга 5 

ПоложивЬ се, не трудно будетЪ разрфшить подобной предложевному: 
зыше для параболы вопробЪ, а иманно :. 

Опред®лишь, дв$. Аут еллнпсиса  коихБ бьЁ разность. была прямом» 
измЪримая- . 
ЕВЕ СЕВ 


Возик алкебраическато количества, 


=. - Анффе- 


леншалЬ, получить . = 


5 Пири — а? — оЗЕАЯ 
РЗ - Ре Бар ие и ах в. 
Сале ° 
в ИЛИ. 
аут ав-Н 9) ша 4 — вар 
7.0 т — 23-580 и. — Э(е ты ре 

— = — = И) у. 
арын ия аа. — иран атьь и 


в кахЪ ло предложенному зыше два члена первой часши сего. уравиешя 
зуть диффоерениалы, лвузЪ. еллишиичесвихь дутЬ АМ, АМ (черш:: 33) >. 


Нее 


изЪ конхЬ перзая соотефигствуешЪ, 2бедисе. СР! 7 ЗЫ _АруГА 
к ` - 8 
абециссь СО РУ, шо зал интегралЪ, будешь, имьшь АМ 
ЕЕ Е 
: ЕЕК ; 
=- АМ ее ии. 


Чиобы опредфлить произвольное постоянное” количесшио 6“ положияБ у 
что дуга АМ: обрипилася: в вул будетЪ, по причин, чшо тогда СР; а, 
= — МЕСВТЕЕТЬЕЕЕ 

ат ы ба, и софлешаано 1—6; СО— сои я 
и ша когда дуга АМ. НачезаышЬ у погля, дуга АМ дфлясшся четвертыю укруя- 
Уса ЕЗОЕЕЕОЕаСЬЕЬ 


В о; 


язшребллевся; почему бужишЪ с — АБ, и. АМ += АР, 


=— 387 


$2 12 и* 


2 52 в ИаТОЕ 2 в зв 
или МО АМИ ЮВ, 


- г р 
м0 есть разность АВУХЪ еллилмическихЬ ду МО, АМ равнаешея алге“ 
бравческому количеству, которое тевметричсски пестронлль инжн:. 


щУу а — 
‚шо полозива’ даметра СК 2 и, сирБчы буква и’ кБ предЪиду-- 


вУ(5 а: =“ 


о 


и у: — . 
щемЪ вопрогЁ не иное: что значитЪ.. кахЪ иоливину ‘дламетра СК, кото» 
фаго положен е опредфласшся,. кавЪ сказано аЪ Ейлеролой- эеорем в. 


П'перь. оспается. узёриться; что абецисе» СР, — 7 


: 8 
ота®иствениая* сопражепиому. даметгу. МЗ диаметра. "ГВ 


спрёчь СТ. предбнду ще» вопрос дфисшзительно п’ же` значи Ь, что, 
ж в}. Еолеровой вгоремТ:. = , 
зву СК» МН`—= АС’х СР` иди МН 22, яифейВ, 
сажи 95. 
——- 


ЗИЕнонеци-, покли 


ву см: Му Ииний 
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И иакВ оеорвиа Ейлерава доказана, и есмь ие иное чшо какЪ предЪиду- 
НИЙ вопроёЪ. 

ИЗЬ сего вопроса или огоремы‘слёдуешЪ, что дута МЗ презозходииЪ 
чемаериь окружности еллинсиса АД не количество СЯ, и чшо четзерть 
еллиисиса АО превозхолищь дугу МАМ па мо же количеснво СН. ВЪ 
самси дфль, когда №05 — МАМ —2СН, и ‹Ъ друтей стороны №05 
ЕАМ — АДВ — 2 АБ, шо будешь №8 = АО -- СН и МАМ = АР 

3) Сыескашь длину хиперболы, 

- Пусль АМИ (черш. 28) гипербола’ ошиёбенная кЪ координатам. АРЫх, 
РМ — ук вивющая полуосями СА аи СО $ булещЪ., означияЪ 


дугу АМ чрезЪ хи —_- 


эк и 


Мах в ха и 
НЖемими абециссы вифето вершины А зозъмушея ош пенера С, мо 


означивЪЬ теперь СР чрезЪ х, будешь ныыть дг=— которой 


формулы, пакЪ какЪ и найденной выше” для еллиисисй,  тиинеграла 
ниаче  опрелЪлишь не можно ‚ вакЪ по ‘приближен! о; и вЪ опомф прибли- 
женномЪ опредфлеши подобным еллипеису образомЬ посвунии» на, ле- 
жишЪ. Но звах длину еллинсиса, вЪФИЪ уже нужлы производить еще 
другое шаль длинное изуислгие , потому что опрелълен оллины гипер 
болы всегда. приведено быть можешЪ &Ь опредё лено длины валинсиса. 
9х Ув ха — 


| чтобы < показашь ма самомЪ дьлё, то в5 формул 9: = 


аз 
надлежидЪ учинишь подебныя шфиЪ преобразоватя , поторыл въше 


сдзлавы были 2Ъ подобной формул е 


ипеиса. И ‘шанЪ  поло- 


ииБ 
жим п — а, будет х— и = и 9 — 
ий ды т" _ . 
ЕЕ Е, тАЪ зпамевашель состоныЪ изЪ двухЪ иножие 


телей. Уши уе, 


. а, о. 
Положим еще вл — а 2, будем м — ЧУ 8 
. та = Е 


9? 62 ди 
а [ 28 ааа 
АвухЬ множителей УЕ а Ув, ° 

еперь возмемЬ найденную зыше для еллинеиса формулу ЭЕ == 


и и 


› тАВ знамевамель  состоишЬ  изЪ 


ааа тв Е ы 
УЕ Ра ати» ГА 8зято змёешо г, и означим 
У а чрезЪ ч; будещЬ 


.* 


ати 38 


— 
Е, = — 4 — а ли 
2 ВУИ чнв 
9Е =. 9% — анны ОР ь ‚ или’ еще, 
ш дИа-но. — те. 52 — раб 
положизЬ для врашноеши д" -- 0 —, ‘аа р = 
ЭЕ— — 2% (ей , 
ю ВУ аа, Ув 2 
аа АМ а". 
Теперь положиыь а =^> и; най- 
А — 9. Иа —ь} У? — 2 У — а 
. 1. 
детея А-В —;, АЛ? -В на и слёдешввеито А = а „ 


Аля крашкосии удоржимб _А кВ, имы будешь цифль 


— вуз и, 


ул а 


Здфеь положизЬ А — 9 3", = 
В УЕ 


О 
— ЕЕ ИИИ В "которая формула, какЪ по явно изб сра- 
У № — 21. Ия — (2 — н2} . _ 
. _ еды 
внен!я ел сЪ фориулою Эл — —= ди, =— де 
в зи: и талой Уагив ука Ба 


выше для еллипеиса найденною, изЪльляешЬ дугу ОМ (черл. 29) слли- 
псиса, у коего половина большей оси — Л, а Моловииа меньшей УЛ" — и*, 


и- . 
в соошьшешвукищан оной: дутЪ апезисса СР = Е Оличныь, 
ум 


для крамкости стю дугу буввею Е 
И — —. 
Положи Б еще и о"-ЕР, будетЪ аи. — 


Ум; 
/— во 
И ЕРЕЕ 


+ ра 
пу В.В 
частей , изЪ коихЬ одна вешь алгебраическое количество , а друтал ; как 
аа 
то ‘явотзуемЪ изЪ сразнен!я: ел’ св формулоь д. тон 
ааа Аааа 


я 


т 


> кошорос. яражене состоитЪ язЪ двух. 


ад еы 
57 = = =.> ИЗБазлае” 3Ъ дугу АМ. (черш.. 28) гиперболы „, бо. 
р 127. Ичлен 
[а яв 
рой полозииа первой оси — м».а половина другой — `УЛ*- м°, исосщав ща 


ствующат оной УВВ абецисся СР,  ОБачимБ „ для 


я а. 
крышкости , оно дугу "буявою Н.: 
Совокунляя эс би количества мы пблучны 
р 


Ща в ИН о в 
А.В. РН, 
и ошшуда- РИ © 
Е УЕ АЕ ие 
ЕЕ. ое оны 
в. 


2 


$39 


С\ё уразнеше нЪтЪ нужды лополняшь , потому чме обё чаети ето %Ъ 
одно и то же время изчезаютЪ. 


ТЪ же преобразованныя формулы зедутЪ насЪ кЪ разрёшеню сего во» 


просз, 
Опред®лить да дуги типерболы › коихЪ бы фазность была прамою 
изифряемая. ‚ 
ЗамфшивЬ, чшо первая преобразоланияя формула ‘для опрелблезя длины 
типерболы есть Эх ео — шт ди В 
Е ии УП ушей 
зозьми дифферонанхь ‚элхебраичеенаго ‚воличебава м, » в: будешь 
= я 
ИВБИЕ” _ 
2 а 
(+7) ван „_ дви 
уе Уи р а*, у шо . 8” 
й {и 


Явно ‚что ‘первой члгИЪ второй: части сего уравнешя веть’ дифферен- 
1И2лЬ луги гиперболы АМ (черт, 28) соопьыпеюзенной абсцисс СР — 
У т2 - аз 
ет 
УЕ р, буде РУНЕТ, ди = бани ыы 
ву У —Ы р УЕ. у 


ди Уф > изу 


. .И чтобы узнать, что значить второй член , положимЪ 


=} <4е показываешь ‚ чло оный 


3 т Уча. у 
и-ы} 
вторый' членф есть дифферениалЪ гипербалической дуги АМ, которая 
воотзфиствуетЪ 26сдисев СК — ву = 7“. Й пакь 
— Уужеы уе 
ВЫ”). — 2(АМ)-+2(АМ), и посему АМ-- АМ — 
Е 


с+* Ум. 

Ю 
-ь но—_ $, фетла по причии8 что выдетЪ вззЪ "СР, 
такЬ:и СК — а, д» дугя АМ, АМ изчезаютЪъ; йо алгебраическое во 


тар . 
эичесть ТР обращается, зЪ Е, и потому. произвольное постояк- 
у ь - 
‚ное количество с такв же будешь т, изЪ чего викакого’ завлюченя 


проилвести ие можто; чего рали упопробиюЪ к? досшиженю того другое 
средсшьо. ПоложизЬ л— иу дз луги АМ, АМ ‘слклаюшся равны между 
+0бош ; вусть Ёя общая ихЬ величныя пуле ‚дуга АТ воспитан 


абсцисс СН; и поеливу вообще ды 3 › по будешь Ут 


ум Ьа 


— З9Е. 


я откуда зыдешь в — ИЙ рут которую всличияу постваь зЪ 


общее зыражеше абециссы СР ЕЕ, я будешь ныБть — абециссу 
__ ау о? 4 8 БУ в 
сн — я ражнымЪ образомЪ мостазизвЪ ту же зели- 


5 : Уна 
чину зЪ алтебраическое зыражене ЧРИ 
У - 


== =; получишь совсВыЪ опредй- 
ленное и извешное количество; пуеть для коашкости оное означищея. 
букаою Ён пусщь озназитея такЪ же буквою типерболическал ‘дуг АТ, 
соошзытсшвующая изафетной абециссЪ СН; будемь 2-е ис а4, 
и слфдственно вообще * 

АМ-АМ 28 ЕН, или 

Уф 
ЗАТ — АМ-АМ Ея. 


а” 


И каф ЛТ-- АМ — МТ и АТ — АМ МГ, шо будетЪ 
МТМ, нак 


. узы 
Мое у 
Туве 
И макЬ разносшь сихЪ двухЪ гиперболическихь дутБЬ, ошЬ шоки Т 
изатыхЪр , есть количесшво элфебраическое, 
4} сыскашь дливу логариемики. 
# УдержавЬ МВ же буквы и значешя ихЬ ‚, каковыя были 2Ъ предфиду- 
щемЪ примфчай!и вЪ вопрос о квадратур® лотариемики, иифемЪ удх 
тоу, Э2= Уд = 82 узи Уи =» += 
“, р ИНИИ 
Э> 9 10, И —_ 
в: НГ — 292 уж и + ее 
Лу Г; СЕ 58 Ум я-а Зы 
Уз -ну т ЮТУ |, ` 
Езшьли хочешь пыль длилу дуги ВМ лотаризмики (черт. 35), шо’ 
опр-дВди произвольное постоянное воличество с такЪ что бы было ; =5, 


вотАз ути, в булешь ВМ = уу" Итачи т Е 


Есмьли ‘же желаешь имбть длину дуги ММ, содержащейся между дву“ 
мя какими ийесмь ординамаин РМ —у и ОМ-и лотаривинки, шо 
опредЪли произвольное поещояниое количество с пакЪ чтобы. было $ — 0, 
когда угли, я будешь длниа дук ММ = уу У т" 


2 т 105. ту тля 
ЖИТНУ 12 т} 


з0 


392 =—= 
ВЪ предЪидущемЪ общемЪ выражеши. длины лотариемики интеграл, 
В в и 
дифференцала - взяшЪ ио преобразован ю предложенному зЪ 5й стать 
а Ра В ` 
язшизЪ присовокуялен!й КЪ обрашному способу пред ловЪуно кЬ тому же заключе- 


ню достигнуть иожнопрямо, полржикф У ш?-[-у*=:4, ВЬ самомЬ дЪлЪ изЪ того 
ЫЕЕ2 дат в — 289=. — 
» 9 


выдетЪ у — Уз: т, 9 РЕ: эр ==. 
та де —_ т Ро р соавясы 
За, и вавовеь а 8, И уу 


И, : 
5) Сыскашь длину обыкновенной. эпициклоиды, 

ВЬ примбчанти вЪ члену тут му нзйдено 9% — пабе. ЭФ со!.1Ф;. 
почему преобразивЪ оную формулу в. спо 95= мае 0 (5 Ф)соГ5Ф . 
будешь вмЪшь. = Е би. : Ф ›. ТАВ произвольное постолнЕое 
холичество еспть нуль. . . 

Пусшё фр—_ м, будешЬ йв.Гт №, и. длина нолузпидиклонды ВЬМ 
=“еж (черн, 16). Пусшь а =, выдейЪ. оная длина — 84. 


ЕН 
Нео, С—=&, будетЪ длина, 


ПоложимЬ зЪ формул ВМ = 


т . 
= хаба) =448,, кавЪ 5Ъ. саибыЪ. дБлБ. и быть. 


полуциклеиды. 


© 


, 
долженешвуетЪ, , й 
овлф сето мы _можрыЪ. повазашь, чшо ‚когда-эцициклоида возмешел за; 


разверзэющуюся кризую’, шогда, кривая. разверзаш и будешЪ апициклонда 
же подибнал первой, по имфющая преврашиое 8Ъ разсуждени ел положен. 
БЪ самом? дфлф. пусть ВОМ. (черт. 34) будещЪ обыкнозеннал эпицикло- 
ида обЪитзя. нитью» ко разверзащемь своимЪ производит кризую ВЬВ’, 
шакЪ чшо прамая Р'ГФ” будучи касашельная кЪ кривой ВМ и равная ду- 
ть ВВ, концемЪ свонуЪ опредёллешЪ  шочку К’, оной. кривой ВЫВ”; иы 
вмбемЪ ‚ удержахЪ у. бук а, с, х, 1, и Ф ПВ же звачешя ‚ какозых 
©н$ иуЪли, вр примфчани кр члену 150 и 151 МУ,. 
ОР; = (2) соЁ 9: всоГ (8 -[ $), или ВР аа Не-а с 
— (7-2) соб 9 — а соГ (3--Ф), = у = (а-.2) бп, Эа бп. (9+), 
сворьхЪ шото ВВ г А е.. Ви. # Ф- 

ИЗЪ сихЬ ‘мо трехЬ, уражнений долженетвуетЪ.  произвее 
чвойсшио кривой ВУВ’, ошносл-её сперва кЪ координатамь Вим ий’ 
помомр кЪ координашамЪ, Ви” х” ир’. у"; и .наконерь КЪ координатеиЪ 
ОР=Х` и. РУ=У. . „ . 

. Длд перхаги дБйсшМв необходимо надлежитЪ опредфлить уголь Рё’; 
иа сей вонедь ‚пришиянуЕЬ [4 паралдольно Оф, нахожу чшо ул Од’ 
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№00 = „3, утохь 0% = п--0- т-—Ф, утоль 66а = п—$- $ 
и ул Офф ф-9=я- 9-1; поту 
уголь 468 —`088. ОН = 1—(п-—-9— $) Дт 
`--Ф и напосльдокЬ утоль РБ’ == РЬа-На Е я м- 
Еф = З-+-ЕФ. и шэкъ 6К. — 66°, со. ик 6. соГ.. РБ’ = 
— $ сор ($-- #Ф) = — +949 во, {фсе {9 - 8$) = 
Рин бл. Еф оо! (9 + 1) = 
2 (и, (9 -- Еф.) — о. ФФ = 
39 (йп.( 9-- ф) Фо, 9), БК = 65.00. ША = 
ЪЫ. 10. РБ = "ие Ч, Еф йа. (9 + &Ф) = 
зан ( соГ, 9 — со, (3 == $); и посему Вх == х’ —= = РЬ 
НК = К = (а с) 6ю. З- 61. (9 в Ф) 
ео (1. (9 Ф) — ба.) ааа йо. 9 
__ 9 би, ($ 35 ф), и БР =У = БК — ВР = 
зав! (со. — <06 (3 -- Ф)) + (в-+ 0) соё 9+ асо{.(9-Н$Ф) 
— (2в-- с) = ЕО о со! $ че со ($--Фф) 
— (: [2 9. Положи для ‘краткоси?и а, будешЪ 
и’ + 2) йа. $ — па ба. (3 -- Ф) 
у’ —п(а + 6) со[. $ — па с91. (3 Ф) = (ва-н я). 
Теперь, поелику дуга АМ = жа, будет ‘уголь АОМ- 7, м, опу- 


тияЪ изЬ  шочки и на В5 и бр перпендикуляры Уд И тБ, ° ылен?, по 
причине, чо. уголЬ ЛОМ УВЕ #5 треугольняк® Вид, вт= 


д Пл. == ‚ В; = = сот и 5Ъ спереукольние$ був, го = 
у’ бо. Ч, р’й — у” соГ. =, и посему 

а. Вр ВЕ соГ, 18 — у’ йп. #8 

у = ВБ’ = ВЕ -НЫЙ = & в. 2. — у’сог. та. 


Первое изЪ..сихЬ, уравнений унножизь, на соб =, а другие кА т 1, сло» 


хи\Ъ од В друтимь, , потомЪ перьзое умиохивЬ ‘ма. да, 2. я ге 2 другое 
на ой 79 <, ошнимемЪ шо перзое ошЬ сего друтаго ий лучи 
— й та и’ та. ани а и’ та, 
хх вр, тех со{. лы = у” со тех би, = 
50 


39% они 
откуда, поспазиеЪ зыфешо х’и У ихБ величины, зыдеть 

у’ Вр. ТА © со. а = п (а -- с} Пн. $ — на би. (9 -- ФУ; 
у’ с = — ва. Е =в (а-- с) со. т - пасоЕ(3+Ф)- (зас); 
лериое изЪ сихЪЬ уравнений умножиЕЬ ва бт, а другое на йр, та, омни- 


меиЪ с1е друшое ошЪ перзато, потомЪ перзое уиноживЬ на ба, =* э* 


другов ша соЁ = › приложииЬ одно кБ друтоиу; и мы будейЪ  нифть. 
<” — в (а -|- с) (бп. 3 со. 1 — соГ. 9 бп. 1) 

— па (т. ($ + Ф) со. я" — вог (3+ Ф) йп. те) + (за+ йо? 
“= и (@-Е с) (68. 9 бл, т 2 -|- вой ‚9 со[, 7?) 

— па (йо. (9 ф) пи, мясо {9-= ФусоЕ = (24 - с) сое, или 
“= я (а-= в) йа. (- 3} - яа Па. (9+ ф- ==) +(2а--с) 00.7, 
у’ =в(а+с) 01, (1 - 3) - па со[. (9+ ф- 12) (зак с) соГ. тк, 


Телерь замьтиз В, ято "г 


с 
ее р, будемЪ. ниъмь и, мии, 9Ф=" 
а-я ки 9+Ф— 


(#—®)_ и ® ==. утел. Сер, и означиьЪ сей угол. Осв 


т п — и“. Й потоиу зы- 


еть 
и зоба ва вы чет) + ба- 0 би = 
у = в (а - ©) со, # -- паоГ (и "Е — (за-нс } сор. те, 
ИмхЪ В5 — (2а-- с)бь, =, 05 — (та-+ с) соЁ*, шо будешь, 
ХОЗ у” а (а-но орт #0601. (и --*, 
Тв нам, ‘аа 4 по бо, (и *#), вли 

Х = зо с) сор ев Фея со[. и» 

оао ба або, (и), или 


^ 
` положи 27 #9 т = Анза-- с= ©, пакЪ чшобЪ было = = = 45 


Х = (А- С] соГ. «Е - А соё. (и -- =), 
Ух=(А-С ) бп. и -- А ва. (есь =), 


тд зай лишь пздлежить у что С — 2а-ра ееть раду В крут описаяе 
маго разстоямемь ОВ ошБ центра О до вершины В разверзающейея эпи+ 
диклояды, и А — вая: есть радТусЬ круга описанниаго из продолже 
ии ВВ’ даиешра ОЁ круга произаодишеля вЪ иззвсшномЪ его положении, 
во давной ЖорАВЕХ — № — БВ НЯ ба, ф хаба т ф == 

а тбл. ф, ибо для подобтя преутольвикзЪ ОВ, ВЬЕ’, будешь 


вв (= 2а бп, ФВ (— 21042 (п, 5 Ф) = с0.(=а)еВ= 


Теперь, поелику р == угл. ий = 0’ СК, будешь в= = < или а. 
Ан потоиЪ , поелику № — = — — 2 — =“ я = Ах. 2 — 

к, зыдетЪ АВА ‘или иначе, > емику А” ов ‘вох= = 
Рая ая фа ны в = Ща, зыдешь ЛВ Ам, 
И шазЪ дуги а’ К и А/К, равны между, обои и изЬ шого сл8дуешЬ , 
что КруЬ А’В`7, разный кругу @ЁКБ кашясь по кругу АВВ 
дЖиствишельно #5 точкЕ В приметЪ зазкое положен!е , каковое нмфешЬ 
Круг @ КР, шо есть что почва № будешь 3Ь @/, МаметрЬ А’ В’ ЖЬ 25° 
н конец его В’зЪ Ё’, и потому точка а’есть »Ъ эициклонаЪ подобной 
перлой и ныЗющей превратное положене #Ъ разсужденйн оной. Но что бы. 46 
Заключеше произвести изЪ уразнеши, то означимр каждую изЪ равныхь 
дуть «К, А’ К бумою 9; будешЪ, попричинё что в В — А’К = Ам н= 


з — 
и Е › и наконедь 


х= (А -Н С) соЕ. О-НА со (1 -Н 5) 


Х— (А-- С} ва. ро -НА По. + 5), 


которыя ‘удазнечя будучи т&же самых, что и уравнения маиданных аЪ 
примёчаати кЪ члену 250 иу, зозиЦающшь тоже самое. заключене, хЪ 


коему пред симЪ досшигли и вБ коеиЪ подобе новой эпудиклоиды «Ъ. 
разверзающеюся основано, каБ и зд сь, на уравненхи. 4 ==. 


© р 
6) Сыскать” дливу спирали Дрхимедовой.. 
ВзязЪ уравнеме сей кривой 2х’ а, м полежи»Б длх враткости 
2265, макЪ чшо бы было & ЬВ, будешь. иыбть 8 = 


ати 
= 2-е и 
Уд -- “9: = ВУ Е и я— [9 Эа, › которай, интегралЪ 
по сходолиу своему 5% атлетралом илабражзю щим Ъ димну: обыквовенной или 
Аплоллоневой, параболы, найдется каЪ показаво было » перзомЪ вопрос ›. 


эт. . 
и будеть г = аа ось о, в та в", 
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ИЗЬ сего упамниаемато нами сходства елфдуетЪ, что длина спирали 
`Архимедовой можешЪ опредфлиться длиною парабьлы Аппол лонфевой, и 
ниенио таким ‘образоиЪ: естьли ИЗЪ полюса на эа1ус® вевшор$ 2 воеша- 
вишь пернендикулярЬ и на онойЪ , какЬ оси, опишешь параметромЪ 28 
пзраболу, шо длина оной, усфченнал ердинашою равиою радТусу вектору х, 
будешЪ таже самая, чшо и длина спирали. Ибо’ означивЪ зрезЪ х абецие- 
су’ сей параболы и чрез Г соошьфшственную дугу оной, найдешь, поири® 

в 3 И? +. 8% 
чннв уравнения 2’ — арх, 9 — Аи 
1) Найши длину спирали типерболической, 


ВзазЪ ураввензе сей кривой. = а и сыскаЪ 98 = 8 — 


; ит с ее 
52 ‚ будешь инфль 08 = Уд + 2 ОВ ЗУ + из д 2+ 


которой иншегралЬ по сходству своему <Ь иншеграломЪ  поражоцич 
длину лотариомики, найдется вакЪ ‚показано было вЬ 4 иЪ вопросв, в ‘6у- 
дешЪ . 


Руби БН чт. 
`ИЗБ сего упоминаемзто нзыи сходства слёдуешЪ, что длина типербо» 


‚ днческой спирали опредфляешея длиною логариемики, у которой под- 


касательная равна полкасательной спирали 6, и именно сим обризоиЪ: 
всшьли с опрелфаншея фак чтобы 7—0 огла в == 7, то длина лога- 
риемической. дути, ззятой ошЪ ординаты равной единяц® до ординаты 
равной радлусу векмеру &. будетЪ шаже самая ‚ чшо и длина спиральной 
луки", ‘содержащейся между радмусдий векторами, изЪ конхЬ один — 5, 
а другой —. Истьли же с опредёлишся шакФ что вы было г = 0» 
когаа = радтусу . .в круга пронзкодишелл , то длина лотарявмической ду- 
„Гиз содержьщейся между двумя ординашами , изЪ коихЬ ‘одна #, а дру» 
тая п, будешЪ таже самая, что и длипа спиральной дуги, содержащейся 
иежду радгусемЪ зектороиБ и точкою, в коей спираль еЪ крутом ппеи- 
зводитезкмР  пресъкаетел, ВЪ выражеши анлитическовЬ дя длипа 
тУЙ-= УР Юя, =, 

аут 

-8). Сыскаль дану спирали догориомической, 


БзльЪ ‘уравнение сей” кривой = х 108. 4 или =, ныБешк’ 
&— » и потому 5 = киты с. 


рр ямьли хочешь имвль & дзипу дуги. ВМ ‘черт. 20) сей вритой, шо 
опредфл и с такЪ что бы было $ = 9, когда # — ОВ 1, и булешЬ ВМ — 
(=— т ах 1. Кетьли же желаешЕ знать отЪ почки М всю ААнну 


‘зрийали, шо положи д = о, когда и: = 0, и зыдешЬ оная длина = 
БУ: 2 ` 
а ов. 


№ : РР „ 
О`изифренив ловерьхностей тфлб вращенёл. 


(187) Вообразимъ, что весь ХГУ[ чершежь созершиль 
около оси АС цфлое обращене, и означимъ чрезъ $ повервх- 
носии, описанную. дутою АМ, которая поверьхяость будешь 
имшь разноспию подсъ. описанный дугою ММ”. Поелжу п по* 
верьхиосшь описанная хордою ММ —= (27 = Ду) У Ау = ду" 
и в поперьхносшь описанная. линеею. тк, по причин$` что АВЕ, 
= ет Дх; шо содержан!е’ между. сими: двумя поверьхностями 
будешь 9+ А?Уда + Ду^и предблъ онаго содержания 2914, 


Но с1е самое содержан1е. мВМъь бол5е  приближаешся къ 2 


чфиъ точка М’ будетъ ближае къ шочкЪ М; шо есть что оное. 


ямфешъь шошъ же предфлъ, что. и содержание 2 


р зъ _ 8 
но. означивЪ. сей. предёлъ. чрезь =). получишь формулу 98 


слёдовашель- 


= 2ту. Уж -Е ду, которую упошреблять надлежише при: 


сыскани поверьхносши: всякаго. ошь обращен! я. произходящаго : 


шла. (*).; 

. Напримфръ- есшьли. опь: обращен я: произходящее ‘ шло 
будешь шаръ ‚, коего .радусъ. г; що выдеть д 3 = эпгдх и. б= 
2лтх -- с. 345. 9 пух есть. поверьхиность: сегмента шара, кое- 
то сшр$ла х; и. пошому., есшьли. въ семъ. выражен!и. положить 
х.=.27., лво, будешь» имфШь. поверьхность цфлаго” шара: ‘4т!". 
Но. естьли. хочешь. найти величиву. пояса, содержащатося Между 
двумя: малыми. кругами › ‚ изъ.коихь: ближайший. къ, аква тогу. е- 


(*). Формула служащая ко: опредЪлевю- позерьхвосщи шёлЬ произкоданиы" от ° 


° обращения › кризи 5Ь: ^‘линей., ‚ коихЬ. ординашы. выходи зЬ` одной 
почки, , найдется, .- посмвивЬ . #5 смсканную 
шу и Уд 0 `В 83 ‘вывсто . Уд‘. 99, и: будейЪ 95-= 


275 Пр, В Ида". ЕТСЯ 


тороиЪ н.д 09. В. зы$с-. 
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далень оть онаго на количество $, а друтой ма количесшво 4, 
шо надлежишь поступить шакимъ образомь, чтобы выражен!е 
буквы 5 было куль, когда х г — 4, ин чо дасть ат (г -- 4) 
о=ом $ —‘2лу (9 — г--х) нотоиъ положивь х—г-Ь, 
будешь имёшь величину искомой поверьхности 2лт (4 — 5). 


При сыскан?м поверьхносии параболоила, котораго пара- 
мешрьъ а, будешь иибть 95 — пох узах ня н 5 = 
: 
(ав Ус 
Естьли хочешь знать сдю поверьхность отъ вершины 
3 


А, шо найдешь, что оная будеть = & (аах-нау — те . (*) - 


——_—_— 


{®) Пусть пребуешея еще иайши позерьхность еллипсаида, жоторзго по- 
ховина большей оси д, иеньшей В и ексцентрицителр +; ныфемЪ , полэтал 
начало абециссЬ вЪ дентрь, 95 = зпууд-+-ду’=атудху т ЕЕ 


22 (2 — ха) 


— ъ 42 (22 и) ха. Ь “а — 2яРах ета 
оу: ув в Ма и 


= 20:8: ах, которой формулы ‘интегралЬ, и сафдешвенно 
так жеповерьхность описавнал дугою МБ еллипсиса (черш. 29), удобно най- 
дется по предложенному эЪ 5й статьф ядшихЪ прибовокупленй хЪ обратному 
способу прелфловЬ. Но кромё шого мы иожемЪ изобразить оной. инше- 
гралЪ или, ©ю’ поверхность кжадрипурою круга описаннаго ралфусомЬ 


СС = -*, ибо прозедши ординату РМ. = 2, иыбемь СРМН — = [30% = 


Пя х › и слбдсшаенио упомявушой няшегралЪ или  позерьх- 


` — 
воеть описанная дугою МО сллупенса и разиая уд х У —=^, 
будевь == 2752. СРМН. 


Естьли хочены мять поверыхносшь описанную Аукою „АМ, шо «то- 
ив шокыо замфшить, что оная — зе — 9х = — 2; ибо изЬ 


ого, по причиив члю ^-— 95 ух РСН ›’сдздуешь, чо ша 


поверьхноеть веть за. РСМ. 


а 
Когда вЬ предРидущемЬ выражен а, СРМН, вли и зЪ семь 
3762 РОМ какая ннесть часть круга СРМН: или РСМ сдфлаешся че 


р: 
прершью СОН онате, шо выражен < обрапимся вЪ ато. ССНи 


изобразитЪ поверзхноств описанную чешверщью АО еллипсиса, или все 
тоже, полерьхность полусллипсонаа. 


ВЬ заключен!е сего остаешея замфиник, то когда изЬ фокуса Ё на 
оси еллипсиса возставишся перпендикуллрь ло пресёченуя въ Те окру« 
жнослю АзиВ извфешнаго круга, м потбыЪ друтой АГ. до пресьченхя ЕЪ 
прямою СЁ, изВ С чрезЪ 1 прошянутою, шо СЁ будеш6 раму токо 
круга, по ввадрашурВ воего поверьхность вллипсонаа опредфллетел, Ибе 


СЕ (=: СА(=Ю=С (а) СТ, к СГ. ==, 


е 


Лусть пребуешся найти лозерьхиоеть гиперболоида , котораго половина 

первой оси а, порой $} иексценирицитетЬ г; мы имбемЪ, полагая начало 
В и . . 

эбедисеЪ #Ъ ценерё; 25 = дх Ух — > › которой формулы‘ инше» 

традЪ удобно найдешся по упомлвушой спашь& нашихЬ присовокуплевй, 


ВЪ прочем положи ух — или ух’ — 


в. р вины. — 22 __ 9%. д 
шо вибето “2; будешБ =, дх = ку —й 


= — 2 гв В в 


= (х — = хдх — здухдх — 08 --И и 
ву Ме — И - Нова ся — ИРИ 
2 4 2 


НИИ 2 4 
ов, (и- ух) +5 Рух - + 105. ш-ух-#) 
+2 — «а 06 (2 - У) 


ев ор УЕ, 4, 


3-5. И шь $ — 27 (9 


ЗЕстьли 8 220, когда м ав шо с -- т — лё — 
вв: _ : н-а 
ть По РЕ, и би — ДИН 
паЬ 105. ех — У? 1 — 24 
ея 


Наконець_ ‘пусшь, для полененя примбромЬ фориулы 9; = 
2х (а. В Уд" -- 2* 0%, требуемся опредфлить позерьуность произтеда 
шую ошЪ обращения кривой линен, коед- уравнсве < — или = 


9 


ЕСТ) 
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тт › и коя не иное что. есшь, каЕЪ парабола к5 фокусу ошнесен- 

4 СоГЕ ` , . 

ная (смотри первое приифчане кБ члеву 37); иы ныфеыЪ 96 — 

4 9 со вы 208 с9Г. 28° Е 9% 
— #98" — я 98" — . 

Вов В. 2 В ‚ Уз + 38 би.” 


бо. 


98 —. 22 пи. В. а 4твол 60, В = дтрейы, н $— 
т; 

тра 4-с Естьли $ = о, когда # — 2, 10; выдешЬ Е $= 
2: 

ЧЕРЕ р. И ки =, шо вумюь $ = 

[о (арх р =; чшо совершенно сходешвуешЪ. (Ъ№ найденным» 


автороиф выражешемь, длд пожерьхности параболонда. 


© измёюени толщимв таб вращенгл, 


(188) Я означу чрезъь "Г шло произведенное простран- 
сшвоиъь АРМ во зремя его обращешя около осы АС; оное м5- 
ло иметь разноснию другое произведенное проситрансшвомь 
МРР М” отраничениымъ дутою ММ.. Пошомъ поелику ус5ченный 
конусъь произведенный шранецею Мер’М/ = зу-чезуду-+ду Ах 
и цилиндръ произведенный прлмоутольникомъ ТРр К тАх, 
содержан!е между сими двумя 1иёламн будеть а к. 
редЗль онаго содержала у". Но с1е самое содержаше Пим боле 
приблихается къ СТ, ябмъ Ах будетъ мепьше; слфдозашельно озна- 
ЧИВЪ ‘чрезъ. 2. предвль во держан!я ат ‘будешь инь ‘формулу 
Эт = пу°дх, ‹пособнуто къ. найденно шолщивы всякате оп обра- 
щен1я произходящаго. заб ла- (*). 


Жсшьли данное ло шаръ, ло мблучишь ЭТ — 
жж (атх - ©) 9х, и толщина сегмента, коего сто$ла х, будешь: 
т( гх? — #, ибо Т должно быть нуль, хотда х — 0; положив 


С) формула. служащая ко опредфлению полив ®хБ произходящихЬ отЪ 
“обращена кривыхЪ лицей ‚ коихР орАннашы зыходять и3Ъ ‚одной точки, 


сыщется такимБ образоиЪ. 
„Пусть шолщиня шла произходящаго отЪ обращена площади АМУР 
(зерт. 15), произходящато ошЪ обращен!я плошади АМР — О и произхо“ 


дяшаго ошЪ ‘обращеня плешади ОМР — К; будет РО --ВидР= 
20-08. = пуд 0 (127) пу" 0 — пой ата 
Ну’ дх + вуду) = *1 (кри. В° ($08 йь. д. — 9% со в) 
+= пп. В ог ВдВсо{. В+ дви.) = 7 (8 дви. Юри. Всог В") 
= зови, В. . 


вы 


42% 


же въ семъ выражени х = 2", выдеть толщина самато шара 
—{ лю. Естьли тфло отъ обращенйя произходящее параболоидт, 
коего парамешръ == а, шо будеть ОТ —= пахдх и ты с. 
И есшьли требуется толщина отшрёзка содержащагося меж 
ду ординатою чрезз фокусь проходящею и другою какою ни- 
есть, шо въ ссмъ случав Т должно ‘бышь нуль, когда х =, и 
ие даешь искомую толщиву т — 5) иестьли сей ошрё- 
зокь долженсшвуешь имфть выкошу 5,‚ шо положи х = НЯ, 
и толщина его будетъ 76 “(ен 4). Ествли ш$ло. произведено 
будешь обращешемъ еллипшическаго или гиперболическато про- 
странсшва около оси 24, то по иричинВ что: У == @а=ч=), 


найдется ОТ == (°") зах 32 х*)дх и Т = (а м) Не. 


© ЗАЗь присовокупныВ еще ‘приифрЬ для полененя найденной вЪ предЪиду* 
щеиЪ примфчани фориулы ЭР = 27 208 Пп. В,  именног требуешеж 
опредёлить шолщину тфла произходащаго. ошь обращена кривой ли» 


со. Е В 
нем, укоея. уразнене = — у, мы, нием 9В 40: В. 


4со :6 рай. 8 * 
Ви В. соГ 1 Вт тя да со: д* == РО иР= 
рйв.5 8 : 
п.с. Естьли Ро, когда &= Е ‚ шо будеш в =. — Е .? и 
Р= п(ь—#). = (хе). 2. и когда КЪ сеиу’ зыраженю тол. 


др = ве 0х, 


ЗПины пораболоидическаго сектора приложишся поминая конуса Зрах. Хх 2), 
содержащаяся между позерьхностИю’ описанною радгусойЪ вектором 2 и 
площадью описапною ординашою у, мо выдешЪ толщина параболонда Г = 
тех. 


—Г :чшо совершенно сходетвуетЪ сВ выраженемь найденнымЪ. азтодомЪ.. 


ТЛАВА У: 


Улотреблене слосовба луедфлоз8` при доказательств нагале 
пеханики 


О центра тяжести 


(139) 3Всв ‘тёла тяжелы; остщавленных саии По себё 
низходяшЕ ло иаправлен!ямъ -перпендикуляркымь кз поверьх- 
ности. земли, или по направленамь стремящимеа почти въ 
ЦентрБ сея планеты, кошорал , какъ извфешно, есть сфероидь 
весьма мало ошь шаря  отступающий Но на поверьхности 
земли иаходянияся шла  обыкновенна имфющь сшоль - ма- 
лое- прошяжене, Чшо 80 все нЫыпъ надобности принимать въ 
рязсужден1е вевьма малые углы дёлавсиые направленями’ соста- 
ВлАЮЩихЬ их частей, приемлемыхь за малыя шяжелыя шфла, 
И потому иеопасаясь никакой ‘чувсшвительной погрёшности, мож- 
ио почишальь всВ сфи направленя за параллельныя. Такъ же, хотя 
шяжесшь не равно дёйсшвуешь при разлинныхь разсшоян!яхь 
‚ошв ценшра земли, ио прибявляешся или. уменьшается в» обрап- 
номъ содержаши квадратовъ’сихъ разетояний, однако не опасая- 
съ иикакой чувствительной погрёиносши, можно“ не принимать 
зъ разсуждеие разносши. инъющейся между шяжеспию олной 
частицы и. пажеспию другой ото’ же шёла. И шакъ тяжесть 
всЪхъь часшиць вещества мы будемъ почимашь з& силу посшоан- 
ную, и направленл шяжесшей войхь’ частей шого же шла 
за параллельных. ' 


И' поелику в5 сочннентяхь о Стшашикй ‘доказывается’, члто 
когда: силы. дараллельны, лота. вакое. бы: положен!е какому Ни 
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-есшь числу связанныхь илёль дано ни было; лишь бы только 
оныя тфла сохранали между 00600 Ш же разстояня, направ 
лен!я. равнод5йствующей силы @сегда пресфкушся въ шой же 
очкв ; шо въ каждомъь шВлВ есть таковая точка, что оное 
повшенное на верезк$, кошорой продолженное направлен!е про- 
ходит чрезъ слю шочку, пребываеть во веЪхъ вВоЗможныхь 
положенгахь иеподвижно. С1Яя мо’ очка наимёнована дентроиб 
эплжести. 


{:э0) Вошло зо употребленле называть моментамя 
провзведеня силъ умножениыхь на разстов!я ихъ направле 
в въ одной какой ниесшь вочкф, линейи или плоскости, и до 
хазываешся что когда силы параллельны, шогда, естьли он! 
находяшея по одну и шу же сторону шочки, линеи илн плос- 
костя, сумма, ихъ особенныхь моменшовъ равна моменшу равно- 
дъйствующей силы; есшьли же съ разныхь спорюнъ, по раз- 
ность имфюшался’ между сунмою моментовъь силъ находящихся 
съ хдной стороны и суммою моменпювь силъ пребываюшихь 
съ другой, равна моменту равнодъйствущей силы. 


Положивъ Фе, и принязь кривую липею АМЕ (черш ХТ) 
а ШЗло шижелое, сосшавленное изъ частей, какова есть ММ”, 
вообразимь себф дв ззацино перпендикулярных оси. АВ, АО; 6у-. 
деть моненшь всей линеи АМЕ въ разсужденти‘каждойид» сихъ осей 
равенъ сумм$ моменитовъ всфхъ ей чалилей въ разсуждеши каждой изъ 
БХЪ же осей, Тоже сказашь можно о просяиранств$. АВЕ, а пов-рь- 
хвосщи описанной дугою АЕ во время обращения чершежа око- 
ло оси АВ, ио самомъ шёл$ произведенномъ. аъ продолжен1е того 
же обращеня просшрансшвомь АВЕ. 


{191) Я возьму на АЕ: пеопредёлепную дуту АМ и 80- 
ображу себф, что ценшръ шяжести сел дути находишеся 2 С, 
и что ценшрь шяжести ел разносин ММ въ С”; пошомъ_.Я‘про- 
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нячу къ двумъ ослмь АВ, АО’ параллельных СК и С0, С’. 
и С’”5. Явствуешь, что моменты АМ, СК, АМ. СО иифють ра- 
зностями ММ“. С^В, ММ". С*8 , шо есть „ что 2 М-СК) — СА и 


. . Аи 
что 2 = 05. Н» когда АДхт-о, тогда СВ” сдблается 


— АРи С$ учивится —- РМ; слёдовашельно, означизъ чрезв 5 
дугу АМ, выдать предфл. содержаит №9. С — х и предл. о0- 
держаня у; откуда найдутся СК, СО, и шёмъ опредё- 


лишся положене девшра шажести дуги АМ. 


Положимъ „ что Си С’ будуть цеитры шажести про- 
сшрансшвь АРМ, МРР”МГ; будеть 
^ АА РМ. СК и А (АРМ. СО} — (Си 
А АРМ СВ, АТЯЬМ С/5. 
Но когда Ат--о, мотда С”В сдфлаешея -— АРи С’З учиниш- 
ва = м, понеже ценшрь шлжести прамой линен находится 


на ся срединБу сльловательно, означивь чрезБ Е пространство 
АРМ, выдетъ предёл. содержашя А ВР х и предфл, содер“ 


кан 24 50 — (*). 


{} ИзЪ сихБ лзухБ предложен! слБлуешЪ: Гухденово’ правило. о смекани по“ 
зеръхиостей и молщияБ. ощЪ обращения произходящихь. шёл. ВЪ срыбиЪ» 
Ал :: 


з). Когда предл. содержания: вы аоу (= = 26:09, ‚шо будет 
9 (5: С0) = уд; и [зт-9 (5. С 0) —= [апудгу но [210 ($ СО) 
—' 2.00.5 и Гапу д (== [пуб бр) по члеву 187 
есть. позерьхность. описавная: кризою линеею АМ; сл довашельно поверьха 
носить ош: ‘обращен произходящето’ шфла: равна дугВ кривой лицей АМ: 
(== уиноженной на путь 2т. СО’ га центра шажесши С. д. 

м ро а. 60} 
2) ТЗКЪ. же, вогдх предл. содержани СО? (== а › мо: 


буден, 9 (8. СО, 208. — 2 удж= ры 9х» ат д (Н. с0} = 
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Ц-втшры тяжести поверьхносшей описаиныхь дугами 
АМ, ММ!’ н иль произведевныхь пространствами АРМ, 
МРРМ/, во время обращеня чершежа ‘около оси АВ, будуть 
лаходшиься нд сей самой оси. И шакъ путь О и $ будуть 
центры шяжести поверьхностей описанпыхь дугами АМ, ММ”; 
означивъ чрезь 5 поверьхность описанную дутою АМ, 6у- 
дешь. имфиь в — — 5А, и когда Ах —о, предвл, водер- 
Жана АЯ —х, 

 смьли точки Оби 5 будуть центра тяжести тВлЬ 
произведенныхь проспранствами АРМ, МРР/М”; шо означивъ 
чрезь УХ шфло произведениое просшрансшвомь АРМ, "будешь 
иибть 22.42) = БА, ин кома Ли=о, предёл. содержания 


2. 40) — * 
Ава. ©) 


, 
[эт ® 0% == пу’ но | 219 (Е. СО) = ;. Сб. Е и уд 
по члену 188 есть шолщина произведениая проетрансмзойв АРМ ; сл&- 
давзмельно толщина отЪ обращена произходящаго т8ля равна простраве 
«ву АРМ (— Е) умножениому на пущшь 27.СО ‘его центра 
шижесши. 


{*) ИзложиыЪ злфсь подобных фориулы для кривых лнней ‚ коихЬ. ординаты 
зыходятЪ изЬ одной точки, . 


2) Пуснь разетояне центра шяжесши дуги Ам =, (черш. 15) 
до непремфнией лилеи ОЛ — р, и разешбянйе того же ценагра до перпен» 
днвулариой-&Ъ оной лииеи СИ, хоторая ошЪ Ц зЪ изабешномЪ разетол“ 
= д Е Ир 

к 


ии д находится, —— 4; будешь в 
а Е В}.95$ — =а-— авиа у 3 , 


шо есть разетох- 
тр 
не сто дентра отЪ полюса ©) ве, 


2) Положны , зто-квадратура АРМ — О, РМО — Ви АМОЕР, 
и что разетоянуя ихЪ дентройР тяжести ешф линеи ОА вушь эти 2, 
и отЪ линен СН сушь т Ги ру будещЪ, полатая © началом вдординашЬ › 


.— 457 
ра! — 


Лао -нЛа(Зу.2") _ 
ок т РФ _ — 
ан оса Ави 59} — 


Шаля. ве ори. Ва и ь во Вог ай вк дали, 81; — 


зави. в зе 
ЗР ы 
‚ О-Ви ево (аа (в) 
ПешоиЪ # — = __.2 — 
О-В р 


Убхудх + думзя +) — — 46550 + 21395-95) = 2х = мам зх #9192) — — 


6Р 
овала изо оду) __ за а9 29%+982.} — 
6 8 


Иез 
за озер Во ав — 2 В и кавай . 
я вр. — р : рот} м 
есть разотольне сего деншра ошБ полюса ОВ, 
3) Пусть разстолне центра шяжести лозерьхности 9 › описанной дугою. 
АМ около прямой ЧАС, отЬ мочки С 24; будоещь а=188 = 
Ля = 9/39 ви. 898 — а И аельвА У ПВ еб А, О есщь разетолние 


` 2 В и 
сето центра ошЪь полюса И — "РА ВУ аа ЕР, 


$ 

4) ПоложниБ чшо ш®ло произведенное площадью АРМ —= ©, шло про 
изведенное площалью ОРМ-Ё и шЬло произведениое площадью ОАМ = Т, 
и что о разетояне центра тяжести ощЬ точки (С перваго пла =, 1 эао= 
раго г и’ трешьяго 525 будеть 

ба в! 90-ГО (ТУ ( вн? 2) _ 

#= о-в т 
Фатх уд в т Аж —— чГСтох ал ат воре —— 


Ива орда поли 4ж о) аква — — 
вто 


3 

лида звар в аовль В — @. [11179 В бо. В прави. вар В 
67 т т.м 
ато. аВ, то есшь разсшояне сего дентра ошВ полюса = 


$ 
яв. 2 
Ат 
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(19°) Гжели АМ будетъ ‚дута крута имЗющате рамусъ а» 
ии 2% а ав 
то есшь ежели у — У:ах —х, шо означивъ резъ 3,5%, 9, 


8 5 4; д; АЕ, дз ‚АЕ 9 
2% предёлы содержашй ЗВ дЕ’ Ан» ды? дд? будешь имфть == 
2 — 


дя 2: — ы = У-ах —х, 28 — 2та, 3 — т(зах-х’). 

а‘ 9 № о 7 

И тя Аз. С®) их ва), 
И пошому: предвл. соде жантя. - = — =: =. 

У предел. 2 Ах урах — хз ре т 

откуда 5.СК = а; — ду и СК а - 5; предфл. содержаня 

9 а, овкула 5 СО —=ах я СО =“; предвл. содержаня 


= хуах Хау: и (ах) ю, 
шву да Е. СК = В - Жи СК =а—2; предал. содержания 


: ха = =3 ‚ — Зах —жз., 
24-0 — ах — =, омвула Е. (О г зи С0= Ее 
предфл. содержаня Не: } — 2тах, ошкуда в. АО — дах’ и 
А0—& предзл. содержании 29 т.29% — х*), ашкуда >.АО= 

12:3 мха 
п( -з” = Е -ы 


 ропзвольныя посшоянныя количестве мы задев опре- 
АЪЛИЛИ ИЗЪ ого, 4110. ПОЛОЖИиВЪ х — 0, Каждой и3Ъ сихъь момен- 
‚ шовъ равенк иулю. Естьли въ выраженахъ разстояшй СК, АО; 
положимь, х — 24, И — 9, Шо найдется, чо цениръ шяжесши 
окружносши круга, самаго. круга, поверьхностши шара и сама- 
то Шара, приемлемыхь за одвородныя побла, будёпть, нахо дильс в 
вЪ Цеиирв самой величины. 

(1653). Есшьли дуга АМ принадлежить къ пзрабол8 „ 


кА торой уравнене у’ — ах; то по причинв чно, вы Ув в, 
ах 
булешь, иметь предл. содержал ле С ат “Пусшь А 


Этах 
неопредвленное постоянное количество: н Х- неизв стная фун- 
вил абсциссы х, и пусмь чрезъ 5, 5х изображены предёль, содержаня 


ри положи ХУ — д. ак, иЗЪ ОГО. найдется = 


&— 


Мы положимь, чщо Х будеть бего, вида _ 
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В (‹ах-ра’)" ‘ах)" ‚ тдв В неопредёленное предстоящее, ко: 
люрое опредёлишь надлежитьъ, тшакъ какь и числа Жи 8; шог+ 


д2 ны полузниь (х — А) — В (4та (4ах-- "1 (аа") 


2 уах 


= па (дах + &)" (ах). 1), и раздвливь об части сего уравне- 
| —3 т 
я иа ума а, д — А зтав (дах-на")" — ах) К 


2 ух 
. т — ий — Е В . 
ЧЕ снав( ах--а) , (ах) 2, И понеже (и двё части 
уравнения долженесву то иЪ бышь шожесшвенны, надлежищь, что» 
бы во второй не находилося иной степени отъ 5, кромв пер- 
вой; чп0 неминуемо послфдуешь , когда т = и #=Е, и 


тогда выдеть-х — А = 16 в Вх-- а В, откуда извлечешь В == 


2. И шакъ хе, ах, из. СК = 
Е 
НЕЕ ах — а, 
Изъ уравнения предзл. содержан!я А.с в, извлечется 
. 3 
удобнфе зеличниа иоменша $. со = Че _ $. здВсь, какъ 


12а 
и въ ‘предъидущихь изчислешяхь, равно какъ и въ слвдующихь, 
произвольное постоянное количество опредёлаяется изъ шо- 
то, что положивь №-—0, моменшъ равенъ вулю. Мы по- 
стуйимь далёе въ -чинев!и вставливаний извлекасмыхь ИЗЪ 
уравнеяйя параболы, и мы будемъ ичбмь предёл, содер- ` 


жан!я Ав. — = вай и СК 3х; предл, содержантя ^ с 


я й сом; предёл. содержашя А: 40 == их Ух Е а”, 
и 5. А0 = ы (бах — и’; (аз-ни} =; предл». содержа. 
вия а, А аи, и $. АО 223. (^) 


ИИ 
{°) КХ опредёлению мамеиша г. ск торазао скорбе и прбые досшикнуюь може 
но САБдующииь ‘образоиЪ. 
52 
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=-1 07 108, 


ее 
Ловливу г. скан — ГОхух <, по положизБ 
вуз 
я В я, вв о СК = 9хух 2 ьх = 
у . 
Уве -Ь о и у /_9= ри а по 5й сташьв на 


20% .— 


у — 88 


шихЬ ЕР обратному ебу "предвкой присовокуплей [-—= 
И и 


зло зыдеш® 5. СК = р туз" — 


29. 2108. я-нуя р 
ау 


тов. (У В) Не Ее) Ух --абх 
ь 05 (+ё+их = 2 Е 6х) -Н С; тд чтобы опредфлить я 
 ольное поспоявное воличество с, положи х=0, когда их. СК - 
я получишь =: 108.6 из. СК =; (#8) ул ГР 


ху 
г 


=, * которое зыраженте <Ъ найдевнымЪ авторомЪ 

совершенио скодсшяуешЪ. ВЪ амомЬ 45^8, когда вЪ примёчани КБ ША 

а а ру Ра?” 
не -Н 8 108. 


186 му найдено было для г се выражен. 
ТАЪ за уравнене параболы ззхто у? ая, що в выражены г. "ск 
3 


(зах Усх 
168° 


— Е чт 42 —{- “108. он — Уча т. Имя 
а 2. 


— а 25 кошоромЪ уравнеше параболы есть у? ах, 


будешь; — 
а РУЕУЧЕЕЕ ат 
$108, ити уча. 


» И оное выражеше моиениа х; СК едвллешея 
. ИИ 
(зат а =_ 
164" 
аа фа а руаячнучая ай — 
к У ах. «Узда . СЕ ТЕЗ 42. — 
в ; ИЗ 
я В х— 5. 1108. ФЕТ ==; куда зибето. @ по. 
етавя 85, преобразишь имена г. СК 3Ъ сей видЪ. (сх - Бух - 2х 
— т. "105, ( Ея 64 у ЕК У ой 


— Вов, ИИ 


-ОНЕЕНЫЕ: 108. ЕКО Ей) — 


: › ` КОШорой есть совершенио мощь’ же что 
и предЪ. симЪ найденной. т 


* Чтоже принадлежишЬ. до моменша $, АО, шо овый _ВАйдешся пе 
злеву 182 му. =” 


0 движени ускоренномб илы укосненнонд. 


(194) Ежели параллельныя между собою линеи РМ, РМ”, 
нпроч., изображающЕя перейденныя ‘во времена АР, АР”, и проч. 
просшрансшва,  принадлежашь къ прямой линеи  АММ” 
(черт. ХЕУИТ), шо дзнжене будешь развомфрное, понеже въ. 
семъ случа перейденныя пространства содержашся какъ въе- 
иена употребленныя на перейдене оныхъ просшрансшвъ, По- 
ложивъ 616, да движущея равномёрно два шла, и во времена 
АР, АР’, и прот. да переходящь, одно просшраисшва РМ, РМ’, _ 
и проч., а другое пространсшва Рш, Р’и’, и проч. Ясно видно, 
чо скорости оныхъ швль суть между собою, какъ РМ къ Ри 
или какъ.Р”М” уь Р/И’, и проч. Но по причин что АР: АР’= 
Ри: Р/м/, Ри 2 2РЛГ; чего рали си скоросши’ сушь между 
собою какъ РМ къ А РМ ‚ шо есть скоробши дзухь 
равномфрчо движущихся шЬлъ сушь между собою какъ перейден- 
ных въ какЁя ниесшь времена пространства, раздёленных на 
Упошребленныя на’ перейден{е оныхъ пространствъ времена. 
“Такъ же явсшвевно, чшо движуция сылы сушь между собою» 
какь преизведения составовь на скорости , а шакимь образомз , 
бзначивъ чрезё М, из составы, чрезь Е, } движуция свлы, чрезь 
У, ц`скоросши ‚ чрезь Т, # времёна и чрезъь Е; е простран- 
сшва, мы будемъ инфшь слФдуюция дьф пропорши 

| ЕД МО:ти, Чи 
которых, заключають въ 0665 всю ‘оебрфю движеня равномвр- 
наго; (*) | | | 
. и о печ 
@) Для оббясненй сея вебри принкромЪ я? прбдзожнив ЗЗдсь ВХдуЮЩИЙ 
зорробь: Славный иБиещый асшрономЪ Кеплерь измврив/ь средийд. разсшо- 


4:2 —ы 


(105) Естьли же лицеи РМ, Р’М/, Р”М”, и проч. при: 
адлежашь къ кривой линеи ВММ М” (черш. ХЫХ), шо 
движене будетъ ускоренное ‚ или укосненнае, смотря потому, 
выпуклая или’ вотнушая со сшороны АС кривая’ линея будьтт, 
Пусть движеше будеть ускоренное, и пусиь шВло въ шо самое 
мтиовене, въ которое оканчиваешъ перехождене линси РМ, сша- 
мешъ лвиташься сравном$рно ‚со ‘скоросайю приобрфшенною въ 
шочк® М; а возьму Рр.— РР’и изъ шочекъ М и м ‘параллельно, 
АС‘ прошану прямыя ММ, ти; Шота» взябъ МЕ за простран- 
втво, перейденное во время РР” равном®рно со скоросийю при“ 
обрьшенною въ очкё М. явно ‚ что оное должно быть больше 
нежели пространсшво Ми, которое шёло дфйствишельно пере- 
шло во зремл Ри, -- РР”, и меньше пежели простшрапство ММУ 
н посему МЁ неминуемо булешь касашельная къ кривой линеи 
зъ шочкё М. Въ самомъ дёлё, естьли положивъ МЕЁ касашель- 
ною къ кривой въ шочкВ М, положимъ пространство», во время 
РР’ равномрно перейленное, меньше нежели М, и — напри- 
ифрь №, шо промянувъь прямую еМф и прамую В& ‚ паралле: 
льную АР, выдель № -—- Мё и меньше нежели Ми; такъ же ‹4е 
самое пространство не можеть бышь больше нежели МЕ и — 
напримёрь №”, ибо прошянушая прамая Ме” ветшрфииишся съ 


ня. планет до ‘солнца и опредфливЪ пертодическ!я ихЪ времена, назмелЪ 
что введрать оныхФ времен содержатся какЪ вубы упомявушыхЪ разг о» 
{Я ; ‘вопромаглея щеперь, какЪ садержашел между собою скорссии какихЪ 
низешь  двухВ плавешЪ ‚, полатая орбиты ихЪ совершенными кругамя, оиЪ 
коих дАйсазительно оных пе сБ лишеомБ мнсте чпступаютй? О нычиЕ В 
зрей В, п уазсщодьйи планешЬ до солица,, чрезЪь Е. е окружиисши кругов 
сими Га стознЁ ими юписанныХЪ , чрезЪ Т,# пертодическЕя времена и чрезЪ 
Я, п скорости; булешЪ ТЕР — 3:1 — 3113, отьуда выдевЪ. 


— = Ен. 2-ю. 
= .ви 24: Е г; Ву чо Ри? в 5, сафдовательне О и = 
ТВ Таково. есшь ‚спдержаше скоробтей планешь околоблида 
обращающихся, ° 


=— 413 


одною изь ординанть кривой ‘линен въ какой ниесть шочк® Е, 
такое положен ичбю цей, что №8 будещь больше нежели 
№5, и чразь то выдешь пространешво во время РО равном$р- 
но перейдзиног больше, нежели просшрансшв» въ по же время 
ускоренно перейденное. И шакъ необходимо МЕ есшь касащель- 
ная къ кривой вь шочкВ М; откуда слБдуешъ, чшо естьли мы 
озчачимь АР чрезъь фи пространство РМ ре г, то будетъ 


их = предл. содержаия 26. Но ное лику м есшь выражене ско- 


росши приобрётенной въ почка М, понеже м ивло съ сею скоро- 
стю равномёрно во время ММ перейдешъ ‘пространсшво МЁ; 
по означивь окую чрезь и, мы будемь имёщь и == предёл. со- 


держашя 2%. (5) 


——— 


вы 

(*) Поеливу #Ь ускоренномЪ дзижени скорость узеличиваешся по мёрё про 
шевшаго времени; шо явсшвустЪ, чшо шутЪ имфютЪ ифешо шри случан: 
или скоросшь узеличиваешся точно вЪ томЪ же содержа и, какЪ про- 
‚ тевтиее ‘время прибзвляешся, или вЪ большемЪ, или накопедр зЪ мень- 
темЪ содержаши, пежели се время, ВЪ первомЪ случа движене можно 
назвашь  равноускоренны.мб, вЪ другомЪ избытогноускоренны. 5, и 
наконець вЪ шрепьемЪ не достаитогноускоренны. #%.з АвторЬ не АВлая 
сего различИя, всЪ оные случаи ралсиатризаеть . вообще} но мы здесь на“ 
ходим за пужное особенно разсмотрЬив перзей случай, 


И шакЪ пусть движене будешь равпоусворсиное мо поелику скоробть 


ЕЕ предфл; содержал = = Ра В буде. 5 5: += иъкошорому' вос поянному 


ЕВ 
количеству аи пбееиу выдешЬ ет а еещьли в = оукогда 2 = о; отвуда 


слфдуешЪ, что вЪ. случак движен{л равноускореннаго предполагаемал автором 5 
кривая линея ВМЛУМ” есшь парабола’, и проситравсаша ошЪ начала дви- 
женя  шфломЪЬ поереходииьта содержашсл между собою, какЪ. пвалрач 
мы времен, упопреблецаыхВ ‘ца перейдеме си\Ъ пространспиБ, и 
посему здфсь поспояиное количесиво д есшь не ние что, ва двойное 
проетрансиво, #Ъ перзую единицу времени перейденяое. ипьли оное оди- 


цакде озиачитея: чрезЪ 5, шо будеш е = ой, и уравнеше Я: = а, . 
сафлаешся & —236; ИЗЪ чего выдашШЪ Е ЕР 2, шо есть ВБ 
‘разиоускоренномь дзижачти. приобрфтенная скорость # при коицв зремени 
$ такова, что мбёло двигазсв СЪ‘ оною равном но, вЬ шо же врем‹ Ё спи- 


шешщь просшранешво“аё 5 двое большее ускорение перейдениаго прослраненвт 
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(106) Мы означимъ чрезъ ы предфлъ содержаш!я и преяъ 
во и проч, предфлы содержа 2%, 2% 21 и проч., по- 
„латая ДЕ постолнною. Помомъ мы замфиимь , чи'о просиран- 
ство М’ есть о, кошорое шёло перейдешъ во время РР” 
„сверьхь пространслва МЕ, перейдевнаго имъ равномфрно со ско- 
„роспую приобрътенною ‘въ шочкв М и сего ради 1е простран- 
ство буделть шо, которое ускорительная сила. «аешавила бы шёл9 
„описать во врема ЪР’, есшьли бы въ начал сего времени оное 


никакой скорости ме имёло. (*), 


И 


Ш; и потому ‚ ‘поелику «скорасть зала ‘изм+ояешея чрезЪ простраяство вЪ 
едипицу времени равномёрно онммТ пгрендениое, 28 будешь скоросшь 
прнобрёпенная зифломЪ , равноучкорево движущимся, вЪ кондё первой 
еАйнНиДы аременм. 

{*) И пакЪ поеливу 5Ъ предБидущенЪ примфчаитн ввАЖли, что #Ъ .случз% .рапно- 
ускорениато дзиженТи кривая лниел ВММ/М” есть парабола» у которой 
при равныхЪ збециссы АР разизстя\Ъ РЁ’ усфченньгя касамельною части 
Я М’ прлииатЪь Р”АУ бызаюнЪ равных же, кавф о всякий чрезЬ иросшёй- 
шую ГеонетрГю ‘удобно у дестоз ринться ‘моженВ „ сАфлузиЪ., что 8Ъ семЪ 
движени АИС ускорнтельной вилы, непосрелениенль ею произзодимое, 5 
продолженуе того же времени «сть зезд® сдинабовае вли Фоспюлиное ; и 
ва-Ъ ясябая ускориюельная сила дФУствустЬ па шЬЛо пецресшаиио, ло сА$ 
„дует еще, чин эВ семь равпоугкореннымЬ движети в напражене уско- 
ришельной силы, Ъ важдие -мунев. #1, Или пли конц и 93414% важдаго вре- 
мепи ча м%ло и) звласмас ‚есть шякФ же поетолиное , покрайней м5 
по ненльетности ся об, неимЪ угворимельных силы дфйсаву ют на ила, 
[95 положен” веды, стмре проешёйшее и слфдстаеино ссюеспвеннф ее, и 
АЛЯ шого обыкновенна завзрищся) тшо вЪ ‘уавноускопевномЪ движеши 
Ускоримельная силя ость носпеяиная, Что же принадлежий до величины 
дея силь, та НР мизчь опредфлить ея можно, какЬ -чрезь дъйсинте, в про- 
должеше ‘изефешиаго жремепи, кокь с-нанрим®рВ  мдНой секунды, ‚ею 
„производиыне ‚ кешерое  вЪ. прочем  одпо сшокмо и спужно три- 
нимаиь ПЪ разсуждене- 1 мевЪ лоелигу в. ‘параболв части „брАННЯЕЪЬ 
Я М’ при фавлыхЪ эбеисем разляостяхЪ РР’ суть равныя же, ускоримельная 
сила 3 доткЪ М гавчяешея, ‘прпетранси»у & 3 уервую ‚севуплу ‘времени 
пер"Яденному, Или лаложина\ ГР’-_ 1, буломЪ ‚мо причин чуравнентя 
кривий линел вай. РМ ой, РМ’ — в(Е--ай н по причин® что 


#1. к 
ии 22206 №2 азь м ошшуда выдещЬ М’ (= РМ!’ -РМ-— № = вр. 
„В ОВчь шо же, 


—= 415 

"Пусть РР’ РР” -=А &, шо есть что разность ДЕ поспо- 

хнна; будешь РМ” =-е-н Де, РМ” = -- 2 &-НА% и по 
причинё что № 2. АЕ, выдеть Ре. ДЕ и ЕМ = 
Де —#. ДЕ Но (по члену 161) д ЕЕ ДЕ +. АВ 


23 
1577 Е 020 В 83е 
и ‘проч. ; ; чего ‘ради в Н т аи проч.  Означних 
3 Аг 
чрезь ф шо количество, Въ копорое содержане ов обратнися 
- Е — т 82 

въ шочкБ М, и мы получимъ ф— Е р , 

Означивь же чрезь Ра предёлъ содержаня =, МЫ ЯЗЬ 

— ыы ди — д2е — 14% 

уравненя ц — ©. извлечемь 2 — м» Почему будешь ф =. и 


фо =10и:8) =#. м. Ясно видно, что ебпьли вмфешо 
шото, чшо бы ложить движен1е ускореннымъ, им положимъ 
его укосненйымъ,  пю ‘получим ф.——. 2, ф=фЕзи 
Ф=—& =. Мы замфтимъ что Ф есть шо, чшоз  еочетри 


 ускорниельною или. укоснишельною силою назызаюшъ. (*} 


. Се собственно повазываетЪ, чмо ускоришелькая снла . 8Р каждойь 
мфстф дЬйстауя на шфло СЪ раввымЪ напряже немЪ, заставийЪ его вЪ продол- 
кене‘единины времени сверьхЬ просшранствау перейденнато равномфрно сЪ 
приобрёшенною зЪ шомЪ мфсшё скоросюо ‚ прейши еще пространстко 
ровное птому ‚. кошюрос вЬ первую единицу времени перейдено, И для того 
саваго с1з вЪ перзую единицу времени перейденное нространетно $ обкновен- 
но ускорительнаю силою назывзешся, и оная ускориинельная сила, по при- 
чин и 20, в семЪ движени =#.14. Она обывновенио именуешся 
лростою ускоришельною <илбю; ‚ совершенною же называется произведен ся 
на сосшааф шфла; и шаьЪ озиазиь чрезЪ Ех совершенный силы, бу- 
дсшЪ имфщь иъето слфдующаа нропоршя ЕТ: Л= МО; ми, вошорая В 
пропершею &Ъ предфидущемЪ  примфчамя найденное Е:е = ЧТ: 4, 
заключаетр в} себф всЪ свойсшаа`движешя равиоускореннаго. 

(*} Се авторов замфчаше купно «В найденными имЪ формулами, не подзетЪ 
яснато понящёл о ускоришельной или- укоснишельной сил, И шакЪ, чтобы 
зАФсь подашь оное, я даМЪ ускоримельной снл$ шаковое опрёдёлене: уско- 
ришельвов, силою, вР каком ниесть мзсшВ ускоренно’Йерсходимато иБломЪ 
проетранетаа или при какомЪ нивсшь мтновенТи соопзЪшствующаго ‚оному 
просшранешву времени, называешся просшранёмво, коров оное шёло &Ь еди- 
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416 — 
инцу времени ° разноуекореннымЬ дзиженсиь перешло бы „ есшьхи бы зЪ 
зпомЬ мфешБ или итновеми не имфло никакой скорости и ускорлющая. 
движене причина дЪйсшвовала бы йз него вр предложеше ъзсея сея едини- 
ды зремени, «Б пЪыЪ же напряженеиЪ, вавовое изЪявила: &Н самоыЪ. вачал8 
оной. Се опредфлене  ускоришельной снлё ведешр чрезЬ упошребленный 
даже ампороиЪ способЪ кЪ пой же самой формул ФЕ м сшоишВ 
токио для сего тущЬ при точхё М опи‹амь параболу ту же кризизву Ъ 
дутою ММ’ инфющую. Но поглику оный способЪ довольно продолжише- 
ленЪ и эвторф вообше ЗАФсь мало, печешея. 6 сшрогосши доказательсияЪ , 
Шо мы предложимЪ другой ‘просшёйиий.. 

Пусшь и скорость приббрётенная шЪфломЪ при`кони зрешени #, сооть$т-. 
етзующемЕ просшрансшву 6; будеш и-- Ди скорссть пряобр®шениая при ковцё 
эреисий #-ЫАЬ и сафдснаенне Ай сколость, кошпрую бы мфло прнобрьло при 
концф времени Л, встьли бы при кону времени $ или наЧал6 врешени 
ДЕ ово инкакой скороеши че иифло. Ошкула сльдуешЬ, что клижене ошЪ 
коНЦа времени # или начала времени ДЁ продолжающесся, можетЪ бьышь 
разафлево на два, изЪ вонхр одно соверфрешся рэвньыфрно ЕЪ. пряобр& тен» 
ною скоросштю и, 2 другое производится ошЪф непресфаннаго ускорлющей 
причины  напряженя, которое возбуждзетЪ яр мфлЪ при концБ времени 
`В скорость Ди. И как ускорающал причина свое напряжение на шфло 
изЪявляемое нё иначе переифчлиь можешЪ увеличивая или. уменьшая оное, 
какЪ нечузстзимельными токмо степенями ›, ‘по ластзуешЪ „ что чВЫЪ 
зрейя АР будеш мевьше, п$ыЪ послфднсе изЪ упомяиутыхЪ даиженый 60- 
ле приближальея станешЪ &Ъ разноускоренвому ‚ производлщемуся одина- 
ковымЪ и швыЪ же нзпряженгяиЪ ускоряющей причины, каковое оная изр- 
Вила при начал времени ДЁ или конц времени #, а по сему такЪ же 
шзмЪ и скорость Ди болфе приближаться станешЬ ЕЪ скороеши. сего раь` 
виоускорениаго движенгя, при КОНЫЬ времени А? приобрфшенной ; означимь 
«Тю скорость буквою &, и призедемЪ себф на память , что вЪ ономЪ ра- 
вноускоревномЪ движеши постолнтах ускорипельная сила, вошорая да озна- 


чишсл буквою ф, всегда, = в каёЪ бы время АЁ ни уменшилось; 
‘откуда сл5дозать будетЪ’ х Что Ф`еешь предфлЪ содержаня и, и 


причин яшо 5 р эеть такЪ же предёлЬ содержаня ра, выдешь наро 


Виан 
сАвлоКЪ ф 23 =" би, 


ОзЪ, какЪ и мно друце Фезидузене изесиашики › послф д’Аламбер- 
ша отвергнуюшаго обыкновенно приемлемое начало о пропорибнальности 
АВйстый ихЪ причниаыЪ {потому то свойство причин ы свособВ. ихь 
. АВйсшыя намЬ совершенно зеязафетны) почиюаетЪ формулу : и: вли, вся- 
кую другую, с оной тожеспвенную ‚ ифрою ускоришельной ‘силы, Здин- 
ственно шокмо `по Положеню или по опредфленю; что влечншЬ`3а собою 
зеьый зеликое неудобсщво,' а ыменио. прянлёЪ шакиыЪ образоыь оную фор» 


по есть тоже, чщо авторф нашелЪ, 


— 4:7 


мулу 38 ифру ускоришельной сялы, совефиЪ че изино будешЪ приложить 
ве кЪ параллелограмиу силЪ, и ‘слфлственно таЪ же почши ви 5 какому 
зопросу Механики, ибо шзкииЪ образомЪ ‘ме извВешнымЪ остается ‚ что 
ша формула означаемЪ : скорость ли ‚ которую ускоряющая причина зЪ 
хавое ниесть опредьленное время проязвесши вЪ состолийи , или простран- 
ства, вошорое она перейти по какому либо извёетному закону аЪ опре- 
АЪленное иремя заставить мЪло можелЪ , или что либо иное КЪ паралле- 
лограмиу силЪ удобоприлагаемое. Правда само ‘по себф ныкоторымЬ обрз- 
зомЪ видно, чшо формула, о кошорой говоримЪ, есть ифкая Функцёя ско. 
росши м, но сего недовольно, чтобы оную принять за мфру ускоришельной 
силы, по шому чшо общее понлнИо о фунящи скорости, ничего ненау- 
чаетЪ о особенной, которая служишь должиа мфрою ускоримельной сил, к 
хто’ аздумаешЬ ззесин иную, различную ошЪ сей ‘особенной, функцию 
скорости за мфру‹илы ускорятельной, пошЪ завфрчое зпадешь 3 погрём- 
лость, Весьма убфдишельной сему прийЪрЪ далЪ славный ЛапласЪ , ко- 
порой видя, что произвольность’ йногихЬ рандузскихЬ писзмелей зЪ 
названи сняла { ВЪ прочемЪ шожестляенной фучкиги скорости) не вела кКЪ 
потрфшности", зезнамбрнлея вЪ сочинеши свосмЪ , ЕхробНог 4 Зуйёме Чи 
твол4е ‚ разпространить ее торзздо далфе, упверждзя, что вообще сила 
зиожетф быть изображена %резё безенсланное множество функ ско- 
рости ‚ жои ме ведут8 кф лротыворфеоу но по пещастию ззитый нуБ 
для обЪяснен{я сего примЕрр ‚ прямо призелЪ его 5Ъ оному. ОнЪ положивЪ 
снлу препоршовальною каздозму ‘скороети , тозорашь , дабы утиерднть 
что изЪ потосме послфдуешЪ никзкого Прошивоп#чн: 66 семф, лоложе- 
#1 удобно ‘олредёлится движ. ме ` тоски лобуждаеной каким ни 
есть сислом сна, конхВ скорости изефстны ; ибо сетьли ча налра- 
вле лхф СИХЬ 0н.1б ‘08 влаизичаго оных5 налравленй пресфееыя 8035* 
„Чутся пряных изображающел ихь ‘скоровти , и на итхлф же самых 
халравленёлхь отф того же оных лос йсеия олредёлятсв яруйля 
лряжых. которыя бы ШЕЖДу соботе ‘были какё жвалреты Лервылд.; 
упо оны ‘лрямыя иозутй изобразитз вания силы, Поо® 5резё пред. 
о женное вылие совохулялая #0, лолуситнея налрав-чене равнолфй- 
стоующей. «иль, кайф м лрлмая, которая ея’ изображаета, и 
которая будет и квадрату соотеиствурющей скорости, кахЪ лря- 
нал ‚ язображающая одну изф союзныхф силв, кф квадрату свдей ско- 
рости. Откула видно , хаки.мё образом олредёлить „ножно Ден же 
ше этоскн, $3485 какую 65 то мн было фукацию скорости ил изабра- 
эеня силы, - : 

Чтобы ленфе показашь неосНовател ьмость сего Лаплаебва- положения , 
зозиеиЪ параллелограииЪ прямоугольный, и. положим,’ что сбороны она: 
то означенныя чрезЬ 4 и ® изЬязляюшЪ скоросли производимых вЪ 0со-' 
бенномЪ дЪйсшяи союзнымй` силзми ; шо дагональ онаго означенная чрезЪ 
= будещь скорость произшедшая оп/» совокупнаго схЬ „АЪИсшШАЯ ИЛИ ско- 
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роеть которую произведет разиод®йсшвующая ихф сил», "Гери сдфлаем® 
другой параллелограмыь , у комораго бы сфороны олизченныя чрезЪ А и в 
содерязлися `ежлу собою какЪ и” КЪ <*, и оачанимЬ АРэтонААЬ онАГЬ 
чрезЪ С; по мизнио Лапласа должио бьипь сей пропорщи С: 52 Ан 
или — В: 9*. ПоложимЬ , чшо оизя пропорфя дфисшвишельно  няфешь 
мето ‚ и посмотомыЪ ‚ что изЪ мого произойдешЪ. Из пропорши А:В = 
и*: о слфлуещЪЬ с А-В: В — в? 92:0 или АЗЫ Вов + 9* В: 
или А --В: 2" -— В:9?; во по положенио Лапласову и С:5? 7 В; т, 
слёдовашельно будеть С —- А--В; чио прошивно доказанчому Езили- 
домЪ. И такЪ произвольносаь вЪ взяюРи какой виесшь фунеце скорости 
за мЪру силы не имфетЪ никакого основая!н ‚?н веть погр#инесть, про- 
тиву которой молодые Геометры должим бьиль крайне осторожны, помо 
иу чпо 85 оную виалЪ велизайш из ямиванихь Гесмепров$, 


Напрошиеф же око ири упошреблети фориуды 2, или всякой, дру- 
той СЪ нею шожесвлевной, амёсшо ускорищельной силы, по предложенному 
нами обЪ оной сил и формул понапию ‚ ничего опзсаться ве должно » 
пощому Чшо едорем2 извъсшная полЪ ниенемЪ лараляечограей.ва см.зб рав- 
во справедлива ‚ как вЪ слу9аЪ саюзныхЪ силЪ игиовенио пфло вЪ равно- 
мфоное лвижеше призолащихь „ шакь и вр случа союзныхЬ снаЪ » без- 
пресшанно па мбло пдинаковое напраасню изТазллющихь. м АЪ раввоускох 
ревное движение ега приподящихь. 


(197) Вь мочкь М’ я прошяну касательную МИ “и про 
‚веду хорлу `ММ\и; ЕМ” будетъ пространсио, кошорое ускори“ 
зрельная сила заставила бы шло перейши, въ продолжен вре- 
мени РР’”, естьлибы въ начал сего времени оное шло ни- 
какой скорости не имфло, и величина кошорую содержа М” 


д 
примет®. когда ДЕо, будешь то, что мы ускорительние си- 


Аою ‘назвали. Многда дается се наименованте величин, кото- 
рую примет» содержан!е ри когда ДЁЫо; но какъ линея М2 
`не равна &аМ/, но надлежить. пыцашельно. остерегаться , что" 
бы не прикяшь за одно .сихь разныхь содержанй. при изчис- 
леши дьйсшв ускоришельныхь силь и при сравиенн оныхь 
между собою. ^. . . 

Оцустивъ перпендикулярз” МО найденся ОГ — Дух пре- 
дл. содержаня лет Ай ;слфдезательно будеть М” Де Др 


— АЕнпредьм. содержа МСАТ, и поставивь (член. бк) завело, 
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Де, А*е ‚, и‘предфла содержанЯ А АЯ ихъ величины; выдеть 
и рае Д.Е АЕ-- в проч, а: 74-8 ДЕ-Н и проч. 


УЧ 9: рее 53 
92. ;3. Е де. 
-#- 55% А ДЕ и проч. = 27-8: ДЕ и проч, . 


Попомъ зшобы опредълить "№, я’ примфчаю, что Р/и —= 2+2 Де 


„и что, слёдешвенно, иМ” — Д*е, шо есть что ц\Г” есть вто- 
рая разность просиграиситва; и потому и" — 8 -- ЗВ АЕ ипроч, 
Теперь взявъ ‚предёлы двухъ содержанй ра , и находимъ пер- 
вой = 06, а другой = И шакя см два предёла суть мех: 
ду собою какъ г ква, и вотьли одно вакое нибудь изъ дВйсшвй 
будеть изчислено, полатая одинъ изъ сихь предвловЪ за’ выра- 
жене: силы ускоришельной, по надобно , что бы н всякое другое 
двЯсшые было изчислено въ шомъ же положеши; иначе же 
впадешк въ погр®иноствь,  Учиннвъ содержаше силъ въ двое 
большимъ или меньшим» › нежели каково оное есть дВйстви, 
тельно. | . 
{19} И доказаннато шеперь нами слфдуешь, что есть. 
ли ы$ло, котораго сосшавъ т, побуждамое силож Ф перешло 
пространство е во время Ё, пою должно быть ‚ полагая ДЕ по- 
стоанною, @ =, таВ знак -- прииздлежить къ случаю , 
в которомъ дзижене ускоренное, а знакъ — КЪ. случаю, въ. ко- 
июромъ движене укосненное; и естьли и скоросиы- ‘приобрётеннах 


шЪломъ при, конц временя % о сверьхъ пгого будеть ии 
т. 21- Св имфеть жфсто вЪ предположен!и кривой ли- 


НеИ вы самой строгости кривое ; НО ВЪ предположени кривой 
линеи периметромъ многоугольника вышло бы 

— т 926 — дн (Г 
фин и фжший (*). 
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© По нашему способу ВЪ сеиЪ поелфдненЪ случа ф не инфе что есть какЪ 
скоросшь, которую тфло сверьхЪ скоросши и приобрйтеть овтЪ усворяю-- 
Щей` причиям дзйствующей 2Ъ продолжен единйвы времени < ОБМЬ‘ же 
вапряженсмЪ , каковое ойзл #5 начаяё сех единицы зременн. на шло и3Ъ- 
дзила. 
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(199) Пусть Ф будешь постоянная ускорительная сила, 
хакова есть шяжесиь при ‘небольшей въ сравнеши земнаго ра- 
Муса высотв ; будеть, опредфлляя произвольныя постоянных 
‚количества шакимъ образомъ, что бы он обрашилися въ низшо 
8 „Начал движен1я, 2фЕ — — т, ра фЕ = + те; въ случав же 
кривой приеилемой за перимешеръ многоугольника выдеть 
ФЕ = ато. (*) Теперь, чтобы сравнить всякую ускорительную: 


@) Но естьли шло падзешЪ ловольно сЪ великой высоты ‚ ще перем ну зЪ 
пяжести надлежишЪ принимать ЗЪ разсуждеше по упомяиушому выше 
закону Иющовову , мяжесшь’ увеличиваешея или уменьтается #Ъ обрат“ 
МоиЪ содержани кзадрашовЪ разсшози!й отЪ центра шагопИния, "ГакЪ есть 
ли высота й, <Ъ кошорой шфло уподасшЪ, вибешь <Ъ радфусомь земли @, 
означишся зрезЪ #, то будеть шзжесть Ф при коиць какой ивесшь часши 
# оной зыеошы # ( 7—4), кБ постоянной шажесши ё на поверьхности 

, . . с ва 
земли, какр д* кВ. ‘(м — 2); откуда выдешЬ ф — я ср} © Воелику 
__ Тидш . й Н пра де 
ячобще ФЕИ. , то произойдешЪ 'уравизые пов Гея? изЪ ко- 


з 2 : 
„его найдется 5 2 -НСь и по причин ; чшо когда ео, тогда 
. — Эра. м оба ока - рам РИ 
ито, выдетЪ $ т а + ни = у А 


СимР образои? валась скорасмь приобр мевная при хонц% чаеши ё зъсо- 
ты #, Но чшебы опредфлить употребленное па перейден!е сея части с зремл 


1, возьми уравнене 8: — 81, хоторов по учивненти астазливан Я сдблаешся 


“9, я для удобньйшаго ваяпй8 интеграла поло- 


ав 

— а —ЕЗУИ = 

жи --етх; будешЪ етих, де Эх, и 9 т Е: 
ИЕ — т 

УТ (— вах 5 УР (+72 59х Е70х `аку- 
ЗеЕ` С УЧИ оу Ури УЕ 
да выдейЪ г1— т (Угх—х-— 17 Айп. ут) с, и по при- 
я ЗУБ ов с . _ . 
чин что когда х = л, шогда ет о и? о, найдешея с = тт Айни 


реа ‚39 ре ——___24У& в. 
Ут .Тр) | И (7" — х- 1лАйри» =), 
Тур" (и ве - ие -НУгх „х — ВГАВИИХ =) 


— яя 


или укосиительвую силу съ тияжеспию ‚ коморую иы означимъ 
чрезъ д, пусть будешь Т время упошребленное шяжелымъ шф- 
хомъ на падене съ высошы #; учинимъ въ предположении кри- 


1тд4е 
вой линем въ самой строгости кривою тю вропорию & Её 


— де 
=2:ф= тре н въ предположен!и кривой лунеи лери- 


исшромъ. многоугольника следующую Е г-к "р: фи р. ть. 
Ошкуда слёлуешъ, то’ естьли означится чрезъ. т высъ часши- 
цы или произведен!е ея сосшава на шажесть, и чрезъ & высо- 
та, на которую шижесшь въ. извфснгное за‘единицу взящое вре- 
мя заставить. ю$ёло низойши, шо. вм$сШо. ПОСАВАНИХЪ формул. 


ож. будеть взять. сю. ф — 


9 
= Е Е 


(осо), Но. зов с Формула иедосшаточныг еще ‘длх пе- 
реложен!я на уравнентя ‘вопросовь ошносащихся къ различнымъ 
движенямт ‚ копорыя т$ло ‘ошъ о силь ето побуждающихь вос- 
прияшь: можешь; для. сего. необходимо‘ надобно. ихъ соединить съ 


3 
т? 


аУЕ 
то есть ЦЕЛОЕ время у. которое: шВло употребить должно, дабы упасшь 
ЗЬ пентрЬ земли ›. полагая достижене кЪ оному возиожнымЪ, 

Естьли теперь. вместо. лейли зозмемЪ солнце, 2 выфсто палающаго 
шла какую-нибудь. планешу , у кошорой касательная ила или скорость 
жакныЬ. виеспиь аб раземЪ. увичпожилась ; шо время # зрореление ею за 

- 3 


УР 


Положи. вт или хо, получить # = = 
28УЕ 


` 
изден!е эЬ ценитрБ` сохнии будещб кБ же т, ть г. равешоя» 
. , й . 4ау& 
нзе планеты до солнуз, в радзу<Ь сода и шажесши иа поверхеосши его» 
И по «ему означизЪ. врезЪ Ё расшояёе шаковой другой оптоея плане 


мы и чрезЪ Т ЦВлое время паденуя , выдетЪ т! В, п или Тр 
В? :73 ‚ то есть законф открытый „КеплеромЪ. Ощкуде низемЪ мы при. 
РБ, сколь природа вЪ `эзвонахЪ свонхЪ непремфниа; при самомЪ чвосыЪ 
разрушен и ‚ шакь сказать ь она - чохравишЬ еще оные, 
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никого рымь : другиямъ - вачалонь, ‘коморое. бы съ. ннми. не было. 
тожественно. “Такт найримръ, естьли я предложу ‘себЪ сей во- 
просъ; Тфло, коего составь 7, движешся по нап равлентю ТЕ съ 
ивкопорою "скоросш!ю и когда придетъ въ шочку А, совращает- 
ся съ сего направленя силою побуждающею его въ ценшру 5 
(черт. Т.), шакъ чшо шло принуждено будеть описашь криво 
линейиу ю орбиту АР, въ той же плоскости всею своею лли- 
ною находящуюся. Тогда я зоображу себё шфло въ точк8Р, и 
изъ сей шочки опущу на ЗА периендикуларь РМ; пошомЪ я 
прибзтну къ сему Сшатики началу: ежели сколько зибудь Силь 
вв одной плоскосши дЪйствуютз на шфло, шо всегда можне 

привести ихь къ двумъ, взаимно перпендикулярвыя направле 

н1я ниБюЮЩимЪ. Откуда слфдуетъ, чшо силы на ШЁло т дЪй- 
ствуюдия мы можлиъ разрёшишь на дв Ри О, изъ коихъь одна 
двйствуеть по направленно 5М, кое означинъ чрезь м. а дру- 

гая но направлению МР, кое изобразияъ чрезь у; и означивь 
мрезь Я, 2,22 93 предвлы содержанй Ая, але, До, У, - веор1я 
ускорениато движен!я’ вамъ дасш»ъ сли два уравненйя РЕЗ . 
е=" #2 ") 


{*) Си два уразненйя соединенных «Ъ, шретьимЪ и = 8: слувашЪ кЪ разофие- 
Тю в5ХЪ вооросовЪ относящихел &Ъ. свободнымЪ длиженемЪ #Ъ одной 
плоскости , хопя бы дфбетвующия из. мфла силы побуждали ихЪ «Ъ одно. 
зу дениру,; или всакимЪ ивыур образомт. АвторЪ прилагаешЪ оных ура“ 
знентя кЪ ‘движеню , вЪ котором, сила побуждаетЪ тЪло вр одному цен- 
шруза мы приложныВ ихЪ` дАей ьВ частному случаю ‚ 8Ъ кошоройр си. 
ла побуждзешЬ Ъло по иараллельнымь мемду собою направлениымЪ , а 
именно КЪ брошенному п%флу подЪ закимБ виесшь относишельно Ъ гори- 
зоншу угломБ Д, со скоросртит 2 - 

И, такЪ будет, сила РО и: сила ‘О=- ив: ошвудА ^ подучиыь: 
«Ти два Лва уравненя = би % Е 2 — #1; первое даешЪ 9(#): о 
в а, 5 другое (97) = — 280 и #= $ — 286, тан ф 


сушк  преизаольныя ‚постоявныя количества. И ка 97 2 овиачаеЪ ско 
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расмь по горизонтальному чаправлентю, .22 скорветь по зерлякальному › 


и когла Фо, оныя скороети еуть 2, соб @ и сб, @; мо будеиЪ 


(= г ) — ссоЁ. Ви (= - 25) = СЁ. В; итакЪ низемь 


25 — с.60Г, В и = сйп. В — в54, дж = сдёсоГ в, ду= 
<9:01.В — 2204, 2 с1 со. ВНЕ ву — ст. в — ЕЁ 6 


но когда 70, шогда х—0 иу-о; елфдовательно произвольныя по“ 
столивыл количества? и # равны нулю, и найденных урэвненЁя сдфлающел #2 
хгсоГ В, усё, 6—2, чрезЪ кои во везкое мгновеше мфето дви- 
жушагося шВла опредфлишь можно, и кои соединенных ‘даютЪ уразнене 
хривой линёи, брошенпымЪ шёломЪ описуемой. ВЪ еаиомЪ д%лф эзЬ 
пернаго уравненйя сыскавЬ г — в и поставив во второе ‚ получишь 
. —— хи. В жа °^ че Ве „ое. В. 69. * 
уразнене У В а или — $ .у= е Вх р 
осо 8" св во]. В — { ели. В со/. 
= ди. 2 сл В у (-* 2358 —) дн мконеь 


или рт 8 8 
д 2 -— са во/. , у . 
уравненте львы — = еле вы. —у) › которое изо- 
бражаещЪ свойство сей кризой линси и показызаетЪ ‚ что оная есмь па 
рабола, у коей параметерь ыы ну коей ось отетомтЬ отЬ началя 


пе боЕВ , 


движеня по горизонту аЪ разстоля?и а зершниа ошЪ кори 


. 3 
зонта вЪ разстолья чт.В:. 
Чиюбы майши.скоросшь во зелкомЪ мфсш®, возъми уразнеше и 
уе › которое › по постамовлени вмфешо Эх и Эу ихЬ величииБ , 
791 во. са". Вто и — С 212— 
детЪ У ЕЕ # = Ус дов. В+ ав? 


У — 48 Си. ВЫ ЕЁ) = Ус — 45. 


Накоцець ‚ дабы вызееши ошсюда обыкнозенныя празила Балнетикы $ 
Эозми уравнеше У 2. 

зез . . 
х: ель. ПВР, то есть” разешолнйя, на кои зЪ пузмош 
при разныхь зоззьишентяхЪ морширы брошенных СЪ тою же силою бомбы 
‚упасть могуп`, содержатся какЪ синусы удвоениыхЪ углодЪ` возвышения 
мортиры › и посему самое дальнфЙшее разстояе будетЪ пря возвытени 
ЗЪ 45°. ПотомЪ положив В —— 45°, тыдетЪ = :0°, шо есть КВА 


драшные корни разслояжй содержашся какЪ снлы, копорыми ма же 
Фоыба брошена будещЬ, 


НЕ - ЗЕ щз и положи сперва у о; выдеть 
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(:01) Я возьму ‘на Р5 часть РО для изъявленйя средоночпой 
силы, вою я означу чрезъ У; шавъ же я означу Р5чрезъ 3, уголь АБР 
чрозъ В, предл. содержаня = чрезъ 9: предёл. содержан!л я 
чрезь #1, предзл. содер. 2 чрезз 2? , предвл/содержанИя = чрезъ 
2 пошомъ протяву ОК. параллельно ЭМ, и получу со  пропори тю 
у: РК: КО РЗ; РМ: М5 = 1: йа. В : соГ. В; ошкуда нахожу 
РК = —-©-— Уйа.р, КО = Усо!. В, и предъилущия 
„два уразнени сдфлалотел т. = — У со[. 6,%. = —- У ша. В: 

Умвожь первое уравнене на со[. В, а другое на Пл. В, и по- 
слБ сложи ихь; зто дасшъь во’х со В ву йо. В —= — 8 уг: 

Потомъ умнижъ первое на йм. 3, а другое па соГ. В, и 
посл8 другое ошними ощь первато, выденгь изд” н.в — шоусоСВ=о, 

(202) Прамоугольной шреугальникъ ЗМР даешь х = 201. В, 
Хто. 8, и сего ради 
0х — 08 соГ В'— $98 йа. В, ду — 22 пп. В - 398 с0[. в, 
9х —= 0.4 с9[.6 — 20%08 ви. В — #98° соГ. В — 29° В вп. В, 
фу = 98 йп.В +- 202 ОВ соГ. В — %28° йп. в = В сог, В. 
Олпвуда найдется 9 (9х со В-- Э’у йв. В) = в (д°5 — #04’) 
, т (9х би. В — д'у соГ. В) — — #(2д8 ОВ В). 
Вставлитая сти зеличины`в5 послдшЯ два уравнеййя найденвыя 
въ предъидущемъ член$, оныя переи$нишь, пд_ сре 9:8. = 298 == 
— 2%, 20% дв -- в0' В = 0. 
Но первая часть вшораго уравненя о на + не 
2208) 


; чето ради 


иное что есть какъ предёль содержан!я 


будешь ав В, тдВ й произвольное  пешоданое ‘количество. 


[Изъ сего "уравнений слъдуеть се =, кошорое показываете, 
чшо угольная скоробшь‘шфла обрашно пропоршональна кзадра- 
ту разсшоянтя или квадрату’ раддуса вектора]. 

(203) Чшобы изъ сихь двухъ  уравнешй гов —= БЕ и 
9—0 8" =— 27° найши урависнте траектор1и шЗломзъ, они- 
вуемой, иадлежинть " ИЗкАЮЧиЬ изъ пихь 0, понеже оное дол- 


== 4-25 


жно заключать въ себ токмо т, В и предвлы содержанй меж- 
ду конечными сихъ количесшвъ разностями; и еспьли въ семь 
уравнеи мы сочтемъ за нужное приняшь одну изъ первыхь 
разностей за постоянную, шо надлежиить ДЕ почишашь перем н- 
ною, понеже вь одно и тоже времй не можно принять ВБ раз= 
иости за постоянныя. Й какь въ уравнеши 95 — 48 —* 


9 
9% 


, В , „. А (2 
выражен!е ее есть ‘предъль’ содержая 8. 


‚ присмля ДЕ за 


постоянную; то, дабы оный опредёлить. привиля АЕ и 4% 38 
перемфнныя, изобразимъ чрезь 9 предёлъ содержанйя А ‘и ‘ис- 


из д 
комой предёль будешь 8" .— =. 1. Поставивь его, ЕЪ предъиду“ 
о Г 9:2 __ д8 84 28 м, 
ее уравнеше ‚ оное сдфлаешея Е ат # 9= — с, ВЬ 


которое 'Вадлежить еще поставишь вмёето 96 9 их величие 
ны извлеченныя изъ уравнения =, полагая ДВ постоян- 
ною. И понеже въ семъ положеши Е —— 20а, 


шо урав- 
нее ‚ о которомъ товорииъ; перемфинтея на $1е 2, — 25, 
у . 

=, =, 


(04) Положимъ Ел, изъ чего означивь чрезь 8,27 


. . 58’ 58: 
преджлы содержашй 2”, &* ‚получи м в, 98 

р рая дор, дерх А’ д, УЧИ тер - ор’ 9 
5 о И вопивливая см величины зъ найденное урёзнеще, 


приектори , 


оное примешъ сей гораздо простьйций видъ 8% 


не = 2. м. ыы 


т та 


(*) Сето ухе довольно, чтобы зыласши открытый НюлономЪ завонЪ , пе, Кое 
му пербифняетел средошочная сила удержизалющая планещи . № г ‘срби- 
шахЪ , кой смувощаятельно суть еллниенсы., 


ВБ саиоыЪ АА › лозмемЪ ураклене а = дань. В › которое приз 


валлежиЪ кЪ-еллипейсу н`кЬтиоербол$ , наф которомЪ р сзмой мень“ 
ши радфусР зекторЪ или меньшее „разстоляте, ЮтЪ-верщины. до фокуса, Е 
енедонтридитенЪ, и 0 угол состязаяевый. ‘радусомЪ зекторсиЪ х 6. 
ось будешь 1— ар 556, де — ел В бу — — 6006, 

ю ; будешь га Зе ав ера? я - ЩЕ? 
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455 =—= 

(205) Я означу дуту АР чрезъ 4, секторь АР чрезь 5, 
предфль содержашя > чрезъ 9, и предёлъ содержан!я > чрезъ 
2 и прошяпувь друтой ращуеъ векшоръ Бр, хорлу Рр и на сю 


8, й 
` хорду перцендикулярь 50, я получу содержан в, которое 


имфештъ тошъ же пред%ль, чо в содержаше 2. Во предёлъ 
. . р рр а 
дерваго содержания иайдется, поставляя вм$с1о ры и вм$- 
шо 5О перпендикуляръ на касашельную изъ 5 опущенный, че- 
те ради все Афло обращается въ найдене <е10, перпендику* 


аира. 


И такъ приемля РО за касашельную , которая съ. осью 

абециссъ да составляенть уголъ „9, ныБемъ т: — По. ЭРО: 50 и 
фо. 5РО = йп. (8-Е $) = йа. В с91. $ -- со. В Ви. $; сверьхъ шо- 
хо (по члену 146) йп. $ =, соГ; $ == — =, понеже но свой 
сшву чершежа когда у увеличивается, шогда х убываешь; сл1- 
довашельно 50.[== 0, (В -Н 9) == # (02 соГ. В — 2 бо. В)] = 


297 9]. В — «дхит- В и 9$ 50. 8; 297 соГ В — воли. В була ТОС 
5 и р и] = ОВ ТИеВ, куда поставивь 
зифсшо ду и дх ихъ зеличивы `[0% йо. В -- #08 соГ. В, 0% с9{. В 


. . Зам лен . Е В -05 —-- 22 
— $08 6. В) найденные вЪ 202 ‘членф, получимъ 8—5 {*)- 


И посвиу уравиеше #8 —Й сдвлаешся № = 8; откуда следу, 


епгь ‹$е весьма изафствое астрономамъ предложен!е , что какая 
бы средошочиая силя ни была, площалн описуемыя радусом». 
декдоромъ сушь веегда пропоршюнальны времени. 


— у 


зто ‘Поставив дБ’ найдеиное авпороыЪ уразнен!е траектория, зыдешб 
ая 2 зыррр» и ошлуда произойдещь У АСНУ, Е, по вошь 
‚ средоочная сила улержинающая одну и ту же планету. 18 5Ъ5. орбиаНь 
вх Увеличивается или: уменьшается В обрашномБ содержани квадрашоуь, 
Пазотолетй плаяешы до фокуса или солнца. 

‚ Зоже самое и такр же докажешсел БВ случа шраектор1и параболичее 
ской, И Фе соетавллешЪ главябйний предмешЪ первой кинеи изовйзиче- 
скиЖЬ НютовозыхЬ пачаль Есшестаенной философии. - ры 

(®. Селайдена было. ивымЬ. оброзомЪ. Ъ прмиёчаны. ЖЪ чалих зол.ну, 


, (206) Ошое предложене можно доказав без сихЪ’ изчи- 
слешй слфдующимъ образомь: Ноложимз, чшо время раздвлено 
на ибкоторое число частей и чшо средопточная сиха дЁйству“ 
ешь не_-непрестанно, но отъ начала одной части вревени до 
начала друтой. ‘Тогда, естьли шфло двигаяся раввомврно, пере- 
бЪжишъ въ первую изъ сихъ часшей времени хорду Аа, въ слб- 
дующую ‘часть врем“ни перейдешь аб’ == Аа, котда инчию 
движенпо шФла препяюсшвовать не будешь. Во когда одое съ 
сето направленгя созрашишея удароиз’ средошочной силы ‚ по 
принуждено будешь перейши хорду да’, которая есшв. дтаго- 
наль параллелограмма ара’)”. Позомъ по прибыли его въ 2”, 
въ шрешью часть времени перейдеть @'' — ай’, есшьли второй 
ударъ средоточной снлы не ‚„соврашилть и не привудитъь его 
перейши хорду а’а”, кошорая есть дТатональ параллелотрам- 
ма 06/4”; и такь далЪе. При чемъ зайбтишв надлежинъ: но 
первыхт, чо шло двигаяся такимъ образомъ, всегда изходит» 
ся въ одной плоскости; во вторыхь, чню инотоугольняЕъ имъ 
описуемой со стороны ценшра 5 еси вогнупияй; въ. третьихъ, 
чшо шреутольникъ 25-а”, навъ равный шриугольнику 955, равенъ- 
такъ же и преугольниву Аба; что анреугольникъ а4’ба””, какъ 
равный треугольнику а”56’, разень шакь же и треуголвнику 
аЗа’, и шажь далфе, Изъ сего послёднято предложеня слфду- 
ешь, ч10 дв кавя инесль часши АБР, АБО; мнотоутольника 
около центра 5 описаниаго , сущь между собою КабЪ времена 
уполгреблелвыя шжломь па перейдене ошъ А кь Риотмь А 
къ О; и поелику с1е всегда сп; аведливо, какое бы ни было. чис- 
ло сторонь многоугольнихя, кошорое можешь бышь учинено 
«толь велико, какъ хочешь, взнвъ соль малую часшь времени, 
хоковая нужна для шото будешь; по за доказанное пачишапиь 
надлежишь, чшо секшоры АР, АБО, кошорые сутв. предфле 
частей А5Р; АЗО. вебхь сихт ипотоугольниковь, суть между соч 
бою, кикъ времена употреблениыя шфломъ из описане дугв А} 
и АО, Назь дзухь первыхь предложенй саЗдуеть еще, ие 
шраскшеря всл должия быыць въ той ЖЕ плоскости. „ и. чи 


498. > 


сверьхь шото онзя с0 стороны центра есть возвутал, 
`° (407} Начало площадей времени пропорщональныхь с0е- 
диненное съ одною изъ формуль движешя ускореннато. должно 


зуть, мы оному началу дадимъ сей видъ 
смазнмъ вмфошо 0 равную величину 8, и потомъ вмЪсщо и ра- 


р 


вную величину извлеченную изъ уразненуя иду — -—- 2%. 22: 
То ‘причин чшо д = Уд +204’ (член. тут), ОВ = 


БУ ао ня 2 мм 
тей", омкуда найдется и’ = „55: и иди == — "64 = 


ваза — 10 1105, (1 уравнене есшь шоже самое, чшо и 


слБдующее ПЕ, къ которому мы до 


сшигли чрезъ первой сиособъ переложешя вопроса на уравие. 
не. (*) ° 


{*) Весь сей членЪ предназначенЪ гажешел длл влршаго убфждеш я *Ъ справем 


. су . 
длизосши формулы иди — — зх „Эд, потому что авморЬ достигпузЬ 
чрезЪ посредство оной кВ предиайдепному ‘ипымЪ образомЪ диффе, еищаль- 
наму.ураввеню шратектори , Ъ прнложеиги потомЬ общей сей свои КЪ 


`иасшному случаю ‚ которой мфсто вБ сачий природЪ ныфеВ ‚ отаго урач 
т — 2% ё о" 

эневтл но упошребляе т › но шу формулу нди — ть Эх, зятую Л 
— пион 


#15 фориулы @ — 298 › ТАЪ есть прострапство перейденное ртё- 
хомБ приобрьпивиыЪ при концЬ онаго скорость м. Но «ю гамую формулу, 
. т 9х 


- моьма удобно ‘можно ироиззесди прямо изЪ`общихЪ фориухЪ Р-- 898? 
= 1. ии — 8: › вЪ коихЪ ускорительный силы Ри О полатающся' 
от ‘начала по направлешю координат хи И} АЪЙствующими. 

ВБ самомЪ дВлЕ замши Ь шо послфаняя изБ сихЪ формулЬ = 
или 1" — аа давшЪ иди — 99202, посшавиыЪ вЪ оную. 
эыето 92%, 9°у ихЪ величины Язвлечённых изЪ дВУХЬ первыхЪ№ и мы бу 

Земф пифшь иди = 024-9221, спо пайденную шеперь нами фор- 
мулу прилагая кБ насшолщену вопросу и разрётая следоточную килу У 
на дв’ У соГ В ин Уп. В, паралдельныя коарлиияшамЬ х И у, кеихв па. 
ч9ло" полагаете #Ъ мочкф А., мы получимЪ РГ. Усов; 9 — Ут, 


429 


(208) Положим У— К, тдф К нёкое постоянное коли 


чесшво , мы получимъ иди == — К. 2, и отипуда найдется и’ = 


- 


#Ж -- 2, та $ произвольное посшоянное количество, И макъ 
5 


ак р 00а а 18 10% д 4 — 
2 дов -Н 2 ИЯ Ь, и 98 = 


№ * 


ЕВ 
Мы положимъ капъь и прежде ( член. 204) ЕК, и мы 
Вр 


—— -_2к — в. 
: . Пусть йк Е тЕри 


будемъ имВиь #=у == 
[9 


предёлъ содержан?я 28 =2 шогла по причин® — Рек, = 
— 2+ ©, предъидущее уравнен?е перембпишея на $4е да = = 


ща 


= ар 


‚ изъ комораго (по члену 143) найдется, что, 


В-- В, тдВ # произвольная, посшоянная величина, равнлешся ду- 


рик — 
„И шакъ р РК — = 


5 имвющей косинусъ 


ИЕ ая 
4 К Е =2к ак , Вт 
УЕ Ал. соб (В-На), и посему 1 КН. т, 
(209) Озизчивь чрезъ $ радлусъ векшорь которой прохо- 
Дишт, чрезъ вершину кривой линеи, и чрезз <. скорость Бла въ. 
й шочькВ , най ; Я 2 — ак 21, 2-1 —2К 
сей шочкВ , на дешь изъ уравнентя и =. 2%, р 5+ 
‚ Сверьхь того, естьли положишь, чшо въ сей самой точкЪ. каса- 
шельная перпендикулярна къ рад1усу вектору 0, по по причинз 
9 Вина, будешь имёшь й = 5, (*). 


9 


—— 
. . р : 
потом. для. 751 25 ‘тлена о = — Уд зсог 0*4- Узда В Вп.:В со В. 
‚ Оду Уд. 8" Узор 8 я наконеШь иди— 
„сора ом 98 бра 19. 
т - 
49 Изо, котла 95 == =9 -2*. ‚ шо увы 50: 1—5, тоесть 55. сей поч 
АЕ. Причеыь примфшииЪ , что изб уравнения ЗО. в — В сл 
дуетЬ сле предложена: скорость ла яЪ какомЬ ниесшр ифсшь шрек. 
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И поста «и зеличины количеств й и {въ выражен - 


ах, опое саёлается 
з 4к 419 ОТ 4 + \-- о —ооек \2 
Ки у Ри (аи). 
И посему опрелбливь шакимъ образомъ пройзвольныя посшоян- 


ныя Ви, ‘уравненте кривой ливен перемёнишь на се 
т — эк 1 й * 
Е анр — ($ — язы ) с9Г. (В в"). { } 
^ Во (8$ член8 згон 37) мы иашли, что полярное ура- 


вненТе  коническихь сфченй ешь & = эВ. вв, АВ с 
. В 


експенчрицииеть ; слфдовашельно [ по сходешву оваго съ предъ- 
иду щимъ, бу ‘день ] . 


ск = т _2к — Г 
я: ая, хи - утки» КОШорыя уравненя суть 


шожесшвениых, н изъ копорыхъ [изъ шого н друтаго] найдется 


ЕК те 
& = о Изъ чего слБдуешь, что есшьли мы чрезъ Н озна- 
зимь высоту, съ которой т$ло постоянно силою = обужда- 


г 
еуое уласшь должно, лабы приобрёсти скорость &, то будешь 
= 8 нон В. [Ибо, по свойству движеня ‘разное 


ЗА Гео , 
ускорепнато будешь 2 :Н Е, и ошшуда найдется пред- 


маписанное- "зыражене для =, лотомъ по причин что & — 


ак, иолучишся преднаписанное выражен!е для 2Н]. 
р 
= + 


— 


тори обратно пропоршюнальна пертендикуляру иЗЪ ценара ия касатель- 
ную олущенному, 

Оное предложенте у по нашему врособу разематривать кризыя линен, 
хоихь орАинаты зыходат® изф одной точки, так доважештен т 81 з51мЪ 
членв найдено, что синуЪ угма сосшавляемаго касзтельною сЪ’ радусоиЪ 


жекторомь ВЫ шо упоняпумой перпендикулярь. БО — 
57ав : : 

д =. 2 -=2.95 ; почену будет 95 = 

(Уд 2291 Уд ов 95? . 

29-85 и по призни$ 88 и Ву выдетЪ ЗО ий. 


{*) Се уравнене оаьнаи ‚ что когда #2, погла со { ВЕ яв. 
или В я= оз и пошому олее уразнене вещь уравнен!е между. рамусомЪ 
екшоронф $ и ухломЪ В+ нЪ составллемымЪ «> шёмЪ радбусомЪ вск 
пороиЪ р; коморой ЕЪ квосй касательной перпендикуйяревЪ. ^ 


——= '431 


(210) Изъ`предложеннато предъ симь мы заключииъ: 
т) Что въ еллипенс$ , означивъ чрезъ га большую ‚065 26-25, 
будеть 2а = [ збо, по причин чшо га = 2е-- 26, 2а— В 
=ос--ви ЭН = 5]; и какь 2а должно быть количе» 


ство положительное, шо надобно чшо бы Н было мепьце 6, 
дабы шло описало еллипсисъ. 
$) Чшо въ гиперболз , озпачивъ пакь же чрезъ 2а большую осьу 


будешь са = нь; откуда сл$дуешь, чшо Н должно быть боль 


ше 6, дабы швло описало гиперболу. . 
3) Вь параболВ Н должно быть равно 6 [нбо въ уравненн 2Н 


^^ вены —* — 
=” положнаь с =» выдешь 2Н = 94]. 


(211) Плавешы тлавныя чувствишельно описывающь ‘ел- 


° липсисы; почему будешь & = УЗВ, и [по причин® чо 
8—4, вайдется ] = УЕ, Откуда, означивь 
чрезъ Т время всего обращентя и чрезъ: А цёлую площадь еллии- 
сиса,. выдешь Т — ЗАУР. Но (по члену 132) 
пе" А =е-НЬ: УВ, иАа(с-- Вузе Ь; 
«лфдователъьно Т — ел (5. ья =. 


ЗАдвоь К оесть сумиа сосшавовь солнца и планецуи; поче- 
иу естьли сосшазвы планеть въ сравнейи состава солнца пре: 
зрёть можно, шо изъ найденнаго. уравиен!я извлечется шаковое 
`заключене: Квадрашы временъ обращентя суть какъ кубы полу- 
осей большихтъ, или какь кубы” бредиць разетоя я, Сие завлюче- 
ве есть одниъ изъ законовъ Кеплеёровыхъ; друПе же два сто- 
ди въ паиъ, что планешы бпиеНвають еллийсноы, вт фоку- 
©$ коихь находишся солнце, и что в® опыхъ еллииснсакьы пло- 
щахди иены ралусами векторами :‹пропоршональвы време- 
ни, (* 


.@) Кь сему заключение я нахожу за нужное в изоАонуцить слёдующее, 
ВопервыхЪ ‘мп кажешся, чыо 'букза о зрььь значитЪ  уфчро Жное у 


$5 


43.2% — 


нежелт сумму состазовБ, анменно: естьли соета\Ъ солица означитея бук 
вою М, з соетавЪ пазнеты Збуввою т, то К —2 т (М +). ВЬ сзмомь 
284%, когда чрезЬ У разум лася довел ускорительная совершенная сила на 
вланоту ш лАйствующая, а ке простая, тю означиаБ чрезь ф проетую 
буд шь извть У— и; помамБ, поеливу собственно просшая ускоришельная 
сила Фу оф взаимизго пришяженя раждающался, а несовершенная У, про* 


. м = 
№, выдешЬ У иф в. = 5; 


порфоцалина сему выражено 


. к > . м . 
почему из положения У — 2 и найдется К-ж М--»ю). А пакниЪ 


" 3 
образом Б формула Т == ат (2-Е ВУИзк преобрмниея 56 Т = 


з - 
ат (2-- и СЕ — #( ь уз ‚ или еще, положиЬ её 
‘ . м УМ- я 
3 
—а 15 ют 7 туз. 
ум-+т 


Возшоры\Ъ ‚ ибелику спушникЪ. какой ниееть. плаяешьт побуждается, 
ЕЪ движенИо и дЪйешвишельно движешсх около оной почти точно: макЪ 
каж самая планеша около солица, шо означияЬ чрезЪ т время обрзшентя 
епушника около планеты т, чрезЪ м его соитавВ и чрез а’ бальтую по- 
Луось еллипеися иМЬ опиеуенаго , будеиь иифшь разнымь образомЪ. т = 


8 
а?туз. 


Ул 
Естьли ЗЪ первой изЪ сихБ фориулЪ презрфшь состав илапешы. и 


за излосшйо прошиву сосщава солнца М, и вф другой сосшазЪ спушчика 
р 32 малостйо прошиву состава планешьг #2, шо оныя формулы одфлающея- 
3 . 


2 . 
—^› и мы будеиБ имфшь пропорцию и 


53. аз ит — 3483 
м‘ МАК Мет — &: тр Чрез которую. опредёллешся содержан!е 
соешаза солнна М кЪ состаку планеты 2.. . 
Пусть плошпоеть солнца —= Ю, раду его — В, пломноешя плаы 
у Мом 8, 3. 


нешты — {и рэдлуеЪ ея г, будешь 2:4 = а = вневи» 
ярезБ что имбемЪ содержаме плотности солвця кЪ плошвосши. планепиьь . 

СныЪ образомЪ ‘найдены плотиости- всвхВ шхХБ-иланетБ ; кои-ёВ ше- 
чени авоемЬ сопровождамщея спутниками, Что же прняадлежишЪ до 
плошНог "> планёшЬ неимВющихБ спушниковЪ, какЪ шо меркуря, венеры’ 


133 


(212) Мы будем» пыфшь шакь же [по причинё что 
= 98 — О ф ы 
= #] ы ум. 2 или посшавляя вмёсмо 2 равную 


25° 2Бе + 2 


величину (еле 622 м — 
7 Семена рн” № 


й 23 , 
иж-ь. ИЕ ор „Естьли я учикю сю пропор- 

ы ‚ (е-но - с соЕ (В-Н пу) "' 
цю Т:360 =: Х, лю Х будешь сбедиял аномалия планеты, 


аВ-Еп истинная, полатая чшо В-Ня есть нуль, котда 
2—6; отсюда пайдешся Ф=Хул (<-Н2), и означивь чрезъ 
С предфлъ содержашя. между разностями количёсшвъ Х и В, полу- 


чишся слёдующее между, истинною и среднею аномал1ямя урав 


‘о Сюй ‚ ® 
98 ((-Ны-с. соЕ. (В--п)} 


неше 


<. 

Я марса, то не иначе ихЪ пайти можно, какЪ урезЪ полобе, или лучще 
чрезЪ снособЪ ‚ коморой #Ъ Физик назъшаелтся пебодиз рег аЧиснопет ; и 
так} асшровомы видя ;` чо плотности в4®Ф планешЪ , #Ъ коихЪ. оныя 
по показанному теперь способу сдЪлалися извфешны , узеличиваютщся п6 
ифрф приближеяя планешЪф КЪ солнцу, не безЪ`вьролния положили, что © 
разно имбешЪ мфето и &Б другихЪ шрехЪ плалешахь. Разсмапривая же. за- 
конф сего ‘увеличивая иззфсомияхЪ плетвасшей, оналалось, ‘чшо опыя 
пломиосиие почти вропоршональвы кзалрилнымр корняяЪ среднихБ дзиже- 
5, сирфчь кязлралнымЪ порнямЪ среднихЪ `-угольвыхЬ скоросщей, кои 
суть вБ обрамномЪ содержан?и средних перюдичесвихЪ временЪ обращеня; 
почему плошиееши зсёхБ планет стала бьышвъ изьфешны, 

Зная содержае плошнослей или › все шоже, сосшавоЕР , иожно опре- 
д®лимь дФйсшве шяжести ва поверьхносши фаждой планеты. Пусть С дЪй- 
спе шяжесши па позбрхиости солица и & АВйсшые шяжести. на позер- 


хности планеты: ; будешь в — д ры Ро . 
. . о 8. 9 с. в 
ПЕ: 47, или Сен , .. . 


(*) Чшобы изЪ преднаяисаниой `препорши ‘вышло = хух [С 5) х по* 


13... 
(ен. о . а 
х ах — ( 2 = :: м = 
. шомЪ эв — {< Е с. со СВ- Е у що’ зы ято 35° ‚ надлежинЪ 


у 55 
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употребить 2т(-+5), Что есть окружность круга описаниаго половинок» 
большей оси, Но сираведлиафе учинишь. спо пропорцио Тя =: №, 


‘и могда бдеть = тк =х (с =Н Ру Е и уриете между всшил:- 


ною и среднею- аноиалиими вв = 9) я Хх. зыдешь. 9 $ = 


(а ел 
РС ЬЕЕ соЕ 9 


Заъеь предещавАяюнся два. вопроса, изБномяБ- перзой состонтВ во опре 
дфлени средней аномам м Х. по истилной Эа другой. во опред леши истин: 
ной 9 по средней Х, и вонмЬ авторБ даль рьшене &Ъ посмфдепин, уно» 
требизЬ &Ъ шому начала. вышинаго порядка, а наипэче при. решен ифора-- 
то зопроеа». котерое` онб основал на. изсислены/и састныхв дифферениа-- 
406%, Мы зЪ. сАБдующемЪ предложим иное рёшёне ›, основанное. на на-- 
залах доселф. нами и автором изЪнсненныхБ. 


то сб. "ЕВ "1109, 
Фориула. 9Е — 2. “ОВ ЕЯ я даст ЕоаИи,. бен = 

полагая В-Н в Эри, какЬ. интегралЪ /": 93 изображаещЪ каадратуру. 
кривой линеи, шо для опрелёленЁя онаго на, большей осв еллипсиса. опич- 
ши крутЬ м продолжигЪ. ординашу 2 бо, 9 до пресёчеяйя. сЪ окружной, 
сего круга, проведи отЬоонаго вЪ цептрь прямую , чтобы. произошел 
круговой севторЪ, и такЪ же оп пресёчен!а. сей одринаты. сЪ окружиосттю. 
еллийсиса вЪ пошЪ же центрЬ другую прамую ‚. чобы. произошелЪ елли-. 
лиической секоорЪ ;. будет, ознязизЪ уголЪ круговаго, сектора. чрез ф,. 
Де + о, и. по причинив. изаБстнаго, его- содержания 


к. 7 оланишицескому ‚. площадь евто» побАбаНАГо =. 


площадь онаго 
геНё: Иавени 
ВЕБЕ Ф: пошоыЪ › поеливу площадь. шреугольникя „ на’ кото. 
рую полидтичесной секпорЪ презосходишЪ. ввадратуру. изображаемую нние-. 
пралоиБ /=98 = 2. или, по причин: что д’, 9.: (2-5 5).б1 ф — 


2 кд 
4 ВЕРЫ Е-НЬ,, оная, площадь. ЕЕ Йо’ ф”,. выдешЪ = 28а =. 


Е ХЕ ‚еце-н ор свыфхо--ЪЙ и=. тих 


и. 00. причиие чо», ЕЕХ(с мы 5) у > 
х Фо фо Ц. шаЕБ. поехику. Вп..ф. = 


$5. с = 
2-4 58 ли. 9 .__ уаБее . М: . 
ео -но, музон: ОН. 69.8. ПП. 9, средняя аномалия 
О а 
Х поредешво уравнения. Хо СВЕ ее сли. $: по: исйииной 9: удо- 


бно. опредф лена, бышиь, иожешЪ.. 
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Етьли: мы’ положив с аи с аи о то будешЪ а ве НИ > 
(1), е-НЫ- ссоГ 9—2 а(:--есоЁЭ) и войденныя 
уравнения сафлаются. Йп. Ф— М е .Вы.9, Хх ф— ей: Ф. 
Теперь читобы: опредфлитк исшнивую аномалю :9- ло средней, или 
ррарфшиль. другой. обрашный: вояр-ст „. изафсшлый` подЪ именеиЪь Кеилеро- 
вой: задачи ‚ возмсмЪ уравнене ф— Х неба: Ф: и лажЪ оному. сей видЪ 
#1. ф- ба, ( Х-Н. 0: ф).. замфиамь очшо ВЪ. слунаф планет  членБ 
< Пт: Ф: есть весъма малЪ;. и мы’ буде У вии, чрезЪ посредетво Теплоров.й 
53 


Феоремы: У. = У. 8 + - -Н и: проч, „ поло 
жиз х.— Х., 0: еб: ф, : по, (Х.-- ейа. = = 
бы.ф, пп.Ф. — вп. Х -- ебо.фсоГХ. — бр. ф!'’йь-х — би. ФсоЕХ 
-Ри проч. — йй. Х-Н ей. ф со[.Х. — Св: фйа ХС. Хх 
+ е.60.ф сой Х, — и, проч. !-- п: соГ.Х (Ло. + и пров.) 
б.Х+ейн.ф соГ.Х.— $ п.п: ХГ— #6. Ф*бо.Х со Х 
-Е-. и: нроч:. — . А..Ф бо. Х" со[.Х. — и проч. Ри: проч.. — йй.Х. 
+ 2 бл. ф< сот. Х. — “бо. ф ба; Хх — С» ф.йо. Хсог.. Х. ( бп. Х 
-Е-- и. проч. ): — 2$ ‚ йа; ф ри. соЁ 3 7 ипрои Ни проч. = 
би. Ху ева. фе. 3 Хх. — ЕР па: рб. Х 2 ви: фри: Хо Х 
-Е- и; проч; И: каф П.Ф = Аз Фа: №, то полузииЪ 
(— ссор Хейн. Ха. Х2со Хх и: проч; би. Ив —2 
Се есог5 по. бо. | 
вп. Х <. в йп.. со, ® - 
(2. 1 есоЕ, хе ба. ХЕ В бо: Х2 со. Хи: он, ик— ще 
е.йа. № 

ян: озночиаЪ 

- {:- Е Ва. Х + ез по. 


НЕ и: проч 


СоГХН- и. пра ИЕ 


чрезЪ. чар. у уз 60: 9. ету, ре Е или #002 9 со! у, — гс0.9 ву 
50, у». иля- еще Я: { 9—5.) — = т, то 'есщь, 9:— у, Ал „. И шакЪ 


Кеплерова. Задача» разра шена. 
ВЬ еллипиймескомЪ` движени влачеш® разность аномал!# Х'— 8 есть 
шо, то ‘называещел и уравнении орбиты Оное будет наибольшее когда 


содержа е = — п позеиучщобы порелруиьивотоу га вы оыаь низа, 
(асе -— и)" 8 


зезьших найденное: выше: зыражениеоверол водаржани, = 
(еб) +0609): 


436 =— 


.2 
ре-ил 
— (-+оЁ9 


и упавний его единиц ; чрезЪ чщо получишь тенесоГ 9 


у — МЕ 


3 
—=(:—#) {. Е «а И ежньай 
=( У, и по причин уразненя еллипси‹ ТЕНИ 


т 

м — 

в=аа— = 8(1—& = 

полатая а* — с = #. И шакЪ уравиене орбиты бызаешЪ наибольшее 

зЪ моиБ иъств ея, тАВ рамусбЪ  векморЪ или исшинное разсвонше 

планеты до солниа равиясшся средней пропорфюнальной между  дзухЬ 
полуосей орбиты. , 

Навоненф чао вы взаимное отпошене между истинною и среднею 

аномалями, или все тоже, взанмрое ошношене между временемЪ и иетин- 

пою аномалте найти вЪ параболическомьЬ  дижеНы комет, уравненя 


—_ ость 26.15, т 
9:— = У ве» бе кову в? АА 6, преобрази 
- НОЕ 
т ЕЬ з я 
й — . 5. о т, 1 — 
55 сы мову. 8 ЕО Ик, в 
2к‘в 
, 2К а. НЫ | 
ар. ти о о 
— и возьми  посхбдняго ,  предеша- 


ЕЕ СЯ 19/8’ 
ълениато 5Ъ < ен видВ $ (1-Е соГ 5) 226, лифференийаЬ (1- сё 5) 98% 


. — 5 
— 82 9.0.9520; и сыекаЪ' х р с0Ё 9 2 ти 200. 922 НУ, 
поставь 8Ъ сей дифферениилЪ равных зеличяны; получишь 20% 
т 


— %93 01.9 =0, 26040 — 809 МУ фо, #09 = 
т ' т 


9-Е / 8 - нывие, 
26 2% Уз о зум+т. 
Сему уравнению можно лашь еще оной видЪ, шакф чтобы время. # 

у УГ р . 
изображено было у аномало 9. В» самеиЪ АВА КотАз я-а в- 6-35, 


шо ›и когда по причинф уравненя криз 
3 УМ т 
— 28 рр — — 
во, 1 БЕ $ == 41208.29, 


3 
О (105.159 -- Заз #5). 
ЗУМ--т ° 


шо будешЪ . накопенЬ = 


=— 437 


(213) Пусть шло  описываеть овружность круга 
(Чери. ГЛ) коего рамусъ к. Естьли по прибынии ето въ А на 
сей окружносши возмешся другая шочка М и проманешся пер- 
пендикулярь Мн къ касательной АГ и хорда. АМ; шо содержа- 
не а будеть имфшьв предфламь средотогнобёжюную силу 
въ шочк$ А; и поелику въ сей почк® дуга и хорда сливаюшся, 
и своросшь есть предъль содержашя Ам, тд АМ дуга, шо слб- 
луешь, что выпажеше средоточнобфжной силы есть квадраюпъ 
скоросши разд ленный на дДВОЙНЫЙ радтусъ, или просто квалд- 
рашь скоросши разд®лениый на рамусъ., когла изчислене учи» 
нишСЯ ВЪ предиоложение кривой липеи периметромь многоуголь- 
ника (член. 198), Откуда мы заключишь можемъ вообще ‚ чшо 
мфло., коего сосшавь №} и кое описываетъ какую  ниесть кри- 
вую липею, нибешь въ кажлой шичкв. средошочнобёжиную силу 
чрезъ т изображенную , гАБ к рамусь кривизны и в скоросшь 


въ шой шочкф (*). 


При чемъ помнить надлежипть, что въ кривой со сторо- 
ны оси вотнушой линеи (по. члену 197) Е= предвл. содержаия 


(=) к. 


55) тд 06 Ух’ -Н ду’; и. сего ради свзавъ за предёль со- 


О 


8 и й 
держанм — 2) 0 количество 92—822%2 (член. 159), полу- 
Ах . 
; НИ 
:_ 95 0у — ду 9х дима, 
зишь 2—. реа, 


(о му 

(214) Я возьму уравнешя Р— №. ‚ 
изъ. кошорыхь” по причин и’ — 9 я найду иди — 
ЗЕЕ йо 27. Тавъ же будешь гид 99% = 


& 


ах 


0! 2. 


—_—_—_—_ 


{*) Сю формулу мы зызолемЪпиже сего. из общихЪ ‘пачалЪ » гораздо ясибИ- 
шимЪ образомЪ „ нежели вакЬ шо. здфсь, заълалЬ, авторЪ. 
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ар и" п тат, {ибо звише ‘найдено было, что 
— —_ 93 
05 0’ — пудх = — : 
Мы заивтимъ, чшо и ее суть выраженя 


252 „— 


› и притомъ изьвотно, что 2%; = и]. 


силы касательной в силы нортальной. Въ самомъ дфлВ, прошя- 
нувъ касашельную МТ (черт. МТ)., нормаль МК, пер пеидикуляр- 
ную ординату МР и параллельную къ оси АР прямую МО ‚ возьми 
на МР и МО части Мн и Мт для изображинтя силь — О иР, 
‘и сострой. пошомь Параллелограммы МА, Метр; ‘будетъ 
МЕ-Е Ме сила пормальная и М/— МА сила касашельная. Но по- 
лобные шреузольники М „Мет, МРК. даюшъ МК: МР: РК = 
Мя: МЕ: в = Мт.: те: Ме, или (по члену 146)'05: 9х; би = 
— 0; Ми МА = Р: МЕ Ме, и отсюда выдешь М =—*, 
Ме — — М = т, Ме — #2 ; олёдовашельно МР -Е- Ме == 
ох ‚м МЕ 9% (°). 


.(*) Авторь при ‘доказательств ; ‘зло ‘формулы Ро, г —292- ра= 
изображаютЪ касомельную и пормальную силы» придалЪ силф `©’знавЪ.—, для 


мого, зто ваяшая иыЪ кривая линея сеть 0 стороны оси вогну. лая, и что Ь2 
— та (О — ы и 
перзыхЬ формулахЪ Р — 1 бт =, = сего #Ъ разсуждене приняь 
мо не было. Есшьли же ‘напрошиёЪ ‘того ‘че вЪ -оныхЪ -иерныхЪ ‘форму® 
лахЪ примется вЪ разсуждене › по есть очыая формулы шапитутся такЬ 


м эх — аъ 
= -2 2 ®=—. 78 мотда 3Ъ упомянушамь „покачамельств® 


уже вЪыЪ. ямадобностши силЬ О бидаать зна Ъ — 3 иттавямЪ образомр чрез 
разрышене снлЬ эвыведенныя формулы 225-08. 9.92, ‘ Ая. дах » изображаа» 
Ця кавательвую ‘и нормальную силы, ‘буду паки ходственвы < выведеи= 


ными изЪ ‘ПервыхЬ офориуль Р =3. Рей © =—з м, ло есть’ В 


ими шо и— — 24 2—9 22 о = #9 фа=. “Теъ же ‘опыя фор» 
‚ мулы › зизображлюция я равательнулю чи нормальнуло силы будут сходсщвеяе 


‘ры › ‘бел ‘придавантя сил О. зака —, <Б зыведениыми ‘изЪ первыхЪ ^не- 
2 ау 
попрэзленныхЪ ТР т д ‚0 —= з 9 »› когда *Ъ резрёшени ‘силы ©. 


8» 
поступлено будешь ‘сходешленио «СЪ предположе ЦемЬ сихЪ первых фор“ 
мУХЪ ‚шо есть когда ‘сдблаенся зпараллелограммЪ Мао; ‘не’ ве ордита- 
8 РМ ‚ ‘но папродолженти ‘оной яЪ рошивпую сторбиу. Оныя не поправленн 


(215) Есшьли шло состава ж побуждаемое токмо своею 
тажеспию ‚ принуждено будеть двигашься по криволинейному 
`жолобу ВМЕ (черш. ТИТ), шо означивъ чрезь 5 шлжесшь, будешь 
низмь О-о РЕ-Ыта, поелнку сила будешь ускоришельная, 
когда Вло низходить, и укоснишельная когда возходитъ; сверьхъ 
тото будешь имбшь иди — + 28 0х, откуда выдеть и’ = + 48т, 
тдв № произвольное постоянное количество. Понюмъ упошре- 
бивъ надлежащее вниман1е на приложенной чермежь › УВИДИШЬ › 
чшо котда 95 возмешся за положительную величину, ду’ должна 
бъшь. втрицательная ; ; Ощкуда’ удобно будетф заключить, что 
п Е есть’ сила ‘давленм, шёломъ на жолобъ производимато, 
ибо, въ общему чершежв выражеше ти есть средоточнобёжная 


вил” дзйсшвующая по перпендивулярному къ кривой лнинеи на- 


правлентю, а выражене а нормальная сила 9, дв 
7 ‘ 

—_—_.__ 
ныя формулы >= В, о = . собственно причадлежатЪ 


кЪ выпуклой кривой линеи ‚ и естьли мы о ировиьАЬ ихЬ ЕЪ оной. мо 
пристойвыиВ обральмЪ разрЁшая’ силы Ри < на кавашельныя АнчВ, и 


— — Ра 
пормальныв С "О, получимЪ А == тя ‚вы 222, С ==, 


о = ря ‚› и ЦВлыя касательная и нормальная силы ‘т и М будуть , 


Ра я Ру = 
перая ТА #—-7= РЕЯ» ре. ‚ 
это есть формулы обракающия касательную и нормальную силы паки 


э и другая МЫ р-с=- 


с + в ру — 
скодешвенны «Ъ формулами. в 9 и — (рах А 2>, пи = 8 - 9 , 
й ^ 2, у 
зызеденямии из Р = ‚О-Ё а ›. ибо послёдняя 2Ъ случаБ вы- 
п. р ОА, ; 


пуклой кривой, линен примешЪ сей видЬ 5; 
И такЪ вогнутая ли иль пухдзя со. стороны оси крёвая  линвх 
в в {рРох о и2 РЭ 
ФудешЪ ‚ вЬ формула\Б иди = Век 2, Е = ре ы да 
зедеиныхЪ  мепосредетненно изБ) Р— 5. 58 = Ее . 8 . „выфаже- 
Рах--9дУ РаУ— ре 
9$ 95 


з вы» 


ни ащельную и нориаль- 
ную силы, макимЪ образомВ ‚что, А ЗЪ. ервом, случаь послфднее 
Зыражене Оримешся 32 (о В ДрУОЙЬ „онбе должно бишь 
ззяшо. оприишательно. 


" изображаюмЪ 
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слвующая ло шому же пение въ проишеную  спорону.]. 


1 


: : . — деду — ух 
П хошя въ выражеьи 1 961 = - о 02 * нев опервыя ра- 


в 
зности привилются за перемённых, однако [ло причин что 
въ Формулу " ты —22> время ф, коего разность была взлша за 


постояннулто, не ; входи можно путь положить А; поетоян- 
—=Ё 


ною, и по причин$, чо изъ сего положения выходилть для 95° — 
д" р: ду, 0х 0'х ду ду о или Е, будешь, ии 
2—8 3:>. И шакъупонлнутая сила давлен1я иихеть ииковоевыражеше 
32 

РИ ва) 2. ет, 532» которое падлежишь уравняшь посшохн- 
вому количесиву , котда вопросъ будетъ состшояшь въ сыскани 
‚Жолоба, на которой бы производимое шзломь давлене было 
одинаково, по всему ето прошяженю. —. 

Есшьли жолобъ сдЪлапь будеть дугою. к рута, шо ‘по при- 


чин у — Уагх —, будешь ИМВтЬ —# =. 

У —*, и слвдоешвенио = =; АЕ что величина ти 
р р ста ие а так — 

Е. сдзлается ам даю = т Е Я 

Е 91$; *) 

— У —ы— 


С) Мы зАЪеь находниЪ за нужиое придать сему члену большую всеобщиость 
и ясность. 

Полажимр; что тъло #1 побужлаемое ускорииельными силами РиОю 
направлению координашЪ х, у вриволинейнаго жолоба, принуждено будешЪ 
двигаться по ойому ; я гозорю, что жолоёЪ заифняетЪ здвсь уфконорую 
силу. 7 дъйствующую перпендикулярно кЬ кривой линси имЪ составля- 
емой. ВЪ- сямоуЪ. Афл$, вогла бы жолоба пе было и шёло бы двигалося 
свободно; шо бы оное ошБ силЬ Р и О описало ибкую кривую ливею 
„различную ошЪ. той , которую жолобЪ: состевляемЪ 5 но поелику жольбЪЬ 
есть и по положение шло описызаетЪ кризую липою имЪ составллему19; 
шо’ явно, что опый жолобЪ замбияетЪ МВвую силу, иогущую соврайимь 
зл%ло еБ шото пуши ‚ коморой вы оное омЪ сил Ри О. описалб, дзихаяся 
„свободна. Потом поелнку жолобЪ пе иначе иожешЬ дьйсшвовать на ШЬло, 
какЬ страдашельно, преодол®зая производимое на него дазленй >. произха“ 
дящее ошЪ сшремленйя шЪла дабы соврашишьсл СЪ вриволивейнаго пути 
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жолоббиЪ состазляемаго, то по причин что иаправленуе ясякаго давления 
зсегда есшь перпендикулярно &Ъ` прошизополагающейся препоиф , слёдуелЪ 
что жолобЪ дйствишельно замЪнлешр силу 2 разную производвмому вх 


него шфломЪ давленио, и дфИсшвующую перпепдикулярно КЪ кривой имЬ ` 


составляемой, 
И тавЪ зифето жолоба да будеть азяща сила 2; разр ее на 218 


по направлению координатЬ хи $, и будешЬ ‘первая 2%, а другая 2. г 8 
посему” меперь зыЪето снлЪ Ри О дЪйствующихЬ по направлено р 


динашЬ х, у будутЪ аЪйствоваяь силы Р- 7 и 9 АЕ 85, Возьми 
найденимя. зыше формулы нид --РОя-- Оу и" ват =Рду. 
— Одх, и поставь вБ низЪ вето Рио, Р РЯ до; 


будешь ныть. "Я ар 9-9 22) у киа = 


ка 


{Р-+ 29—69 2 = ошкуда зыдетЪ в враз аа) 


вр" Ра 9х, Ри сихБ уразненй зыходяшЪ слёдующил за’ 
=: Ур у 


ключенйя : . . ° . 
ИзЪ перваго слёдуешЪ , ‘что кризая миНнея жолобомЪ  воставляе“ 
мзл ошнюлЪ скорости шла не перемфняетЬ , и чшо когда силы Ри сд 
перестануи 5 18 шёло дЪЙйствовамь , нли будет Р-ои О-о, тогда 
зыдеш® фич о, шо еешь скорость и пробует, посшойпна, 
ИЗБ друтаго” Же ‘елЪдуещЬ ‚ что когда Р ‚и О 0, по и пог 


. . 
даша жолобЪ будешь производиниея давлене =. Се шо давлете соб» 


стшвейно средоточиобфяною силою, называется, > 
Чтобы сравнить средоточноб ную силу Х ш8ла т. опись ющаго 
радзусомЪ г круЪ, преси „$; то ‚овнатикЬ чрезБ | й высоту 60- 

. и а, РИ 
отвфтешленную < скоробвии``и’, найдешь и 481, Е ) “и 
7: & —- В: Посему; ‚оказалось, Что средоточноба жная сила -3а скза- 
орз содержит кЪ чяжестви #Ъ томБЬ мБешЪ какЪ т 128р;49х и что 
когда бы Зеиля’ обращаласй 3Ъ". чу’ 735 скорфе`, шотда баг пла на ева- 

41ор% находлитасл никакой - почти. тяжести це ямБли, ° й 

2 р 
7; ИЗЪ лпой. дв. Фориулыь чредлонадбряной здтльЕ = а слёдуейЬ , 
чшо оная сила на поверьхноети земли нашей умевьшаецея _ ка. оба 
зпирошиы › ито уменьшен шяжебши ЗЪ какой ниесть ЗвЧрови ОШ. об- 
раущенев с асмли- пройдкодящее, ‘рАхНо бредоточив 6 жной Фид® ‘ий ехваторь 
унноженной на’ хвадращЪ"” мосинуса бной Широшы, И пав озазчиаЬ совер; 


жаше т 1289,49 зрезь, 1; широту. Иа Я езЪ 8“ и* “тяжесть на ‘акдалот 

‚рь чрезЪ Е; будеш шяжесть № 

8 (т Ил, 8)... э‹НАН” сстьаи хоче 
5.6 
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Пусть м®ло силою змяжести своей низходитЪ по какому ниесшь 
вриволиоейному жолубу ‚ коего вертикальныя * торилональныя коорди- 


: их од» 
зашы х и; булешЬ” #6 фориулф иди — - 7, =, 
Р— ив, иди — 22дх, и ошвуда выдеЪ и 


Е 4аех-- К; положииЪ , 
что в о, когда я то, се даешЪ Ё = о, и #* = 48 я. И шаёЪ скорость 
приобрытенияя кашящиися, тфломЪ по крижой поверьхносши равна скорости 
приобрьтенной слободно падающииЪ ффломЪ СЪ высошы сея поверьхиоешя, 


Чтоже принадлежитЪ до времепи, то бное надлежить искашь ‚изЬ 
9: — 9; 
сей формулы Эё= - 
$ ру ВУ х . , 
` НаконедЬ давлене на позерьхоеть жолобя ПЪЛомЪ производимое най- 


дештсл изЪ сей формулы РИ — ма ‹ При чемЪ  примбить 


ит 5 
должно, что с1з форшуля разнится зЪ знак ошЪ иайденной авторомЪ 
для шого , что мы полатаемТ гопизониальныя ординаты у прибавляющим- 
ся, когда пертикальныея абсциесы х прибавляющел. 
Пусть взята булелЪ ваклонная плоскость, которой высаша #, осно- 


зане фи длина /; найдешея скорость при ‘кони наклонной плоскосщи 
5х 


=2Изй; полойЪ о, причинё что я: :=у:6, выдешф у т. 


ду, у --5у ож чнСр 2) 


УБЕ 
ЗИ х — 5 к ЦВ = я ГЕИ в вное поемоян- 
ры ВУ" и наконед = › А роизволь 
НЫ я г — 1! 
ное количеещьо ефть НуЯЕ, ПеХови х = й, будеш В = Ут 


поЕЪ время употребление тшБломЪ па перейдеше всей длины наклонной. 
илоскослги равно. времени ‚ доторое тяжелое. шло’ употребить ‚ палая «Ъ 


высоты >. Откуда слёдуетЬ исохронизь. в 85 круг ГалилеемЪ при 


ифченный, . ^. 
Наконен5 производимое ШЁломЪ из найлонную плоскость  дазлене 


Т (ти па), то причии8 что 7+» будещь == — 7422 — 
— 5 20 з р = — 2. ТЕ. Знак — показывает , что. давлеше 
производишся неё зв оси зосщисс х кЬ плоскости , но отЬ плоскости &Ъ 


юной оси, 

Пусть шло возходии по жолобу: саланному дугою` круг» коего ра- 
ВТУСЬ р, нывя ВБ началВ своего возжожденгя скорость с и положныЪ , 
Мо’ касательная › сему началу: боотя®шетвующая, параллельна горизолиу; 
И возмемь ге за ось абсцисс и перпендикуляры , на, ней. до, пресбления 
45. желобомф постаяленрые, 34 ординаты; будешь #Б, м 


Рая вы а тие РУ = 
Шди- а НЕЕ тов" ры =, 
Си ЗШрЫЪ УЛ юныя фобнулы ск фаовех Не у Е 
;^° ИЗЪ нерваго` уфавнев1 а цайденея "и - дар, тАВ Е Произвольное 
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поетоянное е количество, и пб. притив% чшо когда о, тотда уани 


в—уй- 489. ПотойЪ , поглику 5+ (5-5) — БЫ, зылешЪх = Уз", 
— 297—797) д — 292 р р — 
Ри 05 ее и второе уравнен!е сдфлаешея 7 — 
ву — 
в— 5) — : 
о ННЦ а, ‘и выБ 


2 2 
Ъ семЪ случа давлев1е есшь отридашельное › ®Ъ прошиввую сторону 
предположениому ®Ь ебщихЪ „формулахь Айотующее по оное вудетБ 
—- Е 32 
Е 
21 +-&— ). 
‘Теперь › чтобы пробить зремл #, зозывыЪ формулу 9 = 52 „> ко 
ОИ 
Ус Чи, 
ешьли дуга, ня комбрую шло зозхолиЬ, будешь весьма мала, шакЪ чпо 
.безЪ чувствительной погрёшносши у? прешиву @ёу _презрыть иожно бу 
КВУ ТВ. ЕЕ АННВ 
Уе су ЗЕЯ — РЗ са 
УЕ, 


=, или по причинё чо #9, 


торая по учинени зсшавлизан!я сдфлаешея 8#— 


дешЪ ‚шо сдвмаетея 9: — 


ыы ЕЕА-НЕ УЕ. Айп..— 


> Е: 


когда о, ВЕТРУ Аа, 5. 7. СдвлавЬ же у = ро 1Вайдется 


т —. 
полная зеличина # = › потому что когда у = 3,5 Шогдя скорость 


#0, то есть шло воскодимь`перестаеюЪ. 

Ошсюда иепосрелеткенио слклуеиТ всязееори ошвфеовЪ; но утобы изложить 
оную пряиБйшимЪ пушемЪ, мо мы разрёшийЪ ‘сей зопроеБ; опредЗлить зре- 
м1. которое пло употребить должно на нисхождеше поданной дуг круга 
ВМЕ(черю- 1.11) ‚ ов начала ея В до самой нижней точки. Е, 3Ъ которой 
` касательная параллельна горизоншу ? Путь радТусЪ сея дуги — 6, высо* 


ша АЕ = абецисса ЕР-х, ординаша РМ =4 и дуга ВМ =х; будешЪ 
— НЕВЕ — ваз 
име #—*, р. дева ‚95 = — поном 
= И = у= У" Ух —я р “у 
чшо когда г прибавляется, х убывешь; пощомь Эр 9 
- й > У } # ура хтта 
: 
_в # 
26—х) #2 
ЗУЕ ЕЕ РЕ И 1 


ии == и: про и зпакЪ. ее 


ре 


Е проч, которые по’ 4. стать. пашихБ присововуплеши кБ об: 


ррноя сизсобу предвлокБ удобно найдутся; и зыдешЬ 
= РУБ (А бр Ар 1.20) Айн. = 


Е = Аль ни проч. — и 


2. 5 Те. 5. 5. Я. 5 2: 
тт ны (= - В. У. $ ти вх ржи т 575 рруйся . 
— я проч), Коглз х 5, шо ВРС ор и будешЪ # | 


мер. тв. 
ав На и. 


556 97 $ 
зыдешЪ полная величина временй ЕТ 5 . и. т 


в 
Ве Ни проч, >, опора величина ифыЪ а прибхижается &Ъ 


ТУЕ В р содеряаше 2. будешЪ мепьше, М таьЪ- положиЕЪ оное весьма >. 


7; малым? › найдешся употреблениое лёломЪ. на низхождеше и возхождено 


малзйшей дуги круга зремя вт у: 
И какЪ ошзЪбР качающтйея па ниц, коея длица 5, точно »Ъ шоиЪ 
же воотовнти находишся › ЛЪ каковбмЪ и шло визходищее: и’ попомБ. в9- 


скодяшее по крутовому жолову, то ‘найдениая формула тел У ЗЬ слу= 
аъ отьфеа, ‘совермающито весьма малыя  разуази ; рёвно пасы мЪето. 
И соловивр @е, ийзБ шой формулы излечешь многёня весьма доспопри- 
со бателаный, заключена, ° 


Воперьвих В. вешьли оакачиииея чрез А. число. разиахов В свершится 


30 премя ТР, шо будь т отнуда ‘сАбдуешЬ › 


что, 3Ъ одномЪ каком А ешь исш® АЛИНЫ двух отаЁсокБ сушь 
5 обратной", водержан! т пвадратояЬ взатыхЪ ‘иЗЪ чиселЪ размаховВ: &Ъ 
то же-время совершивших, ЧразЪ. «е` свойство найдется. длина _еевунао". 


зао ‘бак другато отфса,  помомь › ЗЪ формул ТЕ ту > я сур 


нянБ. реа 3 или свному. кавбыу цисешь опредфлейному. времени, волути- 


ся. тяжесть ‘Или сети, хоторую шфло 3В первую еАЯницу зремени ощЬ 
иф- 


——аф ия 
свя силы в = 
г пер ходить, 5 или вообше & = от 
И какЬ АлИЯа- ре ошзВей били сйл высота 5 уже пабдевы и. 
5% ВИТВ ззпесевы ‚ по _ЯБотвуейТ, ло счрезь упомвнушое звише "евойс 
от со8Ф наши линойныя м8рыг ийКогда. ‚утрачены быль ие мотуш в 


зо: влучвлося. 2Ъ мфрами дрезчияр. 
„Во мйерыкВ, пелику перемвиа шяжесши В экватора а К 
=. он аи, и: именно» еешали. в означает. двести на. 
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. зо(т-Н т (н.о. 2 
севундоваго ошафса вБ широш® @ бвудешЪ $ —= 5 2 : ый 
бя 


И такБ длина секундовяго отафса по мЕрВ прибавленуя зЪ широшв мфеща 
узеличивается ; что и самыя паблюдеяя подшверждающЬ ; а макимЪ обра 
зомЪ чрезЬ < имъемЬ непреоборимое ‘доказательство движешю земли 


около оси ея. 
ВЬ мрешьняЪ, посредсмвомЪ формулы ? 27 УЕ соединенной «Ъ 
. 3 . 


. па" 
формулою ТФ — 19 
' м 


р . 
—Й ) азящою ошновилёльно кБ землё, можно найши 
содержане состава л’’сея планеты &Ъ сосшазу М солнца. ВЪ слиомБ дл, 


э Ши . 
кома вн и ф— =’ ГА 8 и Ф шажести , а г, В радфуеы земли 
а 


преднаписанныя Формулы вБ нЕ 5 


ПРО 
и соладз, шо преббразиЪ 5 
— 2213 : . 
о и умноживЬ оных ‘па ?° и В, им получиыь от: М 
о 


Наконець по мажести & вышепоказальымЪ образомЪ опрелфлевной, можно 
вайши лушной параллаксиф. ВЫ слмомЪ дкль» пусшь # рзмуб земиато 
еквашора вЪ фушы призеленный, х солержаше между симЪ радусомЪ и 
средпимЬ разстоямемЬ луны, кошорое почши разно бо, & сила тяжести 
земли, равияющаяся 15 ФранцузсвийЪ или 16 АтлинскимЪ5 футшаиЬ, и 
2 сипусЬ версусЪ дуги. описанной луною вФ секунду времени; будешЪ раз- 
сшояе луны = рх, И шо количество, па кое луна 3Ъ секуиду вреиени 
хЬ намБ подвитастся, пФ причин пропори 1: ву: гах, = ГЯХ; 


что, по причинв 


т 
потомЪ ‚ поелику д:гах — *:1, выдешь = 
; г изображаеть свнуЬ горизотальнато луппато параллавенса подЬ 


& = 


; 
те 
екзашоромЪ ‚› и изтому оный параллаксиеЬ извъешенЪ, 


Посл сего отступления, мы паки обращаемся кЪ движению ш®ла по кри» 
золивейному желобу, и того для зам пияфрчто при сеиЪ движен!и шри ябпроса 
предетазсяатся › вои нзилаче достойны нашего звимафя: ‘вопервыхЬ; вд- 
прось о сыскани кризой равнаго давдения, 0’ которойф = начал сего члех 
на авшорЪ упомянулЪ; ве впорыхЪ , зопробЬ о сысвануи кризой равновре» 
эмснизго скаша, кошорой иззфетенЪ у ГеометровЪ одЪ именемЪ #а6охро. 
низа › и пакодевь вЪ шрешьихЬ ‚ вопреф о сысван?и вризой :наискорй- 
шато ската, кошорой у Геомешров®. изьбслень цодЬ ниеиемЬ брехиси 


фрониззиаь 


446 


Перюй вопрогЪ можно убкоторымЪ образом разрелить и посл пре- 
`пложенныхЬ доселф началЬ у; но друпе два, а наипаче послфдн!Й, для пря“ 
и2го и сшрогаго уёшетя требующЪ совефмЪ особыхЪ начал, Правда Безу 
и ВБогсю #Ъ своикЬ механикяхЪ сему послфднему зопросу дали весьма про- 
стое рёшене , но оснозанное на еворги безконечныхЬ количестаЪ , акЪ 
что оных 8Ь ихЬ рыреч м кажешся созефыЪЬ избёгнушь не можно, нли 
по крайней мфрф зесьма шрудно оное рёшене перевести иа способФ предё- 
лоёЪ. Почему мы здёсь удовольствуеися токмо изложетемЪ р®шентя для 
перзаго вопроса, и показанеиЪ что обыкновенная циилоида есть кривая 
разнозременнато ската ; ‘чазо спставишЬ нспрамое, мень моего вопроса» 

Й шакБ эаайЪ зыражене $(1* +45 х) 2 2 = т 92 „_ пайденное 
авторомЪ вБ семЪ членё для давленя произиадныиго хор на же. 
”лобЪ, ураввимЪ оное постоянному количеству =; изБ четд "получится 


уравнение (1° 548 х) 9*у = 2вдлду —= -:9х2л, ТАБ помнить нздложинЪ 
‚ что разность Ал. есть посмоянил. ПошоиЬ , что бы найши инаегралЪ она- 


то, даифшимЪ › что Э(ЭУ 4, аа) Е УУЙ Е; 
дня 


ТВ 48 ТЕХ 
почему оное умножимЪ нй сей иножитель, имы ‘булемЪ пить 2. сх 


— 1х 
веха = 4959; › вошораго уразненя иншегралЪ, какЪ зо явно у 
"ПУ ЕаЕя У 


есть ЭУУЙ-чЕ» +89 Е #9: Е РР +4Е =, ТАЪ Я Произвольное по. 
`столвное количёсшво. ПоспазимЪ пеыь У д? ду? вм$ешо Эх имы получимЪ, 
+ 52 УРА. ах—п 


что явно есть Первал часть нашего уравнешл уиножениая на 


= ы = = Положныь 128, 
я Учат — (3 ДУ ах —п)) 


еирьчь постолниое давлее ее весу и т®ла т, будетЪ Эу — 
(УР ЗЕХ—н) ах — (УРА пах 
Уря (КУРЕ пР} У Еву ЕЕ Я и 


р УЕ, 


— АВИА", Теперь, чщобы найши иншегралЪ сей фор. 
Уз "ГУ : 


мулы ‚, положи ЗУ й" 4х и Х ‚ выдешь 9х — РНЕ, 


Аки) = 


эхх Ня) ‚ду = = 


—- ЗЕ 


у 


"65:Х 


т 
== Вес 9х — илха 9%), и у==ж- Щи) Е= 
ва . 
ЕЕ 4х "НА. 


п 


в вслконЪ другомЪ случаВ кризал лидел есть шраисденденшная. 
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Посл$ сего остаешся изелёдовашь дзижен!е шфла по циклоидв, Пусть 
ВМЕ ( Черт. ЛИ) обыкновенная циклойАа, ироизнеденизя кругомЪ, кото- 
раго рзадлусЪ а, и пусть по ней кащишся шфло, натиная ошЪ мочки В, 
которая соотзфтетшвуеюЪ высошф АЕ; булемЪ означивЪ координаты 


ЕР, РМ чрез хуи дугу ВМ чрезЪ хз усе Ай. о „= Руза 
ду = ад= [а-—х) ах (ае-кда › ду— Эж ры 
у 24: Е Узах- = 2 у + У 
—дх у", потому, что „лога г прибызаетЪ , тогда обе помояь 


Ё иё-- ГЕ: Е -о-тум =. Аба, и. 1. 
^ УЕ) в я эт Е“ ухо 
Чтобы опредблишь произвьльное постоязное  %оличестио &, положи 


2, ога $ = и будетЬ ЗУ. Аб. 2.2 = ту , я 


. а Е 
#—Е я у : Ви . Або, 1.2"; полная же величина сего времени 


—__ 95 ЕДЕ 


найдется положив хо, и деть ф ЕТ у › И кавЪ ЗЪ сто ве- 
личину зремеви # зысома , СЪ которой шёло по диклонАь катиться на- 
чинаетЪ, созсфмЪ не входишЪ › шо слфдуетБ изЪ мого, что всякая дуга 
Циклоиды перехэдима бываешь вЪ равное время и чшо циклоида есть кри 
зая равнаврешеныаго ската. ЗэмьщииЬ, чшо положиБ 4а7—ф, формула 
ноша сдблаещся ВЫ 5 ЗИ: » которая есшь совершенно маже, чшо и най+ 


денная выше для отб совЬ, Почему отсюда ееоря отзБсовЬ паки произве“ 
дена быль можешБ. 
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0 ибёкоторыхб кривыхб, коимб свойство идф павковв ал по- 
знается. 


(2'6) Швпь или веревка, коея концы прикрБилены къ не-. 
подвижнымь шочкаиь, нейинуемо долженсшвуить принятщв ив 
кую кривизну. Чшобы лайши оную, или лучше. чтобы найти 
свойсшво кривой вазываемой аёльою линеею, изъ иепремфн- 
ныхъ шочекь Ви Ш (черт. МУ) и изъ взашой по произволентю 
точки Мопустимъ на торизовшальную линею АС перпендикуля- 
ры ВА, ОС и МР, кои да будуть ордиваны искомой кривой ли- 
вен; и прошанувь вь мочкахь Ви М касашельныя ВТ, МТ, олу- 
сшимъ еще изъ шочки ‘ихь пресфчешя "Г на му же ось АС пер- 

` пенликулярз ТО; потомъ означииъ АР`чрезь х, РМ чрезъ у, дуту 
ВМ чрезъ $, вфеъ сея дуги чрезъ П, напряжение цвпн по линёи 
ВТ чрезь } уголь сосшавляемый направлешемъ сего напряжен1я 
съ вершикаломь чрезъ я. Мы можемь положить, что вся дВаь 
находится въ равновьс и, и въ семъ случаЪ доказывается въ еле- 
иеныахь Сшашики,. что п: } = фа, ВТМ: бо. ОТМ. Но (зо чле- 
иу 139) уголь ТМР иифеть мантенсомъ предвл. содержа я 
А=, которой мы означимъ чрезъ 82, и будешь (а. ТМР == 
ВЯ и со ТМР = сверьхь шото уголь ОТМ ; какъ 
я . 
оо нене угла ТМР, иметь. синусомъ 
нусомь — а, и вадеть вп: ВТМ =>. (Вто Тм) = 
аа Ат: Чего ради 1: {= сор. т — дуба. т: де = со 
Уаха,+ 9. 
— Вл. и; т, и ошеюда ‘произойдеть общее уравнецзе цвпной 


х. у — ут — и 
Анисй эх ПУ в ^ 
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45. 


Есшьли ифпь по всей длин8 своей имфеть одинаковую 


полшину, мо можно положить П = $, и будешь имъиь = 
> 


Дет 5. „ 9 9; ль Жантя Аз 
и“ ошщуда, означивь чрезь 5: предфль содержашя Ан 
положивь Ах посшолниою, найдется 
— 9291 — 
/дх? + 95% 


35 
9х 


Теперь поступая ошъ предфла кь количеству самому, 


выдешь Утв — о, тдЪ Й произвольное посщоянное коли- 


чесшво; потойъ найдется 9х = ел "и = . 
я = : 
_——_И. т ___ Навонень (по члену 144) вотда & = 


6 —> ——_ 
105. (в учу уу 7 йо. г); шогда 2х = 2 
УВЕ 


елёдовашельно здФеь ЖЕ, т. 105. (Ё-у-- УФ — УРА дот ") 
тд & произвольное постояниое количесшво: 


(217) И шакъ цблная кривай линея есть гирзисценденяс- 


чая , воея теомешрическое слтраен{е осиозано на лотарио- 
иикз. (4). 


—— 


{*) Чтобы показать оное строеше самымЪ дфлом ‚ копораго изобрЬтатель. 


славный ЛейбннуЪ ,. шо сыщемЪ уравнейй: цфпной лицеи, взявБ за нача» 
ло координашЪ самую никшую почку пин, а кошорой касательная па- 
раллельна горизоншу. На сей колецЪ означимЪ абедиссу взятую на вершикал$, 
мрезЬ ‹ю мочку проходящемЪ › чрезЪ х,; соошвфтешаующую горизонталь- 
ную` зрдинашу чрезЬ У> яуту пфпной линеи усфченную оною ординашою. 
зрез г, ухоль составляемый касательною, 8 толЕв сёчентя прошянутою, 
< зершикахемь , чрезЪ р, вфеЪЬ цепи чрез П и папряжев!е ея 8Ъ точк®, 
за начало координатЪ взятой, чрезБ {; будешЬ по доказанному 8Ъ Сша- 


он ИУ йа. (объ): Яо, р = во ии йп. т = ах: Эуу и ощ- 


туда лыдещЬ пу =»; положниБ › чо ивпь по всей длин своей оди- 
накоза и чо ПЕ В“И 18, найденное ‚уравнеше сдфлается лу =58* 
или фр, положизЪ 95 5 —Р; возьми, уравненя' г=6р, дифферен- 

: Е 


Дал Эл= Эр и поставь Буг - р* выбсло 9%, получишь Эу — ть 
р \ р 


= 45! 


‚или умножиЪ на р, ду 9х У 02 , которато уравнейя иншегралБ 


есть ху х Еиь тдЪ котла хто; тогда |, ‚28, соо Ро, 


почему с ри -НЬЕЕЬУ т? 1-7, или = ЕТ 2*; посшазь 
виёсшо | давную величину, и будешь  имьшь послЬднее  уразне“ 


не Эу — —.› котораго инюеграль вайши падлежитЪ, Положи длх 
а Ш 46 жд 
сего У 4? т ох, будётЬ ри о ет ‚ 
эвм Бах 250% до „вам 
п _ — а — 
Уз + — асг И = т эк эр 


конеЦЪ у — 2108. (9-1) 2108. (®— Е 
н на з 9 Е ( 1) — 218. (9-1) 8, пе В 
. Зря 
= $108. ка ЕЕ Н.С, тАБ по причин® чо’ когда х = о, 
тогда и уо, со. И шакЪ ураёнене цёпной линеи вБ самомЪ просшьй^ 


Е 
шемЪ видб есть с10`5 2: 108. ЕЕ 


"Теперь чтобы учизить сему урзвиен"ю геометрическое строеше, опи- 
ши’ логариемину , взавр @ за полвасательную свой; провели 3Ъ ней орди- 
вашу равную @; возьми шочку прееьченя сей ординащы <Б лотариемикою 
32а начало абецисеЬ ифнной линеи › а продолженное паправлен!е сёй ордина= ^ 
мы ая самую ось.абсцисс№; провели дзБ друПя орлинаты логариемикя 2 и 
2 вЪ равномЪ раземолнти ошЪф ордипашы И ошешонЁя ‚ зозми ма иаправле- 
ити ордивашы В ош мочки азятой за начало кривой абёдиееу разную я =", 


копорзм пусть будет х, и омЪ коныз ея прозеди прямую пареллела- 
ную оси легариемики д9 пресфчен я (Б орАкнашами и 2; опыл шоцки 
прееёчен!я булу ШЪ 2 кривой , ДАпью составлиемой, ВЪ самомЪ д%л6 озиа- 
чивЬ разешолье ординатЬ ,` до орлийииы {’, чрезЪ у, которо ра- 
звяешся, макъЪ. же и ординат сшроимой вривой ‘ливси, будешь имфть 
у=2108. 2 — 105. 6 2 610. = › по причин& чо дотариемической мо- 
дуль равилешся подкасашельной ‘логаривмихи; по шемЪ , по Причинё 
2 фа, получишь А я р--х) и по причнив чо 2:2 - 2:3, 
ое р Ь с 
р 5 Ех, п = 

р нк Уса 

У зрх -- х2; и пак будеш У 22 6 08. ЕВЕ, 


уранненйе, какЪ то авно , ‘прииздлежиий» к цфоной лниеи, 


или. чшо & — 


‘которое 


АвторЪ сей член» заполнил? , пе восъма «Ъ сташи, нахожленемь ура- 
ней логариемичеекой спирали, до копорой очБ кослулея`3Ъ член тутиЪ. 
Мы 5 ‚различиыхЪ мЪсшахь нашихЪ примбчанй товоря столько обФ оно 


453 == 


кривой › вашли за нужное выпусшишь толь чуждый для вел главы пред. 
мешБ, н змфето мого помфетить веслма пристойньяшй › Шо есть геоме. 
трическое строеше и®пной линеи , о кошорой лишь шольво в предЪиду- 
щемВ члень предложено было. 


(: 8) Я заключу си приложеня изоладованему друтой 
шрансценленииой кривой линеи, коей Яковъ Бернулл далъ: наи» 
меноване  лихен упругости. Я вображу себё упругой клинокъ 
АМВ (черт. ЪУ), коморой ушверждень въ, непоколебиную пре- 
пону В, и негибый прумъ СА, кошорой приемлемый въ шочкв 
А за нормаль, заставляешь упругой клинокъ приияшь нёкоо- 
рую кривизну АМВои удерживаешь его въ сеяъ состоя и силою 
Ф, въ точЕВ С приложенною, [кошорая дъйсшвуешъ перпендику- 
ларло къ прушу СА, швердо съ клинкомъ АМВ соединениому, 
и не иное что дБлаеть какъ преодолвваешь шокмо упругосшь 
клинка въ каждой шочк$ М, дабы озый приналь соошввшеятвен- 
ную напражешю ея кривизну]. Я возьму продолженную СА за 
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